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pe  integratione  aequationum  differen* 
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Auflore  Leon,  Eulero  pag.  3. 


Laeculum  moz  erit  elapfam,  ex  qoo  idea  Difiercntia* 
W^  lium  et  Integralium  feliciffimo  fiicceflii  in  Analy. 
iin  eft  inueda ,,  irnde  etiam  haec  (cientia  tanta  fubito 
accepic  inciementa').  vr,  quicq|i#antes,fuerarexptoratamr 
yix  comparatroaen»  fuftinear.  Qhantumu»  autem  hoc  no* 
yum  cafcuK^  gpaQ&  tammorom'-  insembiam:  fliicUa  et  ia« 
de£eflb>  labore-  adfaoc:  clt  ezculonir  y  taiaimer  tamen  id 
exhaudumi  eSt  reputandumr^  er  quo>  -vlteriusi  io  hae 
fcientia;  penetnu»*  ficerr  ea  amplibreffcnnpos^etfam  nune 
pioriu8<  incultos-  detegpnt  Geometraer  quf  \'v»  humaoat 
long&  (uperare*  Tidentur..  Cunrr  igitur  labores  in  hoc 
Ihidio  impeafi^  iam  tantum^  vtilitatfs^attulerinr ,  eo  rna* 
^s  hinc  animi  .Geometr:irunr  inffmraurs  debenr,,  Tt 
omiBbus'  yiribu»  immen^iinv  hunc  campirnT  pedcrutari 
annitaKur.-  Qttorunr  qiiidem'  ftudia  antiquis  tantum  ele« 
inenti»  funt  adlhrifta,  vel  qui  a  JVlathematicis  dilciplinis 
prorfiis  abhorrent ,  eos  idea  Infiniti ,  cui  fublimiwes 
jfiae  inueftigationes  funt  ItiperfliraAie  ,>  non  mediocrt^ 
ter  o£&ndere  (olet ,  er  voce  perperam  intelleAi,.  pie- 
■UDqpe  fibi  jpecfuadent  ,   (ubcilipiem   hanc   Analyfeos 

a  3,  partem 


:; 


paiteni  tantnm  in  ranis  circa  Infiaite  magna  et  Infioite 
paraa  (peculationibus  conruini ,  neque  inde  quicquam 
Ttilitatis  ad  vera  cognitionis  noftrae  obie^ ,  quippe 
quae  omnia  fmt  finita,  expedari  pofle.  Quae  opioio» 
etfi  Ttiiifilmis  inuentis,  quae  fubiimiori  Analyfi  accepta  re* 
ferre  debemiis,  iam  fiinditus  e(l  euer(a,haud  tamen  abs 
le  erit  peruerfas  iilas  Infiniti  ideas ,  quibus  ea  innititur, 
remouere  et  emendare.  Cum  igitur  vniuerla  Matliefis 
in  omnis  gencris  quanticatum  contemi^tiooe  et  com- 
paratione  verfetur ,  nemo  ignorat ,  plerasque  quantita- 
tes,  quas  in  mundo  deprehendimus }  continuo  variari, 
et  perpetuis  mutationibus  efie  obnoxias  Coelum  inipt- 
clenti  mox  patet,  folem  ,  lunam  et  fiellas  fitum  fuum* 
bgiter  mutare  ,  fola  illa  fiella  excepta  ,  fi  ^uae  forte  ia 
ipfo  mUndi  polo  fixa  apparet :  fitum  autem  per  quan- 
titates  cognolcimus ,  dum  locum  cuiusque  fteliae ,  fiue 
refpedu  nofiri  Horizontis  per  Altitudinem  et  Azimuthum, 
fiue  refpedtu  Aequatbris  per  Afcenfionem  redam  et  De- 
clinationem,  fiue  denique  refpedu  Eclipticae  per  Longi- 
tudinem  et  Latitudinem  definimus;  vnde  perfpicuum  eft, 
totam  Afironomiam  cognitione  quantitatum  contineri , 
quarum  aliae  continuas  mutationes  patiannir,  modoma* 
iores  modo  minores,  aliae  vero  perpetuo  eaedem  ma- 
neant,  veluti  Latitudo  cuiusque  ftellae  fixae ,  etiamfi 
nunc  quidem  hic  leuis  variatio  fit  obleruata.  Hamm 
ergo  quantitatum ,  qUas  natura  nobisofiert ,  diuifio  in 
Variabiles  iet  Confiantes  fatis  eft  manifefia  y  fimulque  in- 
telligttur,  difficillimam  nofirae  cpgoitionis  partem  in 
alccurata  quaotitatum  Variabiiidm  iouefiigatiooe  efle  con- 
ilitutam.    Scilicet  tum  demum  perfedam   cognitionem 

motuum 


motanm  coeleftium^  Teluti  ptanetae^feucometae^lumus 

adepti ,  cum  pra  quouis*  tempore  eius  locum  in  coeloi 

hbc  eft ,  eius  Longitudineni  et  Latitudinem,  aflfignare  Ya&ie« 

rtmus.*    Ponamus  nobis  Innae  motum  hac  ratione    eflo 

exploratum  ^    quo    melius    noflras    cogitationes    figere 

.  queamus  -^  quicquid  enim  dc  hoc  ca(u  dixero  »  id  &cile 

ad  omnis  generis  quantitates  yariabiles  transferetur.  Cum 

igitur  ad  quoduis  tempus ,   quod  pariter  quantitate  me^ 

timur  ^  lunae  tumLongitudo,  quam  Latftudai  affignari 

queat ,  ytraque  haec  quantitas  per  tcmpus  determinatur, 

feu  n  tempus  a  cena  epocha  etapfum  denotetur  littera  f, 

tam  Longitudo,  quam  Latitudo,  tunae  exprimefflr  certa 

quadam  fbrmula  per  tempus  t  Ttcunque   definita ,  cuius 

Talorem  pio  quouis  tempore  f  aflTignarc  liceat.     Huius- 

modi  formula  generans  ^   cuius  yator  determfnatus    pro 

quoUbet  tempore  determinato  exhiberi  poteft  ,    Yocatur 

in  Analyd  Funiftio  quantitatis  f^  (icque  noftro  cafu    et 

Longltudo  et  Latitudo  lunae  erit  certa  quaedam  Fun6{io 

temporis /|  cu/us  natura,  hoc  ett^  ratto  eompoGtioniSp  fi 

nobis  eflet  perfpecfia,  motus  lunae  perfedlam  haberemus 

cognirionem  ^   quae  igitur  tota  ih  ratioae  iHarnm    tuff- 

&i6num  fita  eft  cenfenda.      Cum   igftur  inde  conftet  r 

€}uantam  mutationem  iunae  Longitudo  et  Latitudoquo- 

Tis  teoipore  fubeat ;  Tariatro  etianr,    minimo   tertipore 

£i<5la  ,  quae  Ttique  et  ip(a  erit  minima ,   defintrr,  eiusr- 

que  retatio   ad  ipfiinr  tempus  nTintnmim  aifignarr  pote- 

lit ;  quae  cognitio  nraximi    eft    ihomenti ,    cum    indb 

mutatio  momentanea  innotefcat ,    nihilque  hk  inipedit , 

quo  minus   tempufcutuni    iftud    euadefcen»   feiY   infinite 

paniam  accipiator.      Atque  hic  eft  fbns  Infinite  paino* 

rum  ,   ia  Analyfi  teceptonim';  ^  Tbi  probe  nocari  coa^ 

Tesut  • 


mif. 


(o) 

Tenit ,  oon  tam  iplbrum  pandtatem ,   cfiam   rationem 
mutuam,  quae  \tique  eft  finita ,  confiderari :  et  quem- 
admodum  huiu&modi  InfiDite  parua  Dififtteotialia  vocan- 
tur,  ita  Calculus,  in  «orum  relatibne  fciutanda  occupatus, 
Di^rentialisappeUatnr:  neqne  hic  qiucquam  de  Infinite 
parais  eft  metuendum ,  cum  omnis  calculus  in  eorum 
xelatione  •  quae  eft  finita ,  abfolugtur.    Hadenns  quidem 
aflumfimus  indolem  «arum£>rmuIaram,feuFundionum, 
quae  Longitudinem  lunae  ct  Latttudiiiem  per  tempus  tX' 
primunty«fle  cognitam;   Tcram  fi  vicifiim  ip(a  muta- 
tio  momentanea  daretur ,  quippe  quam  «x   viribus  la< 
nam  ibllicitantibus  coUigere  licet ,  tum  quaeflio  ad  na« 
tnrAm  illamm  Fundionum  inuefii^dam  feducitur,  to- 
taque  lunae  dieoria  ipfi  «fi  fuperfiruenda.    Hic  ijgitut  «z 
Diutatione  fnomentanea,ieu,  vtGeometrae  loquuntur,ex 
data  lelatione  Differentialium,  indoles  ac  natura  ip&rum 
fimdionum  deteuninari  debet,  in  quo  Calculus  Integra» 
lis  conrinetur.  Qiiemadmodum  itaque  Calculus  Difier&ntia* 
lis  docet  Fundionum  Difl&remialia,  ieu  potiuseorumfa* 
tionem  ,  inuefiigare ,  Ita  vicifiim  Calculus  Integralis  ex 
data  Difierentialium  ratione  indolem  FundiQnum  eruendi 
mcthodom  tradit.     Vtrinsque  «rgo  Tim  ita  commodifli- 
aie  defcribeie  licet,  vt  fi  «  fiierit  Fundio  qnaecunque 
qoantitatis  /,  ac  pooatur  Diflereotialium  latio  ^^czp  ^ 
Cakulas  Diflbrendalis  methodnm  czbibeat,ez  indole  Fua- 
dionis  V  hanc  Dificrentialium  rationem  p  definiendi  ; 
coDtra  autem  Cakoli  Integralis  munui  fit,  ez  data  hac 
latione  p ,  feo  cins  xdatione  ad  ipfiis  quantitates  /  etv» 
indolem  Foodioob  v  eroere.  Scilicet  fi  inter  has  qoaa- 
titatct  f»  t»  tt  9  acqoatio  qoaecunque  propoDator » to* 

tom 


tum  n^tUnii  eo  ledic»  vt  inde  aatura  Fundhoois  v,  fta 
quomodo  ea  per  /  detenninetur ,  coDcludatur.  QuU 
-?ero  €K  illa  aequtUooe  data  quatititatein  p  zs  j}  per  f 
ec  V  ddiaire  Ucet,  hinc  eiusiDodi  aequatio  Mdt+t^dvzo 
nafcetut,  Pifferentialis  sf^llota,  in  qua  Utterae  MetN 
Ttcunque  per  f  et  v  detennmatae  funt  intelligendae , 
ct  iam  quaeiitur ,  coiasroadi  fiindio  quantitas  v  fil 
ipfius  7 ,  feD,  quod  eodem  ledit,  aequatio  reiadooem  ia- 
ter ^  ev  V  expritnens  reqniritur,  vnde  pro  qoouis  va- 
k>re  ipfius  t  valor  if^us  v  affignari  queat. 

Hanc  igitur  qcKteftionem  in  ladffimo  lenfii  acceptam 
Cel.  Enkm  in  faac  diflertatiooe  contemf^r,  et  poftp 
qnam  aoimadaertit,  eam  tantum  paucKfinris  cafibus  ad» 
buc  refolui  pofle^atque  io  hunc  fioem  methodos  mazime 
diuer&s  a  Gcometris  adhiberi  (blere ,  methothim  midto 
fiflopliciorem  magisqae  naturatem  exponit)  omnes  mos  qu 
fiis  expediendi ,  qnae  fiomd  ^m  ad  plurimos  tiaM.  odbt 
pateficere  videtur.  Quanmm  Iifc  fitpiBcftieom,  exipfi> 
Audloris  lcripto  eft  iudicandum  ;  faic  tantum  notaflfe 
iuuabit,  aequationem  hanc  M^^+K^fvcro  cJtiam  in 
latiffimo  (enfii  acceptam  ,  exi^m  tamum  particularo 
vniuerfie  Analyfeos  infioitoram  cootine^ ,  quia>  tan* 
tum  Di^ientiai&  pi|mi  ordiais  cami[4e£titnr.  .  Quodfi 
«nim  V  fiiefit  fimdio  quaecnnque  ipfios  f,  et  Di&rentia. 
lium  ratio  pohatur  j7=:/>,  etiam  haec  qnantiras  p  eft 
Tariabllis,  ex  cuius  yariatione  iterum  fimiliter  fiami  poc* 
cfi  |fr=^,quaequant]tas  q  Difierentialia fecundi  ordinis 
inuoluere  dicitnr !  quae  cum  pariter  a  t  pendeat ,  ponanirque 
^  zr  Ijae?  litteiaDjfietentialia  tertii  ordinis  implicare  ccn* 
fetuTj  et  ita  porro.  Quibus  pofitis  Cakulus  IntegraUs  ita  de* 
Tom.VlII.Nott.Coaun.  b  fcribi 
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ftribr  potefl ,  vt  Gt  methodas  ex.  dats  reratione  Di<I^BtiV 
!iuin  cuiusqfie  oirdtnis  indolem  Fundioais  v  kiiiefligaddpy 
ex  qu2  ilb  PijSEeEentiatia  na(caiuuf ,  Ibu^  tjuod  eodem  {&• 
dit »  ex  ddta  aequatioDe  quaaniqujo  ioter  quaotttatcf 
f,  v,^,  ^^r  etc,  quemadmodiifii.  quaotitas  v  per  t  de» 
.tecmiiietuc ,  inueftigan  opoitet»  .Ab  hoc  autem  pev* 
ie(5l;4oni&  gradu  omnkt  adbac  imieat^  Aoaiy^fos  «rdfic^ 
•multo  magts  fiaDt  remota ,  et  quae  adhuc  .igporantur^ 
immeDfum  &pecant  exiguam  iUam  parttpulam. ,  qmof 
etiamnum  euoktere  Hcuit* 

Verum  ne  fic  quidem  tota  v»  Analyft  it^mto»' 
fum  exhauricur ,  quia  eiosmodl  taDtum.  flin^ioDfs  biE 
^mus  cootemplati  f.  quae  per  vnicam  Taciabikm:  detei^ 
miaantur  ^  veluti  loo^tDdOf  vel  latitudo  luoae  ^daa 
potmt ,  tanquam  Fundio  QoXivs  illius  quaotitatis ,  qu» 
tempus  exprimitur.  Daotur  autem  vtiqne  caCis ».  q»> 
Ihb-  eiusmodt  Fuodiooe»  quaevtiQtur  ^  quae  (jmul  per 
bipasc,  "vsi  tecoas,  vel  adea  plaies  laiiabiles.  detmai^ 
Aaotur..  , 

Huiostnodi  exempTuhi  &  ofitr&r  qtiaodo  metuii 
fiuuii  defintri  debet ,.  vba.aquae  celeritaitem  pro.omnc> 
bus  puodtis  y  quae  in.  fluuioi  eoocipece  licet ,  detei:qp>' 
■ari:  eportrc.  Cuiosiibet  aiitemv.pDn^Sit.&t^  per:  teci^as 
•coordinatas  x^jf  et  «  jiefinitas.^'  <et':c»fen£as  in»quolv> 
bet  pa(H£^o-  tanquam  FuDdiQ^  cernanHXi-  i(bM:um  variabi-i^ 
Hum  ;r,  y  ec  z-  erxt  coofideraod».:  quodfi  ergp-  telatio- 
.mtei  hacum-  et  ipliufr  Fun^ionis  qpaefitae  differeatiaJi^ 
ioteccedens  proponatur  ^.  qu^o.  forte  ex  ptiacipiis  i^otiis 
eoUig^re  licet ,.  qaaeftia  huc  redit  ^  vt  eiusmodi,  fiin^tio 
V  cemacum  vaciabilium  jr,  jj  tt   z.'  dbfiiiiatbr*;-   cuiiis 


I^renttak  Jv  ai  haruna  Di&rentialia  ^x,  <dy^  4z  da- 
tain  teaeac  telationem  ^  feu  fi  poaatur  4/v:=zpJx 
'^qiiy-^fdZttTL  dat»  f elatioae  inter  qtiantitaces  4;,  x^ 
/,  Zt  p^  ^t  r  aequatione  qaacnaque  expreffii ,  quaeri-* 
tar  )  quomedo  Ikidio  v.  per  vadabiles  x^  y  ti  z  ex- 
{x-innatur.  Tum  Teto,  cum  etiam  p^  <q,  r  futorae  fint 
fiiad3:ioaes  coocdinatarum  x,  y  et  z,  earum  quoque  dif- 
(feretuialia  ,  quae  iecuadi  ordinis  fuat  ceafenda  ,  in  com  • 
putam  ingredi  poflunt,  vnde  hanc  quaeftionem  ^  vt  la- 
tifliaie  pateat,  ^etiam  ad  reiationem  diflerentialium  ie- 
cundi  altiorumque  ordinum  extendi  conueniet.  Quodfi 
motus  flumltns  etiam  cum  tempore  Yaiietar ,  tnm  ad 
eius  cognitionem  celeritatem  aonfblam '  pro  quoKbet 
pnn^^  quod  iam  ternis  coordiaatis  definitur,  fed 
«tiam  ad  qnoduis  tempus  affignari  debet ,  ex  quo  cele- 
f  itas  qnaefita  ,  tanqnam  'Fundlio  qnatnor  variabilium  , 
trium  fcilicet  coordiniirarum  et  temporis,  erit  i(pe^anda. 
^uockca  Cakulus  IntegraTis  generalliflime  ita  definiri  po  - 
terit,'vt  dicatur  efle  methodus  talem  Fun<9;ioaem  quot. 
CBncyie  Tariabiiium  inueiligandi ,  cnius  Difleientialia  cu- 
iusque  ordinis  ^opofltam  teneant  telationem.  Qaic.> 
quid  aatem  a<ttiuc  in  hoc  geocre  eft  praeflitum  ,  ad 
▼nioim  fete  cafum  ,  qno  funAio  yaius  variabilis  ex 
dita  difir<;rentialium  relatione  quneritur ;  et  parum  ad<* 
modnm  ,  quod  quidem  ad  fundiones  phiriitm  variabi'' 
Jtum  pertineat ,  in  nnedium  a  Geornetris  eft  aliatum. 
In  quo  cnm  quafiCalculi  Integralis  pars  akera  fit  con* 
ftituenda ,  &teri  cogimur ,  eam  etiam  nnnc  ftre  totam 
incdtam  iacm.  Interim  tamen  cemun  dl ,  vniuer- 
hm    Theoriam    motus  fluidorum  huic  Analyfeos  patti 

b  %  maxi- 


inaximam  partemi  inniti^  ia  eaque  viz  qaicqiaam  fb« 
lidi  aate  expedari  pofle  ^  quam  fines  Analjrfeos  etiam 
in  boe  genere  baud  mediocciter*  fiierint  prolati.  Foc- 
tiori  certe  incitamento  Geometris  haud  erit  opu$ ,  yt 
omnes  vires  ad  hoc  quaCi  Qouuak  Aoalyleos  gpQU&ex* 
cokndmn  inceodaat. 


Solutio  Problematis  de   inueftigatione 

trium  numerorum,  quorum  tam  (lim- 

ma,  quam  produSum,  nec  non  fum» 

ma  produflorum  ex  binis  ,  fint 

numeri  quadrati» 

AuGore  Leon*  Eulero  pag.  54» 

Etfi  huius  generi»  probtemac»  plerisque  Geometris  ni* 
mis  (leritia  videntui  ^  quam  Yt  m  ii&  foluendis 
bperam  fuam  coilocarey  aequum  iudicent,  negari  ta^ 
nea  nequit^  quin  inde  infignia  incrementa  Analyfi» 
acoeperit.  Ac  cerce  in  genece  affirmare  licet»  qua 
magis  cuiosquam  probtematis  refolutio  fberit  abfcondira, 
netbodisque  adhuc  cognitis  frufira  tentata  >  eo  magis> 
fobuionis »  &  tandem  fucceflerit ,  pretium  efle  confli- 
tuendum.  Ad  hoc  autem  genus  omoino  re&renduni 
Tidetuv  ptoblema  hic  pertradtatum  ,  cuitis  difficultatem 
aoB  foluQi  plures  conatus  irriti  ^  anceqfiam  ad  lblutio<- 

Qem 


Bctn  peniemre  Ucet,  fofcipiendt,  fed  edani  magmtudo 
Qumeronim  latis&cientium  manifefto  dedarat  Quao» 
quidem  (ctlimonem  CeL  Audbor  tanquam  fimplkiflknaui 
i^ttty  eamaximis  numed»  continetur;,  vemm  hic  oon 
param  inteierit  .obTeiuafiie  y  ex  ipfa  Audoris  lblutioiie( 
multot  minores  iiumeto&  quafi(Uoni  fatis&cientes  (atift 
expedite  elici  pofle.  PoOcis  eoim  terois  quaeiitis  nu»> 
meiis  nXf  /r^^  nz,  vt  tres  fequeotes  numeros 

I.  «(ir-t-jr-f-«)i  ILnaixj-^xz-^-jz)',,  III.  n'xyz 
quadratos  effici  oporteat  v  prima  et  tertu  conditio  im* 
pletur^ fumendo  z.:z'^~^  et  nzizm^^xyix-^jy 
(xy—wy,  Vt  autem  fecunda  impleaiur,  flatuit 
Audor  : 

*jr-«v=««;  xzitvt  Tt  iltj'-^— et  s=KC*+>) 
tum.  Teto  deducituc  ad  hanc  aequatiDuem  t 

w__  tt-t-  t  — ir 

cul  ^cillime  fati&fit  fiimendQ  i=r|;  fiquidenr  hioe  (e* 
quitur  J^cr  /f-f.  Capi  erg,©  conucnit  /=:^^-|^  ; 
Tude  fit  J  =:  ^^fy/^,  vbi  numeros  p  et  ^  pro  lubi* 
txt  afliunere  licet ,  ita  vt  liinc  innumecabiles  folu^ones* 
obtbeantur :  mter  quas  fimplicifrima  videtur,  quae  oritur 
fumcado  *zzly  vnde  fit  vm  et  «m,  porro  x:rzl, 
j:=.\  tt  z:='i.  lam  ob  *H-jr -+-«=:'/,  capiatur 
»==6.  34  ex  prima  ccmditione  ^  ficqoe  tres  nnmeri  fi* 
tis/jcientes  minimi  erunt ; 

I..  9.34^506;  II.,  ».  34=274;  Ilf. .  17.34=5^* 

b  3  itimr 


14  -#il  io)f^ 

tammi   fnrodudonim  ex  Inods  r=8  9'fi^''-h  9*1*7 -Q^' 

piodudtiua  oaiaittm  =  8. 9. 17«  34'<  =  &''  3**  i*7** 

Hinc  pronundari  pofle  videtur,  mitiiinos  numetos  in- 
tegros  problemati  fatisfacientes  eflTe   372  j  30(^j  578^ 
fiadfcos  autem  hos  i',  ^;  |*,. 

Caeterum  bjc  not^ile  iuuabit,  fi  tres  numeri  integti 
x^  y§  z  defiderentur»  Tt  tantum  haec  fbrmula  xy-{-xz+yz 
fiat  aumems  qaadratus,  eos  io  genece  ita  «&hiberi 
po0e  ,  Tt  (it : 

z^x^^ic-af-i-lf-df 

-vnde  fit  X'+-j^-+-z'=::aa-i'bb'^ce-'ab-'be-ac 
'+-dd-+'ee'+-ff—de-'ef''dfi  ipfique  numeri  iu  ft 
faabebunt : 

xzz{a-h){a-c)'+-{d''e){d-f) 
'yzz{b-c){b''a)-\-{e-f){e-^ 
z^^c-a^^c-b^-^-if-d^^f-e) 
Tnde  fit : 

y{xy'+-yz-+-xz)=:a{e-f)'^b{f-d)-^c(d'e') 
Vel  fimplicius  haec  folutio  ita  enunciari  poteft ,  \t  fit: 

xz=lm'hpq',  y^mn-+-qr;  z—nl-^-rp 
fumtis  his  (enis  numeris  l, », »  et  ^,  q^  r^  ita  Yt  fic : 

/-4-i»-4-«=:o  et  ^H-^4-f=o 
tom  Yero  erit : 

ni. 


ThecBremata  Arithmetrca ,   noua  rae- 
thodo  demonilrata. 

Au&ore  Leon»  Eulero  pag^  74, 

Cingdaci  omsiiia  Audsor  fiic  ttitar  methodoj  ad  pfui» 
^  les  JDfigoes  Qunerorum  {«oprietates  demoDflrsffidas  ^ 
qttaitiflfi  quidem  nonnuUas  iaro  aHo  moda  demonftratas 
dedit  y  refiquae  vero  nouae  runt  habemiae  y  atque  ad; 
alos  naaiQrr  adhoc  attentione  digoas  viaoi  paran  vi^ 
deotuf.  Ip&  quidem  mctbod»  itsr  diluoide  eft  cxpO' 
iha',  vt  mhii  ad  amphorem  du»  iUttftrationem  afini 
poflit  'y  at  veio  praecipoas  vetitates ,  quas  AuAor  fel»' 
citer  inaeftigauie ,  hic  recenfttiflfe  ioualMt.  Fedqnam  is 
iatn  g^mina-  methodo*  esmlmn  iUud  Theoiem» :  qaad 
formof  a^— I  ftmptr  J^  (GmfiUUs  ftr  mmerum  p^ 
/iquMfom!  isjSf  prbmM  r  fif^  monerus  a  per  ewn  dkddi 
poffit  y  demoaflsaflet ;  hic  bod-  rolnm  terdam  demoO' 
ftrationem  ex  ahis  principiis  petitam  adiicit ;.  yemmr 
etiam  idem  TfaeoieiM:,  quod  ad  nnraero»  tantum  pri- 
roos  exat  adftridum  ,•  ad  emnes  plan«  naraeros  exteo» 
dit;  FtopaBfto  ftilket  qnocunqiie  numcr».  N,  definift 
inde  numeram:  n^  vt  fbcma  ^— x  per  iUum  numerami 
N  certe  diuifionem  admittat  ^  vbi  quidem  numems  a 
pro  lubini  aOura^  peteft,  &d  tamen  ita  compamtu» 
cfle  debet ,.  vt  cum  numero  N  nullum  habeac  dinifo^ 
lem  communem^  fiai  vt  numeri  N  et  «  finc  inter  fb 
frim!  ^   quae  qpidem  conditio  lemper  eft  lubintelligen- 

4c 


^i  I  etiamfi  rerbis  noo  expntnator.    Demonflrat  igitar 
^iidor ,   «zpoDeDtem  n  iemper  ita  pendere  a  numeto 
propoGto  N,  Yt   aequalis   ftt    mdtitudiiii    sameronnn 
ipCo  N  minoTum ,   qui  fimul  ad  eom  fint    primi  •   id 
^uod  exemplo  magis  perlpicuum    reddetun    Sit   igitur 
fiumenis  propofitns^  N=:io;  numeri  autem  eo  mino- 
res ,  ad  eumque  primi,  funt  i,  3,  7,  9,  ideoqne  qua- 
tuor,Tnde  fit  firz^.    Sumto  iam  pro  4  nomero  quo» 
"Cuoqne   dd    xo    primo  j  ieu   qiu  neque  per  a.  oe(^ 
per  5  dioidatur ,  ac  certo  pronuncitfe  ticet ,  hanc  itx" 
ttiam  a*-^!  cfle  per  zo  dtuifibilem^hoc,  efl;,.omoium 
huiusmodi   numerorum  biqoadrata  Tnitate  minota  diui- 
fiooem  per  so  admittunt.  .  Veloti  fi  ttzz^r^^  M*—t 
£:•  9b;  G  <rr  7,  fit  a*—  1.=:  »400  ei  ita  porra.  Quae- 
ritor  aotem  faic  aote  omnia,  <]odnaodp  pro  qaams  no- 
niero  N  moltitudo  nomerorom  ipib  mioorom,  ad  eom^ 
qoe  primorom  ,  cui  nomerus  n  aequalis  ell  rumeodos  , 
^ommode  definiri  poffit :    vbi  qddem  perfpicnam  eft  , 
fi  N.  fiierit  numeros  primos,  .fore  ii=N^i^  propterea 
quod  omnes  nomeri  ipfo  minores ,   qoorom    mo^itodo 
Ttique  eft  =:N— i*  fimol  ad  eom  fiiat  primi.       Sed 
fi.  nomems  N  noo  eft  primos,  eios  latio  compofitionia 
«X    primis  cfi  fpedaoda^  Tbi  com  exifieotibos  p>  ^,  r«  s 
nomeris  primis ,  omnes  nomeri  ad  iiaoc  forroam  p"^ 
r^i?  etc.   ceuocari   poflint,  ab  Aodore   cft   demoa« 
firamm: 

fi  fit  N=p«,fow  »=:>«-'(^-i)=:N.^* 


fi  N=p«/.  fore  «=/>«-(p-i).^»(^-i)=N;^' 


;.«=! 


P.    « 


fi  NrpYr^  fore  nzf^^p-i^.^y-iyr^ir-x-) 
feo»=N.^'.^.'-F. 

ficque 


fci|oe  fx)fit>,  hm  pfD  -d«o  DunoD  N  «nnenis  Jt 
mueoiri  poflit  ex  Iblis  oliaMC»  pMinis  iii  eum  ingre" 
(lieoribus ,  nullo  ad  eorum  pQce(Uies  -babko  r^ptdu  , 
qaqd  ia  di^Wtaiione  aoa  eft  animadueifuin.  Ita  fi 
^  =  120,  f)ui  nninenis  ex  primis  2,  3,  5  componitui^ 
Tade-fic  »zzi&o.  v|  \:z:z^\  atque  forma  ^"-i  cec* 
te  erit  diuifibiUs  pef  isp,  dum  «  nuUum  borum  aur 
mecoruav  .*,  3»  5  comp^€<aatur.  ,  Vcr»jm  hic  infuper 
obferuare  licet ,  plenimque  minorem  poteftatem  eadem 
proprietate  praeditam  efl*e.  Rationem  eRini  harum  de- 
monftranonum  perpendenti  moz'  patebit ,  fi  fiierit 
l^rrp*^r^,  formrfro  «*— 1  per  bunc  numenim  fr)re 
diuKibilem,  non  folum  cum  n  fiierit  ptodudum  ez  hil 
iribu»  Domeris: 

/.«— (p-x)i  4^— U-xh  r"^— (f-i) 

&d  fufiEkere,^  pro  n  minimus  communis  diuiduus  bo* 
rum  numerorum  accipiatur,  quae  obferuatio  haud  m* 
degans  in  dtflertatinne  eft  praetermifla.  Ita  fi  fit 
£l:=:ilo  =  a'.3  $  l  terni  oamcft  pro  ^fponente  » 
inueoieiuio  liinc  4^  a ;  4..,  quorum  mioimtts  comm«nis 
diuiduus  efl  4 :  ficque  pronuaciare  bcet ,  banc  formam 
«*— i  (eroper  efle  per  120  diuxGbiicm',  dummodo  a 
td  X20  fiierit  primiB.* 

^iffiili  Hvodo  li  N=r<f3:r3'i'^,  bi  do6  .fiiiftoref 
dant  numero»'  6  et  <$,  quofum  minimus  communib  di- 
iridutis  cum  fit  6  ,  haec  fbnna  «*— 1  erit.  per  .^Ja  di- 
Tjfibilb,  (1  modo  a  nequ^  ternarium,  oec^ue  fepteiaariiiai, 

coatineat.  ,        '  .      , 

.  .    •    /.        ■-.•••        •     "  .-   ■         '•   •  • 
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Sk  H  =2327^0  =7 s'. 3*.  $»7.13»  qfif  fidotc»  loter 
fe  priml  praebcot  boft  numeioft : 

4i  ^;  4^,  ^,  xa 
qooram  commanis  ditxidaas  dt  xs,  ex  qu»  haee   for» 
ma  4"— X   femper  per   ^2760    diaifiooem   admittit». 
moda  a  noHam  honim  numeroronv  primmam  ,  z  ,  3  » 
5  ,  7,  1$  inuotofltr  veluti  H  tf=:xi  •  eft 

«'*—  X  ~  3 1 3  S+a  Ss^^ao-r:  527^0.  pf aooda» 
ibi  notari  conuenit,  efife  t 

^SSooda^  =x  2. 37.  i5i»  15».  X  X 1 7 
Saepenumero  aucem  euenire  poteft  ^  ?t  («o  fiuBto  iiii»> 
mero  a  etiora  mioor  poceftas  iatisiaciat  9.  fed  talii  dl- 
minutio  ab  indolb  nameri  a  pendet ,  neqiae  in  gpnere: 
aiioor  pote({as^  quam  hic  eft  afl^gpatat  theoremati  (o- 
lui  pote(L 

SappTementinn  quorundam  iheorenia^ 

tam  arrthmeticorum  ,  quae  m  nonr 

itu]li&  demonilrationibus  (i^po- 

nuntur» 

Aofbre  Leonw  Eulero  pag.  loj. 

Verfkotar  haec  Tbeoremaci  circa  numero»»  qni  Gmt 
aggregata  ex  quadlrato  et   tnpfo   aitecius  qmdrati 
tomm^  ideoq}!»  kic  fittmula  gpnecali  pp^z,iq;  con- 


tinentiir.  Sdlicet  G  duae  Teries  conftitittDtar ,  fpatam 
idteca  coDTtet  ez  numeris  qoadntts,  dtcn  ti^  iisdem 
tr^licatfs ,  tti 

I-    «>    4>    9,x^>a5i    3«.    49.    ^*.    8i 

H.  3. x&. 27.48.75» X08, 147, 192.243 
atqcie  fiogpli  prioris  ferid  fingolis  pofierions  leriei    ad- 
d^^tinr ,  oriimtiir  ii  nnmeri ,  qoonim  iodoles  luc  confi- 
deratiir,  ec  qoi  fecupdum  ocdinem  maguitudinis   difpo- 
i^ti  Gmt  ad  ceiRum  vsque 

4,7,  ift,  13,  itf,x9,  fti,  aS,  si.  3^,  37, 39, 43»48,49 
5»,  57,  tf»,  <?3,<54,  ^7,73, 7^,79,84,91,93,97.100. 
Hinc  fi  primo  ezccrpanoir  nnmeri,qni  fimt  pfimi 

7>  13,  19, 31, 37,43,««, 67. 73. 79, 97 
iii  omnes  Tnitate  minuti  per  6  diniffi>iltt  deprebra* 
duntuT ,  fen  in  formuk  6n<4-i  continentur,  cuius 
<)aldem  ratio  ficile  perfplcinir,  cum  ez  fimna^+31^9 
aitf  numeri  priml  oriri  nequeant*  nifi  qui  per  3  diuifi» 
vnicatem  refinquant.  Sed  dus  inuerfiim  ,  qnod  vicifiim 
omnes  numeri  primi  ifilus  fbrmae  tfff+'i  fimnl  ia 
iUo  numerorum  genere  occurrant ,  Terlta»  c(l  mnlto 
magis  asdiia ,  cnius  demonftratio  maximas  ambagespo* 
iluht.  Demonfirari  icilicet  oportet,  femper  dsri  nume- 
los  p  et  q  ,  yt  fit  tfm-f-i— ^p-4-3  4'^,  fi  quidem 
numerus  <Sff+x<^rit  primus,  Tbi  imprimis  notari 
conuenit ,  nifi  tf »+  r  fit  primus ,  hanc  proprietatem 
fiepius  ftilere,  Tti  fit  in  numeris  55,  85  *  qui  etfi  mulu- 
plum  (enarii-  vnttste  (uperant ,  tamen  neutiquam  in  fw» 
ma  pp-^-^q^  continenuir.  At  fi  huiusmodi  nume* 
nis  <^«  +  i    fiierit  primus,    quantiimuis  fit   magnus, 

c  %  veluti 


^9  .-^.(o)-^ 

IveliKi  ^ortfi ,  ceitp  promiBciaitt  Itcet,  du»  d«i  qmr 
(iraca  pp  ct  j^>  vt  fit  A0i6t^pp-\^^^^„  .lej^ii. 
tur  autem  p=:3i  et  ^=80,  neque  pji^  vf»  fnod^ 
hoc  £eri  poteft.,  En  e|go  Oimvfzm^  Th^oreipatiiin  hic 
finguiari  ptorfiis' ,  fnodQ  deihon^^ratonun'^  e|Uod .  iomnis 
i^umerus  primus  ^ntiae  6)1+1  (emper  ia  hac  Inrma 
PP-^^Hf  >^^^  Vnico  tantum  modo,  (jootiBeatury  e< 
quo .  fequitur,  (i  quispiam  lAimerns  fimnae  6ir-f--T  Td 
preTfb&  non  in  ^rtni  ppH-Sf^  cbntineatur»  •?(El'piq| 
-vno  modo,  tum  eum  certe  n6n  %re  primtiin.  'Ftinda- 
tttentum  iuteiii  liiriim  deA^ionftrationnm  in  hae  prdpo* 
fitio&e  eft.  fitum  ,  qubd  fi  oumens  i&rmae  pp^^Si^ 
non  fiienc  primus  ,  eum  non  afios  juiiratteie  diwfores  » 
nifi  'qui  ipfi,  in  ei^m-  fbmi  ^p:4r  9  ^^  cevtin^ntur. 
Hi»  autem  principii^  AuAor  iam  olim  erat  vfo»»  cunt 
dempnftia/Iet}  ■  BOQ  dari  duoi^  cubos,  quornm  fiimma^ 
vel  di&rentia^  fic  cubus ,  turo  ^ero  edam  nnpeir ,  cui^. 
poua  plaoe  methodo  problenu  de  tribu^^  cubiainuepieii^ 
dist.quorum  fumma  fit  cobu&^  (oluifiiBt^  cpiamojb^eqi» 
Tt  hic  nihil  ampiius  deOderari  poflee,..  omnino  necefie 
erat ,;  cheoremata  ifta  rigidis^  demonftrattonibufr  cw 
firmari»  Caeterum  log^e  fiktetur  Audor ,  has  dct 
monftrariooefr  ex  prmcipiufr  nimi»  alienis  efle  pe* 
titas.^  footesque  roagis-  pfopcios<  dari;  eo  deduceoces,  ex 
quibus  Wermatw  haufifte  videtuc ,  c«m  iode  fe  der 
monftrauifle  afieiier^t  ,  hanc  a^quationem  general^ 
«"+',6''=rtf".nunquam  locum  habere  pofte  ,  fiatim  at« 
que  exponens  n  binarium  fuperet ,  cum  tamen  buUrut 
banc  impoftibiiitatem  tantum  prp  caflbiK  ji:=,$  ec  «tq:^ 
demonftfare  Tateat,  ex.  quo  eo  magisdolendivn  «ft  Fer^ 
■UttiaDa  inuenta  temporum  inpria  ^riiOfe. .  V.. 


y-       .  . 

Confi4eratiofbrmularum ,  (jiiarum  inte- 

gratioper  arcus  fe£tionum  eooica^ 

rum  abfolui  poteft, 

Auftdre  Leon;  Eti/em  pag.  isp. 

/^iuado  int^jratloDes  afgebraice  perl^cere  Don  Hcer, 
^^  Talores  int^^ium  per  quadraturas  liDearum  cur- 
TaruiD  Tulgo  exhiberi  fblent,  dum  fcilicet  iinea  cur- 
Ta  affignacury  cuius  area  enndem  Talorem'  exprimat, 
Tel  ialtem  eiusmodi  qaantitatem ,  ex  qua  js  d^terminsri 
pofljt.  Inter  huiusmodi  quantitaties ,  quke  dutn  Jimites 
Algbbrae  communis  qoafi  tranfcendunt ,  Tranfeendentes 
appellantur ,  fiequeotiflime  occurrunt  ,  quae  a  qpadtati^ 
ra  cjncoli  et  hypcdfohc  pendeot ,,  qubiium!  orones  fot- 
mula^ .  integrales  nullam  itrationalitateniF  inuoluentes  re* 
duci  pofle  .conftat ,  atqne  hae^  binae  tranfcendentiuni! 
Ipecies  iam  ita  tTu  in  Analyfin  funt  receptae ,  Tt  pro» 
pemodum  inftar  algebraicarum  tradenrar.  Quae  nimi"^ 
rum  ,a  quadranu^  circufi  pendenc ,  eae  nunc  quidem  pec 
calcuium  angMlorum.  feliciffime  expediunmr ,  quemadmo^ 
dum  eae ,  quae  a  quadratura  hyperbolae  pendent ,  lo- 
garithmis  comprehepdi  (blent.,  quorum  calculus  nunc: 
fcrc  inter  elementa  refertur.  Quodfi  Tero  quadraturis 
magis  complicatis  opus  ell,  euolutio.  multo  maioribut^ 
difficultatibus  eft  obnoxia.  Etfi..enim'defcriptio  linearum 
cuniarum .  conceditur .    tamen  in  pnod  nimis  efi  roole^ 

c  a  l^umi 


flum,  nreas  iis  mdiiQs  &tif  ckade  dimetid.  Qaam  ob 
caiiBun  iam  pridem  GeometMe  in  hoc  -elaboMvieniDt , 
lit  loco  quadraturarum  ^tius  reAificationes  curuarum  ia 
bunc '  tfum  traducirent ;  quia  flatim  ac  iinea  conia  ac- 
curate  fiierit  deftripta  longicudinem  cuiusque  arcus  fine 
\llo  apparatu  ope  fili  dimetiri  licet ,  in  quo  negotio 
olim  Hermanws  immonalem  gloriam  eft  aSccQtxe,  dum 
problema  ab  aliis  prodefperaK)  halntum  fiimma  figaci- 
tate  cefoiplt ,  et  pro  cniuscunque  curuae  quadratura  U* 
neas  curuas  adeo  algebraicas  innenire  docuit ,  quarum 
reiftificatlone  idem  praedari  queat.  Cum  igitur  oullum 
(it  dubium  ,  quin  huinsroodi  confirudiones  eo  fint  ele^ 
gantiores ,  quo  lacillus  curuae ,  quarum  redificatio  adhi- 
betur ,  defcribi  queant,'  in  hoc  negotio  fefUonibus  co- 
nicis .  EUipfi  lcilicet  et  Hyperbolae,  merito  primae  par* 
tes  fiant  tribuendae ;  et  cum  plerumque  difficiliimum 
fi|  iadolem  earum  fbrmularum  intcgralium  perfpicete , 
quarum  valores  per  artus,  fiue  ellipticos ,  fine  hyperboli- 
cos,  exprimereliceat,  Audtor  hic  fiogulari  metho^  prao» 
cipuas  formulas  integrales  inuefiigat ,  quae  hoc  modo 
confirudionem  admittunt.  Celeb.  Ahtnbertus  quidem 
boc  idem  aigumentum  iam  pridem  in  atflis  Acad.  Reg. 
Pruflicae  pertraAauit  ,  Euleri  vero  methodus  planc 
npua,  qua  arcus  fe^ionum  conicarum  aliarum  curuanim 
ipterTe  comparare  docuit,  in  hac  inuefligatione  eximiam 
praeflitit  vtilitatem  ,  vt  hoc  negotium  multo  vberius 
con^iflie  videatur.  Plurimae  autem  transformationes , 
quibus  Audlor  in  hac  ardua  euolutione  vtitur ,  in  Ana- 
lyfi  haud  fperaendam  vtititatcm  habere  pofllmt.  Inte* 
lim  Jaudi  ac  dignitad  huiusmodi   inuefligationum    nihil 

de> 
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teahetor  »  fi  fibfenniieninas ,  nanc  qmdem  ia  eakulf 
appUcatkxie  ad  pcaxin  neqoe  coraaruin  qiiadatutaaa,  oe- 
que  redificatioaein,  magaopeie  defideiari^  cuna  (mm 
mdto  &cilius  et  acduadua  per  «lechodos  appcopinqiiaift- 
di  ezpediri  (fieaQC. 

Vi. 

CoaRrvQsa  aequation^  diSkrea^ , 
difierentialis  eta 


AuQore  Leon.  Eofero  pag.  150^ 


F 


'brmt  aequationis,  quaih  Andor  hac  coa(&ueadanGi 
&(cepit»  ita  eft  compaiitai,  Tt  latiiTune  pateat,  ac 
pec  maet&m  Ana¥]r(ui  ampfii^mum  tubeat  Tfum  V 
cum  fn  ea  otnak  y  qoae  ofim  de  ceteberrima  illa  ae<-- 
qaacione  Riccatiaoa  (aot  iOHellfgara  ,  concineaatar.  %V 
fcoc  n^^um  per  methodos  vfitaras  teatetar ,  fummae: 
Afficultates  obftant^  quo  mious  ad  finem  perdnci  queaf }, 
flouam  i^Bcax  Audor  «c  prordis  fihgutatem  methoduin> 
czpoait  huiusmodi  aequatjones  ttandfandi,  cuiu»  quidlBdi 
km  pridem  npnnuUa  egte^a  fpecimina^  cdidit;  neqne: 
^om  e(r  dubium  ,  quin  ifta  methodiis  y  (i  dUigentia» 
«zcolatur ,  infignia  ibcrementa  Anal)rfi  fit  aDatura.  Gk 
ii  autem  eaeoit,  Tt  haec  tradatio  non  penitus  tsk  ft- 
■em  (it  peiduda,.  fiiie  quaedam  capita'  perierintt  fiii» 
ab  Aoiftore  finr  ncgledSa.  Qeae  autem  hic  proftnnh 
tev  omiiina  iufiSciuat   fd  fim  oouae  fiuiui  meiikidi 


*4.  -*4*ir«)f^ 

^erTpicfendam ,  ittquti  adsc^,  tfme  de(un^^  a^  atteritp  fis- 
^re  haniin  vertrm  ^dibfo  Imid  dtffituher  reftitnentur. 
^Quiti  etia^^il  eX  hac  pane  ittcentiti  excftetor,  nutldm 
<tt  dulmini,  qtHa  ^'Anil)tir  iddc  molro  maiDni  Incie. 
nenta  fit  conlecutura. 

Vtt. 

Aftootiitiones  it^  locum  qiieiWam  Car- 
tefii^  ad-cifculi   quadraturam 

Au6iore  Leon^  Eulero  pag.  i$^^  .r 

Peripheriam  «irculi  ad  diainetrum  «(Te  incommenfii- 
rabilem^  lea  nuUan^  dari  menfuram  »..,qi^  tam^  dia* 
nietruRi,  quam  peripheriam  «  ita  inetiri  lic^oc,  vt  nihil 
relinquatur\,  iam  ab  >a|)tiqfu(]Gimi$  Gporretris  eft  .obfer- 
Tatum  ,  etfi  hoc  etiam  nunc  aliter  (Ujo  Ofifireri-.Don 
poteft  ,  niH'  quod  omtt&  conatus  Kuiusmodi  q  enluxaai 
inuenieiidi  fuerint  Itriti.  Kullos  (cilic^t  eiusmodi  bii:os 
oumeros  cxhibere  licet^  qui  ipter  Ce  eanflem  praecife 
^ationein  teneant,  <^ae  inter  diametruin  af  per^hic* 
]riam  intercedit,  ex  quo  in  pcaxi 'tales-  nuffjei^  /v(ur-» 
pari  (oient ,  qui  tantum  froxime  ad  i(lam  racionem 
aCtCtdant ,  cuiusir.odi  (uat  Archifredei  7  ad  aft  et 
Metiani  113  ad  355;  tum  >ero  ab  alij^  ifia  xeia  ^i^fi» 
tio  n^ulto  .^curatius.  npn^fjs  exprefla , ,  yt . etiam  ^n 
in^ioQorum  circulorum  €oin|>uco  error  omnino  fic 
'  con- 


cotiieiQiiendai.    Incoiniiieafi^biliias  aatem  io  (efpeda- 
ta.  noo  obAaret  ^  quomlnus  ratio  diametci  ad    periphe* 
riaoi  geometrice  ailignari  poflec ,    cum  quadrati  i)iago- 
nali^  ad  latus  quoque  fit  incomth^ofurabilis ,    atque    ia 
gqi^re  omnes  quantitates  irratiooales,  qi^e  ab  ea:traAione 
ladicum  oriuntur,  geometiice  confltOi  poffint.    Verum 
peripheria    cijreuti    ad  genus  Iriationaliiim   longe  fiibli<- 
miu6    referenda   Videtur ,    ad  quod,  demum  tadicis  ex- 
tradiooe  lofinities  lepetita  pertingere  li^eac^  vmfeetiam- 
geonwtnce   plus  praeftari  non  poteft ,    qnam   vt  Tcra ' 
petjpberiae  ad  diametrom  ratio  contitiuo  (Mropins  e&pri- 
iratur.    Afiqoe-hoc  modo  Conftrudio  Cartefianiiy  qoani 
Cel.  Aodor  hic  perpeddit,  efi  comparata,  Tt-^tiooa 
reAuBgakmiin  cena  l^  decrefi:eotiam  at>pofitiooe  Itoea' 
tapdem  diciatqr  reda  periphcriae  ciiculiaequati^>haec«: 
qne.  cooftiudio  ica  ingemofe  eft  ezcogjitata^.  vt  faoilU- 
ma  opcntiooiB  citifiime   ad    Teritatem    conlieigat ;    in 
qoo  eximium .  n:KMumeotum  /iimmte  ioaeoCDria  ia^ci- 
tatis  minri  debemos.     EuUrus  autem ,  dom.  lioe    tn-^ 
\eotum    obliuiooi   fubtrallit ,    pluKs   egregias  fbrn&okt' 
et  feries  ad  dtcuti  .meorqram  pertincotes  profirt  ,1  qui- 
bqs  huiasmodi  approximationes  gjBonietricae  mukiplicaff.' 
magtsqoe  p^ci  queant.    .  Vehiti  cuno  demonftrauifiet , 
denotante  q  longitudinem  quadtan^s  circuM ,  cuius  »• 
dius  =;x,  efle;  .      .     >    .    .       . 

^r:^  i^i  icc:  \  q.  tociq,  iec.  \gq,  fit,\tq»  etc. 
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hinc  (eo<^8  ccofiradio  fiitk  condnaaf  ct  elegans  cotR'i'« 
ditnr.    Con  C 

fiituto  Qiub» 
drantcAOB 
radio  OB 
iungatu^nor- 
inatisBCre- 
daeOCaa-  € 
gulum  AOB  ^j 
iMfecanti  oc-  9 

curtens  in  C.  2['  a  -    q- 

Tunn  huie  OC  in  C  normaHter  iungaeut  CD  occurren^ 

leaae  Q]>  angulura    AOC   bifecaoci    io   J>,      Sintiir 

modo  huic  OI>  nonnalitei  iuBgatui   K^ta.  DE  occttr-> 

lens   leifUc  OE  aogutum  AOD.  bi(ecanti  in  fi;   binc- 

que  OE  denuo  nonnalitei  reda  £F  occuitens  re^ae  B^P 

angulum  AO£  bifecantr  in  F;  atque  ita  pono;     Hbc  mo^ 

do  tandem  peraenietvr  Tsque  ad  radium  OA  piodbdum.. 

in  Guius  pundo  Z.conAnidio  Titiroo  cadat ;,  qno  fy£to  eritt 

nda 02 loagitudiBi  tfud^nmB^defgA^  praecife  aequalis-. 

Pluiiims  antem  atiaa  huiusmodi  conftra^ones    ex 

Pormufis  Audoci&  ficMe    dcriuare   ficet.       Notaflb    Itic 

iuusibit ,  pooda  B,  C,  D,  £>  F  leperiri  ib    talr   linear 

curua,  cuius.  iiaii»a,  pofito>  «oguto  quocuoque'  AOD=(t> 

et    reda   OD=c,   ft»  czprimitur)  ft  fit  vzr^^^^. 

Hinc    cnim  finnta,  qpacsinque  catione  intcr  ang}ilam  (J^ 

ct  angidum  rc6um  »    cnias  menfiita  cfk  arcus^  ^,  itt  fic 

(pr:^^,  erit  <r:=^fin"f  ideoqiw    K&a,    v  geoaiCL'- 

tcice  afi^oaii  poteik.     Cunt  auicm  aogulo  ^  continn» 

umnir 


nBiBiiiilcooO  id  snjgpMBi  '  cBUKiccBtnn  fuciit  pcnico* 
ttm  ,  vbi  fit  ^:r  x,  tnoi  fcda  v  mantfeflo  &  Qua- 
dnmd  |f  aeqoalis:  Simiks  aBtem  Ibnnolas  aiiai  quou 
CBoqiie  pio  Inbim  fiogeie  liceL 

'VIH. 

Demonftmtio    generalis   Tfaeorematb 

Newtoniani  de  binomio  ad  poten- 

tiam  in.definitam  eleuando. 

AxxStore  F.  V.  T.  Aepino  pag.  idp. 

Vc  teritatd  matbematicie ,  ^jDamm  certitndo  i'n  aliii 
difciplioi»  taaquam  ezemptum  Hnitandum  ptoponi 
felet,  cKna  oameBi  dolritationts  akam  cdloccnmr,  non 
iiifficft,  etf  eiusmodi  demoafinitfoaiiN»  mwiiri,  quibm 
Bnimi  ad  difcendum  panti  atque  ingenio  frcli  perfpi- 
caci  pnediti  ac<|uiefi;ant ,  fed  etiam  omnino  cft  ne* 
cefiaiium ,  tt  omncs  oMedicnes  foltde  refelbntur ,  tt> 
4)ue  adeo  cauillationes  SofMftanim  explodsntur.  Ad 
boc  genus  imprimis  eft  ceferenda  clemonftiatio  Euclidei 
de  «equalitatc  aogirionim  akeraonim  io  iinds  parallelis, 
quae  haod  kuibus  dubiis  eft  dmoiii ,  tt  eriam  fiimmi 
Geometrae  in  ea  firmios  ftabilienda  ftudium  atqoeope- 
xam  oiHocaucrinc,  in  quo  autem  non  panimcft  do* 
lendum,  quod  iftac  emcndatioMi  niois  fint  prolixac 
cc  acdnae ,  qioam  ft  elemcotii  iofiiii  queaBt;  la  Anfr> 
Ijrfi  ctiim   pmi  ciuBnodi  occiimiBt  dcBiOBllnitiQoci  ^ 

4  A  qoii 


4}|]$I9  catfilkodi  iftodiam  non  «cdiocriter  labdftAire  ett 
aaQifum  ,  cum  cJFca  qiiantiMtes  'plurimAe  vetitates  •taiL> 
quam  generales  «;)n)ittt  fa^eaot  >  etiamG  demoaftratio 
tantum  ad  numeros  iQteg|X)s  Ct  accoBQfUodata.  Htt* 
iusmodi  obtredationes  imprimis  expertum  eft  Theore- 
ma  Newtmiammf  quo  poteftas  binomii  (4:")^)^  gene- 
raliter'ia  haac  feriem  euoluidatuitur : 

cum  tamea  ifta  refoludo  nooaili  prd  iis  cafibus ,  qui- 
bus  expoq^qs  m  eft  ouixmxus  integei:^  fk  demonftrata. 
Tantum  autem  abed,  Tt  pro  reliqujs  cafibus;  ^quibusfv 
«ft  yej  nmnera$  foi&us.)  irel  ifracionalis ,  'vel  traofi:ea- 
dens,  ¥el  adeo' imagiaarius ,  de  eius  veritate  dubitetur, 
vt  potius  huic  Thepr^aAat|  :in  Jatifflmo  fenfu  acce^pto 
Taiuer(a  Analyfis  ipfiQ}tbnii|i  iit  foperftru^.  Hioc  ii, 
qui  eius  ventaw  iargeqere:,  Analyfi  infinitorum  ip-fiibr 
4diuici.  'locata ,  deqaoaf^re  iiiat.  conati ,  imoifefto  yi*. 
t^Qi)(}unt)(n  /ciKulvun.  ia  .  lattoctaaada  commiferunt. 
Noa  iQutUiter  itaque  collocAuic  laborein  knStos ,  cnm 
demoivfir^tioneni  fiiodameataiis  huius  uxius  Analyfeoi 
principii ,  idqoe  per  .(bla  Algebrae  CQOBmunis  demeof 
ta.,  co94^e  aggreffiis  .tj\,  Stogokd  autem  c^nnino 
artificio,  .poftquam  .formniam  (jr+r)"'  hoic  ferici 
Aj^-HB*"— •4-e:»^~»-t^Dy»-*»-i-Ejr^*-*-  etc. 
.aequalem  finxit  ^  oftendit .  primo  quidem  femper  efle 
4^>:=:  ly'  tum  ytfo  .a  .quaotiKafie-  B  reUi|aflfi  C,  O^Eetc» 
^^  peijdvfi:,  .?ft  at«    ,  .,.,-.>■ 

.  :    ebiRfcj  EX=:C.^j  EsiD.^Pj  ttc. 

.'.     a.    -^. ....■•     •  .  ■    '• 
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fCram  mififico  prorfb»  cafii  hic  \fii  wat,  it  i]A 
quantitas  B.hinc  non  detenrineiDr.  Altm  i^tur  ha- 
ias  demooflratioiiis  psus  In  hoc  -vierfaair ,  -vt  aliuode 
ofteodat,  femper  efle  B=»«  quod  quidem  tanto  rigpte 
praeflat ,   vt  nulii  pkne  dubio  Iocib  leUQqaanir. 

ix: 

De  funfltibnum  algebraicarum  integra- 

rum  fefloribus  trinomialibus  reali* 

bus  .  commentatio. 

AuSore  F.  V.  T.  .Aepino  p.  iSu 

•  * 

Spe^t  tiaec  commeatatio  ad  Tbeoilam  *  aeqoa^oaum 
arlgtfbraicaruni  cuiiiscuoque  ordjnis.j  fcilkett 

*«+A*^'+B*^*VCx*-»-+  etc. . .  +M:c-f.Nc:p 

qoaro  coaflat  femper  icfolttl  pofle  m  tatidem  B6toim 
fimpUces  formae  x-hp  t  ^<^^  maximqs  exponens  • 
contineat  Tnitates.  Saepe .  numero  autem  euenic ,  n 
ifli  ^dores  fimpUces  euadant  imagiqaQi ,  ^c  tum  de« 
noi^tum  eft,  numenira  huiusmodt  fi^boram  imagiai- 
riorom  femper  efle  paiem.  Quod  autero  praeterea  io 
Analyfi  afliimi  folet ,  tales  ^dores  imaginarios  ita  efia 
compara^ ,  -vt  caiqufli  fiias  cooue^t  Ibcius ,  <pn  per 
•um  mnkiplicatus  produdum  producat  reale ;  id  oui* 
dem  tantum  pro  aliqo^  cafi}dB  fitmiter  eff  demoi« 
ikatum»   geoarateitf  veio  derooaitratiooeffl  adhuc  deQ* 

i  %  denrif 


30  -^  (  o  )  ^' 

derari ,  omties  qal  haoc  Tfaeoriafn  accuratios  foBt  (cni- 
tati ,  coofitentur.  Qaotcuiique  (cilicet  aequatio  baboe- 
-rit  &dores  imaginarios  ,  quomm  tuus  iit  x-f-p  > 
ideoque  p  quantitas  imagtnaria ,  demQoflzari  debet ,  in- 
ter  reliquos  (emper  dari  Toum  illius  quafi  (bcinm  x*f^y 
ka  n  prodadlum  (*-hp)(*+^)=**+(p+^)*+p^ 
cuadat  reale ;  ad  quod  qnidem  reqniri  perfpicuum  eft, 
tt  binarum  quantitatum  imaginariarum  p  et  ^  tam  fum- 
iha  ,  quam  produdnm  ,  abeat  in  quantitatem  realem* 
Huius  itaque  theorematis  demonfiiationem  condere  ag* 
gredlis  eft  Audor,  in  quo  quidem  negotio  ita  pro- 
cedit ,  Tt  fi  fiipponatur ,  (cuios  perfedam  demonfiratio- 
oem ,  ez  analyfi  infinitorum  petitam,  fibi  Tiodicat  Alem- 
beftas , )  omoes  quantitates  ifflaginarias  ad  ibrmam 
A-4-By--i  reducibilM  efle,  poflea  fingulari  quodam 
•rtificio ,  propofitionis  antea  indicatae  probationem,  inde 
^dedutat ,  quae  quidem  demonftratio  y  ita  comparata 
cft  •  Tt  per  fe  attendonem  mereri  Tideatur ,  etfi  con- 
tedawr  ,  lub  afEimta  ab  Audlor^  hypothefi ,  dari  forfi. 
;tao  ficilioiei  aliqaat  ad  demonfttatiooem  haoc  aUbluen* 
dam  Tiai. 

■  X. 

Solutio  Problematk  cuiusdam  ad  masi- 

ma  minimaue  pertinentis. 

V  Au£lQre  Steph.  Rumowski  pag.  189. 

.tlrobleint  boc,   eains  fblotiooem  Ci.  AudQr  felicitcr 
."    pei%it|  QBWi  Gcomctranin  aaauMMM  digpumeft 

JHdU 


ludkAidiim  Etfi  eahsn  ad  fimoAm  illam  de  Ifoperime* 
tricis  quaeftioaem  perutKt,  drca  quaoi  opera  ac  ftudio 
Ccl.  &da'i  Jiiiul  am|^us  reperitur ,  (piod  defiderari 
queac  ,  tamen  ^  folatio  in  fe  (pe<flata  ooq  (bhim  eft 
pulcerrima ,  fed  etiam  tantas  implicat  difficultatet ,  ad 
quas  fiiperand^s  inGgnia  Analyfeos  artificia  reqmmqtur. 
Ciar.  quidem  /ludiof  idonea  Variabilium  elediooe  foku, 
tionem  iia  inftruzit»  vt  commode  prima  locqgracio  fiic* 
cedexet}  et  altera  qiufi  (ponte  fepvationem  Variabiliom 
laigiretar.  In  (bltttiooe  autem ,  quam  ab  Eultro  filio 
fibi  miffiim  communicat ,  priooa  integrack)  muko  ma* 
iorem  follcitiam .  requirit ,  et  haud  contemnenda  calcuU 
artificia  compleditur.  Caetenun  ipfii  quacfiio,  qpa  piot 
data  Cooi  altitudioe  inter  ooanes  bafes.  qnae  Cooo  ae« 
qiMlem.  fididitatem  ^ondlianc ,  ca  quaeiitar  ,  -rnde  cooi 
fiiperficies  minima  onajtnr?  neatiqiiam  inutilis  eft  pa* 
taoda ,  cum  caUs  mimitu  €og,muo  &epiai  ii^entem  kK 
ceiD  IbeoerJri  queac :  qoofd  mi^  pei^iciinm  leddltar  ^ 
fi  qoaeflio  eadem  aliis  verbls  ita  cfl&racor,  tc  iotcc 
omnes  cooos  tim  eiiwdcm  .altitndiQis  quam  eiaKleiii 
fiiperficiei  is  definiatnr  ,  qoi  mazime  fic  capaxl 
Soiucio  anteml  hnias  r  probkmatis  taodem  ad  .  eius- 
modi  aequatKNicm  pCfdiKitar,  qoae  iooameiabilef  U? 
ncas  cuiuas  io  fe :  compledicar  ,  ioccr  qaai  ciiculaa 
etiam  coiqaam  fpecies  oaorric.  logrecyoDCur  eoim  m 
aequadoncm  fioalem  ties  ooaae  tfDo/iintes  arbitrariaey 
vade  pro  cacnm  dioeifii  deierminatione  infioitac  cuniae. 
diuerfie  olicincoeur.  Qnae  iofinica  mo)ritado,  quonMH 
do  cnm  proUematis  Bainra  confifteie .  poflic  ,  hand  fi« 
cile  apparcc,  afDpUoriqoB  c»piica$k«o  iad%cc    J^IamqnQ 

fi 


fi  bafis  dfcularls  fatisfacit ,  ita  vt  codus  ei  fiipet^lfti^ 
ihinorem  Iiabeat  fuperficiein ,  quam  fi  alia  quaecunque 
figiira  eiusdem  c^acitatis  bafi  tribueretur ;  onmino  mi* 
liim  Tidetur ,  qoid  itliquae  lineae  curuae  in  folntione* 
:feque  conteotae  fibi  velint ,  et-  qoomodo  ad  proUema: 
feAuendom  accommodari  debeant?  Ad  boc  iatelligen- 
dihn  indoles  huiusmodi  quaeftionum  aanntios  eft  per- 
pendenda.  Frimo  ig^tur  antequam  tota  coni  (nperficiea' 
tndeqoaque  terminata  confideretur,  folutio  ad  quemuts 
flrcnm  indefinitum  baleos  ita  peftinere  eft:cenfiXi^,;Tt' 
imer  omnes  euruas  iisdeffl  termims  comprekeAfos ,  quM! 
fimul  idem  ipadum  incladaiit ,  ea  definiatuf ,  ex  qna: 
minima  fiip^ciea  conica  gignatuf .  Hic  ergo  ttet 
res  tanquam  datae  fiint  ^Aandae,  bina  ftilicec  punda, 
per  quae  curua  tranfiredebet,  «t  aiea,  <]^m  ift»  cdM> 
iutludit.  Quam  ob  rem 'l^ionem  cDfnplccaffltini: 
comparatam  eile  Dportet^  Tt  curua  quaefita  per^  dactf 
duo  punAa  cMcribi  poffit,  fimulque  dus  Mti  Itttet 
baec  punda  eontenta  datam'  «juantitatem  nnnciicatur. 
His  ergo  conditionibut  Tt  fiicisfieri  pOifiC,>  omiiin»«ne» 
cefie.eft ,  Tt  aequario  fibaHs  trei  quamitBtes:  ab  «rbitriQt 
oofito  pendentes  inuoluat.  Qqo  «Ijdbiruato  iam  pevfpi- 
1  caunf  efi-,   qutd  aeqiMtio^iHa  itMS^me  gdietttlis  fnuenta 

fibi  Tdit,  ec  quomodoad  Tfum  fit  traduceBda?  Qoo^ 
Mbet  enlm  cafu  oblato  d^  puiK3a ,  pef  qoae'  coruae 
•flf  tranfeuttdum ,  tanqoam  data-  f  ropool  font  iHtdlfgea» 
dayTtia  eum  area  inter  ea^  comprehen(a ,  tnm  'vero  ae- 
qfiatlonls  lemae  coafiantes  arbitrtfriae  ita  deceiminefitar  , 
Tt  linea  cnnJlft  per  ifia  duo  punda  traofeat ,  ec  area 
km  ek  compreheaft-  datam  iUoiii  quaptitatem  obUoeats 
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cx  qao  t^iHeiR  e(i  9  in  aequatiane  pn^blemj  pcrfedle 
foluente  neceilario  tres  conftantes  indefinitas  iaefle  de- 
bere.  Deinde  etiam  ootari  conuenit ,  quomodocunque 
idas  <;oafiantes  pro  lubitu  decerminaucrimus  9  yt  curua 
determioata  leraltet,  eam  feniper  problemati  ita  latia» 
lacere  ^  yc  fumtis  in  oa  adrlibkum  binis  pundis ,  inter 
omnes  alias  lineas »  quae  per  eadem  pund:a  duftae  ae-* 
quale  Ipati^injQclud^^,  quarum  /iiuliirudo  vcfque  eft 
infimtiii  ^  ^  ,  <|uaa  fuerit  reperta,  minimam  generet  &* 
periciem  conicam.  Atque  hoc  modo  Ttique  euenire 
poteft  ,  Tt  curua  (atfsfaciens  maxime  a  circulo  ditcre-' 
pet.  Statim  enim  atqae  bina  punda  data  non  aeque 
iaetint  a  centro  bafis  remota»  areaque  inter  ea  com* 
prehenfa  ab  area  fedoris  circularis  diaer^  ^  neutiquam 
fieti  poteft  ,  TC  cirailtis  quaeftionem  relbluat.  Ex  quo 
iam  pcrfpittje  intettigitur ',  cur  folutio  iftius  ptoble- 
matis  infinitam  'diacrfarum  Uneatum  curuaruro  multitu- 
dinem  compJetftattir^ 
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PHYSICO  -  MATHEMATICA. 

I. 

Dilucidationes   de  rejQflenti^ 
fluidorum. 

Auftore  Leon,  Eulero  pag.  ip;r. 

Qaantam  refiftentiam  qoaeiiis  corpon  in  fluido,Te- 
luti  aqua,  auc  aere,  tnota  patiantur,  ec  qmntum 
inde  eonim  motus  debilicetor  ?  quaeftio  efl;  in 
Toiueria  Phyiica  maxinii  momenti ,  cum  nullus  motus 
iq  hoc  mundb  exiftac ,  qui  ab  huiusmodi  perturbatio* 
oe  fit  immunis.  £x  quo  iam  dudum  naturae  icrouto* 
ces,  atque  imprimis  Geometrae,  fummo  ftudio  fiicmnt 
occupati ,  Tc  leges  iftius  refiftentiae  ,  quam  corpora  in 
fluidis  moca  &ftinent ,  inueftigarent ,  eiusque  yenim 
quanticateoi  quouis  cafii  aflignaient.  ^imum  quidem 
Iblafti  experienciam  confulentes  moz  animaduerteruat , 
quo  flnidum  flieric  denGus,  eo  maiorem  efle  refiflen-' 
tiam ,  idemque  cwpus  fimiii  motu  in  aqua  latum  tan- 
to  maiorem  pari  refiftentiam ,  quam  in  aere ,  quanto 
aqua  aerem  denfitace  fuperec.  Tum  vero  etiam  facile 
obreruaraut*,  in  eodem  fluido  tefiftentiam  eo  efle  ma« 
iocem ,  quo  motus  fuent  Telodor.  Imprimis  autem 
fenleruitt,  refiftentiam  plurimum  a  figura  corporis  pendere, 
cflbdumque  fluidi  eo  efife  minorem  ,  quo  obliqoiuis  ia 
cocporis  (iiperficiem  ^batur  ^  quod  difcrimai  praqi|fce 
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h)  Badg^tieot  ccmitar,  dom  aliae  naues  pro  diuerfii  fi- 
gura  aliii  malto  apriores  deprehenduntur  ad  refiflemiani 
figpenindam ,  ez  quo  nata  eft  quaeftio  phirimum  agita- 
tM  f  cniusmodi  %mun  naui  tribui  conueniat ,  \t  mini" 
mam  gfiflenriam  patiatur.  Quae  phaenomena  n  ex- 
plicarent ,  atque  accnratius  explorarent  Geometrae  ,  tid 
motus  prinppia  confugerunt}  indeque  per  calculum  de- 
finire  fnnt  conati ,  quanta  quouis  cafii  refiflentia  eflb 
debeat  j  cum  ratione  cekritatis  *  qua  corpus  in  fluido 
promoneatnr ,  •  tuin  Tero  rarione  eius  figurae ;  atque 
tandem  Tniuerfim  feflflentiae  Theoriam  ad  duplicemre* 
gulam  reuocafle  funt  arbitrari ;  quarum  altera  ad  mo* 
tum  diredura  pertinet,  quo'  fuperficies  plana  perpendicu* 
kriter  in  fluiduih  occurrit»  eaque  flatuinir,  refiflentiam 
quadrato  celetitatis  efle  proportionalem ,  et  quouis  cafii 
aequiualeie  ponderi  cylindri  fluidi  *  cuius  bafis  aequalta 
fic  fiiperficiei  motae ,  altitudo  Teio  cum  iUa  conueniat, 
ex  qua  graue  cadendo  eam  ipfim  celeritatem  acquiiar, 
t]ua  corpus  aduerfiis  fluidum  mouetur.  Altera  regula 
ad  motus  obliquos  fpedat ,  quando  motus  diredio  ad 
fiiperficiem  eft  obliqua)  eaque  refiftenria  quadrato  finus 
anguU  obliqnitatis  proportionalis  ftatuimr.  Hinc  quae- 
cunque  fiierit  corporis  figuia ,  eius  fupeificies  in  innu- 
merabilea  particulas  .infinite  fe^a  concipitur,  et  pro 
qualibet  'angulus  obliquitaris  ,  fub  quo  in  fluidum 
incurrit ,  indeque  quantitas  refiflentiae  definitur  ;  atque 
ex  his  omnibus  tefiftentiis  dementaribus  tandem  tota 
refiftenria  colligi  folet,  quatenus  quidem  calculum  expe- 
dire  lie^.  Celeberr.  igitur  huius  diflertarionis  AuAor  in  co 
Teriatur,  Tt  principia,  Tude-hae  regulae  fiint  deduAae, 
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accucacioii  examini  fubiiciat.  qu^  xvfn,  \ffppthtCi  m$''. 
bifedp  (iiKz^  inniciotur^  qua,  ad  nmLlit{2diJaeni;CoIli(iocii5 
corpornqi  folidorum ,  particulae  fluidi  ,^militcr  corp^s 
io  €o  motum  percutere  alTumuQCur,  eas ,  c^uam  omQi 
fundameato  deflitittas  reiicere  qoq  dubitat» .  Hkrumquf 
quidcm  eas  tam  parum  a  Yeritate  recedere  facetur  »  \^ 
e^ro^  enormi^  pon  fit  metuendus  ;  veluti  euenic,  fi  001^-* 
,pus  figura  aonn^mis  irregi^ari  praec^fiun  in.,iluidaaav- 
^pliffimo  moueatur»  neque  tamen  ceieritace  adeo  m^a^ 
,vc  pone , corpus  ob  fluidum  feqqi,non.yaIeps  quafi..  va.- 
cuum  relinquatur.  Sin  autem  fiuidum  Ipatio  facis  an^ 
gu(to  eil  inclufum  ^  in  quo  ^prpus.  potum  partem  lati» 
notabnem  occupec ,  manifeflum  eflt,  illas  reguias  in:^mar 
niter  fdUere  dcbere.  .  Si  enim'  coip^s^totam  cauit^te^*^ 
qua  fluidum  includitur/ repleret  t  procedere  plane  noa 
poflec^  aC  refidenciam  qiiafi  infinixam*  (emiret^  nifiquar 
tenufs  fluidum  (e  ccuiprimi  pacei;ctur,  ^Deinde  eciam 
regulae  jUae  memoratae  tantum  paueni  corppri$.  aotir^ 
c^m'  refpiciiiQt  ,  in  quam  f}u.iduro  a.llidic ,  .,pars>  ¥ero 
jpoflica  plane  non  in  cenfum  trabitiir  ,  cum  tamcn  ex.- 
perientia  tefte  eiiis  figara  multuni  ad  rcfiftentiiun^  fiue 
augendam^  fiue  miaueadam,  conferat.  His  igitur  perpeor 
li&  Audor  lucuIcQtcr  .oftet|dit^  in  Ft(iftentia»  .nultam 
planc  coUiUoncm^  limtlcm  ei  ,  qqa  corpora.  (bltda  in 
confliAu  fe  mutuo  percutiunt^  admitti  poflfe  ^  quo  ipfo 
iotiim  fiuidanientum  ilLnuro  rcgnlarum  corruit.  ^  Partes 
autem  fluidi  anrcriorcs  iam  antequam  corpus  motu  im 
ad  eas  pertingit ,  .  ad  motum.  coacitantur  ,. .  quo  iuxta 
corpus  defluuQt,  fpatium  pone.cofpus  reiij(9:iim  occupii* 
tuiaeji  ita   ^t  ^refpeftu.  cQrpofis  fliuiduna  CQwinuo  circa 
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id  refluat»  qaemadmodum  luuigai^es  vk^l  aguafn 
contiiuio  a  prora  ad  puppim  dejQuere.  Hioc  perfpi* 
cuuin  eil  y  corpus  iu  fluido  mocpm  ab  eo^  aliaor  vim 
non  ludinere»  praeter  preflionem  ^  quam  fiuktuoi 
praetexlabens  in  totam  eius  fuperficiem  circumquaque 
exerit^  et  refifientiaro  nihil  aliud  eflfe,  ni&  efiedium  ex. 
omnibus  his  pre(rionihu&  natum,  ;motuL  corporis^  coutror^ 
riumJ  in  quo  primo  te.nend^HH  e(| ,  d  preflio  aqmq^ 
iiixtii  corpus  praeterfluentis ,  haud  diflvrret  abea.  quam 
aqua  quieta  in  corpus  exereret^*  quoriiarn  tum  omnes 
ptefliiones  fe  mutuo  eflent  deftrudturae  >  nullum  moms 
impe4Hnentum  ^  nulif^^que,  pcopcerea  ;:eG(lenii.;m  ,.  inde 
eflib  exorturanrv  £^tenus  ergo  reGdentia  exidrc  ^  qua:- 
tenus  aqiia  circa  corpus  praeterfluens.  aliam  in  id  exes- 
cet  predionem  atque  aqua  (lagpans^  atque  ex  hoc  fontc 
vera  refiftentiae  origp:  el\  baqrienda.  Primo  igiiur 
oiotiun  aquae,  ptvLetetftuentis^ ,  tum  .vero  ptci&oiKm., 
qua  inde  corpus  in  fing^iJis,  pundis-  ibilicitirur ,  Jcfiinri 
oportet  .^  bipcque  jdemum  ex  omnibus  prelTiQfiibus  ia- 
tcr  ie  coil^tis  vera  refidentlie  quantituf  aiiignari  poicric 
Haec  autem  inuv^ftigjuio  maxime.  ardtu  ctl  cciiiviiday 
cum  perfedam  Tiieoriam  motus  ac  preflionis  flui Jorum 
requirat.  Etiamfi  enimvidem  Audor  prin^ipia  hi^iuf 
Theoriac,  perfeif^e  euoli)i(&t ,,  ex.  iisque  pmnia  quae  (nm 
ad  motumj  quam  prefljonem  flaidoninr.pectinem,  fmr.u* 
lis  analyticis  eflTet  complexus,  tamea  Calculi  ai  eas 
expediendas  neceflarii  fubHdia  adhuc  defideraiuui*  ^  vt 
compleum.reflflcntiae  Theoriam  inde  vix  fper^re  Ifi^ 
ceat.  Cum  autem  ea  duplici  inueftigatione  coqtiuuuur» 
altera  ad  motum  fluidi  iuxta   corpus    dcfluentis ,    altera 
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tero  id  rias  preffiooefn  ia  fingnlis  (peftante ,  eiiKmodi 
nexuoi  Atidw  ex  Tbeoria  agoonit ,  t^  ex  niotu  co* 
gnito  preffio ,  ac  viciflim  definiri  poflit.  Quodfi  ergo 
vndecunque  motus,  quo  fluidum  inxta  corpus  praeter- 
fluit,  fuerit  cognitus  >  ex  eo  preffionem)  quam  corpus  in 
fingulis  pundis  (nftinetl ,  indeque  porro  refiftentiam  iplam 
determinare  docet ,  idqne  ope  regulae  &tis  fimplicis , 
qua  euidum  eft  ,  quo  celerius  fiuidum  in  quoque  co^- 
poris  pundo  praeterfipk,  iWdem  prefiicMiem  eo  eflb  mi> 
norem ,  iia  n  maxima  preffio  ibi  in  corpus  exeratur, 
ifl»  fluidi  motus  ftierit  lentiflimus.  Atque  hinc  lam  iq- 
telligitur ,  partem  corporis  pofticam  in  determinaticHie 
xefiftentiae  minime  eflfe  negligendam ,  Tti  fit  in  eius 
Tulgari  aeftimatione.  His  expofitis  Auftor  viciflim  ia« 
^uirit ,  quomodo  cognita  refiftentia,  feu  preftione ,  qua 
corpus  circumquaque  Vrgetur ,  inde  ipfe  fluidi  motos 
iuxta  ecMpus  defluentis  definiri.  fimulque  conditiones 
afljgnari  queant,  fiib  quibus  talis  motus  locum  haberd 
poffit,  Tnde  Theoria  fluidcmim  hand  fpemenda  incre* 
menta  capere  Tidetur.  Imprimis  auiem  cum  refiftenria 
per  Tulgares  regnlas  definita  fiiepenumero  Yix  fenfibili- 
ter  a  veritatt  lecedat,  eos  inueftigat  cafiis,  quibushaec 
determinatio  cnm  veri^te  prorfiis  conueniat ,  inuenitque 
hoc  fieri  non  pofle ,  nifi  corpus  habeat  figuram  cond- 
niis  parabolici ,  fimidque  (ecundum  diredionem  axis  in 
fluido  promoueatur;  quia  autem  hoc  conoides  nnsquam 
terminatur ,  fed  in  infinitum  porrigitur,  manifeftum  eft, 
plane  nnnquam  vnlgarem  refiftentiae  detenninadoaem 
Teritati  confeQtaoeam  efl^  pofle. 


ir, 
Principla  Theoriae  Machinarum. 

AuSore  Leon.  Eulero  p,  230., 

Hic  nda  agituc  de  Yulgari  MachiiMrain  dodlrina,  qin 
coa(bni£bo  eatum  et  compofitio  ez  machiois  fim- 
plicibus  tradi  Iblet  ^  et  quae  ex    iblis   pnocipiis  flaticn 
mturae  aequilibni  iauixis  petitur  j  ita  vt  ad  ipium  mb' 
tum  ,  quo  tamcii  totus  efiedus  abfoluitur ,  fix  re(picia« ' 
tar.     lo  hac  igitur  diflertatioae  ea    potiffinnim  ,    quad. 
ad  efie^m  machioaram  determioaodum  foedaat,  ez« 
ponuntur,  in  quo  negotb  commode  yfii  venic,  vt  quo- 
modocunque  roachina  fiierit  compofita  j  nihil  aliud  iode 
io  computum  iogrediatur ,  praeter  fcdam  r^ibnem,  quae 
inter  celeritatetn  vis  agentis  et.cderitatem    oneria    ido« 
Tendi  iatercedit  •   et  cx    machme  ,  ftcu£bua  fecundum' 
praecepu  ia  flacicfs  craditt  fkcUe  innocefcic.     Bina  fti- 
licec    loca    io   (^uaUbet  machioa  fuac  coofideraoda ,   ia 
quorum  aIt;cro  vis  moueos  ^   ia  aitero  vero  vis    oaeri$( 
reludaos ,  applicatur ,  mbtuque  m«:hiaae  '  impteflb  Vi- 
deodum  efl ,  quam  ratiooem  ceferitates  io  his  lucis  ioter 
fe  fioc  habiturae.     lam  cogoita  hac  ratiooe  cettum  efl^ 
ad  oous  moueqdom  taotam  requiri  Tim ,  quae  ad  oous 
teneat  eandem  rationem  ibuer^m»      Hinc   Audor  mo« 
meatom  tIs  ageotis  appellat  prodjiidum,  qiiod  oritur,  f^ 
haec  tIs  celeritatem» .  qua  operatiir  ,  muitiplicetur ;  JBtti; 
ifta  meoftita  fit  decermioata ,  celeritatem  exprimit  fpa* 
do  Too  iniaato  fecuodo  coofedo.      Sinnili  niodo    mo* 
■Beaaim  OMtis,.  feu  tis  iceltt^atis .  Tocat  pcodudu^  ,! 
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quod  oritur ,  fi  haec  tis  reludans  per  fuam  celeritatem 
feu  rpatium  Yuo  miauto  fecundo  abfblutuai ,  mukiplice* 
tur.  Per(picuupn  autem  eft  ,  hoc  momento  oneris  ve- 
ram  men(tifam  effedus,  quam  machina  producit,  tronti- 
neri ,  cuii\  fine  dubio  efiedus  tanto  maior  fit  aeflimandus,. 
quomagisonerirenitatur,  et  quo  celerius  promotieatur; 
at  momentum  hoc  modo  exprefliim  fimtdeffedum  Tno 
mlnuto  lecundo  editiim  accurate  metiiBtur.  Simili  mo* 
do  pruis  monientum  vis  agentis  veram  menfuram  a^iO' 
nis  krgitui:  ,  ^m  certe  didindius  mente  concipere  noa 
licet.  In  omnibus  nUnc  motibiis  machidirnnT  ope  ef> 
fe^s  femper  momentum  vis  agentis  aequale  efi  mo* 
mento  vis  reiudantis  .  feu  a^io  aequalis  tfkStm ,  fi 
quidem  a  fi^Aione  mentem  abfirahamiis,  et  inotus  ma* 
chinae  fiierit  aequabilis.  Verum  fi:id:ionis  ratio  haud 
difisculter  habetur,^  dum  ob  eam  tantum  onen^tnomen* 
tiun  augetur ,  ita  vt  tum  hoc  momentum  ob  fi-idio- 
nem  aiidiim  •momento  vis  agentis  aequale'  fit  flatuen- 
dum  }  vnde  pro  data  adlioiie  efiedlus  machinae  obfiri- 
dionem  vtique  diminuitur.  fri  machinarum  etgo  cOn- 
OruAione  imminutio  fi^iAionis  vtique  maximi  «fi  mo- 
menti,  at  perfedio  machinarum  non  tam  a'  minuta ' 
fridione  ipfa  ,  led  ab  imminution^  eiusmomenti  pen- 
det ,  quod  quomodo  obtineri  pofiit ,  ipfa  fridione  ncui 
minuta  ,  ab  Audore  docetur.  Quod  vero  nd  motum 
machinae  vnifbmiem  attinet ,  plefaequc  quidern  ,  dnm 
fiint  in  adione,  aequabiliter  mouentuf,  venim  tanrien  ia 
earum  partibus  faepe  motus  inaequalitas  (pedator,  dum 
verbi  gratia  .piflilia  alteroai;im,  attoiluntur  et  detruduntur, 
Tndc^  adio'  machinae  quckldam  patittir  diittrm^Mtim  ,' 
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stque  Audori  anfam  praebet  hanc   machinarutn    condi- 

tioaeai  flccnratius  inuefligandi.      His   autem    praeinilfis 

<0M  nKichiaanim  perfedio  eo  reuocanir ,    n   data   vi 

ngente  fnachina  ita  inftruatur  ,    \t  inde  maxiinus  obt2« 

neatur  efie^fh» ,  qnae  qiudem  qdaeftio  primo  intuitu  fo* 

Jotionis   nbn    capax  videtur  i   cum    femper  efle^us  fit 

aftioni  huius  ^  ^«qual^  ^    nifi  totam  per/e<%onem  in 

f^el  mdmemi  -&i&i6ai$  immldutione   quaerere    velimns^. 

Venim  AnAor  hie  imprimts  ofiendit,  etiamfi    tires 

ad  machinsm  mouendam  adhibendae  fmt  datae ,  tamen 

tdcitt:o  «arum   «dionem    neutiquam'  eife    datam ,   led 

prouti  tardius,  Tel  celerius,  operentur,  «am  modo  mx- 

iorein,4Xiodojiiia6iem7€xiftepepofie^  exqoo  his  viribus 

^yuoms-  •caiti  ita    Tti  «nuienit ,    vt   earuin   a^io  fiat 

inaxima^  quia  tnm  etiam  effcdhis  machinae  maximiis 

efficioti».      liic    igitut  iudoles  Ttrium  .mouehtium  po- 

tiffimtim  e^  i^edaoda  ,  vbi  prinno  <pnd€in ,  fi   viribds 

ho/nimim  vtamtir,    notan    oportet,    qu^tacunque    -ri 

homo,  dum .  e(i  in  quiete ,  openuri ,  hoc  efi  traheie^  Tel 

trudere,  Talejst »    tamen  eius   Tnn,  i^  celerius  idem 

optis  flxequi.debet,  contimiO  diminiu,  ac  tandem  pror- 

fus  eiiaae^ere.    Ita  (i  h(»no,  dum  quiefcii,  onss  loo 

Ubranim  iQoaere  T^leat ,   idem  {wogredkos   ebi  niiUB 

OQus  ^d  fe  tralieiie  Taleb^,   quo  celecius  iacedit  ^   ac 

£  niaxima  qua  poteft  celcritate   currit,   oe  :iniDimu9 

quidem.onus  prcnifahere  poterit,  cum  omuestriiias  Tir<|^ 

io  proprium  motum  impendat.       Fonamus  eius    Titj^ 

coaflimi,  dum  fingulis  minutis  lecundis  fpatium  (^  pedum 

peictirric ;  ct  cum  pHori  cifu,  <rfio  quieicit^V  "vis  exerta 

ht  200  'lihr.  «ekritafi>  autem  nulla,  pofleriort  t^o-  tis 
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nulla*  celeritas  autem  6  pedum,  Ttioqoe  cafa  aftioho- 
ininis,  produdum  fcilicet  ex  li  in  celeritatem,  eft  duI- 
la ;  dabitur  ergo  ceitus  celeritatis  gradus»  quo  fi  homo 
operetur,  tametG  miaorem  vim  qujm  loo  libr.  exerat^ 
adio  tamen  eius  fit    maxima ,   atque   adeo    machioae  . 
applicata  maximum  effedum  producat.     Ad  hanc  de- 
finiendam  Audor  quidem  ad  bypothefin  coofiigit ,   fed 
fatione  non  deihtutam ,  atque  experientia  confirmatafn : 
fumit  fciiicet,  fi  bomo,  aUaue  potentia  agens,  inquiete 
exerere  Taleat  vim  =r  A ,  at  veto  celeritate  =/  pro- 
grediens  nihil  amplius  praeftare    poflit ;    tum   fi    idem 
bomo  celeritate  zzzv   incedat  ,     exerere    pofle    Tim 
:=:(i—7)*A:    vnde   cum    eius  adio    fit    aeftimandi 
zzvii-j^^Aj  ea  erit  maxima ,  fi  fiierit  vzz\f  y  et 
ipla  adtio  maxima  fit  =:::^A/.      Ita  fi    pto    homine 
iiimatur  Amoo  libr.  et  celeritas  extrema  /=<^  ped. 
bomo  efficacifijme  operabitur^,  fi  celeritate  2  ped.  vno 
minuto  fecundo  aget,  tum  autem  Timexeret:=$  xoo 
:=r44ilibr.  et  eius  adio  erit  =44^.  arrSp.     Quaries 
crgo  zA  macbioas  mouendas  operis  hominum  vti    velt- 
mus ,  efficiendum  efi ,  vt  hominum  motus  fit  a  ped. 
fingulis    minutis   fecundis;    (cilicet    fi    onos  mouendum 
cnm  fridiond  lefiflentiam  fociat  R  Ubr.  id  tanta    cele- 
litate  u   moueri  poteric ,  vt  fit  R»=^Af,  ideoqoe 
u  =r  f^:    vnde  cum    celeritas  vis  agentis  fit  =r  4/> 
jnachinam  ita  infinii  conutoiet,  vt  fit  ccleritaa  vis  ad 
cderitatem  oneris  vt  z  ad  *-|. 

Idem  tenendnm  eft  de  viribns  animaliora   cuiu»* 
^  Seaeiis  ^  qoae  ad  machinas  inoueodas  adbibentur  \ 

fbi 


Tbi  knprimSs  notaodiiin  e(t,  ea^  qnae  mflzjmie  cek* 
ritatis  Ivnt  capacia,  maximom  e£fedum  producere.  Ita 
fi  eqous  iii  quiete  dincum  anaiti  queat ,  quantum  tres 
homines,  fimul  vero  iriplo  maiorem  celeritatem  liifti* 
oere  pofiic,  eios  a&io  efficaciflima  ixaiiea  eric  maiot 
^m  fnius  bominis,  ynusque  equ»  tantum  praedare  po- 
terit,  qoam  oooem  homtnes.  Eadem  regula  quoque 
iocum  habet  io  yi  flopunis ,  caius  adio  ad  cogis  cir« 
cumagendas  eft  mazima ,  fi  rota  taota  velocitate  Ter« 
lenir,  vt  celeritas  aquae  aUabentis  (it  pars  tenia.  Haee 
igitar  funt  Tera  principia.  ex  quibus  omnis  |^neris  ma« 
chinae  ad  fiimmum  perfedionis  gradum  enthi  potenittt, 
ad  qood  Tulgatem  machioaruai  doMiam  panim  caa^ 
km  taamkOiam  eft. 

in. 

De   jnotu   et  attrita  lentium,  dum 
ftiper  catinis  poliuntur. 

Au<£^ore  Leon.  Eulero  pag.  254. 

^  A  rtifices  olim  io  dosmodi  inachinis  ezcogitandis  foe- 
xl.  niat  occupati ,  qoibos  fpreta  figon  Qiliaerica  len« 
tibm  Tioeis  figuram,  tcI  parabolicam ,  yel  ellipticam, 
Tel  hyperbolicam^  alttmae  qoan»niiqne  indncece  poflcnr^ 
mmc  antem  etfi  IXoptricae  tam  theoria,  qnam  praxis, 
fberius  eft  excolu,  praedare  tamen  nobiscom  agi  aibi- 
tnmiir,  fi  modo  kntcs  ezaAiffime  ad  fphaericam  fi^ 
gunm  elaboiari  poflent^  hoc  enim  fi  praeflaie  Hcerct  • 

f-a  multo 
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mulco^perfe^ipribua  cevtp  tam  teiefeopuS)  •quaBi' aiiaiO 
icopiis,  vterenuir.  Di^ae  autem  (unc  res,  quae  huie 
praxi  impedimeDtpeire  deprebeoduntur ;  altera  io  ip« 
lius  .vit^i  natui^:,%xibili  et  elaflica  e(l  fit)| »  ^ia.fit,  yt 
vitrujp  etjagi  £|ingm;  catjkio  concauo  fortiterapprefluRi 
eju$  figjurae  apprin^p^,  %^  apfdicet  ^  inde  vero  re^iotum 
io  piifiioam  figuraqii.^  redietiatur.  Quamais  ecgo  len» 
fx^6li(||a\e  cacii^r^  fisun^  indailfe  videatur ,  pleriimqif» 
taiz^n  eius  ^ra,4!^nic^  multum  diu€C&  reperitnr^ 
qiipd.  vitiuf^  aUter  i;iucafe  non  Ucet,  nUi  vt  vitrum  ^ 
d|im  fuper  catinOf^atteritury  ipfi  letuflknie.  apprimatur^ 
9110  quidem  cqof^  labore  roRit&  diurtonMoi^  opus  eH^ 
qH^  wi/te  («Aggir^  a^xf^iir  :  Alierdm  im^i* 
mentum  in  Ipfo  catino  reperitur ,.  .Oiiusr  fignrft  „;  dnnt 
lens  atteritury  non  parum  vitiatur »  vt  necefle  iit,.  fie- 
pius  veram  eius  figuram  reftituere ,  anteqtram  eandem 
fiierit^adepta  ;  actritu  enim.  mutuo  noa  foliim  a  vitro^ 
(fc&.^ov  ab  ip(b  >cdtiaOy.  plurimae  particalae  abmduntun». 
Hoc  vitiuai*;ifB(iijifif^'(^  ^^M»f  t^  operiff.lnitia^  quo> 
lentis  figura  etiamnum  vbbementer  di(^repat  a  cacini 
figiini »  i!de(xfic  'eacCtniSiil.  (crti^ MEHdtiim  JdddJitieritur ; 
cui  vitio  quiHem*  artifices  remedium  afierre  (bident, 
dom  Jen&an  pce  totam'  oatior  fiipaficiem-  cactnD^miiu 
cafiii  autem  hic  rnufiis  i:rtqi  eampps,  lel^iqaitui?,;  qtmrr 
-j^  qukqiiam  cecti  hioi:  (psnri.  Jiqeaa. :  ^Quaiid»  atneiM 
lens  lam  proadme;  cnnDt 'figonNn.i eift:  adepta-  ^- '■■  vt;  loeiiii-' 
g^tioiie  tantum.  fit  opas  ^  minos  illoiiJndiMnmodom  Wi^ 
tuendum  vidctaT)  fiquidem  vbdque  jt^iKumdem  a  ciitioo 
abradcntor. . ;  Hoac  jAiitft6v^i^iiii  («ctiitum  ^  qoe^^ 
catiiiiis  :a  .kittB.if>a(itur.y  iaqQintjy'  vbi  .qitdett)  «niK)»-' 

-  i  nis. 


Disrauni  attne  iere  TCique.  t&  Kbeptam  eOQtiNitplatur  y. 
quo  lens  ope  Mi  dos  centro  app^Kati   ita   catido    ia' 
gjrtam  adlo  appriini.  (olet^  Tt  iaterea  liberc  cirea  fti- 
luro  gycari  poffit.     Hic  igicur  priaio  obleruat  ,  oiotBn»^ 
gyncoriuoi  leittii'&mper  aeqaakme^  mocui  gftiaca- 
rio  catini  /tc  TCrinque^eodem  tempore  tocidem   reuo*- 
lutiones  peragancur ;  tum   Tero    oftendit,    leacem  qul-' 
dem  per  totam  &j^rficiem  aequaliter  acteri ,   accricum- ' 
qoe  eo  eflfe  maboem  ,  iquo  longtus  x"^.  letitis  ceatram ' 
a  ceatiYr  caciai  iteDeatuc  remotum ,  t^>  quo  ferttus«]en$' 
ad  catioum :  appriiMMr ,  3f'"^. '  iqoo   miuor  •  fterit  lends^ ' 
fuperficiea  y  ec  4/°.  quO'icel6(4u»  eatindfr^ift-gyraih   aga*-' 
tor»  catinum  Tero  demonftrac  admodum  inaequaliter  ab- 
iadi  ,   fiquidem   lentifr   cemnim   immotum    teueatur; 
Tnde  cum  eius  figura  mox:  depirauetur ,   idem    Titium 
iu  Ittiiiemt  tn^paf^tpiri  qep^e  f  ^. ',  remeddsm   autem  ^ 
qao  vuigo  lirtifitice&  Tti  foletjt,  dum^centrum  lentis  per 
totum  caciuum  dediicuol--y  -oinnV  incercum  iudicat ;  quia 
pouus  (uadet^  ^^fPW-  IjBatiVoerpefino  im  egdenr  a  ca» 
tini  tentr»  difiantti'<jetih6ri,'atqiTe*Tt  cattnus  Vbique  ae- 
qualem  attritum  pattaciir,.  defiaic  .fi^nim  fr.n(li    cuius-^ 
dam  Tkri  ,  quorf  in  afio -foio  ■cAiuo  certa  Ti    impref-i 
fum  praecife  caatum  de  cattutt  abradat,    Tt  tota  abra-* 
fio  TbTque  aequdfis^  redtfetnr;'     Tutiffimu^  hie    Tidetiir " 
modus,  ^gtrranr  catioi  ab  oirit^  dept^liatione  itiiinunem 
conferuandi'y    atqcfe   drtificeS  '  horit  'itKMurti  '  fiieile    ad 
praxfiT  -'accoimnddabant.      Confultum  'quoque  tetet  ien-  ' 
tem  aoir  Tt  tn^irtB  thiiiis  mcbhffante  a'd''cai^nu'm  'appri-  ' 
roi,  fed  certd    quDdam  "pondere  ita,  pioderaiido,    ne 
prius  tncdmmbiwta  fi:fpraViiitttforaHiin''-toci^    iVabere' * 

f  3  pofiit; 


poflic ;  cam  rtto  fiagulsiri  «ittficio  cooatam  lentii  cen^ 
trifuguro  coerceri  coauenicc ,  yc  hoc  pado  nihil  plane 
fotunae  ec  aibicrio  artificis  reHnquatur.  FruHi  ancem 
iUius  Ticrei  per  &  ociofi  figpra  ^ile  decerminacur ,  ae- 
qne  ac  vis ,  qua  id  ad  cacinum  apprimi  debec ,  yt  de* 
fideracus  etife&us  obcineacur.  Caccerum  hic  nouum  do- 
cumentum  principii  minimae  adionis  praeter  omnem 
expe^tionem  oemitur,  dun  enim  Au^r  mocumleii- 
tu  (uper  cacino  definiuic ,  eiim  ica  comparacum  cfle  in- 
venic,  tc  inde  acttitus.minimus  exociietiw ,  ex  qdo  ha- 
ios  principii  vli»  amplifiimus  et  foecundifiimus  pa  vni- 
Tei&m  natiicMD  eo  datius  eliicet» 

IV. 

De   noua   quadam  veflis  proprietate    j 
Diflertatio. 

Auftore  F.  V.  T.  Aepino  p.  27i. 

1a  hac  diflercacione  denuo  infignis  cafiis,  qno  princi<» 
pium  minimae  a^onis  emineC,  proftrtnr,  atqoi^^ 
adeo  ex  natura  f e^s  petitw ,  cuius  proprietates  neini« 
ne  contradicente .  Yeritatibus  aetemis  fiinc  annnmeiandae. 
Confiderac  fi:ilicet  Cl.  Au&or ,  Tedem  aequalium  bra* 
cbiorum ,  quorum  cxtremitates  Innae  ad  bina  virium 
centra  infinite  lemota  fingulatim  Tiribus  quibuscunque 
ibiliciteniur ,  qnaeritque  fitum,  quo  vedbs  fic  in  ae.qui- 
libuo  fiiuuus.    Ad  hoc  Tttamqne  vim  iefi>loit  in  bioasy 

qua- 
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qnaram  altem  ad  ▼eAem  fit  norinalts ,  altera  Tero  in 
ipGim  •  eiaa  dice^onem .  ioddens ;  atque  demodflrat , 
aequilibriam  in  eo  fitu  fore ,  vbi  (umma  hanim  pofle* 
ricMriin  Tidnm  in  axis  direAidnem  cadeotium  fiitura  fic 
maxima.  Dolendum  autero  e(l,  haoc  elegaotera  pn>- 
prietatem  nimis  aDg(ifl;is  limitHMis  contineri,  dum  ea 
non  amptim  locom  habet .  flatim  ac  biachia  Tcdis  in- 
aeqnalis  kngitudiois  aflitmantiir ,  (eu  ceotra  illa  ▼iriuoi 
noo  iiierint  infiniie  lemota ;  interinn  tamen  non  erit 
difficile  hoc  Theorema ,  adiidendis  adbuc  quibosdam  omi* 
ditionibos,  non  quidem  fine  elegantiafc  ia^ia  ktiosex- 
tendere ,  quod  autem  eo  minus  neceflarium  Tidetnr , 
cum  iam  firmiffimis  rationibus.  fit  euidum ,  princi|Mom 
minimae  adionis  per  vniuerfam  Staticam  ,  quorium  doj 
drina  Tedis  eft  referenda,  eminentiffime  legnare. 

•  V,  •  ■  ' 

Defcriptio  inftrumehti  cuiusdani,  riautis 
Barometri  ad  inftar  inferuituri. 

Auftore  I  E-  Zeihero  p.  274.   ' 

Cm  Barometra  Irolg^ria  in  nauibus  bb  contiooo^ 
mncus  et  fiiccefliones  nultum*  Tltim  praeflare  que* 
ant ,  iam  olim  fnflrumentum  pecoliiire  ad  vfum  mari* 
oum  ab  HmHo  erat  excogitatum.  Nonc  autem 
Q.  AuAor  aliud  inflnimentum  ex  ipra  aeiia  iodolepe« 
titum  proponit.   Cum  eniai  qjiioais  cempore  czaAa  eb-r 


4|>  ^.i  (  ®  ) 

(^dtads  aerisr  meiifiini  defidereturt.  cyliodniBi  xmm 
•eie  omnioo  vacuum  in  huo^  •  fiaem  commeaditt.  Quii 
(uiim  aiet-  extrcmus  tota  tI  c^ftica  fiia  io  bafift  cjlia- 
dri  9ffti  easque,fi  efl^nt  mobiles^/per  caoitatiBmicyliii- 
driad  occurTum  vsqoe  detroderec ,  ne  hoc  eueoiat,  ela« 
ilrum  inter  ba(es  in  ipfo  racuo  cooftitoit ;  cuios  vi  eae 
difteocbiotUK ,  ita  vt  teofio  elaftri  quocus  tempoK.  cum 
pteffiooe  aeris  io  aoqitBlibno  tfBa  debean  Aiifb.  eigo 
netis  «kiftieitate  baib  iHae.mobilea  pmpioiB  ad  fe:  ioori. 
ficm  adigootur;  ea  Tero  miaitta  jab  daftto  iBterob  ba(es 
magis  repeliootur ,  ficqud  ex  earum  inceraallo  ftmper 
T«aram  .aoiii»  preffiooem  agnofcere  iicd>iti«  fi  modo  fii* 
i^a  huoc  sSbSbam:  ooa  impediac 

VI.  ■ 
Duarum   MachinaKum  etc.  defcriptio, 

^  .- Aqftoife  l  &  Zeihefo  pc  ij^p.^     ' 

/'^hieanim  y(as  per  yoioerf^m  Mechaoicam  ica  eft 
^  aindiffinijif ,  ^r^fie^  io/iis  ex^Se^^kibQrandis 
merita  oinne  midYom  ec  operam  impeodaoc;  io  quo 
BegQCio  CL  Audpr  Mciffiroo  foccpffpj^m  dndum.  r^t 
bi^cupacus ,  acque  hic  ingjbnioi^s '  iou^entiohes  cum  .  pi»- 
blko  communicat «  ^as  e;^  ipfo  eius  icdptQ  perfpicere 

..  .1  vn. 


Acus  nauticae  noua  defcriptio. 
Au£tore  I.  E.  Zeihero  pag.  284. 

Quemadmoduin  haec  acus ,  (exa^iffime  veram  «feclU 
nationem  magnedcam  oReodens,  fnfpendi  atque 
«d  vfiun  accommbdori  debeat^  C/.  Aodor  iiic  perqnam 
ingfeniole  dpcet ;  quo^  inuennim  eomagis  eft  aefli;' 
mandum  ,  quo  anaplioreiii- nuoc  qpidem  Ttilitatena  a 
magnetis  dedinatione  in  cHuerfls  telluris  lixis  accuratb 
ob&niaia  expedate  iicer.  Famofiffimum  enim  ^  10- 
Teniendsi  longitudine  maris  problema  coQimodiuft  -ftll* 
dasque  expediri  nequit ,  quam  fi  lex  iiierit  ino^ 
ta,  fecundDm  quam  decUnatio  magKtis  in  omnibus  tef> 
rae  locis  ad  quoduts  tempus  mutationibus  eft  obnoxisi. 
Omnino  autem  efifet  optandum ,  vt  fimul  incUnationls 
catk>  habererary  cuios  aatem  a<cnrata  obfeniario  mirtro 
maioDes  ambages  et  appantus  podulat,  quam  yc  a  fl|« 
Tigadtibus  commode  inftitui  poffic. 

VIII. 

Dfi  aequilibrio  virium  corporibus  ap- 
plicatarum  commentatio. 

Aaftore  S.  Kotelnikow  pag.  285, 

/^uae  de  aequilibrio  potentiaram  in  Statica  tradi  (o* 

^^  JeDC  ,    httic  propofitioni   fundanv^ntali  innitnntur', 

quod  potentia  per  diagpnaiem  parallGiogtammi  exprdfla 

Toin.VIII.Nou.Comm.  g  aequi- 


seqmnaleat  l»nt&  potemii»   per  chis  liateni  »pfi<&; 
hfiecquc  feritas,  wlgo^  it&  denBOnQrafi  fbkt^  vc  moti» 
£ilteaa.  prinio>  mitiO'  imprefl»  fatio<  habcatur  ;   quod  an* 
tem.  minime:  congfuam  ^idetur  „  cuoi  Staticae  priacipi» 
'  9nt&  fi>ride  demonficataf  tffo  oporteat  y  qnam  qnicqnani! 
de  monr  expticaci  poffit».    In-  primis  qnhdem  Commeo* 
fariQoruaa. noftsorum  Tofflisegregia.  oecuirit  huiufr  Tecitati» 
demonftratio,  quae  ab  omni  monis  coQfideiotioae  inMBtni^ 
aeg9tinm  ^deoi.  pkne  eenficit ,  fed<  taii^ii  taoti»>  an»> 
thagibus>  inttolainii! ,.  xt  ipfi  intec   prima  elemesta.    wx: 
tocus  eoacedl  queat;     Interim  tamea:  biiic  i(li  propo»* 
fitiooi  paUmriaei:  taotiimi  firmamentum  eompanttur,  "Pt: 
aoii  folom  ip&.,   fed.  etiam    omaia»^  quae    inde   dreai 
«eqailibrinm  qnciteunque  potenotanmi  pfo&nintua,;  te* 
oritatibaft.  neceffiiiia  acceafeii.  debeanr..    Ea  namqne  pro^ 
pofirioae  fiabiHtuc  eninaqoe  poientiae  lefblutio  i^  bHia«< 
altaS).  quaram  diiedione»  cum>  ad  lid^itumaoeipiqHeaat^ 
■qnoujs  cafir  oames  potcntiast>   quotcunque  fiieriat  pro^ 
pofitae,   ad  binaa  diredioae»>  fixas  leuocare  licer^^.  cx. 
quacum  momenrisdeinceps  ftatu&aeqpilibrii  ^cile  determh- 
oatw»^    Cel.  Ettkrus  podea  eandem  banc  pBopofitiooen» 
fiindamentalem  ex  principro  maximomm    ae  .minimo^ 
lam  fingukrii  medo,  demonflxauit  ,^  dnm  aflbmfit,  trinm- 
poteatiaram  pundo  applicatamm  aequilibrium  tomdari^ 
cum  emnes  potenriae  iirodfm  fbmtae  maxunnm    effb» 
^hoB    prodnxerin^ ,,  feo   fingt^r  puBdhim*    in»  qpo^ 
agunt,   fecandnm    fnam  qnaeque  diiediooem  ma»me: 
protraxerint       Hbc  igitur  eodem  principio-  per  omoes^ 
fcientias  foecundi^mo  hic  nitur  Ch  AuAoc  ad  flanins 
icqailifaiii ,   qaando  |d»ei,  tribas  potentiae  pondo.  fiint 

appii-- 
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i|:9JRcatae ,  ^^nieadum ;  funids  icilicet  io  cuiusqne  po- 
tenciae  diceAioae  pundo  iixo,  eum  qaaerit  fiatutn-,  vin 
fifigaJae  «poteQtiae  ,  per  diftaaciam  quaeque  Uiios  puodi 
M  iMiaAo,  ia  ^iiod  agunt,  multiplicatae,  iniiiiinani  pro<> 
docanc  flggcegatum.  Poteociis  ^ei^o ,  quotcunque  fueriat» 
per  fitteras  A,  B,  C,  D  etc.  tndicatis ,  et  puo&i ,  in 
^uod  aguot ,  dUUntiis  ab  iUis  pundis »  io  «uiusque  di- 
re&iooe  aflbrotis  per  iKtetas  ^,  ^,  r,  s  ecc.  fiatus  ae- 
quilibrii  ibi  datur,  vbi  quantitas  Ap+B^-i-Cr+D/+ «tc. 
fiieric  minjma,  (eu  dus  diflerentialeeuaQelcens,  fdlicec 

A4//>-4-B</^-4-CifrH-Di//  ctc.  =o 
'vade  fimul  patet ,  perinde  efle  ,  Trbicunque  illa  pun^ 
in  cuiusque  diredione  accipiantio'.  Tum  Tero  angulis 
Inter  dirediones  potentiarum  per  licteras  a,  p,  y,  ^  ctc. 
fiqgulatim  notatis ,  angulo^ue  quodaro  indefinito  Cp  ia 
calcuiuro  intrjdufto,  Cl.  Au£tor  ex  illo  principio  (e- 
quentero  deducit  aequitionem  §    6. 

Aco/:4^-f-Bcor<j)cor:a  -t-Ccor:<J)cor.(«-4-j3)7 

-|-Dcor<j)con(a-t-p-Kv)+etc.  t 
-  B  Cn.  $)  fin.  o  -  Cfin.  (pfin. \o,  -f-  p)  f — * 
—  Dfin.^fin.(a+p  +  y)-etc.J 
qnae  in  fi^  aequibrii  (emper    locum    habere    debel', 
quicunque  Talor  angnlo  (]>  cribuatur.      Variis  igitur  ipfi 
4)  Taloiibus  tribuendis  pro  quolibet  poteotiarum  nume^ 
ro  plutes  infignes  aequilibrii  proprietatesderiuat,  eiimiO 
tHi  non  de(Htutas.       Si  autem  ip(a  aequilibrii  deimni 
natio  (pedetur^    duae  aequationes,    quotcunqoe    etiam 
poteociae  pcoponaacur,  (ufficiunt,  fiqoidem ,  binis  an. 
gaiorum  o,  p,  y»  ^  ^'   ^fin^tis  >    pofitio  puodi  O 
determioatur. 

I  ft  Cum 


Cum  igttnr  Ibpbrior  aequatio  eQanefcere  dd)eat  ^ 
quicunque  valor  aagub  (}>  tribuacur ,  facile  perfpicitnr , 
hoc  eueuire  ,  fi.  modo  bina  membra  ,  quoriim  akero 
coflnus  angiili  (P  afficitur ,  nltero  eiusdem  finus  ,  ieor- 
fim  nihilo  aequentor  •  vnde  fequentes  binae  aeqnationes 
obtintntur.: 

■  A + B  cof.  flt  +C  cof  (a4-|3)+Dl  cof  (rt+p+y ) + etc.  =r  © 
et:  Bfin. flt-ir Cfin.(flc+  ^)+Dfin.(«4-p -h yJ  +  etc.  :r  o 
quae  nqn  folum  omnes.  fbrmiilas  a  CK  Audore  allatas 
in  fe  cbmpieduntur,  fed  etiam  aeque  late  patent.  Con- 
-veniunt  auteni  eae  .qiioque  egregie  cum  reguiis  ex  yul" 
gari  tlieoria  pecitis ,  quibus,  fiacus,  aequiiibrii  definiri  (b* 
let.  St  eniiTi:  pecrpuntfhim  O  rei^  ia  direAioneni 
poteotiie;  A  incidens' du($a  intelligatur,,  omnesque  vires. 
fecundum.  bina&  dirediones^  qiiarum  altera  cum  illa  coa- 
venit ,'  altem  vera  eidem  e(t  perpendicularis  ,  refoiuan. 
tur,  tum  qmnium  lurum  virium  refblutaram  eae,  quae 
in  di(9:am  diredlionem  cadiint ,  fimuL  fumtae  (e  mutuo 
defirMere  debent,^  perinde  ac  eae.  quae  adillam  dire- 
dionem  funt  normales.  Illud  (cilicet  priori  aequatioDft 
ipdicatur,  hoc  vero  pofierlori. 

IX. 

De  commoda  acus    declinatoriae  fii- 
(penfione  diflertatiuncula. 

Auftore  S*  Koteltiikow  pag.  504. 

uo  acbs  magnetic»  fiib  ,.  (upcr  cuius  icuipide  libere 
gjfretur ,  impooi  queac ,  vulgo  perfotari  ec  tapi- 

tula 


a 


^^l  (  o  )  If^  i5« 

txHo  ialhal  folet;  qponiam  Tcro  huiusmodi  perfbratione 
curfai  inateriae  magaeticae  oon  mediocriter  iaterrumpi- 
tur  »  qu9  fit  f  Tt  plerum^e  acus  plures  duobus  polos 
lecipiat  »  eanim  ffudiura>  maxime  e(t  iaudaoduili ,  qui 
fine  Tlla  acus  magaettcae  taefiooe  idoneam  rufpenfionem 
cxcogitare  c(Miantur ,  quod  quidem  acum  cum  alio*cor- 
pore,..ia  quo  fiifpenfio  fiatt,  firmiter  oonnedtendo  j&dle 
praeftari  pofle  yidetur.  Venimi  hic  ob/eruaodum  ed , 
punAnm„  circ2  quod  acus  mobilis  reddatur,  aliqnantiilum 
lupra  commuoe  centram  grauitatis  exiftere ,  fimulqfie 
^mim.  pondus  miaimum  effici  debere  ,  ne  fi:idio« 
ne  motos  impediatur.  Cl.  Aodor  igitur  in  topotiiO- 
mom  eft  occupatus,.  Tt  minimoi  adiuntSo  corpote  pe- 
Kgjriao  his  coaditioniba&  fatis&ciat. 
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PHYSICA. 

I. 

Fbntarum  rariorum  defcriptiones 
completae. 

Auftore  loh.  Chr.  Hebenftreit  pag.  315. 

Si  aon  ooua  ia  regoo  Katuiae  reperire  occafio  datur, 
quod  quidem  io  tdo  loco  haereatibus  tarius  occur- 
rit ,  cognita ,  at  nondum  &tis  defcripta  ,  pleniore 
delcriptione  notiora  reddere  operae  pretium  eft.     Hanc 
fibi  prouinciam  excolendam  iumfit,  dum  nobiicum  com- 
moraretur*  Cl.  Hebenftreitms  ^  cuius  fludium  in  accura- 
tt  «t  completa    Plantamm  defcriptione  iam  ex  praece 
dentibus  Commeniariorum  noftronnn  Tokiminibus   con- 
fiat.      Plantaram  hic  defcriptarum  et  iconibus  ad  viuas 
plantas  illuflratarum  prima  eft  Mefferfebmuiia ,  hoc  no- 
mine  nuncupata  in  honorem  yiri  de  omni  Hiftoria  na- 
turali  nnieritiifimi  DttmeUs  GottUeb  Mefferfcbmdiit  Me* 
dicinae  Doaoris ,  qui  iuffii    PETRI   MAGNI   per 
nouem  «nnos  totam  fere  Sibiri^pi ,  ea  cnra ,  quae  in- 
tellig^ntiffimum  et  folertiiBmum  natnrae  indagatorem  de. 
cet ,  perluftrauit  f   eamque  ad  fontes  A/fftni  fluoii  circa 
Jacnm    DaiM   reperit.      MefferfebmiiSi  lchedis  vfus  b. 
Jbmumus  deicriptionem  huius  Plantae  edidit ,  fub  At" 
f^ufiM  nomine,  moDuit  antem  fe  non  refrag^tumm  ,  fi 
quis   ab   innentofe   Mejferjcbmiiiiam   vocare    Yolnait. 
Hoc  lecit  IIL  tiimeus ,  at  deinceps  Twnnfortiae  ge- 

neii 
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aeci  accenfmt.  '  ISeber^eUim  onraiao  fuf  generfs  p£itr- 
t«n  eflfe  docet^  quae  l^mentis  ^  ikv^andiemum ,  ^ 
lo,  &»9u^  9  Tonmefortkt  djfienit.  Altera  Aejcbjftiom- 
ne  t  Te)  Hetfyfanm  Sioaor ,  piantt  eft  a  V.  Itt-  Htmr 
5iSwii^ra  Infola  kmaiea  prtmum  rq)erta,  adus  Tegetacio» 
Bis  hiftoriam  et  rdiqua  Hehr^reitiuf  accurat&  defcribit,  ec 
konem  fiippeditat,  iffii  r.quam^  Sloanius  ad  ficcam  ,  n 
Tideeur,  pUntam  fieri  curauerat,  meliorem.  Terccr 
Verbefnae  ^ie»^,^  yd  RudbeeBte  TMxm ,  tel  Zimt 
LimKMf,  ex  GallKs  origioem  ducic,  Lipfiae  prrmonv 
eulta  ,  et  abinde  Goetrioganr,  VpTidiani ,  Petropolinr ,.  ■ 
pcopagacr.  Secundum  methodumr  plantanmr  Cel.  Latf- 
mg»  ad  genu»  Verbefnat  referendam-  efle  noder  exi(!p' 
mat.  Hic  autem  cbaraderes  quoque ,  ab  Bl.  JJfmae» 
'm  noua*  editione  Syft.  Nat.  Tom.  U.  pag.  T377.  fups> 
pedttacae  ,  confevri  merentur.  Qmta  Ibca  Braff&ae 
^ecie»  occuciit ,  ^ins  indigenff  y  et  alias  quoque  no- 
ta* ,  at  Ih'c  plttribu»  del&ripta ,  Toa  cam  afiis  ob&roai-' 
dooibus',  qoa»  JBotaoophiKs-  ooiv  iogruas  fiiturasr  eflb: 
arbitiamuB; 

De  gr^6kbasr  FrigoFis  ae  Caloris   (kti^ 

nais ,  quos  cevtat  fluida  ferre  po^ 

GmJty  etCr 

AuiSbre  L  A^  Kraun  p  ^%g. 

Sonr  j^euuiiieut-  CbageMonfs  er  Ebullitioms  diuer- 
foruoi  corponun;  haud  exi^^  moraenti ,   adeocyie 

V  atten* 


atceDtione  et  indagioe  digaiflinia  Npo  igftuf  mifae* 
dum  eft ,  viros  fiimmos  iadagare  eiusmodi  phaenome* 
na  (hiduifle ,  qnos  inter  magnus  Newtonus  primus  fca« 
lam  graduum  caloris  ec  ftigpris  ia  Adis  Societatis 
Regiae  Londinenfis  menfe  Aprili  1701.  N.  270.  pa- 
blicauit.  Facic  eiusmodi  indagatio  ad  naturam  corporuoi 
fluidorum  et  firmorum  detegendam ,  et  ad  diuerfos  , 
in  diuerfis  corporibus ,  efl^us  caloris  et  ignis  cogno» 
lcendos )  qui  &epe  fiinC  mirandi.  •  Corpora  modo  ad- 
parenc  in  ibrma  fluidorum,  modo  in  forma.  folidommj 
qui  duplex  corporum  ftatuS'  folius  calocis  et  ignis  eft 
e£fedus ',  Yti  quoque  forma  vaporum ,  in  qups  refolui 
&epius  corpora  folent ,  praecipue  in  eoiram  ebullitio». 
ne,  huc  eft  referenda.  Hin^  (equitur.,  corpon  fluida 
Iblo  ftigoie  in  cprpus  firmum  abenntia ,  glaciem  quan- 
dam)  quae  pro  diuerfitate  corporum  diueria  eft,  confti» 
tuere,  ,et  ftatum  fluiditatis  a  certo  caloris  gradu  pendenf 
tem,  nil  nifi  glaciem  efle  fu(am,  vti  eft  aqua.  Quum 
igitur  fluiditas  et  firmitas  conftituant  tantum  diuerfiim 
vnius  eiusdemque  corporis  ftatum ,  maniieftum  eft , 
hunc  duplicem  ftamm  ad  efientialia  corporis  non  efi*e 
leferendum  ,  fed  ad  extra  efientialia  et  accidentia ,  (eu 
modos ,  dum  eiusmodi  commutatio  ftatus  foli  calo- 
li ,  nempe  Yel  eius  augmento  ,  vel  decremento ,  de« 
beatur.  Non  enim  exiftimandum  eft ,  calovem  ec 
fi^igus  efle  res  fua  natura  dinerfas ,  licet  diuerfis  nomi- 
nibus ,  iisque  pofitiuis,  ad  illa  defignanda  Tti  confueue- 
rimus.  Frigus  enim  (ola  priuatio  et  diminutio  eiloris 
eft,  et  quando  in  thermometris  quibnsdam  terminus  inter 

calorem 


ctloiem  defineotieB  et  FrignB  iodpieiis  poaidir,  id  me- 
le  «ft  mtMtnriam.  Nam  grados  fngoris  200,  icalae 
Ddilianae,  pro  grada  caloris  infigoi  haberi  poteft  et 
debec,  tefpe&a  ^dm  600 ,  qai  cirdter  bydiirgjnam 
coogelate  iblec.  Qaod  G  igLoir  coqpos  firmam  calore 
iimdatar :,  idem  corpos  cflendaliter  maoeat  necefle  eft « 
eiusdem  j^eoeiis.  Cera  fyfn  OMoet  cera ,  anram ,  ar» 
Seacam  «t  omoia  metalla  A& ,  maoeot  metalla ,  et 
ciosdem  geoeris,  Idl.  aoram,  aigeamm  eic.y  qao  Ipfb 
patet,  duritiem  «t  firmitatem  pcrpecoam  pro  cliaradere 
metalloram  ^feotiali  kaberi  noo  pofle,  alias  metalla 
liila,  io  ftatu  fcilicet  floiditatis,  p»  metallis  noo  eflent 
xeputanda^  quod  «fa^nnm. 

Quum  lto&  cooftec  hfdtatgTrom   (olo   frigote 

ahire  in  coipQS  Acmam,  qiiae  eiasdem  hulus  diffenatio- 

fkis  Audoris  Q.  Rrami  innentio  eft ,    et  calore  rur* 

fiia  mutari   in    coipas   fluidum ,   an    dubitari    poteft , 

Mercorium  aeqne  ac  reliqua  mecalla ,  Aurum ,  Argen- 

cum ,  Piumbum  ,   Stanaum  eic.    fi  in   ibrma  flnido- 

cora  adparent ,  dum  fula  lunt ,  pro  metallo  Tero  flilb 

lepatandum    efle  ?  Difierentia  enlm  nuHa  alia  eft ,  nifi 

quod  Mercurius  muko   mioOfe  caloris  gradu   fiindator , 

qpam  reiiqua  roetilla,  et  piopier  banc  mioorem  gra- 

dum  ,  qui   femper    io  Atmoiphen  regoat  ,   perpecuo 

quoque  in    noftro   terraram    orbe    fluidum   feu    fonim 

maneat  oecefle  eft,   et  ftigore  naturali    in  metallum 

firmnm  et  durum  ,  Tti  reliqua )  aUte  neqneat.    Defi- 

oat  igitur  Mercurius  locum  inter  femimetaila  occupare; 

cuehatur    potius    ad   dignitatem    periedorum   metallo- 

TonuVIII.Noa.Comiii.  b  rum, 
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ramiquod  omnino  fieri  debere  luce  meridiam  clarins  e(f» 
nifi  quii  manifello  Teritati  demondratae  lepugnare 
Telit. 

Sunt  igitur  ibli  gradus  caloris  diucrn ,  qui  efficiunty 
Tt  corpora  modo  fub  (pccie  fluidorum ,  modo  (ub  fpecie 
firmorum,  adpareant.  Et  hos  ipfos  gradus  caloris  diuerfoi 
Cl.  AuAoT  in  diuerns  corporibus,  'multis  adcuratisque, 
quantum  fieri  potuit>  experimenti»,  deteravtnare  fluduir. 
Pleraeque  determioationes  nouae  funt ,  quae  vero  plane 
ootta  non  fant  phaeoomena  experimentis  deteAa  ,  its 
tamen  funt  comparata «  Tt  cpgnita  partim  confirmen* 
tur ,  partim  vero  emendentur.  Haec  generadm  di<5ta 
fufiiciant ,  ad  fpecialia  defcendere  non  attinet ,  quae  io 
diOertatione  ipla  ledor  harum  obfeiuatioainn  cupdus 
oiolaere  noa  praetermittet» 

m. 

Cautelae  circa  obferuationes  Meteoro- 
gicas  adhibendae. 

Auft.  Petro  van  Mufchenbroek  p.  36"/. 

Solas  obferaatiooes  et  experimenta  fola,  veras  firma^ 
que  efle  bafes  Pbilofophiae  naturalis,  re^  Cel. 
Audor  fi]b  finem  diftrtationis  monet ,  quoniam  fine 
his  yera  theoria  condi  nequit ,  fed  loco  verae  et  firmae 
lcientiae  natuiae  ioanes  (peculationes  et  bypothefes  fidtae^ 
quas  delet  dies ,  proferuntur. 

iSequitur  hinc ,  inueftigationes  buius  generis  reri' 
tatum  rautatoiiba»    i^tanie   praecipoe   commeodandas 


cfle,  ex  qaibas  coofedaria  ad  Tcram  fcientiani  naturae 
condcndam  bauriri  ec  deduci  queant.  Ad  veritates  ha« 
ius  gencris  pcniiient  quoque  obferuationes  Meteororum  , 
qoie ,  tantum  abefl^  ,yt  fint  oegligendae  et  fiiperficia'- 
rie  inftittiendae ,  Tt  potius  omnem  adcurationem  me- 
reantur  et  requirant,  quoniam  theoria  Meteororomi  quae 
tot  et  tantas  generi  humano  promittit  \tilitates ,  quam 
longiflime  adhuc  a  fua  petfedione  abeH.  Vti  igitur 
tiieoria  adronomica  ,  quae  infigni  perfedicne  hodie 
gaadet ,  non  nifi  po(i  innumeras  obferuatioaes  muito* 
rum  annorum  condi  potuit ;  fic,  quoque  Meteorologia 
coii  nifi  poft  multorum  annorum  obfeniationes  ad  per« 
fedionem  quandam  poterit  percfoci.  Sunt  quidem  ob- 
lextiatk)nes  Meteorologicae  a  multis  hinc  annis  iam  fa- 
^ae  ^  fed  paucae  (copo  indicato  (eruire  poffunt  | 
qtua  funt  pkraeque  minus  accuratae  et;  perfedae.  Ope-^ 
xae  igitur  ptetium  eft,  defedus  et  imperfedtoines  ob« 
leruatiooum  meteoroiqgicarunfi  vulgarium^  quod  b.  Au- 
€tor  in  hac  diflertatione  fecit  ^  indicare ,  et  (imul,  quo* 
modo  accuratae  et  perfe<ftae  (int  iaciendae  /  o(^endcre« 
£t  quem  quis  tutiorem  >iae  dudorem  deTidera- 
Terit^  qoam  eum  ,  qui  per  totum  fere  vitae  (uae  de- 
curfum  eam  calcauit  ?  Beati  Mi(fcbenbroekii  expeiientia 
et  folcnia  in  obferuationibus  et  expcrimentis  naturalibus 
in(\ituendis  neminem  latet.  Hinc  nuUum  dubium  e(l » 
quin  ipfius  confilia  Vtilitatem  fint  ailatura.  Hinc  quo« 
que  Academia  non  fuperuacaneum  cenfuit  ,  eadem  | 
etiamfi  plura  alias  quoque  in  vniuerfum  oota  conti- 
neanc,  iniercre  Comnientariis  fuis. 

h  %  IV. 


IV. 

Halonuin  extraordinariarutn  de(criptia> 
AuGore  F.  V^  T.  Aepina  pag.  392, 

Si  iogeak>&  ¥oqiiafn  m  lucein  prododa  eft  hyporho 
G&  ,  expricaodo  pbaeoomeoo  coidam  oaturali  defti- 
aata  ,  ea  certe  eft,  qOam  de  Halooum  atqo&  Paiiielio» 
rum  caufis  propofiiit  magous  Cbr^ianus  Hi^miUkr 
Etfi  autem  hypothefis  ifia  roiio  modo  phaenomeni» 
coofeotiat  t.  de  veritate  ipfios  tameo  dubitandi ,  imm» 
penitus  ipGun  reiidendi ,  caufas  latis  praegnantes  inue- 
oerunt  recentioces  Pbyfid »  quarum  Toicam  hic  a»^ 
duxifle  fiiffidat. 

Coofiac  ex  oMeroatiooibas  >  et  ab  ip(b  Kt^ldf 
ita  ftatuitur,  efle  diaoEietrum  Haloois  ioterioris  fere  (ein^ 
per  44  ad  45*,  atqoe  fi  fHures  ad(boc  ,  fecoodae  Halo«' 
nis  diametrum  coi^ater  diq>Iam  huius  repedri,.  co 
ad  90*^  afcenderc  t  <f^t  quidtoi  obferuatio  ica  confian» 
eft ,  Tt  ad  ran(fima  j^iaenomena  pertineaot  Bdone»  ^ 
quanim  diametri  antca  afl^futis  notabiliter  aut  mai(»ef 
aut  raiaoFes  leperiuotBr.  Cum  Tero  Vit  (ummtw 
phaenomena  haec  ex  (phaeruiis  atqoe  cylindris  g^cia* 
Kbus ,  io  aere  TolitantibiB ,  opaeo  nudeo  praeditis , 
derioet ,  pendere  debent  dKimenri  Halonum  ,  fecnnduni 
ipfius  bypotbefin  ,  a  raticMM ,  quae  incer  diametros  g}o» 
boli  gkcialis  ec  noclei  opad  intercedit ,  qoam  qui'> 
dem  rationem  pro  hakxubns  45*  ip(e  Hii^enitts,  1000 
fld  4S0,  ac  pio  halooibui  90*.  1000  ad  tfSo  ftaoiit» 

Ardua 


Aidda  HsKftt  iam  oritur  qoaeftto ,  Tndc  fiat,  rt  lutiiift 
la  pfodocendis  g^obuhs  ^cialilRi»,  modo'  afllegstas  cov^ 
ticb  diapbani  ad  nocleuin:  opacu»  proportionea  psat 
aiiii»  a&det  ,  ac  ierv  nuocpam  ,.  et  nicer  ianumetos  » 
qoi  ad  daCM  Kaloni»  Ibrmationem  concurrunt,,  gfobnroi 
v>x  afiqpem  pioduca«  ^  ia  quo  alk  obcineret  proportio» 
Efie&us  enim  naturae  determidaii:  a  vagis  proficifti 
caufis  neqneunt ,  fed  determinatas  ezpoftulant.  QtiiC" 
qaid  aucem  dtf  onn  ef  ibnmdone  giobnkmnn  ^ialium 
imagiaarr  Telimiis  f  nuaquain  Camen  aHqosHn  menco 
concipere  pocerimus  eau6m  y  qaae  non  ad  producendat 
quasiHS  corticis  ec  nuctei'  proporcione»  quafi  indil^n» 
elfec ,  YBde  miiaculi  infiar  babendum  icMrec ,  quod  in* 
ter  plures  cafiis ,  quorum  nulius  peculiari  prae  reliqnit 
gaudet  priuikg^o ,  Tnici»  felus  fere  coofiaafci  accidf c» 
ibleat.r 

ntnti  ftaec  enfdentaf  pro&iolf ,  rfiieoifabi  atqot 
ticpficafionem  Halonom  ec  Parheliorum  ad  defideranda 
adhoc  pertinere ,  fic  pnelen»  Difibrtatia  eurDcrC ,  pbae* 
noimeQon  ipfiim  f  ad  haac  Tsqac  diem  f^byfid»  non  im 
cognitom  iGifle ,  Tt  omnei  ct  ptaecipoas  ipfius  circum: 
flandas  perfpcdb»  babneiinC  Pioducitur  nainqne ,  ao» 
iwn  genu»  Halonum  ,  quod  Pbilofopbiac  jBatuialis 
iciutatoribus  hucusquc  i^otnm  fiiit,  e^  Tideatur  io 
lepieacrionalibu»  tecne  icgiofiiba  non  iia  infiequeni 
ctfe,  Tt  intei  lariora  nomerandum  fit.  Vidit  nempe 
Audor,  Haloni  cott(iietac  diculaii  45*,  iuodam  Halo- 
nem  elliptictm ,  cnius  axi»  roinor  et  Tciticfll»  dia- 
ffletnBD  Halonii  ciicnhris  ae(pnbat ,   azis  teto  maior  , 

h  3  hod. 
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borizonti  parallelasjiex  circitei  diametns  ibhrifaas  axem 
mioorein  fuperabac. 

Solerter  inquifiuit  Aiidor ,  qui  dffcriptam  fe  le- 
giCe  phaenomenon  non  recordabKur ,  an  alicubi  men- 
tionem  ipfius  iniciflam  inuenire  poflet ,  aft  finftra ;  Ttt- 
de  pro  nouo  fit  inco^nito  bsi&cDai  Jbabeodum  eSb 
ftatuit, 

Notiflimum  <)uidem  eft ,  hinc  inde  dllegari  apud 
audores  Halones  cllipticas ,  fed  patet  ex  intuitu  ,  fer» 
monem  nullibi  efle,  nifi  de  HaJunibus,  quae  in  fe  dr- 
culares  quidem  te^  et  aduali  inftituta  dimenfiooe 
tales  reperiumur ,  aft  per  ^liaciam  opticam  ,  ellipti- 
(am  ,  feu  oualem  ,  potins  figuram  meotiuntur.  Eae 
vero  Halones,  qua^  Aui^or  hic  producit,  id  peculiare  ha- 
bent,  quod  non  iolum  eilipticae  videantur,  (ed  dimen* 
£ie  adtu  quoque  tales  inueoiantur ,  et  praeterea  axis 
ipforum  raaior  horizonti  paralldiffi  fit ,  qui  in  prioris 
generis  Halonibus  nunquam  non  horizonu  perpendicuia- 
riter  ioOQer^  videtur^ 

Etfi  itaqne  AuAor  nullom  innencrit  Teftigium  , 
delcriptas  efle  alicubi  Halones  vere  ellipticas,  nou  difH- 
cile  tamen  ipfi  fuit  agnolcere ,  apparuifie  idem  hoc 
phaenomenon  quibusdam  obferuatoribus  ,  afl:  ita  incom- 
pletum ,  vt  iuflam  fibi  ipfius  exinde  formare  ideam 
non  potucrint. 

Quamuis  tandem  Audtor,  in  nuda  phaenomeni 
maxime  ootabilis  delcriptione  hic  fubfiflat ,  neque  ad 
eiueodam  cau&oi  ipfius  ac   fimilium    pliaenomenorum 

animum 


flnimam  ddaertat  ,*  iungit  tamen  cogitationes  atiquai 
{m ,  hdc  peninentes ,  quaeftionura  (ub  forma  ,  in  qua- 
rum  aliqua  inCnuat ,  mirabilis  phaenomeni  Halonum  ee 
Parhelionim  caufam)  (ua  ex  mente,  fine  dubio  in  iis 
qaicreadam  efle ,  quae  fiimmus  Newtoms  de  pro* 
prierate  luminis  ,  quam  acccifuum  facilis  transmi(rionis 
et  refiexiotiis  nomine  irTfignfuit ,  detetir ,  vnde  optan* 
dom  eft ,  vr  aliquis  Phylicorum  ad  vlterius  examinan- 
dam  h:mc  do^rinam  ,  quae ,  nefcio  qao  6to ,  inde  a 
Neivfoni  temporer  ^re  oeglc^  ac  incula  iacet ,  ani* 
oifim  aduertac. 

V. 

PiTcium  rarioriim  e  Mufeo   Petropoli- 
tano  exceptorura  dercriptiones. 

Au£lore  I.  T.  Koelreuter  p.  404. 

Rede  Q.  Audbr  celebrat  ingentem  remm  natiini* 
liucn  thefaurum  in  Mufeo  Petropolitano  aflerua- 
tum ,  et  inprimis  Coiledionem  Pifcium ,  quam  immor* 
talis  memoriae  Imperator  PETRVS  MAGNVS  a  V. 
CtlAJb.Seba  haud  pamo  pretio  comparauit.  Ipfe  quideo) 
Seba  res  Muiei  fui  rariores  defcribere  iaftituit,  et  elegantis» 
fimisicoaibus  illuftratas  duobus  tomis  epuigauit.  Tertiuoi 
autem,qui  pifces  exhibere  debebat,  mors  inlucememit- 
tere  prohibuit.  Hinc  operam  pro  amplificanda  HiAoria 
oaturali    noa   ioutiliter   coUocauit    Koelrcuterus ,   dum 

piicet 


pifies  ftfloEes ,  iqDorQiii  tcI  nomiiii  taoCom ,  tbI  vL 
mis  breues  tt  dcStiQajobiB  defixiptioaes  apud  Audores 
Ichtbyologos  jexanit «  tam  pieDiore  et  accijiatioie  de« 
fcriptiooe ,  'quani  icooibus  fiio  da&a  coafe<5)is ,  ootiores 
reddere  jidgce0bs  eft.  Suot  autem  pifces  a  Koelreutero  • 
dum  oobificum  commcamtur,  deftripti  m  Toiuerfum  tre« 
decim.  £x  his  tres  boc  loco  compareat ;  Gafiero- 
pelecus  Gronmi ,  iine  Clupea  (  Steioicla )  LinnaH  % 
Tmtta  deotata,  fiabum  BrafilieoGum  Marcffqfii  ^  ec 
Gobioois  fpecies,  a  oemine  adte  iodicata.  Reliqui 
fequeotia  Commeotariorum  Tolumioa  <»oabuot.  Rario- 
nem ,  qua  Audor  ia  deicfibeodd  et  omoes  pi(ciuai 
partes  meofuraodo  procedit,  laudare  fiipeifiuum  foret. 
Fatebmtur  «rtis  periti ,  oibil ,  quod  notatu  dignom  fit, 
praetermiffum  e^ ,  et ,  fi  omnes  Ichthyologi  hac  Tia 
iocedeieot,  te,  Tt  oibit  io  hac  fcieotia  dubium  aut  ia- 
certum  remaneret.  Mooemus  tantum ,  io  noua  Syfie- 
matis  Naturae  editione  anni  X758.  111.  Linnaem  00- 
meo  Tulgare  Steioielae,  et  deoomioationem  Gafierope* 
leci  Grmmi ,  000  Clupeae  pionis  flauis .  Tentralibua 
minutifljmis ,  ied  Clupeae  pioois  Tieoti^bus  aulUs  ^ 
adfcripfifle» 
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ASTRONOMICA. 

I. 

Inueftigatio  pofitionum  inngniorum 
Ruiliae  locorum. 

Au£tore  A.   N.  Grifchow  pag.  4^2- 

tlantem  RutGcum  Kn,  1745.  ab  Academia  eual« 


A' 


gacum  mcilta  emendaciooe  indigcre^  nemini  no* 
tius  eft  y  quam  ipffi  Academiae  ,  quac  ideoque^ 
ilatim  pofl  primuni  hoc  tentamen  ab(olutum ,  de  cor^* 
ligendis   eius    erroribus    ac    (iipplendis    dcfedibus  ferio 
cogitauit.      Pluribus   opus  cral  bbferuationibus  Aftrono* 
micis  ad  pofitiones  Jocoium  accurate  (labiliendas.    Noo^ 
Duiiarum  quoque  prouinciarum  nouae  deiiaeationes  geo- 
daeticae  delGderateintur ,  prioribus,  quae  extabanr,  prae« 
fiantiores  ^    quibns  fine  pofitiones  locorum  ex  obferua^» 
Qonibus  anronomicis  «rutae  parcam  tantum  iucem    ite^ 
ntis  laboiibus  affundetent.     Rem  hanc^propter  magni* 
tudioem  Imperii  Ruffici ,  Vltimis  cogniti  orbis  limitibus 
tcrminatim  >  lente  procedere  >  miruro  nemini  Tidebitun 
Delineatae   autem  fnnt  ^   qHastum  ex  nouis  cum  Aca* 
demia  communicatis  fiibfidiis  fieri  potuit,  tabulae  nouae 
g^graphicae  coittplures ,    quac  ,  pofiquam  Yltimam  M^  - 
mam  expertae  lumnt  i   teflabuotur ,    non  inanem  fiiifle 
eorum    oper^  t    qoi    buc    Ysqiie   in    Atlaote  Ruflico 
«metidando  irerfaM:  ^^^    ^^  i  b.  Grifcbouio  hunc  in 
Tom.YIII.NoaXomm#  i  finem 


fiaem  deanmdata,  haec  fuit ,  vt  pofldoQes  iocomn,  de 
qoibos  obferuaxianes  adraaoaaicie  habdiimtur^  exilsdefli 
obferaationibas  ac  correlpcndentibus  aliis ,  iQue(%aret , 
quod  quauta  accuratione  ac  ibllertia  ,  praeftitit  ,  4edo- 
res  in  ipfo  eius  fcripto  non  fiue  voluptate  peripicieot. 
Nos  tantum  Longitudioes  ac  Latitudines  locorum ,  ex  eios 
inueftigatione  determinatas,  iiic  apponemus: 

Komina  locoram  Long^tudo  Latitudo    - 

Archangelopolis  55*.  21^15^^  <5^.i^^»^6^' 

Riga  -fi.  18.  45  56.  55  -»4 

Reualia  41.  57-  30  59«  atf.  aa 

Dagher-Ort  3p.  35»    o  5»' 5^*     O 

Narua  .    -    -  59.  «3.  27 

Berefbw  •    *    -  tf^   55.  14, 

Samarowskoi  jam  .    -    •  ^o.  55.  30 

IDemianskoi  Jam  •    •    «  59. 30    34 

Tobolsk  -     -    -  58.    tf.  4^, 

Nouo  Vfolie  74.  13.    o  59. 23.  54 

Weretie  74.  15.  15  $9.  22.  40 

Saigatka  70. 43-    o  5^-  43-  »5 

Sarapul  70    i3>    o  $6.  z6.  40 

Vft-Ykskoe  <Jp.  13.    o  51.51-50 

Swinji  gori  67.  43.    o  55*  3<^*    o 

Ca&Q  £6.  28.    o  55*  45  vel^^ 

Kifchaei  Nowgorod        -    ^    •  5^.  x8.    o 

Mofcua  55*  ^^*  45  55-  45*  4^- 

Non  poflumui  non  monere,  haberi  quoqoe  Latitudinem 
vrbis  Tobolsk,  opera  V.  Cl.  CbappettJutembe,  cum 
ciaofitam  Veneris  per   difcum  ioUs  a.  17^1  ibidem 


^(<^)S9-  ^ 


4^etmet ,  aagao  ngote  AaiMlkiai ,  cx  cnias  cfcfcnia- 
tioote  €dan  fpatpt^  LmktM&ieiq  vilns  Cite  ^qut 
cecBe^ooe  iodigeqB*      ikibet  Dafnqiie  Vii  aocrattifliaaiis. 

faoTdbol&  58^.  is^^.a^^''^  m<A.  eas  Mttmfe 
pfoQran  55.  43.  58  S  duFi^asedeVemts, 
Quadb:anfts  qtadcm  verifio^nem ,  dum  C^ni  eCfet , 
non  inlHtuit :  inflninilMniai  aafiem  opdmnm ,  quo  vfiii 
efi ,  tantls  Tflriadoaibus ,  ac  tllud  Cel.  Deiisle ,  ob« 
noxinm  efle  non  potnit ;  vnde  de  Cbappiana  cbferaa- 
done  intra  minnd  primi  inteniaUum  fecuri  fumus, 
cum  in  DeUsleaaam  fiil{»cio  emxis  alicjuot  minutorani 
cadat» 

Cactmun  iion  ingratum  ent  ledoribus  fl(}rono- 
miSfdecSnadones  Stelltfum  R^el^  y  t^aconis^  fi^ke 
pUaris  ct  ^alEeti^  ex  f>ropriis  obferuatiooibas  b.  Cr^d»' 
«tf  exade  admodnm  ilabilitas«  faic  tepcott. 

11. 

(jatitudinum  fpecuhrum  aflronomica- 
rum  Tych.  Brahei  etc.  dilquifitio. 

Aufiore   A.   N,  Grifchow  pag.  475. 

Iuter  oUeruadones  Aftrononucas  (aecnlo  XVI.  inftitu- 
tfls  maxunam  ccrte  merentur  attentionem  ,  cae ,  quas 
fununi  nxninis  Aflronoqnus  Danus  Tycbo  de  Brabe, 
Vraniburg^ )  aliisqae  in  iocis-  magno  numevo  indituit. 
£tfi<  enim.  ofgai^a,  qoae.  adbibiat  TjcbOf  periedione  bo« 

i  2  diemis 


«  •>S»|  (  o  )  ^?S«. 

diernis  aeqtnri  nullo  modo  queant ,  imgna  tameo ,  IB. 
Aftroaomi  follertia  ,  ip(aque  -vetuftas  harum  obferuatio» 
num,  fiimmum  ipfis  predum  conciliant.  Vt  vero  tantus 
ob(eruationum  aftrooomicarum  thelauius  et  nobis  et 
pofteris  in  Tfnm  cedere  queat,  neceflarium  inprimis 
erat,  vt  fitiB  Obferuatoriorum,  vbi  inftitutae  (unt,  quantum 
fieri  poteft ,  exade  determinaretur ,  quod  iam  ante  fae» 
culum  perfpexit  Academia  Scientiarum  Parifina  ,  dum 
celeberr.  Aftronomum  Vicardtm  in  In(iiijm  Huennam 
mifit,  vt  in  Vraniburgi  arcis  Latitudinem  atque  Longitu- 
dinem  follicite  inquireret ;  aft  minus  feliciter  ceffit  hic 
kbor,  vnde  Celeb.  Grijcbowio^  nouas  circa  hanc  reoi 
difquifitiones  inftituendi  >  campus  relidus  fuit. 

Procedit  in  boc  negotio  Cl.  Vir  ea  ratione  y  Tt 
cx  propriis  fuis  obferuatis  declinationem  a  Leonis  aut 
Ri^i ,  atque  fteUae  polaris  magno  rigore  decerminet  , 
tumque  partim  ex  Vicardi^  partim  ex  ipfius  TycboniSy 
ob(eruationibus,  circa  didas  modo  ftellas  infiitutis,  Latw 
tudinem  Vraniburgi,  cx  prioribus  55*.  54^  X2'^3'^'', 
ex  pofterioribus  55'.  54''.  17".  4'''.  calculi  ope  eruat  , 
ea  quidem  cum  accuratione ,  vt  de  Latitudine  celebris 
huius  Obieruatorii  intta  pauu  fecunda  certi  e(&  quea- 
mus. 

Daniam  relinquens  lU.  Brabaeus  per  aliquoc 
tempus  commoratus  eft  in  arce  Wandesburgo,  noa 
procui  a  celebri  Germaniae  empoiio  Hambutgo  flta, 
quaenuic  Wandesbeck  dicitur,  ibique  obferuationes  ha- 
buit ,  Ttiles  fiitaras ,  modo  de  loci  huius  pofiticne  coa- 
fiet.    Aggreditui  kaque  huius  qaoque   loci   Latitndinis 

detex<> 


tfetenninaticmein  Grifcbmius ,  pari  felicitatCy  dnm  Ipfim 
cx  ip(ius  Sycboms  obferuaionibui  53*.  35^  i2\*^,  de« 
ducit; 

Anlam  hinc  arripit  Cl.  Au^or  corrigendi  enor- 
mem  qaeadam  errorem ,  qaem  in  collocatiooe  Trbis 
Hambaigi  committere  folent,  noftro  etiam  tempore , 
Geographi  atque  AQxwami ,  dum  Trbis  huius  Latitudi» 
nem  6,  S.  immo  ad  20^  Tera  maiorem  exhibent.  In« 
Ttntt  nempe  ex  menfuratioaibus  in  agro  Hambuigenfi 
inHitutis  Gnlchovjius  ^  Wandesburgnm  i  Tel  Wandes* 
beck,  ^^ ^^^i  magis  fepteatrionem  Terfii»  fitum  efle,  ac 
Tibis  Hamburgi  medium ,  Tnde  Elcuatio  poli  Haoif» 
buigo  tribuenda  piodit  53*-  sV*  &^^» 

Addidit  his  difipiifitiombas  Auftor  propdas  faas  ob^ 
feraationes ,  quas  circa  Latitudinem  Obferaatoriorum  R«« 
giorum^  Parifienfis  et  BeroJinenfis,  /iimma  /blierria  et  ezcel* 
lentiflimo  infirumento ,  Quadrante  nempe  tripedali  Pari* 
fiis  conftrudo,  qui  hodie  in  Obferuatorio  Academiae 
noftrae  afleraatur,  inftttuit)  ex  quibus  prioris  Latitudineni 
4S*.  50^.  i^Y^,  aliquot  nempe  (<!cuadis  maiocem  ea  » 
qnam  aflhmere  (blent  Aftronomi  ParifieoiM»  poIUrio» 
lem  5£".dx^o^^.  exa^c  ioueoiu 


ni: 


HI. 

Obieruatioties  Lunares  correfpondentes^ 
in  Infiik  Oefilia  habitae  a.  1752. 

Auftore  A*  N,   Grifchow  pag.  515. 

H.)e  ta  «bleaiatioott  a  h.  Gr/fgbei^  ex  cdmpa&o  ■ 
cum  Celi  Abhate  /j!?  la  Cailk  AKttsAxap  io  Infiik 
Oefilia,  ad  Pacallaxin  JLunae  Inuefligaiidafn ,  inftinicae, 
de  quibns  in  Sumniano  Tom.  VI.  faorum  Commenta^ 
riorum  psig;  43.  diAom  cfl; ,  Academiam  opetam  da-v 
turam ,  yt  quantocyos.  luqem  pubUcam  adfpiciabt.  Ad<^  > 
ditae   Omt  obferuanooes  pro  Refia^ooe  determioanda  ^ 
nec   oofi  ^o   Loogiflidine  ct  tatitudiioe  OblediatQrii 
Afeosbwgeofis ,  ex  quibns  piodic 
Loogitudo  Areosbuigi  ab  loTula  Feno   39**.  $6*/» 

tel    39*.  nr* 

Aflbmta-  dilS^rentia    MerJiSaooram 
Parifios  ioter  atque  Ferrb  to&lam  151*.  54.^ 

Tt  in   Fafiis  aftroDomicis  Panfieofibaa 

pro  a.  iq6^,  flabilita'  leg|tnr. 
Latitodo    Arensbuigi    -    -    >-    -    5S*.  t^'.  Vi; 
Latitudo  PetropoU  in  Obfecuatoiio    -   59*.  $6^-  23^ 

vel    244. 
Adplicads   corrediooibos  ex  deuiatiooe,  praecefiiooe  et 
aberratiooe,  et  adhibita  refiadioois  tabula  Caffioiaoa. 
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DE  . 

IN  T  EG  R  A  T I ON  E 

AEQVATIQNVM   DIFFERENTIALIVM. 

AaAore 


Gonfidero  hic  aequationes  difiereDdales  primi  gra- 
dus,  qaae  duas  tantum  Yanabnesinuduuat,quaf 
propterea  fub bac  fbrmajsenerali  M.dx^^Ndjyzo^ 
repcaereutaie  llcet ,  fi  quiden:!  M  et  N  denotent.  iun- 
Aiones  quascnnque  binargm  Yariab|lium  x  %i  j.  De'» 
monnracum  autem  eft ,  fauiusmodi  aequationem,  fempei 
certam  reJationem  inter  -variabiles  x  et  j  -expr^nicr^ ,.. 
qua  pro  quouis  valore  Tnius  certi  Valores  pro  altera^ 
definiantur.  Cum  autem  per.integrationem  iHa  relatio 
^ta  inter  ambas  variabiles  inueniri  debeat,  acquatio. 
integralis,  (i  quidem  ad  onrinem  amplitudrnem  exten- 
datnr,  nouam  quantitatem  conflanteni  recipiet,  quae, 
dum  penitus  ab  arbitiio  noftro  'pendet],'~infinitas  quali 
aequationes  integHiles  compIeAitar ,  quae  omnes  aeqna- 

tiotd  diflfeientialijaeqtte  conncniantr   

2.  Propofita  igitiir  huinsmodi  aiqnadcme  diflTfnren- 
tiali  quacuttque'Mrfjc-i-N<tr^«*'i'*^t^  -vis  Ahalyfeos 
in  boc  condltic,  yc  aequatio  finita  inter  easdem  raria- 

A  a  .  biles 
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ftiles  X  et  j  elkiacur ,  quae  eatrdbni  ibtec  illas  reladi>' 
nem  exprimai:  y  atque  ipia!  difierentialis- ,.  er  quidem  la'«- 
eiffimo'  (eofii,.  Ika.  vc  conftantem-  quampiam  aibitrariam,. 
quae  m  dijSa:entiali  non  ineft ,.  contineati  Verum  fi' 
kaec  quaeftfa  ita  genecaliffime  psoponatur,.  nulia  plane  ad- 
hufr  inueata;^  ett  m  ad.  eius  &luti6nem  penietiiendi ;,  a&* 
que  omne»  cafiis,,  qpos  adbnc  cefoluere  ticuit,.  ad:  nu^ 
menim  perquam  exijg^umv.  reduci  poflunr,;  In  yc  im 
Ikac  Analyfeos  parte,  pednde  acin  rdiiqui»,  mudma  adi> 
buc  incrementa  defld&rentur^  neque  ob  hanc  caulam  vm 
quam'  plena^  omniiim  huius  lcientiae  aicaaoium  cqgpitiiy 
c^^e^tad  queat;. 

$,  Q^  quidem  adHuc  in  fioc'  negDtibfunf  piaew 
tSkXp  ea.  te  omnia  ad  hos>  cafus'  refirri  po0&nt,.  qui«^ 
lus aequatid<  diffeoentialis^  Mdx-^Hd^^Oy^i  fponte: 
&pita.tkiti6m.  yariiibilium'  adtaittit ,  vel  per  idoneas  fub^ 
iGtutione»  adi  talem  focmam  redtici  potefh  Qucfd{i'enimi 
intioducendis  Ibco*  x-  9t^.  binis  nouis  variabilibus9er;sr;, 
aequatioT'  diderentialiS'  piopofita  ib'  huinsmodi-  fbnnamt 
^dv-^Zdz^o  trattanutari  queat,,  ih  qua  V  firfiinv 
Sio  ipfius:  V  tantum,,  er  Z  ipfius  z:  tantnm ,  totum  ne^ 
l^iiim:  erir  con^i^nm ,,  dum  aequatio  ihcqgmlis  eom»^ 
^eta-  erir : 

qpae:  manifefitx  iibm  coa(bntem  arbihaiiam ,  per  gene^ 
laleni-  integtationem-  ihuediim  comple^tur.-  Atque  iiuc' 
ftne  redeunt  omnia-  artificia«  qpibus^  Anal^fiae  adbuc: 
ia^  iBfoltitioii&  hoittiinodl  aeqmtionum  Gm  Tfi«- 

4  ^^ 


4^  Ni£  IgTfi»  aeqttttio  pro|»(ittt  dtJ^refOiialiB  (jp&om 
kpntmotxm  yariabilium  adAiiicac,  totatn  aegotium  ia 
loc  confumi  ed  Mtuniy  rt  idoiiiBa«  nibffitutiooes,  quao 
a4  /eparatioQem  rjasa  paceqc  y,  inueftigantur ,.  ia  quo> 
etiain  (aepius  runamain  fagaduitenir  qiiam  Geometrae  ad 
Ibopum  obtlbeQikim  adhibueniae  y  admirati  oportetr 
foterim  tamea  cum  ouUa  cem  m  pateat ,  huiusmodii 
ilib(litutioaes  inueftigandi  ,1  fiaec  metbodus  minus  ad  rci) 
aaturaiti  videtur  accommodata  y  ex  quo  coofiitui>  aliam' 
methodum  non:  nouam  qpidem  ^  verum  tamea  etiam- 
nunc  nou:  (atis  exculcam  ^  accuratius  perpendere  ^  qua» 
tt£  (ubftitutibnibus  noa  eget,  ica  edam  naturat  aequa^ 
dooum  mag^'s  coniencinea  tidetuc  •  diim  eiusr  ratio  ia- 
doli  dif&reotiallum  ihnititur ,,  ttim  rtto-  etiam  priorem) 
methodum,^  Tclut  partemy  in  &  compledftur; 

$.  Aeqtmtiooe  diififerentiall  ad  Ikaac  fbrmam> 
M  (fof -¥-Kiy=i:  o  per^^  y  coafijderetuc  fermuf» 
Vidx-^^dy  fihe  re(pedhi  habito,  qood  ear  enanefireie; 
debear ,  et  examinetor ,,  vtmm  ea  fir  difiecentia]»  cuius- 
piam  (badioniB  ipfarum  x  &y  ^  nee  ne ?■  ^emtidmo»» 
dnm  60C  esamen  fit  iothniendam,  iam  paffim  abundfe: 
«ft  ex^licatum  ;  ttmmqae  fcilicet  fund^onem  M  ei?  Ni 
differendari  oportet)  et  cum  easam  difEerentialift  huiu»^ 
ipodi'  fermam  fiot  KntMtura  r 

dMzzpdx^qdy  ttd>H:=:rd^X-^fdy 
difpiisiatur , -vtram  fit  ^rrr,  nec  ne^  Quodfi  «aim> 
fterit  ^:=:f ,  hoc  in&llibile  e(k  criteriumy  fbimuUuti: 
Mdx-^l^ify  efle  int^bilem:  atyfi  non-  fiierit^^f,, 
aeqoe  certum  eflf,  illam  formulam  ex  nuHius-  fioitae  fiio* 
fiiooi»  ipfiuom  »  et  /  diJBEeremiatiohe  .efl»'  otttuni    Ex- 

A^  $  q)io> 
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qad  tota  quaeftio  ad  duos  cafu»  reducitur,  quanim  al« 
ter  Ipcucn  babet,  fi  fiierit  ^=r  ,  alter  vero ,  d  hat 
quauti^ates  q  et  r  oon  fueiint  ioter.  &  aequales. 

6.  Ad  aequalitatem  igitaf ,  vel  inaequalitatcra , 
quantitatum  ^  et  r  agnofceadam,  ne  r.pus  quidem  e(l« 
\t  fiindiodes  M  et  N  peoitus  per  diflferentiationem 
euoluantur ,  (ed  (lifBcit  in  fiiodione  M ,  quae  cum  dx 
eft  coniunda ,  quantitatem  *  vt  conftantero  (pedare , 
eamque  tantum  eiUs  difftrentialis  partem  quaerere,  quae 
ex  variabilitate  ipfius  y  tantum  na(citur ,  fi  quidem  hoc 
modo  membram  qdj'  obtiiietnr,  valorem  autem  ipfius  q 
fic  erutum  hac  (criptione  ( |" )  denotare  (bleo,  Simili 
modo  altera  funlflio  N,  quae  cum  dj>  eft  cooiun^a,  ita 
differentietur ,  •  vt  ^  pro  conftante  traAetur ,  et  ex  va- 
riabilitate  folius  :);  impetretur  dififerentialis  pars  rdx, 
vbi  valorem  ipfius  r  pariter  per  ( j^ )  exprimo.  Qiodfi 
eigo  formula  M^:e-f-N//>'  ita  fiierit  comparata,  vt  fit 
( jj )  =  ( J^ ) ,  ea  eft  integrabilis ,  eiusque  integrale  fe- 
quenti  modo.inueniri  poterit.  Quo  fa<flo ,  fi  hoc  cri- 
terium  non  .locuro  habeat ,  videamos  quomodo  fit  pro- 
ir^eDdom. 

Problema    i. 

7.  Si  aequatio  differentialis  M</a:-i-Nfl^~^  «ta 

fierit  comparati,  vt  fit  ( J^ )  —  (i« ) >  iouenire  eius  ae- 
quationem  integralem. 

Solutio. 

Si  fterit  (  d-| )  =  (  H ) ,  tunc  datur  fuwaio  fini- 
la  binuom  vaiiabiUum  a;  et  ^  ,  quae  ^iffere^tiata  prae- 

bet 


bct  Udx-^-l^dy.     Slt  V   i|la    ftndio,   ct  cam  fit 
i/V=iM</jt-KN</r,  «it  MVa:  diflferentiale  ipfius   V, 
fi  tancum  x  variabile  fumatur ,  et  N^elusdifier&ntiale, 
C  tantumjK  Tariabii^  capiator.      Hinc   eTgo-Ykiffim  V- 
xeperietur,   fi  vel  M</j:  integtetur,  (pcdata^  vr  cort". 
fiaote,    vel   N</y   integretur,   fpedata  x  vfeonfiantet^ 
ficque    haec    operatio   r&ddCitor.'  «1   )Ot^«)Uig%<itiy  for* 
mulae  differentialis  voicam  vaqabikm  inuoiuentis ,  qnae 
in  hoc  n^otio,  fiue  a)gebra'ice  (ilccedat,  fiue  quadratura» 
curuariim  •  requlrat ,    concedi    poftniatur.      Cbm  rautem 
hac  iratione  'qteintiiaB  V  duplici  modo;  innnHitur,  <tt  al^ 
tera  integea^o  tice   cbnftantis   fimdionem  ,qHaraaaaq(iei 
ipfio^ jfj, 'alte»- nGao. ■. ipfiu^  ^  afllunat ;,  'ka. ^t ,fit       .- .. , 
ct  Vzzzf^dx-^Y,  et  .Y:zzfH(fy-^X^     -  > 
femper  has  fiin£tiones  Y  ipfius  y,  et  X.ipfiu»  x;  i^  de«* 
finirc  Wcct ,  vt  fia^-.fNl</f:(-*-Y:;J/Ni/y-+-X,  idquod 
«MPQis.caiu  6ple- pniefiatur.    Quo  lado  cum  quantita» 
V  Ht  iategnle''%rmahc  ^^x-^Mff    cui^ens  eft, 
aequatiohis'  pio^ofit^e    MjD</'r'N^ir|zJa    integraleni 
aequationem  fore  V=rC6nft.  canrtque  completani  ,•  pro» 
j^erea  quod  inuoluit  conftantem  qaantitatem  ab  aifeitrici 
nofiro  pendehtem.s         ,  - 

"     ,   "  V    ;Co'rQM-     I.  ■ 

-  «i.Inr  Isoc.pPi^bleBJatc  ftatini.  continctor.  cafiis  ae. 
qEadonam  fe^ai^tarum.  Si  eoim  fiierit  M  fua<S)ao  ipfiu» 
X  tantum  ,  ct  N  fiin(5tio  ipfius,  y  tantum  ,    erit^vtiqae 

(•?5 ;  - o.eti(|4 )  =^ o ,  ideoquq:Cl5  ) ^  (  3f-);  q* 

cft  ergj»  <^fiis  fimplidffirite,;  q^6ll[»  pfq)}I«nt  V).(«;(;qi(I^ 

CotolL 


•  0E  JNTECRATJOlffn 

Coroll    2. 

^.  ^aodfi  mtim  3n  «BqoaiiioQe  di^jccQriflli  %4x' 
-4-N<(yz=o  fyejat  jMl  fm€tio  foHas  »,  jk  I^  jM$  jf, 
«itcaqpe  pvs  reoxfim  iatqgrabitis  «xifttt^  .atj^o^  jaeqosdo 
iotqgcalts.ciic.: 

Corott    5. 

«o.  I^caeterea  tero  ffloQruin  luiaMena  f^lntltf- 
1IWB  lofioitaiiuB  alianioi  aequationiuB  «lifl^atiaJwim 
lnstcor ,  qoamm  ooaniani  damStfir  «Ofnaimtia  ia  hoc 
coofifiic,  Ytiit  (l^)  :=:  (^) ,  eacuoKinB  «efohxio  jpftJa^ . 
^tegradoneoi  ibcinBlaiaBi  ^  TOicam  vaiv^»^!^  ^^KitiQeB» 
liam »  esKjpediri  jpQteft. 

Scholioii    t. 

XX.    Qoolies    etgo    ia    Aeqoatiofie    d^ceotiali 

18IilrrHN^=o  luc»c  ^)=^,  eins  idblatio 
«olkun  babet  ,difficUltaoen[i«  dantmiodo  iot^giatio  fbnnu- 
luiHB .  Toicam  laiiaVilein  iBaolaeatium  concedator ; 
(qoam  ^idem  itwe  |)oftaka«  lices.  lotejnm  tamco  de- 
icecminatio  fiioSiooum  illarum  X  et  Y,  qoae  loco  con- 
fiaotiam  iotroduci  debeot ,  jnolefiiam  qoaodam  creare 
Videfi  |)ofiet ,  qaae  aucem  ^gaiii  cafibos  moK  eoi- 
ndcere  reperietur.  Vemm  qoo  ma|^s  et  liaec  opemtio 
comrabatar^  ne  iluplici  quidem  «itegcatioDe  eft  <opai. 
fofiqoam  eatm  akera  fa»  M^x^  IpeAata^  taoquam 
cooftwri,  fiwrit  intQgcata,  quod  iotegnde  fit  zzQ^^  Aa- 
lufltiir  V=Q,-4-Y,  |>ofito  taorispcr  Y  pn  fiio^iQQe 

iflde* 
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indefinlta  ipfiusj',  id  <]p]aui  alftm  v^mbilis  x  prorfus 
noa  ingrediatur.  Tuoi  difiereniiemr  <ieniio  ha«c  quan- 
titas  Q-HY,  tradando  x  taoqaam  confiantem ,  et 
quia  difiereotiaie  prodire  debct  rzN/^,  ex  hac  con* 
ditione  fiindio  Y  facillime  definietur  ,  quandoquidem 
ex  rei  iiatura  hinc  fponte  eliminabttur  quantita&  x» 
Inuenta  autem  ifta  iiindirione  Y,  aequatio  iotegralis  eric 
Q^-i-Y=:Conft.  quam  operatioaem  fequeatibus  szeai* 
plis  illuifaari  conueniet* 

Exemplum    i. 

12.  Inlegjrare  hoM  aequatimwm  iHfferentiakm  i 
iLaxydx-\^axxdy—ydx—^xyydyz=.o. 

Compatau  hac  ^ieqaatiooe  cum  forma  Mi/j:+Ni^=Oy 

erit; 

Mrrftaayr— jf«  ct  Nrrtf**— sjcxy. 

Primum  igitur  diipiciendum  eft ,    Ttrum    luc   cafiis   ia 

pFobiemate  contioeatur?   quem    in    finem    quaeiamus 

Talores ; 

qui  cum  fint  aequales,  operatio  praeicripta  neceflario 
fuccedet.     Reperietur  autem  ,  fumta  y  pro  conftante : 

JJAdx-^zaxxy—y^x^^Y'^ 
cvdus    fbrmae  fi  diflerentiale  fumatur,  pofita  x  coofiante, 
prodibit : 

axxdy-^yyxdy-^dY-^i^dy^ 
ct  pro  N  valore  fuo  tf:rar-3  Ayj^reftituto,  fiet /^Yzo, 
ex  quo  nafcitur  Yno,  vcl  Ynconft.     Quare  aequa- . 
tio  integralis  quaefita  babebitur: 
axxy  —y*  jc— Confi. 
Tom.  VIII.  Nou.  Comm.  B  Exem" 
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Exemplum    2. 

13.  Int^are  baw  ae^atkmem  d^erenfiakm: 

Comparata  hac  aequatione  cum  £)rma  TAdx-^^^dyzLO^ 
erit:  . 

lam  Tt  pateat,  num  haec  aequatxo  m  cafii  prablematis 
coDtineatur,  qnaeiantur  yalcwes  di£ferentiaks; 

qm  cum  fint  aequales,  oegotium  (liccedet.  Quare  &• 
cundum  regiikm  colligatuc,  fumto^connante,integrale: 

ac  reperietur: 

cuius  difTerentiale »  finnto  :r  coniiante  ,  producere  debet 
atteram  aequationis  propofitae  parcem  N«tK  j  vnde 
habebitur : 

Cum  ifftur  fit  N</y=:f^^  et  iYzzo^  ct  Y=:o^ 
conftamera  enim  in  Y  negligere  licet»  quia  ism  io 
aeqiuatiooem  kuegrairem  iotroducitur,  quippe  quae  erit: 

'CJ'-')-^^  =  Conft. 

Exemplum    ^. 

14.  Integrare  banc  aequatumm  d^erenfudemt 

ix  ^^  jydx       ydy  i^dx  —  xdyWlx  x  r^y  » 

Com- 
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Comparata  hac  aeqi]aci<»ic  ciun  forma  Mdx+NdjziOf 
habebimus : 

vnde  pro  critnio  cxplorando  qaaeratur : 

/1K\ «y    1    v(««'4->>)    .  yy        ^^ 

\  dy)  —  x«   'T-  Ji^       -T"  x»y  |fc  « -4-»)  " 

/  4i*  N L2-  ^  «V(«a!^yj») X 

\  d  X  )  • — X*    .  •  '  «»  xxV(  xxH-J^jy) 

qui  Talores  redudi  cum  £aDt  aequsles ,   fcilicec 
/iJL\ /£K  \ *y  _t      ««-t-.yjf 

V  dy  )  —  \  dx  )  —  sTT  -TT  «« v(« x^yy) 

refblutio  enc  in  poceliate.  Inueliigetur  ergo  ,  fiimto  / 
conflante : 

At  per  tegulas  integraiidi ,  fermulas  vnicam  variabilem 
inuoluentes ,  quia  bic  j'  {«o  conflante  habetur ,  r<e. 
peritur : 

ka  Tt  (ic : 

At  huios  quanticatis  diffiirentiale,  aflumto  x  pro  conftan- 

tc,  qaia  praebeie  debet  N^/rr-^-^-^-^^^^', 
iiancifi:emur : 

A^V—  XX  a  X  x  J«xV(Ji«-HXy)     »y     « VCJMC-HyJ^ 

qoa  foima  cum  illa  comparata  fiet: 

*  *• —  »x*       ^^  tX«V(«»-f-.930^^  »J'^^»V(«x-t-J9') 

Tbi  termini,qui  adhuc  continent  x,  fponce  fe  deftruunt, 
ita  Tt  fit  </Y=:f|-  et  Y=:J/y.  Quo  valore  pro  Y 
iouento ,  obtinebicur  aequatio  integralis  quaefita : 

B  a  Scbo- 


ift  DE  INTEGRJTIONE 

Scholion     2. 

15.  Ex  his  exemplis  &cis  perfpidtur ,  quemad» 
iBodum  perpetuo  operatio  praefcripta  fit  ioftitueoda,  ita 
Tt  hinc  nulla  amplius  difficukas  m<rieiliaai  fkeflac>  nifi 
quae  ex  integratione  formulaniro,  vnicam  Yariabilem  in- 
voluentium,  quandoque  felinquitor ,  dum  integratio  oeque 
algebraice  abfolui»  neque  ad  drculi  hjperbolaeue  qoadra- 
turam  reduci  patitur.  Verum  tum  fupericxes  quadtatu* 
ras  fimili  modo  tradari  oportet ,  et  fi  quae  difiSiculta- 
fes  telinquantur ,  eae  noo  faoic  methodo  fiint  adlcriben- 
dae.  Qpam  ob  rem  hic  afibmere  licet ,  quoties  ae- . 
quatio  difi&rentialis  M^Jir+N<(r=o  ita  fiieric  com* 
parata ,  vt  in  ca  fic  ( $7-)  ~  ( jj ) ,  toties  integratio» 
nem  efle  in  ooftra  potefiate ;  vnde  ad  eas  aeqoatiooef 
peigo ,  in  9iibus  boc  aiteriom  non  habec  locum* 

Theorema. 

x6.  Si  in  aeqoatione  difierenriaIiM</:i:+N^=o 
iKMi  iient  (  j^ )  =  (  jS  )  >  femper  datar  moItipUcator» 
per  qoem  fijrmula  Mdx^Hdy  multiplicata  fiac  in* 
t^grabilis. 

Demonflratio. 

Cnnr  non  fit  (^)  =  (j|),  etiam  ionnnla 
Mdx-^lidy  non  erit  integrabilis ,  (eo  nolk  eziftit ' 
fiiodtio  ^>fiirom  x  tt  j,  coios  difl^ntiale  fit  Mdx 
-f-N<s^.  Vennn  hic  non  tam  formulae  Mdx+Udyt 
qnam  aeqoationis  Mdx^htidyzzo,  qoaeritor int^;rale ; 
ct  cum  eadem  teqiBtio  fiibfifiat ,  fi   per   fim&ionem 

quam- 
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qaamcunque  L  ip&nnn  x  et  jf  muitipUcetnr ,  ita  tC 
fic  LMi/Ar+LN^=:o,  demonfbandum  eft  ,  iempet 
eiusmodi  dari  ftindionem  L,  vt  rormuk  LMdx+LNdy 
fiat  integrabilis.  Quo  enim  hoc  eueniat,  ueceffe  ell, 
Tt  fit: 

u\  fi  ponatur  dLzizVi/x-hQ/fy,  cnm  fit  (Jj-)=<i, 
et  (i^  )=:P,  fiinaio  L  ita  debet  efie  companta,  Tt 
fit; 

L(jjH-M(i=L(||)-V-NP. 
.  Enidens  autem  eft ,  hanc  conditiooiem  fitfficeie  ad  defi- 
niendam  fiindiooem  L,  per  quara  fi  finmnla  Mdx+H^f 
muldplicetnr ,  fiat  inte^bilis. 

CoroU.    I. 

17.  Inuento  ci^o  tali  mnldplicatore  L,  qni  led»' 
dit  ^wmnlam  Mdx-hNd/  ine^rabilem,  aeqnatio 
Mi/*H-N</xr=o,  in  fbrmam  LMdx-i-LHdjf^» 
translata,  integrari  poterit  metbodo  lo  piobleaiate  pne* 
cedente  expofita. 

CorolL    2. 

x8.  Qnaeratur  (cilicet,  fpcdata^  tanqntni  con- 
fbnte,  integcale  /LMdXy  ad  quod  adiiciatur  talis  fim- 
Aip  Y  ipfins  j^,  Tt  fi  aggregatum  JLMdx-^Y  denoo 
dfflerentietur  »  fpedau  iatn  x  Tt  conllante  ,  prodeat 
LN4>.  Qao  Gi&o  ceIc  aeqoatio  iot^talis  JLMi/jr 
-HY=Confl. 

B  3  CoxoIL 
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CoroU.    2» 

19.  Multiplicator  igitur  L  ita  debet  effc  com- 
paratus,  n  poato  </L  =:?</;»:  4- Q//r  ,  (atisfiat  huic 
aequationi : 

L(j-?)-+-Mq=L(2-f)-+^NP 
vel  huic : 

L       —  \d:y  )  ^KHr) 
Tndc  manifcftum  eft,    fi  effet  (jj)i:^(Jf ),    pro    L 
(iinii.pofre  ynitatem,  vel  quantitatem  conftaotem   quam- 
cunque,  dum  fit  Pno,  et  Qzzo. 

Scholion. 

10.  Si  ergo  hinc  in  genere  multiplicator  L  iti- 
Teniri  pollet ,  haberetur  Yniuerfalis  refolutio^omnium 
tiequationum  differentiaiium  primi  gradus ;  id  quod  ne 
fpcrare  quidem  licet.  Contentos  ergo  nos  efle  oportet, 
fi  pro  variis  cafibus  ,  pluribusque  aequationum  diffcren- 
tialium  gcneribus ,  huiusmodi  fadores  inueftigare  valea- 
mus.  Sunt  autem  duo  aequationum  gencra  ,  pro  qui^ 
bus  tales  faAores  commode  erui  polTunt ,  quprum  al« 
terum  eas  comprehendit  aequationes ,  in  quibus  altera 
variabilis  nusquam  vitra  vnam  dimenfionem  exfurgit  ; 
alterum  vero  genus  eft  aequationum  homogenearum. 
Fraeter  haec  vero  duo  genera  plures  alii  exiftunt  cafus, 
quibus  inuentio  talis  fidoris  abfolui  poteft ,  quos  dili- 
gentius  examinafle ,  vfu  non  carebit ,  cum  haec  (bk 
via  patere  videatur  ad  eam  Analyfeos  partem  ,  quae 
adhuc  defideratur  ,  excokodam  ac  perficiendam.    Quam 

ob 
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ob  lem  hic  confUtui  ,  plifra  aequationum  genera  colli' 
gere ,  quae  per  huiusmodi  multiplicatoccm  ad  integca- 
bilitatem  perduci  poflunt. 

Problema    2. 

«I4  Cognito  -vno  multiplicatore  L)  qui  formu* 
km  fAdx-^^dy  integrabilem  reddit,  inuenire  infinito^ 
alios  multiplicatores  ,  qui  idem  of&cium  praeflent» 

SoJutio. 

Cum  formula  L(M</j:-HNd»  per  hypothefin  fit 
integrabilis ,  fit  eius  integrale  zzz^  ita  Yt  fit  dz^U 
(Mdx-^^Ndj) ,  exiftente  x  quapiam  fiindione  ip&- 
rum  :i;  et  j.  Denotet  iam  Z  fiindlionem  quamcunqu& 
ipfius  Zy  et  quia  formula  7.dz  eft  etiam  integrabilis  , 
ob  Zrfz=LZ(M<ia:-y-Nrfy),  mamfeftum  eft  formu- 
lam  propofitam  M.dx-i-tidy  quoque  fieri  integrabi» 
lem  ,  /i  per  L2  muItipJicetur.  Dato  ergo  vno  mul* 
tiplicatore  L,  qui  fbniluldm  M</Ar-4-N//j'  integrabi- 
lem  reddat,  ex  eo  innamerabiles  alii  ^dores  LZ  ia* 
'veniti  pofliint,  qui  idem  fint  praeftitori ,  fumendo  pro 
Z  fimdioaem  quamcunque  integraIis/L(M</A:+N  <//)•- 

« 

CoroIL     I. 

22.  Propofita  igitur  formula  diflRsrentiali  quacuo* 
que  M<fx-i-N</r>  non  fblum  vnus  ,  fed  etiam  infi'* 
niti  dantur  multiplicatnres ,  qui  eam  integrabilem  red- 
daot.  Quorum  aucem  vnnm  inueni^  fufficit ,  Cttm 
jxliqai  om&es  per  buac  dcterminentur. 

-  Gnoa. 
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CoroII.    2. 

«3.  Si  eigo  habeacur  lequado  difiEetentialis  Mdx 
-HN^^no ,  ea  infiiiitis  modis  ad  integtabilitatem 
perdud  poteft.  Siue  aut«n  capiatur'  multiplicator  L, 
fiue  alius  quicunque  L2,fleq»ado  integralis  inutnta  eo- 
dem  redit;  fiquidem  ille  &dor  L  praebet  ;s;=:Con(L 
hic  Yero  JZdz=zC(mit  id  quod  conaemc  cum  /Zdz 
st  fit  fiindio  ipfins  z, 

£xemplum    i. 

sf.  Inumre  mnes  muUiplkatores  ^  pi  reidart 
JlHnie  JormuUm  Aj^x-^-^jidij  integral^m* 

Vnus  multiplicator  lioc  praefians  in   promtu   eft , 

lciUcet  i^^.  Sit«igoL=;^,  fiatque  dz=:'^^'T/'^' 

c=  ^^  -f-  ^^^  vnde  int^ndo  prodic  zzzialx-^fi  ly 
=/x*j^.  Denotet  iam  *L  fiindionem  quamcuoque 
ipfius  zz=.l3i^j^»  hoc   efi   ipfius   jf;^,   atque   omnes 

multiplicatores  quaefici  in  Jiac  forma  generali  «^  fiindt. 
jK^j^  coDtinebiiiitui; 

Simpliciores  crgo  muldplicatores  reperientur ,  fi 
loco  iiinAioDis  poteftas  quaecunque  ipfius  Xl^  capiatur^ 
ficque  fbrmula  ayd^--\-^xdy  integrabilis  redditur  per 
liunc  multiplicatorem  ladus  patentem:t*"""^P*~'.  Si 
magiscompofiti  defiderentur,  plures  huiusmodi  Ttcunque 
Intcr  ic  combinari  poterunt ,  yc  habeatur  A  a**  ■ — »jP  »  —  * 
-^Ba«*-»^«-«  etc 


Exemplum    2. 

25.  Inumrt  omnes  mukipJkatitres^  qii  feiitnit 
Jjanc  fommlam  JifferemiaUm  ajL^—^jr^tlx-i-  px**y •"'(!/ 
iat(^abiUm, 

Hic iterum  ftadm  fe  oBert  vnns  xnultiplkator  L=-^  ^» 

.qai  praebet  ^/a^^-f-^/',  vnde  fit  «=«/jr-|3/f- 
=>/jit:*>^.  Pofito  igiturZ  pro  fiindiofie  quacuDque  ipfios  x^, 
omaes  ffiuldplicatores  coatiaebaDtur  in   hac  «xpreffiono 

Z         1  . 

generali— jr-^=:"-jr-;  ^^^'  sf^Jf^»  Si  locoifiius  fin^o- 

n\s  liimatur  poteftas  ^iaecnoque  «""j^^^jinaumeri  Tiinc 
obtinebantur  mnhiplicatores»  vnico  teimino  confiantesx**^ 
jfi*^%  fumendo  pro  n  muneios  quobcunque. 

Scholion. 

sfT.  Fieri  igitur  poteft,  Tt  duae  pluresue  fanios- 
tnodi  ^irmalae  diiferentiales  ax^^^^y-dx-^-^x^^^df 
communem  redpiant  mukiplicatorem :  quod  fi  eueoiat 
aeqoatid  difierentialis »  «x  buiusmodi  ibrmaHs,  tanqaam 
membns,  compofita.  integrabilis  leddi  ipOKric ,  dom  irm^ 
dplicaror  ifte  communis  adhibetur.  Quem  calun  iani 
<^  tndatum  «uoluarous. 

Problema    5. 

«7.  ?ropofita  fit  ifta  aequatio  di^&rentialis : 
•fix-^^xiy-^-yx^-^^yUx-^-^^^y^dyzz^^. 

<nios  integralem  inueniri  oporteat. 
T«m.VIlLNoii.Comni.  C  Solutio. 


Solatio. 

Ad  maUiplicatO^  idoheuoi  ttiliehiendutn ,  ^o  haec- 
iBtjiiatib  reddsitur  integrabilis,  cohfiiiestetUr^trbtiiqae  tviem' 
bnim  feoriim.  Ac  prius  quidem  membram  ayli^x^^^x-dy 
▼idimus  integrabile  reddi  hoc  multiplicatore  ji;<">— * 
^pa—»  ,  rpofteriUs  Vero  membrum  yx^^^^fdx^ 
^$x^y-'dy  hxK  x'^'^'^^j^'^-^\  -Qaia  nunc  pfo^ 
^  et  »1  nametos  quoseunqae  aedpefe  Iteet-,  hi^luo  fa- 
^^ores  ad  «equalitatem  redoci  potenmC);  rikle  fit 

a»— i=:y«-jji  et  p«— 1=3^«— j»- 

ideoque  «^^-^^•^^^/'^-i,   hincqiiie  tjbtinetur 

His  Valoribus  pro  m  et  0   inuentis ,,  ifte    multipUcaior 
coramunis  dabtt  hancaequationem  int^gcalem^ 

GcwoIL    r* 

^.  ^Haec  ^igb  aequatid  im^i^  Ifeffipbr  lelt 
«Igebiaica-,  fiquidem  pto  'm  et '«  imlo^  veri  teperiantur. 
ii  iglnir  tadtam  dirtts>fi(^ad  ledui^iieindlgent^qui* 
biis  nameri  liiit  ^ '»  M  iii  ittffiilfafti  aftieifdt ,  tel  eua- 
flefcuifb 

Coroll.    15. 

29.  Infiniti  autem  euadutft  ambo  ntBneri  m  et  fif 
fi  fiierit  d.^=rpy.  Verum  lioc  cafii  ip&  aequatio 
diflTerentiatis  i*n  duos  l&Aotes  tldfolUitiir ,  h^ndque  fbrmam 

n^quiirit 

liedqua 


ideoque  erit  tcI  aydx-+-^xdyz:zo  ^  vel  i-\^\x^^\ 
>*~*=o,  quaruin  isiolutioouin.  d^tn  difficul^  b- 
boiat. 

Coroll    5.: 

^.  Ati  fi^fiat  n^o,feu,  •vf{»'-^').=  i(H.-i), 
confiderenuf  nuineru».ii^  vt  Tal^e  paruus»  etcumfitpec 
feriem  cQQuergieatem 

ji;«^i4«i/jB+J«V(^)*+etc.tt/'=i4-P^ 
ent 

prima  parte  ^  in  coofiantem^  inuoluta.  Hoc  ei^o  cafa 
crit  aequatio  intcgralis: 

CoroH.   ^ 

gi.  St^Mt^r  ergopro  boc   cafii   fkrry*?^'  et 

j':::^^-*-!,  n  habegtur  ifta.  aequntio.  djfl^rentiali? : 

et  cum  fit  «=:^^nrE?p^=*,  erit  aequatio  integratiSv 

CoroH.    5. 

32*  Simili  modo  fi  fiierit  «i:=:o ,  (en  a(i/— i) 
=  P(ft^  1)  ob  ijf'^ V"=^*V»  fi  ponatur  ftraib+ 1 
et  yzrpft  +  i,  Tnde  fit  «q=^^^^=-ibi  erit  bo- 
ius  aequatioan 

aydx-^^xdy-^-yjif^^^^-^^dx-^-^xf^^^^^^dyziO 

C  a  iate- 
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integraliSi 

Scholion; 

Zt'  Neque  vero  huiusoiodi  relblbiio  iir  ineinbn*- 
'qiiae*  per  euQdem  multiplicatoiem*  rcddautur  integrabilia', 
ftd  omnis  geaeris  aequationes  patet.  Euenire  enkn-  vti'' 
que  poteil  „  Vt  tota  aequatio-  per  quampiam  quantitar 
tsm  multiplicata  integrabilis  euadat ,  cum  tamen  nulla . 
eius  pars  inde  feorfimintegrabili»  exifiat)  ex  qao  huic 
tia(AiUioni  ,.  qua.  bic.  lum.  Yim  ,^  noni  oimis  tiibuii 
oporter. 

FroWema-    4. 

34.  Si  proppfita  fitt  aequatia  dififerentiali»- 

vbi  P)  Q;  er  R  d&noctnt  fundlbaes  quiiscunque  ipfius  x^,', 
ita-  vt  altera  variabilis  j  plus  vna  diinenfione  non  ha'« 
%eat>.  inuemre  multiplicatorem',  qui  eam.  leddar  inte» 

SoIutlOi, 

Comparota  liac  aeqnitione  cum  forma  ItL&^f  N^od 
trit  M3=P-^q/  et  N=:R,  vnde.  fiet: 


(^.)=(l^ti^)= 


d». 


Statnatur   iam    L.  pro.    multiBlicatorje-  quaefito ,.  fitqqe^ 
^h^^p^x-^^dy,  atque  Kaic  aequationilatisfieri.oportet; 

Ciuni 


Cam  iam  fie  Q,--|f  fim^b  ipfius  jr  tuitnm ,  pto  I> 
qooque^fiiDdio  ipfios  je  cantum  accipi  ^oterit^  Ra  vt  fie 
f=o,  et  dL=zpdX'f  Ttide  erif : 

<i-g=?;^,  feu  qafif-^rRrr^'' 

idtoquc^=:^— X'  Qs»»  iQtegrando  fialiebkor 
/L=:/^l^  — /Rs,  et  fiimto  r  pro  numeio ,  ctuus  logt^ 
xitBmu$  faypefbolicas'  eft  Toiais  ^  pro(& 

IhuentO'  autem   fioc    molti^icatote-  erit  aequatio  iatbi^ 


g-jT.  Si  aequatio  habeat  fbrmam  propoficmt,- ei^y 
nteqoanf  fao&  inodacraAecnr,.  diuidi  poterit  per  R,, 
Ttt  faanc  Ibrmam  indiiat  Tdx-^^^dx^-^dyz^.o-^, 
Ib  fl^atim  aflumere  licet  R  -r  r ,  qUo  fadb  multiplicatOr 
«rii  <f<^*,  et^wqpatio  int^li8///^*P<iieV^*>-Cbnlt,. 

eoroIL    a: 

5<5.  St  ponfttftr  hofc-ihtegrale  fe^^*  Pi/*+e^5=8;, 
ito'  Tt  z  fit  ftndio'  quaefMam  ainbamm*vanaBilium ,  tum' 
vero  2^  denotet  ftindfonem  quaiflcunque  ipfius «;  omne8> 
multfpiicatoies  ,    qui   formuldm>  ^dx-^^^ydie-^^ 
leddant.  integrAMem ,;  ia   bac   fortna    generali  V^^^Z' 

«oatineotutf 

C32    »  PioU^' 


vbi  P ,  Q  et  Hi.d^tBiit  fti^dtiQnes,  qyi^giii^ie  iffmx, 
jnuenire  multiplicatQrem  ^  gui  .e^  kcI^  in^^^^nbilemi. 

Erit  ergo  MrrPyHrr.qj',  e^  ^;=r.Bl»,  Ijii^pqn!» 
(f)=«Py-4-Q;,et(H-)=:|f 
Quare  pofito    multiplicatore    guaefito   h  ^  dhzzpjg 
H^^djff  erit' ex  ante  jnuentis^; 

Fif^tur  Lz=:Sj''^  ^  ^xiftente  S  fiinaione  ipfius-  *  tan- 

y^dS 
tum,  fitlt  pzz-^T^f  ^t.  ^GTw^/*-*,   quibus  iralQd'' 

bn  fubditatis,  prodibit;- 

l^  -fflrPy-v-CT^jmiPj"-'  +Qr  S; 

Quae  .^eciiKitip.  yt  fubfi(ljere  p90it^  fumi  debet  1»==— it, 

s3»  —  V 1  —  «^x.   d«  >  «eu  s  ^       R  —  —  -g 

Vnde  cum  integrando  pBMEaistf-Sdci*^'— "^^Tn>«rit,oJ» 
lorrzr^ff,  mulltipycatctf  (piejl^uis :. 


I,— 8 


^  UW^o.  iqtegniKi  ent 

^^,(-ii)/^4.y.,^^;-.)/^^Cop(l      .^ 

CorolL   x« 


'Cofotl.    I. 

'3%  Si  'nt^Ot  habectius  cafutti  iiltite  traaiatafti 
««qolitiobis  ?dx-h(ijfd^^K'djtz=^Or  qme  p^r  iniitti. 

qpacio  integralis  e(t 

•Cotbfl.    5:.  . 

^p;  At  ifir  »=!,.  Tt  «eqqatid^  diifettDtialis  fit  :• 
Vydx-\-(^dx*^Kdjy:sz.Q^ 
Miiildplicator,  ob  i^— ff=::av  erit  jq  ;;  quo'  aequatio'  re^ 
ducitur  ad  hanc  fdrtnaih  '-^^^-4- y  =  o,.  cuio»' 

Schoiiott.. 

40.  ^tftfeitiin  'hdc  ^idblehia:  ejt  aDt&edbdCe  6- 
dfe  liedlxifilr.  'Diuiaatur'  cifiin^eqDatib^iiifiefetttialis^pro^- 
pofita  per  yj.  et  habebitur  s 

^loftdo'  tta^t  -ih;  haac :: 

Vdx-^  Qzdxr-^  -^  R  dzzz  o> 

qiiae^  curo-  aequatione'  prGbl^fflacis  ptaecedentis  conuenit^ 
Cum  igitur  hae^  duae  aequationes'  refeiendae  fint  ad  ca* 
famyi  quo -altera'  'vatiabilis^  nusqvidmi  ^rora<  viiaih  timeo-- 
fionear  afteodit  ,<  tiuac  diethodo  hac  pfcr  tetiltiplicato 

les» 
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les  expediaimt».  ^crffi  itaqoe  ad  •Iteram  geflqtaeqBt- 
tionum  diflfecentialiiun  homogenearum  4  quas  eUam  hac 
metbodo  trat^ari  po0e  conftat.  ^d  hoc  ^tem  icm- 
ma  ,  quo  nacura  ^nAionam  homogenearum  continetui^ 
ftraemitti  neceire  .eft,  £  quidciro  opeiationein  cac  primii 
iprincipiis  petere  -veUmua. 

L>£  m  ma. 

4t.  Si  V  fiiecit  fiindio  hompgenea ,  in  qin  K. 
«ae  Tadabiles  x  fH  y  Tbique  n  dimenfiones  conftituant, 
.eins  differentiide  dVzzVdx-^-i^y  ita  erit  compaca- 
tum,  vt  (it  P*^-Q/=:»V. 

Demonftratio. 

Boaatur  jrrx^,  et  iundio  V  induet  hniusmodi 
£>rmam  x"Z,  exiftentt  Z  qua^Ham  fiindtione  ipfius  x 
tantum.  Hinc  tigo -crit  i/V=:«J»:^'2</j»:4-«"rf2. 
Ad  has  duas  variabiles  x  ft  z  etiam  ^ifiecentiale  pro« 
ppiitum  dy^^Vdx-i-Qd/  reducator ,  <t  cnm  (ic 
dyz^zxdx-^-xdz^  crit 

4/V=:(P-t-<^«)</3r4-qjri/« 

Dttefle  igiitar  eft,  Yt  fit  ffjir"~'Z=::P+Q.2}  et  per  jf 
Ttrinqne  multiplicando  :  nx^2,zz.nyz=.i^X'\'^xz 
=PjrH-Q.J':  ii»i  Tt  fit  RH-Q^zzsV. 

Coroll.    I. 

.  4&.  Qtua  eigo  habemus  daas  fleqoatiooes : 

JVi^FdxH-ilAy^  «  »V=;Pjf+Qj' 

hinc 
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llliic^aiiihae  iiiodioaes  P  ec  Q  defioiri   poccraBt^    tt* 

perietur  eoim :    . 

p y^y—nydy  ^  p.  ^  ■V<l« —xdy 

yafc^xdy    **  >C —   yix^sdy  • 

Coroll.    2. 

43v  Qpoti^  ^'SP   V  eft  fuodio  homogenea  « 
4iin.enfiouao!i,'totics  ob  P=(H)  «  Q=isj)  eri« 
*  /11»  j_££r— «v£3»       ,dr  ^_«vd«~  »/fy 

\dx)'^  ydx-^xdy    *'   iSJ"/—  'ydx^xd'y 

vbi  notflodimi  cH,  io  hts  fitiAioaibiis  diJBeieotiftlia  ib 
ipotoo  iQUere ,  feo  Ttnmujue  oiimciatofCBi  fixe  pec 
Jldx-j-pet^f  divifibiJeoi. 

'^  •  Problema    6. 

44.  Ttopofifa  aeqoatiocie  dif&reotiati  tM:( 
^'\^4yz=.o,\a  qoa  M  et  N  fiot  fi»akian  hpmoge. 
oeae  ipiaraoi  x  cty  eiusdem  aiobae  diineiifioQoiii  o% 
ineri  f  ioueoiie  muItipJicatoreip ,  qoi  cam  acquatjoaeoy 
Bcddat  iotegrabilem. 

Solutio,  ' 

Sit  fi  oomen»  dimenfioaam«  ttriqae  iuo^iiooi 
IH  ct  N  coooeoieos,  eritqoe  per  f.  praec. 

^Jy  ) — ydx-^xdy    ^  ydx)'^  ydm^*dy 

ideoque  '  ""' 

\d>)-<il*;— -yTi^xdy      ■        »   >     ,.  :; 

tam  ficik  Golfigere  licet,  dari  nralriplicuorem»  qui  ifttiMft 

fit  fiioaio  homogenca  ip&rnm  x  ft/.  Sit«i{p  L  laMi 

Non.  Comiii.  Tom.  VIII.  D  fimAio 
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itnStiQ  Immogeaca  i»  dinpedfibnuiit.    Q»le  fi  mi,  ij| 

ponatai:  <i!L:rP</ji:-f-Qi/r,  erit  (42.) 

hincque,  cum  cffe  oportea^  .per  f.  ,\j^ 

— i — ,  — .  laGT.  ^     ^  f « * 
oblinetMtui:  vtrinqne  pcr  j^^x— A^^  tnottipiidRidb: 

tndft  eliCt&J*-  -        ' 

;}     Jii^^SjSdf6!inizMSJiisskiJt=lim  ..■■■■: 

ijnsie  fofmofe  mahiftfto  fit  imcgiabilii^  ppf^tpni^^Mr-F^ 
quo  fifto  erii  /L=;-./(^M«-*-r^.    '  (^aoi  bbt  todir 

OQnltipItcatot  qtiael^  ^bi»j<u  Lc:pi^a!^,wj|. 

4$.  nbpoffhi!  igitur  sn^qimtione  ififtrenridf  IhK 
Tl^Offttca  Hd^^  f^^"^  Oy  ea  ^ciHime  nd  f ntegrabifita- 
IfieAi)  redlKetiit  V  pfoptAeai  qiiod  lormuk  ^p^^^  eft 
|Dlegnbili$>,  cuiu«.  imegrale,^  permethbdum  fupra.  tradT- 
tiuDt  iauentum ,,  diibit  le^^uathnKtir  integralem.  quaefitanfc. 

'••■      ■  •  ■  ;;  .,iqQi;Qlt  .i^  :/■•"■  ,;■■...:: 

il  Mflf-*^Njf=:<J,  Teluti:  cuenit  ia  aequatiotu^  jiAjf: 
^xar^9,^.m^  «H^idti.dcberqt  pe^-  xjr-^iyizpoxx* 
Sed   qiria.  buiut,>  di^ibris.  multiptntii  ^BOdciiBqiie;  aeqae: 

iM9fi4i|>  M.  liaifiNri  xijivm^msai-  coQfito  ^  qiieaBii- 

liiifiitn  jnr  #  e^  ^tf^imaBiiv. 

01  . .;;.  **  .»...,••.. 


47.  Nociffiitia  cft  tbethddti^  y  i^  j&la^iffinnui 
Idb.  BemaBtus  61i^.  tnnnes  abquatiobes  M&rentiiileii 
bomdgeoeas  tni  fejiarabititatem  tariabittuni  pdrdbceid 
docutt.  Ftopdita  fcilicet' huiiiSThbdi -^cquatic^e  ^iijt 
+N4/7=:o,  in  qua  M  et  N  fi^t  (iindiones  hcmo- 
geneae  n  dimediOoiifii^-  potierb'  iubet  jzz-ux^  quo 
&ietD-  ixQiddSami  M  ct  N  Uuiosmodi  ib^mis  inlueiit  ^ 
Yt  ft  M=«"U,  «t  N=::ac*V,  «auflcocikiat  il  et  ilf 
fimdUodtbos  ipOos  «  tantmn.  Aeqaatia  vrgo  ptopoRtib 
per  X*  dioiit  abibit  in  hiiiic:  tJ<i/x^V<f^s:o.  Cia^ 
anmn  .i|(  ify^udx-^^du^  liabebinmi  iU^/j^H^iid 
«f^Vxiftf±:6^  qnae  per  iX(OH**Vtt)LMk.flt  fifpti 
I»fi8^lai  ifa^fbinn 

tt  **(U-f-t«y%M^N».  Iiite|ta1bifis  ei^  erit  iid 
fi]»rmida:     /     ,  ^' 

Bipofidi  igiltt  fai«  ^bn^  aequft^utn  geiHeriM»  i 
qoae  pei  id«(Qeds''  miUt{{)ficatbre6  1n(egnbilel  riddi  po^ 
funt )  Tideamus,  ad  quaen^ip  alia  gfoera  eadem  metho- 
dus  extendi,  poffit  :'iic  p^md'i^dem  obferuo,  omnet 
aeqoMioQfli  diffiflRmtiaka  \  qoae  tim  mttMis  integriii 
poffiiat ;  ctiam  hac  moihodo  per  idofaeum  «wltiplioito» 
leni   tnaMi:  ppfib,  ii^oqMd  i*  Uagitm  yEQUtDMti 


D  ft  Frobie* 


^         iyE    INTEGKATJONE 

Problema    /, 

48  r  Fiopofita  aequatkme  (hffeqeiithiU  Milx-\rliify:=9^ 
^  inneiita  fiierit  eius  intrgralis  aeouatio  compieta,  affi^ 
gnace  omnea  mukipGcatioaes  ,  qui  aeqpatocem  difi&^ 
leatialem  (eddaot  iategcabilemi. 

I 

Solutio. 

,  Cum  «cqoitio  mtegralis  completa  kmotQat  quantl-« 
liftem-.  cDnisaiMii  arbitrariam  C^.  quae  m  aequanonor 
4ifocitttatif  non  incft  •  Ttsnnque  ca  fic  implicata  ^ 
.^Dtelratur'  dus  talw  per  cefcrfatioaem  aequationis,  qol 
ft' Cr=yy  eritqoB  V  kidAio  ipfiiium  x.  et  j^.  quae 
ioApcx  cnnflinwi»  aeqpatiQnis  ..difierentialis  ia  fe  oom« 
pleAetnr.  Tum  ifta  aequatio  €*=¥  diftrcMietur  y 
ficqpe  piodibit  o=:i/V,  Ac  iam  neccflfe  efty  Tt  dV 
dittiraiem  habeac  ip(am  formulam  difii^reotialem  propolr* 
tam^;  Sir.  itaque  i/V=:L(M</jir-f-N<y),.  ericquc  h 
multipiicaior  idoneus ,  qui  aequationem  difiereQtialcQ» 
pcopofitam  reddit  iot^;rabilem.  'DeiodJB  cumy.denotanto 
2  fiioAioncm  qnamcunque  ipfius  V,  fit  etiam  formula 
ZdV ^^z^LZitAdx-^l^ 4y)  iotcg^bifis,  exprefiTib  LZ 
5>mnes  multipUcatores  includet,  qpibus  acquaiio  ihSSacm- 
tialis  ptopofiu  M.^x4-N4^=o  fic  integrabilis. 

CoroIL    u 

4g(.'  Qnodes  crgo  acquatiooia  dMRtrentialfft  M  dx^ 
•4-N4/JK=:o  intqifale  oompletura  aflig^  poleft^  totics 
■0»  Ibluai!  vnn  >  fe^  pboe,  oitoes-  multiplioacoict  defis 
aiic  licet,  qoibos  u>  ieqpatio  inmgtMte'  nMMir. 


CQroH.    2* 

50«  Caoi  ttga  aiiis  methdcfo  phninli  seqostio* 
num  difl&reotialium  iotcgralia  compleu  fint  inuen»| 
hioc  metfapdui  ikiAeiius  traifiui  ^  qitiM  ad  dno  ttntum 
leqnationum  gmera  adhuc  eft  »ppliaita>  qob  mniiDcii» 
tet  amphficaci  poterit. 

Scholion* 

$t.  Intenm  tamen,  nifi  ad  (pecialiflima  ditttnpk 
defcendcre  Tertmui,  at^oatiohes  di8fereotiak& ,  <]fuatuiil 
ibt^ialia  c6mpletai  a(!igfta(re  Itc^t,  ad  exigautti  nnme" 
tum  redocnnfnr.  Ac  primo  quidem  occununt  aequatio> 
ncs  diflerentiales  primi  grados  ib  hac  tonm  cooteiitaff    ' 

qnae  qnia  facile  ad  hc^anogeneas  reuocaflftdr,  etiam  haC 
tnethodo  per  muhij^catotes  ttifiari  potefont.  Deinde 
tfiemoirato  digna  «ft  faaec^fma  df^-Pjdx-i-i^yfdit 
tnRdXf  aAvt&  &  coorftet  Tnus  vafor  fingularis  &tisfi« 
ciens ,  ex  eo  idtegfale  completum  etici  poteft ,  tx 
qno  his  cafibus  mnitiplicateires  idbneos  aflignaTe  licebit.  * 
Tertio  etiam  perpendi  merentur  cafiis  huius  aequatiOnt» 
dj-+'jlfdi^dzaJf'dx,9biD\xtiit(3K  Riccatiana  ^dae, 
qoto  ea  ad  kparabilitatem  rednd  poteft^  Deniqne 
cxiftnnt  cafiis  huios  aeqnationis /i/y-f^P/^/xrzQi/J:^ 
qut  com  fini  integrabiles,  ad  mnliiplicatOEunrinuefligatio> 
oem  funt  accommodari.  .  Kinc  «Kiua  pattfiet  Tia  tt 
data  multiplicatorum  firma  eas  aCcpiationcs  inueniendt , 
qiae  per  co!>  fi»at  integrabiles^  vndefortafie  hand  iper* 
leoda  aaalfieos  ioctemema  haariie  licebit.  ' 

D  a  ftobfcw 


SO  Oi:    inTMGZJtTlOUE 

Probl^mft    8. 

5».  Fi»po6ta  iteqaatioM  diflEeiaitudi  |)nini   §^- 
ifneniie  miltipljcatofe;,  qai^eam  seddaat  intcgrabileiit. 

Solutio. 

Reducatur  haec  aeqiiatio  ad  iiomo|^itatein  po- 
ncndo: 

:if=f-»-/et  j^zriH-j,  yt  prodeat  . 

(a  -HP/tI-  Vi:  -i-p/4-V»)rf^  4-(^-J-e/-*-&-*-«« 

qwe  po0to  «-4-,(3/"-hY5=o  ^-^-J-«/-+r^j:=o^i 
Tode .  quaotitates  f  ttj^  deteiminaQtHr  9  Ttiq|iie.  fit  ho- 
iDogeoea,  fcilicet 

ideoque  per  mdtijplicatorem  fitt^ti'^tjt*^iin  utf^in* 
bilis  redditur.  Hinc  inueotis  litteris  f  ti  ^  «equatio 
psopofita  integrabili»  euadet «  H  diuidatur  per 

^('*-/}'4-(v-*-O(*-/)0'-ir:)H-^0'-i)* , 

ieu  per   . 

-C2^«*+-Y/-Hr«/)j'H-^//-H(v+0ji+&^ 
Cdm  anteto  fit  f:zz^f^  et  jr  =^  ^^, 

proi^it  dimfbr  quaeftas:' 

'    p^j:-f(vH-'o^j>+»^-i:^-^'ff:r^f'^ 

Itt. 


Inntato  autem  wo  <Nfiaf^  (ev  miiltipUcatoie,  ex  e» 
iepen«i|lMC  ficik  qffiQes.  po0il?!iles» 

Obrolt    t. 

^9.    iToaiit  ecgjQi  <Uuifi>rif,  fa   qaem  flOifDafi» 

dlflbrentialis 

feddicur  ior^nbilis  ^  eff 

T&ii  CM^fantes^A «  B  „  C  iapt  M  MQitw 

'        .     COi^oil.     %. 
S4*  Oin^  dinifix  iQaeotas  etiam  iatislacuit ,   ff 
per  Y*~P?  multiplitetari.  patet»  cafu';,  quor  p^=:y  e^, 
diiiiforem.  fbre  .     .       » 

•   «  »  I 

CoroH.    j, 

5*5-.  Quaie  fi  aequatto  propofita  fiierirlniiiismodi:: 

ca  leddeiur  ii||e|nUli^r  tt-  diutdatur  per 
{ms-nJ]{mx-hnj).^tiiL'-mMr 

•HK  fi»  mn-^i^ih^iilfi-  •  Atfi.<BeHriii!r»-#f2sty,. 
leqpBtiGi  profofii^.  iipi,  ^fa^  cft  i^ejplpilii.. 

Ftoh»- 


$»  DE    tNtEGRATlOKE 

Problema    9,  '  ' 

$6.  Propofita  hac  aequatiooe  difierentiaU : 

,  1*i  P ,  Q  «  R,.fioi  fiiq^ione^  ipfijis  jt  mtum  9  ii 
confteti  huic  aequationi  fati&^icerejTzv,  exifteme  v 
fiindione  ip0us  x ,  inaepiie  nnttjti|>iicator99  f  ()ui  illam 
ae^uationeoi  reddabtintegiabileiti.  •  '  '     '    . 

'  Solutio. 

Com  aeqnationi  fatisfadat  valoc/=bv,  crit    ' 

1/« -4- Pv<^*-HQyv  </*-<-.  &</*=%  y 
fi  eigo  ponacnryirv-f-^ ,  habebitur 

%to  ,  H9  ,  ■g.yd»  ,  o.:iii»  ^  •  •  "> 

N.    ,  </8r-(P-4-aQ.v)^</x'— (^^*~o  . 

'  quae  in^egrabilis  redditur  poc  iDUlt^lieatorem ' 

Hip  ef^go  multipficator  per  ;$«  maltipQcah» '  caoueniet 
'  «cquariopi  propofitac.  Com  ergp  (ir  i^^^i^,  multi* 
^  pli  ator   aequationem  '  jpropoikaiii   iotegrabilem    leddem 

crit :  ,        .  •  r^ 

Sit  bi^uitatfs  gnitia  «^^''»-.*<^»>'*=-Si  Qpia  ae^tioDia 
rf«-(  P -h  a  Q_«)2</jf- Qrfafi:  o  inleg^  Cft 
Sa-/Qi>rf«=:CbBft.  .1  ; 

.  QDines  mniri^lkatorct  •  qaaefiti  cop^ii^jbiM»ui:li  im  fewtw: 

thi 


AEQymoNm  mPFEttENTiAtim.  33 

Tbi  per  hypothefin  v,  eft  fynAio  c(^ta  ipfius  x,  ideo- 
que  etiam  $—.e-^f-*-*Q'^)^' 

Coroll.    I. 

57.  M«iItipUcator  ergiO)  q^  primum  le  obtuUt,e(l 

iyZ-v)i » tum  Tcro  etiam multipUcator  erit  so-^),(:y-a>)'j<LsJx 
qui  etfi  continet  fbrmulam  integralem/QS</jr,  (aepeou* 
jnero  iUo.fimplicior  «uadere  poteft. 

CorolL    2. 

58.  Si  eatm  S  eft  qnantitas  exponenttaUs  9 
iieri  potdl^  Tt  jQSdx  huinsmodi  formam  S  T  induat^ 
esiflente  T  iiindione  algebraica  ^  quo  caiSi  multipUcator 
erit. 

ideoque  algebraicus ,  ^uod  in  p/ioij  jfon^a  fieri  neqiDt. 

Corolt    3* 

59.  Cum  his  duobus  caflbus  multipHcator  fit  fra- 
•iftio  ,  in  cuins  .folnm  denominatorem  variabtUsj'  ingi»- 
ditur ,  ibique  vltra  quadra(um  non  a(cen4at ,  iiinume- 
rabiles  aUi  huiusmodi  multipUcatores  exhiberi  poiTunt: 
Sit  cmm  /QSi/A:i:::V,  et  fraftionis  fj^zi^a  dcnominato- 

rem  multipHcare  licebit  per  A+B(3;ir,-V)+C(j^ij- V)\ 
ficque    erit    generalior    multiplicatoris  fbrma: 

s . 

fiue  :  . 

s 

lA^BVlirCVVS^MaAv^^n^^ 

Nou.  Comm.  Tom.  VIII.  E  CoroU.  4. 


34  DE  INTEGRATIOKE 

CorQll.      4, 

eo.  Qaodfi  ergo  hacc  fbrmula  ''■^Xyt^F-^l*-- 
fiterit  integrabilis ,  denominator  i^  debec  e&  compara»' 

tUSy  Tt  fit 

SL^A-BV-t-CVV.SMzrSCB-srCV)^ 

-2©(A~BV-+-eVV): 
cc  SN=CSS-SvCB-2CV)+vv(A-BV+CVV) 
«xiftente  dv-^Fvdx+Qyvdx+Kdx-OjS^s-J^'^'^^' 
«t  V=r/qS<fr. 

Problema   lo*^ 

tf  t.  Ptopofita  ae^ti(xie  di£krentiali  piaettdente  ^ 
^  H-  Py  </«  -f-  Q,jy»^iif  4-  R  </*  =:  a 
ioueniEe  fiinSiones  L ,  M  et  N  ipfios   x^  yt   ea   per 
fi)rmulam  Ljkj^-hM^^HtN  diuila  fiat  incegirabilis^ 

^Sofutro. 

Cum  igitur  integrabilis  eflb  debeat  haec  fiMrmuIa  r 

iiyy-t-Jiy-hti 
per  proprietatem  generalem  efle  opporter,  poflx]uam.pet 
CL^i^-i-Miy-i-N)'  mukiplicaueFimus : 

_yydt  _ydM_  d>4_  -^qMj7-2RlLr-f.NP 

d^       dx      a,.—  -,pLxr+2Q.Nj«-RM5 
Vnde  pio:  determinatione  fundionum  L ,  M  et  N  haS' 
coniequimur  aequationes : 

L       </.L=sPL</*-Q;M</;!»? 

U.   dMz=:2RLdx-2qNdx 
HI,  </JS  =:R.Mrf*-PNi/.*,. 


«X  qDaiDin  priilM  dedudmus: 

—  a  *"  Qd* 

ct  eziecunda:  N  =  ^-rOT;» 

qui  vaJores  pio  M  et  N  in  terda  rubRiti]ti,daDt: 

«^— Ta o"» 

Cum  «item  fit,,  (uiDto  did&ieiMiali  i/jr  conftaQte,* 

ii|« ldL±Ldr         rtdQ,        ddL     .     dQ.dl  .. 

'^"* O"  ""     OQ.    ""  Q^Jc"T"Qlad«  >    *"' 

N-«S    _L1?'  ,  Lif       ,    rtdQ,  ddt  dQ^it 

—  Q.  "f  Qa^~«Q.Q.d«"*"«Q*<'«'T'»  aQ.<lx" — «Q»*s^ 
-*  «/M-Pfilr  j.?Iif!?    PPtdg     pddL    ,  PiQjtt.    9.A 

^  fii>*—  aao."**  «aa"  »Q?~~«aad*"i^Q?«Ge~  a 
qaod  ergo  iUiu^  diffefentiali  debet  aequari,'  irnde  fit? 

'\-^d(idL+  iPqdqdLdx-QdLddQ^-^-^^^RdUx* 

-+.p<;i^L</«(/</<5 
^  3  (iLiP//Q</*-3  PLi/QV;r-*-  2Q:'Li/R</*^ 

-«(yRL//Qi/*'. 
Haec  autem  aequatio   fi  per  ^^  multiplicetur «  int^;iari 
poterit  ,  eritque  eius  iotejralis 

n^ii.    Lddt        IdtdQ,        dX*         PPLldx*        XtdViM 

voDii» —  Qjii^    —      gf-        jQiQ,         >aa  aa 

1     PtLda^»    ,    «Rttdx» 

"+■  — Q?      't'      o 
qoae  in  Tianc  Ibrmam  abit: 

z^K^dx^-i^lLddL-iLldLdCl-QdV^PPilLLdx* 

'!i(lLLd?dx+  2  PLLi/q^:«:  +  4Q.Q.R  LL^*% 

QfTodn  ponatur  L  rr  «  s,  aequatio  induet  hauc  formam: 

•^^~=  4Qrfi/«-4;/Q</2-«(PPQi/*'+cQi/P4/* 

-aP</Q</*-4QQRi/*'). 
£  2  CoroU.  I. 


I^  DE^lNTEGRAtlONE 

Coroll.     I. 

62,  Quoties  ergo  per  problema  praecedens,  valor 
ipfius  L  adigaari  poteft ,  toties  aequatio  difieceDCialis 
tertii  ordlais  hic  indebta;^  et  e^.  fecuadi  ordinis,  ad 
quam  illam  redaxiy  gpaeraliter  refolui  porerit:  quae 
lelblutio»  cum  alia&  foret  dii&iUimav  pcobeefk  notanda:» 

CoroH     a 

<r3.  Sdlicet  Q  v  foerit  eiusmodi  finftio  ipfiusr^ 
qnae' loco  j»  pofita,  (atis^ciat  aequationi  dy-\-Vyd» 
ri-Q.xy</^+R4/*=o,  capiatur  Srr^^^^-*-''^'»^''*, 
fiatuaturque  V  =/Q  S^x  ,:  quo  h&o  erit  pro  noftra 

aequatione  difierentiali  tcrtii  ordinis  L  =^  ■'  ^-^. — '— v 
qui  valor  cum  tres  conftantes  arbitrarias  compledtatur  y 
«deo  eiit  eius  aequationis<  (tifieieatial&  compktum.. 

Corpll.    %^ 

6%.  Si  fit  F=:  q,  Q=r  r  et  R  fun^io  quae?' 
cnnque  ipfius  x ,  aequatio;  di£&rentiall&  tertil  gradus  banc 
•ccipiet  formam: 

o=:/L-f-4R<fL</.v*-|-.aLi/Ri/a:'     , 
pro  cuius  ergo  difereadali  completo  inueniendo,    quae:- 
ratur  primo  funftio  ipfius  x  ,  quae  fit  =r  v ,  quae  latis* 
fiiciat    huic    aequatiohi    d v  -\-  v v d ic '^K  d x zz  o  x 
tum  ponatur  V  rr/r-»/"**rf;i;,eritque  L=:(A-BV 

Cbroli  4» 


AFQKmONm  mFPEKEflTIAtir^M.     3> 

<>OTOll.      4. 

'^4..  Idein-c^o  iategrale  fktis^iet  buic  aequatio- 
fii  diSrentiali  (ecundi  gradus : 

et,  pofito"  i^zizzz,  etiam  huic : 

.      ^i'-  ^ddz-^Rzdx*' 

yto  qua  itaque  cft  «:=: ^^««'«y (A-BV-t-CVV> 

^  Scholion. 

.1^5.  Ofnniao  aoiQi^dHeni  rfner^tur  haec  intcgratitir, 
<)Qippe  quae  ez  aliis  principiis  vix  quidein  pcaeftaoi 
poteft.  Hmc  autem  adipiicimur  integrationem  com' 
pletam  iequentis  aequationi»  difieiemio'-  dififerentialis  fa»- 
tis  kee  patentis  i-  . 

ddz+S-dxdz-^  T\z  dx''^*-^^^^^'*^ 
Trmo  aempe'  quaeratur  valor'  ipfius  V  ex-  |iac"  aequa-- 
(Tone  difierentiali  primi'  gradus  :• 

dv  -+-  vvd X  ^  Sv dx-^  Tdxz;z  o' 
qatf  inuento  ponatur  breuitatis'  ergpj  Vzzjr^f^^dx' 
eritqu& 

zzz  ef"^*  V  (  A  4-  B"  V  -}-  C  V  V  ),• 
IT  roodo  conftantes  arbitrariae  A  ,.  B  ,  C   ita    acdpian. 
tur,  n  fit  AC  — iBB— E,  ficque  adhuc  duae   con- 
^.intes  afbitrla  noHro  lelinquuntur,  Tti  natuia  integratio^ 
liS'  coDipletae  poftuiat.- 

E"  ^  Ejtemi- 


Exemplum    i, 

£5.  FhpQfitu  Jit  baec  aeguatk  ^^entiaUs 

€ms  mJtipicatoret ,  qid  eam  reddant  imesraHJem ,  tn- 
ve/igari  oporteat. 

Erit  crgo,  Ptoblema  p.  huc  ttansferendo,  P  =  i\ 
Qj=z  X  et  R=  —  *  ,  «t  qwa  aeqiiatiQni  fatisfodt  Talor 

j'  =  J,  erit «;  =  ».  Quarc  fiet  S  =  r*^^ "+-« ^''«zii^tf-" 

cttnriltiplic«or,qui  primum  fe  oflfert,  habebiturrr*^;^-;^. 
Hunc  autem  porro  multiplicare  licet  pcr  fiindionem 
quamcunque  huius  formae  —  • t_ re^*  i*\  «»» 

Tero  haec  fpnna  integiari  nequeat ,  alii  laiikiplicatoies 
idonei  affignari  nequeunt.  Ob  priauun  ergo  int^abi* 
lis  eft  haec  daaa : 

^~*, — i—  (dy^ydx-hyydx-^y 

cuius  f  G.  x  caphar  conftans,  integctUe  «ft. 


X 


x^xy^i) 

quae  diflercntiata ,  poGto  y  conftante  ,  pracbet 
e-^dxjxxy-^-iXY-x—i) 


xx^xy-if 


dX 


e-' 


quod  aequaii  dcbet  alteri  membro -t{ydx-{-yydx-±*\ 

{xy-ij  «/ 

TOde  fit^X=*~^(^jry-2^+,)=^-'|^; 

ficque 


icqae  iategrale  cooiplettim  Boftcae  asqaatioiiis  eft^ 

— <r-*  -% 

■'T -;  +/«     —  =  Conft. 

Exempluin    2. 

€j,  IiHieaire  maltipUcatoies^   idoDeos ,    epu    red- 
dant  haac  aeqaatkxieiii'  integrabileni  r 

Qfus  GagAzm  hiiic  aequationi  &ti$£iciens  eft 

y  — — *5tl£ -  „. 

fjdftente  it=zi(J-+-y{i(3p-ayH-«), 
Cum  nuQc  fit  Piz:a,  et  Q;=^,  crit 

-fd  pofito  btcuitatis  gjfatiit  ^^'^(i^i^^V^^^)^!^ 
cxit 

yT      nd^x 

—  a-HffacH»-7«« 
ft     /Srf*  =—  i  ^~-/'«+Px+7^«: 

Muitiplicaior  ergo  primum  inueQtus  efl? 

cpi  poiTV  dud  poteli  io  fiin^onem  qiiamcuoque'  &uii» 
quaatitad» 

«^  ^      V(flfH-ft3c-^y*^)j^*.— v«  '  »^ 

Biicatur  ergp  in: 


r         11  dg 
^iaH^33c^^>3c»'   (g:^  3 g ^ yx x)> ->  fc  —  y 


^o  DE    INTEGRATIONE', 

ac  prcxiibit  inultiplicator  ^lgebraicus: 

qui  .reducitur  ad  hanc  forniam  : 

Aequationis  autenn  integrale  conipletum  eft 

exittentc  iir:y(pp-4^V^^+^)^f^— ^^ 
Ex  quo  acquatio  integcalis  .completa  erit 
—  f  ^^^ 

^     /a?P5H-5r«c>*  >.ata^pac.*H7«)  HP«— P— a^ /^  ^     ' 

^  >{a-HP*-f-7»)j— n— P-27X  —  ^Onfl; 

£uius  jndoles  eft  .inanifefta,  dummoda  jr=ry(p[3/-4.ay 
.•4-4^*.)  fit  flftracrus  roili^ 

QiiodG  aqtem  valor  ipfius  n  fit  imaginarius,  puta 
n=zmV-i ,  ob  e*"^^ '  i^rcbfp-f.  V  — '  i  fin./»  ,  acquatio 
integralis  ita  ad  realitatem  perduci  poteft. '  Sit 

eritque  ea : 

(cof./)+ y- 1  fin.  p)v  JiSye-;  =;Conft.  -A+BV-i 

hinc  fit.: 

^cor.p-wfin./>-h  (OTcofp-l-^fin.p)'/— 1= A^-f-Ba» 

-i-(B'^-Aia)y-j 

^eguentu.r'  feorfim  membra  realia  et  imaginaria : 
!  j^cofjp— wfin.p— A^-f  Bf»;  »wcofp+^fin./>rB^-A« 

qaae  duae  aequationes  congruuat,  ficapiatar  AA+BBri. 
:  .  Sit 
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Sititaqiie  conftans  arbitraria  ArrcoCd,  vt  fit  B=:fin  d 

et  cafu,  quo  V(PP-4ar-h4«)  =  »»V-i ,  aequatio 
realis  erit 

^cor/>-wfin./>=r^cof.$4-wfin.O  feu  ^z=:-2l^£^> 

=  i»cot.*-=7^ 
Quare  aequationis  dif&rentialis 

pofiio  p=/a-t.jZi.yxx  >    «equatio    integralis  comple* 
ta  eH 

a  (a  4- P* -h  Y  **)  J' =  (3  4- 2  YJ' -i- w  cot. '-=^ 

Vel  fi,  •=180--^,«  hab*i.ur^=i.^-±3^'±i?'^^ 

Hoc  autem  caiii  notanduin  eft ,  integrale  fpeciale«  ex 
quo  haec  omak  deduximus ,  £en  ima^inariujn ,  quo 
tamea  non  obfiante  inde  inte|;rale  coDipletum  in  forma 
reali  exhibere  licuit. 

Exemplum    3. 

68.  Tropoftta  aequatione  Riccatiana  dy-Hyydx 
-ax™dxr:o,  pro  cafibus  exponentis  m,  ^ibus  eam 
Jeparare  Hcet  ^  imnire  multipUcatores  idoneos, 

Skyzrv  Talor  aequationi  fatisfaciens ,  et  cum 
fit  P=:o,  Qzri ,  f,i  ^zz—ax^y  erit  primus  multi- 
plicator,  aequationem  integrabilem  reddens^ 

g—tjvdx       j  _         , 

'tom.VIII.Nou.Comm.  F  pcr 
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per  quem  fi  aequatia  multiplicetar,  cum  integirale  come* 
pletum  lit 

^^'^"^'^y—^  -/tf  -»/'"« *dx  zz  Conff. 
Qiare  fi  Z  denotet  fun^tionem  iquamcunque  huius  quao'* 
titatis  y   omnes>    multiplicatores.  continebuntur   io.   hac 
fi>rma : 

Hinc  fi  ponatur /e^*-'^'"'*  </:!?= V,    omne»  muItipITca- 

tores  in  hac  forma  Lj^:y-;-»:y4-N.  contentl  obtinebuntur;, 
fi  capiatur: 

MzzR-aCY-awc^/^^^CA-BV-l-CVV) 

N^Ce-  •/''**-w(B;-2:CVyrtrwe»/*''*(A.-BV+CVV> 

Veram  hic:  Yalor  ipfius  L.  fiinuli  eft:  integrale   comple^ 
tum  huius  aequadonis,  diSrentra&  tertii  grados:: 

oz=/fh—4^ax!^d.h  <ix*— 2r  «r^L  Jt"~  'dx* 
bincque  etiam  huius  fecundi  gradus: 

Edx'  =  a  Lrf//L-rfL»-4«LL*Vx* 
exiftcnte  Ezr^AC-BB. 

SchoIlOIT..      - 

69^  Re;  attentm  perpen&  aeqoadbaem  differeitr- 
tialem  tertii  ordinisi  ctiam  iMthodo.  direda  refolui  „ 
ciusque  integrale  completum^  idem,  quod  hic  eft  affigaa- 
tum  ,  elici  poff&  deprehendl.  Sit  enim  propofita  haec 
aequatio: 

<i*L-f-4R</Li/jt«-H2L</Rrfx»=a 


A^VjnOm^M  J5IFFEREIV77.ajFili.  ^ 

fbi  R  fit  fiindjo  qnaecuDque  ipfius  3P,  iamto  ditRMii. 
ttaii  4ix  conflaate.  lam  qusero  fiindionem  Ipfiw  », 
per  quam  ifta  aequatio  muWpUcata  cuadat  integtabilis. 
SitS  ifla  fiinSio,  et  aequationis 

S  i»  L -t- 4SR</L4/j»r' -t- a  S  WR^/*» =0 
integrale  erit 

S4/iL-</S</LH-L(</^S-f-4SR4/jr»)i=:2C</A« 
dmnmodo  fit 

^S-H  a  Si/R  ^/jf^-l-^Ri/Si/ji^rr  o. 
SufiScit  fcilicet  quemuis  Talorem  particulariter  &tis&den- 
tem  fiimfi^e.     At  haec  aequatio,  per  S  multiplicata,  ne- 
gkda  conflante,  dat  int^rale : 

S</</S-i</S>-J-aSSR£/*»=o. 
Fonatur  ^^^^''^'•^^«riiqae 

aJ«o-V-aw«J*-HaRrf*=o 
-Tode  negotium  huc  redit,  -vt  pro  v  &kem  valor  pu^ 
ticularis  inuefifgetur,  qui  fitisficiat  buic  aequadoni  d!B««. 
rentiali  prirai  gradus :  </«  -f-  vvdx-i-  R  </x  =:  o  ,  queitt 
igitur  tanquam  concefliim  aflumo.  Hiac  nofln  aequii«' 
tio  femel  integrata  erit,  obSzr^»-'^*'**, 

ddL-ivdxdlH-^idvdx-^-^dji^i-^dx^yziCer^*'^:^* 
Com  tgitur,ob  Kdxzz—dv—vvdx^  habeamus 

ddh-^vdxdL-^  hdxdvz=.%Ce^*^''^*dx\ 
tius  iot^irale  manifeflo  efl : 

dh-^hvdxzzBdx-^iCdxj  e—^i^^^^dx 
et  per  *"— »^'"'*,denuo  multiplicando  imegrale,  ptodibit 

r-*)w»L=A+B/r-'**  dx^^CSr-^ixjtr^dx 

F  a  Quare 
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QiuTC    fi    bceuitatis   gratia  ponatur /(p"**J**'*</.rzzV, 
babcbimus 

proriiis  vti  ante  inuenimus. 

Problema    2. 

•70.  Propod»  acquatiore  Riccattana  dy-^yydx 
Trax^dXf  inuenire  eius  integralia  particulana,  cafibu^, 
quibus  ea  fepaiabilis  exiftit. 

Solutio. 

Ponendo  a:=^ccy  et  }»=:— 4.»,  tribuatur  aeqils- 
tioni  i(b  ^)rma:    . 

dy  -^yydx —ccx"'*  *dx — o. 

Cum  enim  quac-ftio  circa  integralia  particularia  Terfetur, 

aihil  intcreft «    ttrum  ea  fiut  realia ,  nec  ne     Qiio  au- 

tem  ficiiius.  et  yna  quafi  operatione,  bos  cafus ,  quibus 

j  per  fiindionem  ipfius  x  exprimcre  licet ,    eliciamus : 

ftatuamus  j^^LffjT**"'*  H-  «d%  1  et  ftimto  dx  connan- 

te,  nanciicemur  hanc  acquatiooem  dificrentialem  (ecundi 

gradu»; 

^,.        ddt      :icx^"^dz 
~2«rjr-»"-Vjif  4-  -r--H =  o,  feu 

ZaX  Z 

ddz       tidz      ±nj;  z 

4x*  "*"PVjc"  "*•"-*-•■*' ^ 

CiriiB  talor  fingatur : 

quo 


quo  debite  fubftitqto  obdocbimu» : 

o=:»(»-i)A*»-'-f-'3«-iX3«-2)BA:»'--|-(5«-aXs»-3)C**-*4-eee: 

-a»f  A  —  2«<rB  -  a»cC  -  2«fD 

Tndc  co€fl5cientes  fidi  ita  determinantur : 

a(a«-i>B4-»(»-i)A=o;  B=:^=^5ii^^ 

^f +»-2)'-C'+(3«-iy3«-i)Bz=o ;  C=: ^^4=^^*2=2)» 

a(<y/!r-3XD-f-(5«-2 Vj»,,  )C— © ;  D =^%=^£t^ 

Statim  igitur  atquc  \aus  coefficiens  euanefcit ,  fequentc^ 
fimul  omncs  eimicfcunt ,  id  quod  euenit  his  cafibus* 

«=o;  «=1;  «~|-  »rn|;  etc. 
_  «~'i  «=IV  «=r|;  «-*;  etc.- 
Denotante  igitur  i  numerum  integrum  quemcunque; 
quoties  fuerit  »=,-7^^,  toties  refolutio  aequationis 
exhiberi  poteft.  Erit  cnim  i^^rrr— «+  ^,  exiftento 
«=rAA-"-+-B:r"»— -f-C;t*»-'-f-D*"'-»-HE*»"-*-f-  etc, 
Proueniet  ergo  hic  valor  particylaris  ipfius  y: 

•^■~         '^  A;r«  -f-  Ba:»»-'-i-CA;*'»-' *+  *'^ 

Coroll.    i, 

71.  Quodfi  ergo  ifte  valor  pafticularis  ipfius  _f 
Tocetur  =iv  erit  leqnationis  propofitae  multiplicator 
idoocu»  -*-/»<»«.  ^^j^^^^   Acfiponitury^—/*'*'^* 

I 

F  3  =V, 
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=:V,  tetis  Az=Oftt  C=ro  ,  eiit  atio»  ^iStot  flni* 
plicior 

z 

Coroll.    2. 

Tndefitr-      _^(,^,,^^___-^__ 

ex  quo  pono  inueniri  poteft  valor  ipfius  Vzijr^^dx 
qui  fi  fuerit  huiusmodi  ^-«■^'''*T,  exiftente  T  fiinaio- 
ne  olgebraica,  erit  fuperior  multiplicator  algebraicus. 

Coroll.    2. 

73.  Inuento  Talore  «  ,  leu  int^li  particulan 
aequarionis  propofitae,  inde  ftatim  habebitur  integrale 
coiBpletun^  eiusdem  >  quippe  quod  erit : 

tr-^^^^^^dx-zz  Conft. 

Cafus  I.  quo  «=a 

•74.  Pro  hac  ergo  aequatione  dy-^-yydxzzccdx^ 
•b  B=:o,  C=:o  etc.  crit  'valor    parcicularis  j^  =  ^  ; 

Quare 


.  jiEQjrAriONrM  differentuufm,  +T' 

Qnaie  pofito  «=rr,  crit  ^- *■'''"'* =r^**  et  Wzftr'^ 
/r=:— 7e.^'**f  Tnde  iat^rale  complctum  eft 

^— Hr  ;^.r-«=:  Cbiff. 

Porroyob  e*^''**y=i'-:^^  ct  v=ir,eritinokipIicator 
fligebraicusr 


qnl  reducitur  ad  yy£zsT »  Tti  per  fe  cft  pcripicunm. 

Ca(us  2»  quo  «=i. 

7S".  Fra  hac  crga  aequatioiie  dy-^yydxzn*-^ 
^  B=:a,  C=o  ctc.  crit  valor  particularis  j^rl^+i. 


.ac 


^re  pofito  «=^-f-jf,  ciit^*^'"'*^!-^.  et  V=-.^ 
r  " .    Hinc  ihtegrale  complietum  cd 


-f-i/'  =  Conft- 


•*  ,e*-_ 


xxy-x-c      *^ 

Porro,  ob7«/'**V  =  -|^,.ct«r=^*,  habefaitiirmul. 
tiplicator  algebraicus : 

I I 

xxyyaxy-^i-l^-^ixyif-.gl 

fiue 
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iiue  aequatio  propofita  dy-^-j/jfdx—  '-^^  z=o  fit  intc- 
grabiiis,  fi  dioidatur  pcr  CJiy— i  )'--^. 


Caliis  3.  quo  n  =  1. 


3 


7<y.  Pro  hac  ergo  aequatione  dy-^yydx-ccx  ^dxzzo 
eft  B=:  —  ^,  C=i:o,  etc.  vnde  integtale  jparticulare 

— a  I  — I 

— J          cx    '        ^ccx     ' 
j=:cx   *H ; — -  =: ; =  v 

3^«'  3^:«?' 

et  ^ »/v<<»--^6cx>  Conft.  __ ^_ec,|       I 

'      dx      _    -•''^  3t-*'-4-x 
bincquc  V  zrjer- "  *» ; —'^        — T — 7—- 

.(3<;x'-i)'  18/(3^''-!) 

Quare  integrale  completnm  eft 

(3f/-i)>-3C<rA:   '(3f*'-i)     i8/(3f^^-i) 
fiue  e""^  Xi+3ga?V3gtfa:_'  _.  ^.^jjjj^ 

I  •— I     ^ 

■    ^'(Jc-^^^')^-^'^^^*  ' 
Turo,ob  ^•'^'"'"V^zii-prr*',  prodibit  diuifor  aequa-. 

18^'' 

tionem  integrabilem  leddens: 
—I  « 

0'4-3i7^jf  ^)*—9CCXyjf 

Cafus 
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Cafiis  4.  quo  »=|. 

77,  Pro  hac  ergo  aequadoae  dy-^-yydx-ccx  Vjcp 
cft  Bzz^-f-j^,  Cc=octc.  "vnde   int^rale    paiticulare: 

—4.         — I  >-t  -1 

'-4— Jt  *  """ 

3^x'^  3^j:  '-+-* 

et  ^-%M*2r  *«**  '. — -:  ex  quo  poao  filkitiir: 

(3r*'-4-^)"     i8/(3fi^.+  *) 
Qoate  iqtegca|e  compleixim  erip. 

^-— ; — ^,  •  — 17=  Conft. 

Twn  ob  ^/'''*V=: — -^-T^-  pfioiJit    diuifor    alge- 

braicus  acqnatioiieip  propoficaip  inte^^rafatlem  reddens : 

« •  -I         — »  «  «i        —• 

^x\^cx^)y'i'^€X  ^-^ccx  'X(*-3<:*V-»+3«?  '-Sf*"*  *). 

Cafus  5.  quo  «  5=  |. 

-» 

78.  Pio  hac  crgo  aequatioae  dy-k-yydx-ccx  ^dx-o 

erit  ^  =  -'^,  •,  C=:-f, s=  -^;^;  I?=oetc.  ideo- 
Tom.VIII.Npu,Comra.        .        G  '.      que 
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qU6  integrale  particukre.: 


S  C  »i  c  c 

— -» 


fett  jr=-^^^'*. " ^ ""^^      =^    Vnde- iategcale .  conK 
l4etuitt<oritui.:; 

•(3 .- 1 5  cx^^-i-itSecj^iy^S  cex '-  a^^'*:* ' 
Et^  fi  huiu3  ^ioois  pQoatuft 

BHmeator    (3+.1  ^ax^-^r^Sccx^-^^i^:^^  '+*5f  *  '=^>*^'- 

denomiflator  (3^1 5^*'+» s^^*ly+5a^*  '-25/i-  ^=Q,, 
erit  diuifor  aequationeBi  propoOtam  iotegj>abilem>  reddens- 

ealus  (fi   quo  «  =:f' 

7^«  Prw  Kaceigo  aequatioiie  dy-^ryjfdxrctx .'  <to>,. 
«it  B=::i:t  V  «  C=^=:;ff.i :D=o  etc  hincque: 
iotegrale  particidaie  ptodit:. 

»5  <i^  Ji? '-i^  *  5  ^^* -4- 3  *■ 

Tnde 


Tnde  ino^cale  completam  obdnetur : 
-t  ■*  »  -»  -•  -» 


;«„l 


=Conft. 


Ac  negledo  fy&ott  exponentiali  e^^'*  %4>rodi]dum  ex 
numeratore  et  denominatote  pcaebeliit  diuif(»em  ,  pet 
quem  aequatio  propofita  diuifa  euadit  integrabiiis. 

Probieina    12.     - 

So.    Denotante  i   numemm    quemGanqne   iate* 
igniin  ,  exbibere  leiblutionem  liuius  aequationis : 

—  4/ 


dj^^-yySx-^cx**-^^  dx-rr.0, 

'  ,  Solutio. 

Cum  jgitur  Gt  nz=:^  ,  reperietiff 

^ T         «.  4(»«-t-i  )«"c5  A 

T\ (  <-4-»)t»-f-»)(»^i)<(i^,)(i~«)   . 

•^—  a.  4.6(2  i-H  >  )'c*  ^ 

Tj .  (i-4-4)Ii^sHi-4-i)(i-4-i)(i--iO(i-t  )(<-«)  * 

*^ — "**  r4.«.i(»i^t)*c»  ^ 

etc. 
tnm.Terp  integrale  particuiaie  crit: 

-«i  -i-'  jd~t  -ir-£_  tJri- 

yzfx'^'  +JL—Ax*'*  '+±rJBx'^'-{-^*~Cx*^'+-^Dx'^-*"-{'  etc. 

««•4-1  it-*-i »»t(-i  ai-»-i  . 

_« »— I  »•-»_  J^ 

AAf^»  -t-B»»»-»-  +0  *'*^'  -t-D*"'*^  +  etc 

G  ft  quod 
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quod  Tt  ad  eoiidein  dcnomioatorem  reducatur,  flatuamos: 

etc. 
Yode  fiet: 

j^  =  Sp;*^*  4-SB^'^'+Cv'^'+S)*''"^'  H-  etc. 


f  —  I 


^jt»^  _^  g3A"'-»^'+€^*  '"^•+  ^"*-*^  4-  etc. 
Ponamus  porro  breuitatis  gratia  : 

Ax*^'  4-Ba:'^^'  4-  Cx''-^'  -i-  D  a:''-^'H-^c.  ==  P 

t  i — I  t »  i — T 

5J  ;,.i^«  ^  35  x»'-^'  -h  C  *''^'  +  S>^*  '"^* + etc.  3  «p 

~t  — i-1  — frJ»  -i-T 

-  5(j»:»*-»-*-+-S5x»'-*-~ •^jc^':*-  +  ^A?'':*-  -  etc.zQ 
atque  integrale  completum  erit : 


Tum  vero  diuKbr,  aequattonem  propofitam  reddens  in- 
tcgwbilem,  ctit  =2(Vy-^\Q_y--Q,). 

■  Coroll.     I. 


—  4» 


<«t.  Quodfi  ergo  in  'ttequatior]^  df-^-yydx-^-oLX'*-^^ 
dxzz:o  coefficiens  a.  fiierit  qoantitis  oegatiua,  vtpnnto 

asz 


JEQyjTIONm  mFERMNTIAUm,    u 

A-=z.—cc^  fit  c  qittadtai  lealis ,  integrale  completmn 
bic  inuemain  fi)rmam  habet  realem ,  et  qnoui»  cafu 
iacile  exhibcri  poteft ,  pariter  ac  diuiibr^  qiu  aeqoatio* 
oem  iotegrabilein  tedUit. 

CorolL    2. 

S2.  At  fi  ct  fiieric  quantitas  pofitioa,  puta  «dOMw 

vt  habeatnr  haec  aequatio :  dj  -{-yydx-^-aax^^^iix-rzOt 
erit  ctzaV—iy  et  coefficientes  B,  D,  F  etc.  et 
^/  Q[/  ^  etc.  fiedt  imaginarii ;  vnde  valores  paitico* 
larcsj^n:?-  et  j'—^  prodibunt  iraaginariu* 

CorolL    5. 

83.  Hoc  tamen  cafa,  quo  rrtfV-i  et  «vhhm^ 
jgenr  P-4-Q^et  ^-^fOt  quantitjte*  reales,  at  P— Q. 
et  ^-0  imagiaariae      Qjibdfi  ergo  ponatur 

P-t-0  =  ftR;  P-Q,=  aSV-i;  ^-f-Drragj 

et  5|J-0— 2^V  — I 

enint  R,  S,  31  et  @  quantitaics  reales ,  et  ob 

P^R-*-S/-i;  OnR-SV-i;  ^-"^-^^V-i^ 

fict  diuifor ,  reddens  aeqiwtionem  integrabilem, 

(RR-HSS)jKJ'-a(RiJt-i-Se;j'H-3l3l+@® 
ideoqoe  realis. 

G  3  CoioU.  4. 
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Coroll.     4. 

84.  At  jeodetn  cafu  ^zzaV-J,  ob  r-^-*zrcof^ 

f 

—  y  - 1 .  fin.  a (2  i  -f- 1 ) tf  *»  .'•^ ' ;  vnde   pofito    brcnitatis 


gratia  2i2.i-}-t)a,x'^'^*  .—p,  erit  integrale  comple* 
tum  : 

(cof./>-y-.fiB./>).  «=4.<^^|'yE-;  =  Conft. 
quae  ^rma  eft  imaginaha. 

Coroll.     5. 

S5.  Tribuatiir  autem  conftanti  talis  forma:  ei— j(S 
y—x,  et.aequatione  integrali  euoluta,  erit : 

(Rj' ^  SR)cor  p-^Rj^-^SX)  fin.:f>y- 1 -(S^- @) 

cof^y-i-(Sj'-6vfin.p=;(Rj'-Dil*>a-(Rr-fX) 
py-i  rH^S^-extV-i-f-tS^-e^P. 
lam  aequentnr  feorfim  partes  reales  et  imaginariaet 

i(Kj'-iR)fin.p+(Sj'-(5)cofp-:p(R^-5R»-a(Sj'-e) 
quae  duae  aequationes  conueniunt ,  fi  modo  fit  aa+pp 
=  1.  Sit  crgo  a  zicof  4^,  ei  J3  zi:  fin.  ij ,  prodibitque  «x 
irtraque 


Coroll.  6. 


AEQrAFlONVM  DlFFEREmiAllFm    s&^ 

CoreH.     <5. 

96.  Stnntp  ergo  pro  2f  angufo  quocunqae,  fifit 
(:==«y— lyeiit  iategtale  completum  aeqaaiioai^  pco^ 
poOtaft 

•^"~   Rfio.l3-ScofIHF 
«xiftente  p^^^zi-^-  i)tf*»*-*-'i 

Probletnu    ij. 

8^.  Denotante  i  numerum  quemcanque  iategram,, 
exhibere.  refolutionem  huius  aequationis :  - 

SoIutiOi 

Quia  eff  «rr ,  j  ^; ,  hacc  rclblutio  deriuari  por* 
eftex  folutiooe  praecedeatis  probfciyiatis ,   ppaeado  —c^ 
loco  i.    Quaie  tribuantur  iitteus  B^  C^  D',  etc.  feqiaeoo 
tefr -falores  : ' 

B. _,    »(/  — i) '   ^.  . 

^ — f         ..  ♦(2i-..i)«c»     A 

—  "T ^    TTTcrr—  0«  c«  A 

etc; 

Tum 
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Tum    Yero  alteraium   litteramni  ^,  ^,  (£,  S)  ctc. 
determinatio  ita  fe  habebit: 

S5=^fefc^;A 

,       (»-♦-«)(»• -4-1)  «(<  —  »)    A 

-T-  ,V4(,i—  ij«c  A 

fg\ _,     («-♦-»)(«-♦-«)(«  -I-  0  i  (« 1)(»--  t)  . 

jU "T"  a.  ♦.  «I»i— i)«75  'A 

etc. 
Quibus  -valoribus  conftitutis,  ponatur  bteuitatis  grada: 

-4-t  •4-«-»-«  •f-t-Ht  H-»-t-T 

A>'-'-1-Bjc"  - 'H-Cj:»  '  -  • -i-D**'— * ' -fetc. =P 

drjL  ±i±i'  ■+*r*^  '4-<-t-» 

A a;*'-'  -  B** '—  -1-C*» ' — •  '+-Dx*'  - ' -+- etc.  .■=:  Q 

— -«'  -'-4-1  -«-!-«  y-«-«-» 

Sla:*'-'^-^^*"-'-^^^"— H-S)  ''-'+etc.  =qj 

»i  — i— I  ■■»!■  i  a  — i-+-j 

-5lA:''--t-S5«' '-'-  €*'  '""'H-©Jr*'-'  -etc.  — Q 

atque    biuc    (latim    Habentur   duae    integrationes  parti. 
culares : 

I.  J^^p-  »  «t  "•  ^~q"' 
Tum  vero  aequatio  integnilis  compleu  erit: 
2 (* i- i)cx^'  ^^^  =  Conft. 

et  diuifbr  aequatioiiem  piopofitagn  iategrabilem  fcddens, 
fiet  =:(Pj-$P)(Q^-D> 

CoroU. 


Coroll    i. 

89.  QkxK  Mtem  aetpatk}  pgDpofitt  fytAt  btt« 
jttMiodl: 

vt  fii  cczz-*aa^  et  «=:«y— 1^  inftigittloDet  fnitiQiir> 
Ines  exhtt>itae  fieot  ime^oulic  ^  ob  iB^  D,  l^,  «ic 
ittflli  ^^  ^^  €  etc.  MMgmiriat ,  4iutt  ftiiqiMiwn  fit- 
lexatiim  vtlofe»  liiat  teakt. 

Coroll.    2. 

8p.  At  fi  poatdir: 

«t  ^~a=r»©y-i 

qutBCittlet  R,  S,  S(  et  ^  ialuloininiB  tei,-itti]tB, 
teales  ,  et  diaifoi  aeqaatioaem  teddens  int^rabilem 
ciit : 

iRR^%y-i^RDi-f-sej>-HsrfR-ire0. 

CoroU.    2* 

90»  Tum  verc^  fi  pooatuc  bteuitatis  caoia  aCai-i) 


«*»'-"'=r^,  aequatio  integndis  coropfcta  erit; 
Hide  eydtar : 

^^mfio.^-6cof/-^  • 

s  a 

Tbi  aognhit  ^  TJcrecD  gjerit  «OHfttncis  atbictarite. 
Toiki.VIILNou.CQmm/  H  Scholion. 


^9  DE  INTEaKATIOJfK 

Scbolionr 

91«  ScAitioiies  koniai  dunmin  pnftKinonim  pra^ 
bkinatam  ooa  tain  per  accorataro  analfGn  liint  eoo* 
kitae ,  qoaLH  per  indu^onein  ex  cafibus  particida^ibu» 
fupra  expeiitis  dkriuatae ,  quiindQquidenf  proji^effio  ab 
liis  caik>as  ad  fequeotes  &tis  erafi  manifefla.  vFondar^ 
mentum  autcm  Inr^im  fokitionua»  in  bc  jtotiffimoM 
cft  ritma  r.  quod'  ib^'utior  particularis ,  vDde  omnia  iiiot 
dedu  '^a ,  re  vera  eil  geminaca ,  cum  quantitas  ^  cnin» 
quadvatum  tantum  ia  aeqoatione  difiereotiali  bccurric,, 
aeque  negatiue,  ac  pofitiiief  accfpi  polfit.  .Quoties  an- 
tem  huiusmodi  aequationum  Unae  il>rattbne«  pairticalarefr 
laat  cogmtae,  ex  ^s  multo  kdMna  Idutio  geoeralisj  io» 
deque  moltiplicatorcs,  easintegrabilesreddentes,emi  pos» 
fint ,  id .  qnod  operae  paetiun»  enc  claritts  cxpofiulfe» 

Problema    14. 

5^a»  Dittis  duabus  fi>^ttioiukis  partkidanbai  fitf 
insmodi  aequationis : 

dy-^^jdX'^  ^yydx  -k  Kdx = o 

ktueoire  enis  fbiutionem  genexalem,  et  multip&catQteBir 
qui  eam  iategiabikm  reddat» 

Salutio» 

Sint  M  et  N  huiusmodi  fiindiooes  ipfius  x»  qoac' 
loco  f  fnbflitutae ,  ambae  aequatiooi  propc^ac  iatisfir* 
dant,  it»  ¥t  ficr  .       '  . 

Vamm 


qaibas  TBloribos  in  aeqpatione  piopofita  'labftkBtii>€ttoti 
aequatiDne  pec  tf—s)*  maltiplioita,  piodibic : 

-h.QMMi6f-2QMl<fo<&H-t2NN2wa& 

iata  pco  i^M  et  i/N  iobftitoantur  Talores  ex  biois   fof 
{lefidribak  <aeq«itioDn)as  difieicntialtbus  oriandi :  ^ 

—  P(i-«)Mi&-Q(i-«)Mvit-R(i-«)<& 
'  4Wi^«lN<&+Q8(i-«)N^+Rs(i7J8>fa:-KM-N)&=o 
-*-P(i-a)Mifo4-QM\*?        -i*&<i-He)Viv 
— P«(i-«)Ni&-aQMNa& 
^QN*a8ir 
qoa  aeqoitiooe  in  <»4inem  redaAa,  onetnr ; 

Qa  M«^3c  -V-  Qa5N'i/a:-aQ^MN  «<6H-(M-N>fe=« 
fei  QCM-N)//:r-f-^=:o,  ita  Tt  fit  :         ^    *    ' 

Tode  aeqoatio  integrata  geoeraliB  eiit:  • 

,lte  «noltipiicatoife  aotem  inoeniendo,  notttoi^.ieqoatio- 
j  nei^  pcQpqfitamy&da  fiibllitotione  primum  per(i-;^% 
e^e.  mulUpticatam,,  tom  Tero  dioifim  per  2(M--N), 
taMt  integcabileai.  Statkn  eigo  per  ^^[E^  muici- 
plicata  fiet  integrabilis :  •  «x  quO  fiddr  erit  (-jn?i^*qiil 
pb  js=J£h  hanc  induet  formam  : 


H  a     *  •  '  ■Proble. 


ijr-«ij;-l«'        _  ^  .   ,    , 


4o  DE  intEGRATlOini^ 

Froblema    15, 

Bx  nitua  er^  differentialiufii  efle  oportet : 
Tnde  cum  M  fiit  fofiSio  ^pfiqs.  jr  twcum»  ^it 

quae  diuife  fttij-^Mf-^'  Mt  i»  baaCf   ' 

^/^  =z  (ir-4-  i)Pr-t-t  M-i-«<i 
tnde  neceflle  eil  fit: 

Hjs  i^tur  TakKtbn»  CQNbm»  «tqqa^Q 

94*  (^  Ik^  aeqjoatio  «ft  bomogeeet,  esr^ifv 
(^ne  <tt  U«e§r.tbiHf,  15  diuidatttr  per'(«r'4-«>f/»+-iifM 
'^MW:=:t/ •+-%)((»-!-  iV-^)-  Weq*e  «fga  'hidc 
«bnae  «ofui1o«es  inetbfKtO'ii3C  tniaiUios  j$htiaHKab 

CoroII.    2. 

'  9f.  Qiioniain  antetn  habemus  duot  imiTtipItcatO* 
m^J-^-I^T  et  <^»ji,i[,!»..)~^-  ^  alter  per  alte- 

nm 


mm-  4Mmrm  m^  MaH»«A  ^iiktfx^  »^m 

dabit  mtegnle  compJetiiai.    Qaue  aeqiiatio  jd/-hS^ 

Prt^blema    t6. 

nraddie  $oKtitioiies  fiin^^ttm  7^JQ>^  ^  huiii^fno(|l 
indtiplicator4f/-f-M/-i^Nf*  cttD  leddat  integicafa^ 
kiD» 

SoTutia 

Cs  natuni  ^So^afiinn  fit  oeceflfe  ell: 

Cmn  ig^  M ,  N  ,  ?  et  Q.jSi|C  pe.r  4Hf P9t))«fo»  fWSI- 
Aiooes  ipfias  x^  «or^  AAi  eiioliitioiie : 

et  poft  dinifioiieip  jicr  4jyr-^;II|/ihN)*"' 
»//£•+•4!?  ==(*»•*• »  )Pjy  •+-(  «4-  OPJJIUr^-FN 

f^.s>»Qf        -^»(yt 

Bioc  ilicfe  qpoicet ; 

Prima  dat  V^^S^^t  et iltima Q.=  tS?» 


ItJ 


*••• 


0J!   Iiy  r«jM4TJPiOWJB 

•   *.  •    .•  .■       ■...■■ 


i|uae  nHddplicatt  ip  U ^*-*"'tt.kftffat9i  praebet: 

^  ,  -  •       ••-•;.>.• 
TOde  fit  N— »M"^»-^i|H\ 

ifia  aequatio  di£fereQtiafis; 

lnt«gt«fatt«  «xMhllf;  fi  Rwlli^li^QtiirT  per 

*.      •        vC^oJl.    I. 

^-  Si  fterit  r:-^.=:i^,  fei,^»--!  ;  Jcqa.: 
tio  diflerai^lls  eft  tionkigehca ; '  et  fi"  -  ^'  —  o 
^  j.^^"*  priftii-gradwt.  '  Vtro^ne  aot€tn*Si"u  nuUa 
«ft  difficultas ,  cum  aequ^o  ficile  tn€M  poffit. 

*•*  *  *f  CoroU. 


ABQyjTiOfvm  mvFWKmxiALmt.  h 

Coroil.    2. , 

p%.  Magb  ttff>  abftniG  «aoc  caiii ,  ifSm ..«» 
pmKds  -[J^^^aniecft  o,  iie«|uc  i .  Sit  ttffi  -U^s», 
YiHJe  fit  2>i=:~J||;^-,.et  ae(|iatio  diibfeiMialis 

incegrabiii»  ceddetur  per  multipficatorem 

Coroll.    3^. 

jTp.  Qood  fi  iam  prb  M  fiindiooei  qp«ecunqi«? 
ipfius  X  fiibftittiaocur ,  atquacjoaca  tiam  complicatae '  ^- 
mari  pqterunt^  quais  <|aomodo  aliis  mechodis  cr^dtfi 
opocteat ,  Tix  Ii(|iiec  ^  cttai  tamea  hac  metbodo'  caniai 
idoliicio  fifi  in  pcomtu. 

'■'. .   SchoHdiu 

-  xoo.  Si  qm  haec  vcfii^  Tltcri»  (^nfii^ai  ton 
loerit ,  dubium  dH  ouUum^  <|ain  faacc  methodus  m<^ 
raulco  maiora  fit  acceptura  iocrementa »  qpibus  vniuccla 
Ana^fis  non  mectiocrita:  pi»moueatur.  Specimma  ctiaiB 
Itic  cnoluta  ita  (unt  comparata ,  ve  viam  ad  inuefiij|a« 
tiooes.profijndiQres  parate  videantnr^  pcaecipoc fi infiipcr 
siBa  aequationum  ditferentialium  genera  iim^  modo  pcr- 
tcadeotnr.  Veium  liaec,  quae  hadenus  proculi,  (iifikci« 
.fidennir,  animis  Geometiamm  ad  ampliorem  huiuc 
netbodi  cnucieatiooem  incitandis ,  qocm  icopuin  mi&i 
•qpidcm  potiffiouwii  propofiietan^.^     .    ■     ^     . 

SQLVTIO» 


SOLVTIO   PROBLEMATIS 

DE  INVESTIGATIONK  HMrM  NVMEltORVM , 

<}yORVM  TAM  SVMMAj^AM  PRODVCTVW, 

NEC   NON  SVMMA  PRODVCT0RVM  EX 

Misas ,  Um  ^^MERt  QVAlifeATI. 

Auftore 
L    EFLERO. 

-%• 

Effi  i)r0bleRia6i  holas  geoeris ,  qoae  Didp^efl  ap- 
pellari  foldnt ,  paitnn  ircilitatfs  aflbrte  Yidentur : 
bmed  beiitttn  ed,  Ai£ttyt[a  lHathettiaticam,  jftque  a<}e6 
etiam  eam  partem ,  <^e  drca  ittfidifa  Tev&tur ,  it, 
methodo  problemata  Diophantct  folnendi,  maxima  io- 
crementa.  cei»fle.  I^oii  fbliilh  '^tufthi  huiusmodi  proble" 
'iaiuLf  fi  (itR  ^£fic3ion»,  ^nes  AtialTiBos  plarinhnn  am- 
^ficauerattt :  fed  etian^  t!ni  iiigenii  'mirifice  acoere  fo« 
'letit ,  Vt  etiam  iu  nfiis  prol>lem^tibaB ,  quomodo  iUutio- 
ioem  hillitai  oporteat ,  ^citias  petfpicere  Tsleat.  Qpam 
'o&  tem  hiiias  geoeri?  prdbietmta ,  pnred|)ue  ii  modos 
%>laendl  m^  itkxk  itetomfitas ,  rniflfirre  coottmirencfa 
elfi  aibittor.  Dbm  e&im  fiagotaria  arcifida  ad  eoram 
iblotioiidm  ttqairuotnr,  ab  lisdem  'qaoqoe  egregia  fobd- 
iiia  U  vditierto  Atnlyfin  vberias  iCKcdeadamr  czpeda- 
tt  jiceblc^ 

2.  Ad  hoc  aatcnnr  geflat  potiffifflaiir  iFefercndaifo 
Tidetor  pidbkma  propol^tamy  qaandoquidem  id  diu 
'  et 


DE  tnVMSTlCATlONS        €s 

«t  flnuItiiiB  per  yw»  Methodi  DiophQnteae  mificii  fin- 
iba  mAfHii ,  vt  4a»  «tiflm  de  di»  toludoiie  penitai 
derperaueriin.  Tanden  vero ,  quafi  ino^ato^  folu- 
tiQoein  Sm  coolecuti^ ,  quae  «o  roagis  notatu  digna 
videbatur ,  quod  minimi  nuroeh ,  quos  qnidem  ftdhuc 
fiitisfacientes  eliceie  potui ,  funt  ita  2>ta€|;rande8,  vt  rol« 
rum  non  "fit ,  fidutionero  tantis  diffioiltatibBS  fiiifie  ia« 
Tolutam.  Quare  cura  metbado  fingolari  ad  ifiam  10* 
lutionem  perrigerim,  eius  ^ampliorem  <eziflical3<mem  Tfi| 
noa  efle  caritniam  arbijaor  i  icum  iiroili  ;fi)rtafie  modo 
;aliae  quaefilones  iroulto  ^adhuctdifficiliores  iuperari  qocanu 

'9*  'Qoaciuntnr  <cigo  stres  naroeri^  (giuhas  «ties  le» 
(quentes  conditiopes  iconueniant: 

.  }I.     Vt  .eorum  •fiimma  fit  inumerus  tjuadratas. 
•II.  'Vt  fnmma  pcodudoram  .«  Iitius  ifit  anmRni 
t^piadiatus. 

J3^.  Vt  jpiodwfhim  lomoiQm  ifrinm  Jk  HDmeni  -gatf . 
<dk:ati]$. 

<Quod  problema  <etiam  hoc  modo  enundari  potcift, 

■Tt  quacratur   aequatio  ctibica  :z'—pzz-^.^z—r.rzx>^ 

«omnes  .(uas  radices  habens  rationales ,  cmastfingnliico^l- 

^cientes  p ,  q  fit  r  fint  «umeri  quadrari.     Poflet   adlinc 

adiici  haec  conditio,  cvt  ifii  numeri  fint  iot^i  Ternm 

per  .ie  eft  |)erQ]9Cuam ,   quomodo  inuends  .temis  nume* 

ds  fiaftis  .&tis&cieDtibus ,  «x  iis  &ciie  integri,  qui  et- 

iam  iatisficiant ,  iformari  queant.     Quicunqne  enim  tenu 

numeri  iitisfacere  fuerint  inuenti ,   iidem  per    numerum 

quadratum  quemcunque    roultiplicati   aeqoe   fiitisfiicicnt', 

«quo  paAo  fiadiones  ftcil^e  toilentur. 

Tom.VIII.  Noa.Cofmn.  1  4* 


<r(f         DE   iNFESTlGATlONn 

4.  Sint  igitur  «*,  ny  t  Hz  trcs   hniusinodt   tai» 
meri  quaefiti ,  ac  fatisfieri  oponebit  his  coaditioalbiB : 
I.     Vt  fit  nix-^f-hz^z^QmitJito 
II   Vt  fit  nnixj+xz-\-y  z)  feuxy-l-jrsfj^^-Quadrato 
UI.Vtfic»*A:;'«  fcu  nxyz:=zQmdmo, 
At  pnmae  et  tertiae  conditioni  (atisfiet ,  11  icddltnc 

xyz{xA-y  -f  z)  =Quadrato, 
Fonatur  ergo ; 

^;' « (Af -H^-h«) =©«;(* -i-f +«)* 
▼nde  per  x-^y-^z  diuidendo  crit 

xyz^ivvix-^-jf-hz)^  hincque  «:=^;^?. 
Cum  igitnr  hinc  fiat  xjz-^-^^, 
n  nxjfz  prodeat,  quadratum  capi  debet^ 

Hisque  Taloribus  i»a  «  et  n  afliimds,   fiids&dhmai   erit 
prioiae  et  tcrtiae  conditiooi. 

5.  Hinc  itaque  noftri  tres  nomeri  enint 
•   primus    nx:=:.mmxxy(^x-^yMxy'~vv) 

fecundiis  ny^zmmxyy^x-^yyixy—vv) 

tertius      nz:r:mmvvxy{x-\"y)* 
^bi  per  numerum  arbtr-arium  m  fradioneS)  fiquaefbrte 
occurrent,  tdlii  pjtcrunt.      Vcrum  contemplemur  iam 
lecqadam  conditioatm ,  quae  olb  «i=:^^^~J*  rc^irii;, 
f|  fit : 


Jfr-^-^-^^^PQuadrata, 


Pont* 


Pooamns  in  huoc  fioeai : 

crit  4r/=rv«rH-««  et  ar-f-/= —   x 
cfficfeadamque  eft  ,  vt  fit 

v,,^..««^22:i5?^^^JLl>*=  Quadtato. 

6   Ponatur  *=fv;  Tt  fit /^^^^J^",   eSiaqm 

feu  maldplicando  per  ttuu 

ffuui)V'httu*+v\tt+J)*'-\'^uuw'tt-\'  i)-4-tt*r:QaadraW , 
£ue  v*(//-i-i)*-H««w(3//-ha)-l-«V^-HJt)=  Quadtato. 
Statuatur  huius  quadrati  radix  zzvv^tt-^i^-jrsuu, 
erit 

vnde  elidtur 

Sit  porro  s^t^-r  ^  et  habebitur: 

«o  ^  «rf-rr-t-i 

Multipticetur  oumerator  etdenominator  per  &^^-f*f4-<, 
Tt  fiat 

w. tfrf-rr-m)«  ^ 

««^•♦n*-!»ltrr.#-3r*»)l»-*-l«»'»**-jrr-+-«r-jjrf-»U'^'Xr-4-«;»-f't(r-,Xr*f..)» 

7.  Tota  ergo  quaeftio  huc  eft  perduda,  vt  ha- 
jus  fi»^ioQis  deiKHniniuor   reddatur   qiiadratum :    pofito 
enim 
4r/*-a(3ff-*-8r-t)^* -*-(*''* -t-Sf^-Hir-a)*/ 

-a(3r-i  )(r-+-  it)^-H  ft(r-.«  (r-f-i/=QQ. 
.    .  _    I  a  erit 


#»  DE  TNrESTtOATlQNE 

erit  definitifl  hinc  t  et  r 

.  jp  z^  — q; —  ,  tuiD>  Tcro'  X — tv  ttjr —  ^-Tir 
-mde  numeri  qiiaefiti  definieiuur:    Ante  auteia ,.  qumi 
fld  iflam  aeqiiationem  pertigimos  ,>  iokitiQnem!  iam   lir 
mitauimus  pofitione;  xj^—vv^zzuu  ,.  quae  leflii^o  pro*- 
be  eft  notanda,^  quoniamc^  nuUiun  efl:  dubium ,  qniiidus- 
BiodL  extenc  iofiitibfle»,,  ini  qpitkni  xj'^v-v  non-  fit  on-^ 
mern»  qiiadratus ,;  easque  {Mropterea  hiiicnon'  leperidOMl.' 
Vemm;  hapc  limiiitibiiem}  ideo  fiicete--  Cm'  coadni^    n^ 
ad  iflanv  ^nnu&nv  quadJRatO!  aeqiandam^  penienite  lioie> 
rit ,,  quippe*  qpaei  iw  eft  comparata  •  Yt  per  cqgnita*  «r-< 
tificia-  refolul  poflib  Sicque^  tota  iblutioois>  tis  in:  ledi^' 
^iouibui  $;  praecedl  eft:  fita.> 

ff.  PliiribuB  autem^  cafibos  haec  fbrmula  et  qni^ 
foi>  iofinidst  modis>  quadtatum  effici  poteft ,  quorumi 
praecipui,,  et  qui'  ftatim:  (e  ofieruot  (unt:.  z*).  Si>  coefii- 
ciens  ipfius-t*^.  lcilicet  ^r,,  Gia>  r;  fiierit-  numerus  quadra* 
tus.  a")  Si  terminuss  Tltiintts--  z\  r  —  i;  )(/-*- 1  )'  fctt' 
A  ( r  —  r  )  fiierit:  nunieruss  qtiadratus :  Ttioqae-  enim  ok 
fii  per.  regplasi  cogjiitas.>  Talores^  iddnei  pio  /'  elici ,  tom- 
'vevo  pofvo'  ez;  quolibet:  aliii  nouii  inueniri  pofliiat.  Sim 
antem^  fimoi:  ec  r  etr  2-(  r  —  i ):  fiieriat:  qoadrata ,  tm 
opeiatibne:  plores>  Talorest  idoneos-  pro>  t  eniere  licet,. 
iieqn&  Tet6>  hic  „  Tt:  pleramque  fierii  &kt\.  fi>loti6  fim- 
f»licior  fc:  oflert ;;  etfii  enimi  fii  a:(  r~i  )z^  qoadrato, 
fitisfiictt  Taldr^rrb,.tament  inde^  prodit  «riro  et 
yzr^oo,  qui  TaloieS' pn»  natniai  quaeftionis^  plane-  fiait 
incongnii.  Excludumor  enimi  IbiaiioBeB ,.  qiuh»>  Taai 
vim^  ma/iaaom  qpncfitfMniin  tunelbeKr^  qiMt<  tum. 

^  qoaeftio* 


'  MVME  KO  RVM.  69 

qmeftio'  efl^t  fyatiitm  et  ciriA  doos*  oumeros'  i«ffiu» 

dJRitciini' 

Cafi»  1.  quo»  ponitar  r  =x  i* 

9.  Hic  cafus   fimpliciffimus'  Videtur ,    quia'   Tlti- 
m»  termiQUs-  nbOrae  Ibrttiae-  euftndicit',^  prhnusqbe    fit' 
«^iadratus;    Habemus  ergo> 

Ad-  haac:  aequatiooeai»  iolueifdiun  fiMbamus>Q,;=ft/#-ff' 
dat^e' 

JU:  hinc  ^ct  f.  =j~;  —  ~'^;>  Tude  habebimui 

xadeque:  porwvjf  == — ^,—  — -r^j:  —  -rn^. 

Ent  ergo  ^-f-;'^  -^  et  »:=Z-^^ 
afip  ttcs-  oumerii  quafefiti'  crunt;,  ob'  arf — V»2=«<tJ. 
ftimns^  r^i^.!?^-»^  flm' 

&cuiidus^=f-^'3^'^'^M«'  ;  ^' 

Te^tfl»'=:.-;;;:.7.?fT~' — ^  «1».  - 
«5V  Adt  fi^iOfie*^  toHeiftlai^  £»dMao«  it=o  H? , 
emiittjtM?  terni'  oDftri'  noitterii 

PrimusP  ="  l2  8':i73''-"49+7<J<>9*==»'*8^x7Si''''''.T 
Secuddus:^'      5'^»73^i«49':f7<^09'=5*^»-:a'-"49W 
lmia&'  =^    3UMa4-9«47^<>9-"        =t30V4t^C>9'  J) 

I  3'  ^ 


Vi*'49. 4*7^09 
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qaibas  oumeris  cuotods  ent . 

Primus    =r  490  3  5673 tf.  $94^3^41 

Secunduszr  934533025.  59453^41 

Tertiiis   zz   5 1701^^4.  $9^36^ 
quorain  prcdadam  manifefio  eft  qoadratum  •  9^pe 

5*.  3^».  laS'.  173*.  x»4p*.47tfo^*. 
Summa  autem  leperitur 

«5  594<^3'^4i*. 
«t  (iimma  |»odud^qm  <pc  biniis  t   ,  . 

173*.  594^3tf4«M8«4»9*4S5937^ 
coius  radiz  qaadnta  cft  X73. 59453^41.427x87^ 

XI.  Pro  eadem  aeqaatime  -refolueada  poni  poteft 
Qr:2//-s/— ^,  Tt  tres  ptimores  tetiQini  tolUmur,  ac 
prodibit 

-8^=-H«/-HiV,fei  o=i73^-4-ft.€igo*=T5~- 

•t  J-  =  ^  |~~.   Snmi  cnim  poteft  valor  ,  ipfius   Q. 
tam  negatiae  qoam  pofitiae.    Statuatur  ergb 

v=:- 144. 173;  11=207563 ;  eritxr:  9. 8xrr7>9 
et  yzr  —J^ »  ^°^  ^*"*  .manifeftum  eft ,  ad  tim 
cnotmes  perueniri  nnmc»»,-  "vt  folario  praecedeos  prac 
hac  multo  fimpUcior  fit  acftimanda*  Superfluum  autem 
Ibret ,( haiusmodi  folutiones  nimis  complicatas  Tkerius 
euoluet^ ,  9uia  jin  luiius  seneris  quaeftionibus  folutibQe 
fimpliciftima  plerumque  contenti  efle  lolemus. 

Ofi» 


NrMEKOKVM.  jw 

Cafiis  2,  quo  ponitur  r=J. 

12.  Hac  poficione  tkimus  formulae  no^e  tor- 
miims  fit  quadratam  ,  ericqiie  ^  =^tC  >  cxifteote 

lam,  ad  tres  termtnos  tltimos  toUeados»  fiatuator 
Q=|-:/H-J«,  eritque 

hlacqoe  Q=^  et  r=ij,  mle  v=ri9  et  »=14* 

Nunc  igitur  erit  *=*«=tfo;  tt  yz^.*-^^  zz '-^ 

ideoque  x-^f^.^  et  tres  numecj  quaefiti: 

Wmns    =«=^,^»»=i4'.tfo«.557.4i57 

Secundos  ==  ^2^;,*^  «f»=  14*.  557*.  41 57 

Tcttius    -'-^^^iP^i«w=i9'.5S7  4iS7* 
poGto  f)i=tfo:  bique  numeri  iam  ncxabUiter  fiut  mi* 
norcs  qoam  i/,  qui  caiii  primo  6ax  iaocnti. 

13.  Qioniam  eigo  bi   numeri   ob   'pamitatefli 
ittentiooe  digm  Tidentnt »  ii  ita  ezhibeantur : 

Primus    =    705^00.  *^i$w 

Secundus  =    1 091 7«.  23  f  5  44-1^ 

1  ertiuft   =  s  500^77.  23 1 5449» 
Quonmi  oomeforam  fiimma  eft  =23x5449*,  er  pnv 
dndum  =  X4**  i9*.<So*.557\4i57^^(kque  vteiqne  o»> 
mcrus  quadfacus. 
At  rumma  produftomm  ex  btnis  crit 

(i4*.tfo*.i4*.  557-*-»4''^tf  •*y*'*»57-*-»4''55''  »^*- 

4157)23^544^ 

quaft 
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quae  reducitur  ad  hanc  fbrmm* 

cuius  radix  quadraa  eft 

14- 231 5445. 8-1.4133. 
Sunt  autetn  .hi  nuimri  ^eirciter  .i$oop  jkikm  «auaQres^ 
quam  jptiiTnini  ,inu?ntii 

C^alus  2:  quo  ponitur  r^^. 

14.    Poato  r~3  ,  fit  r  ^  ^^> «  ;habebitw 
;baec  aequatio  ^rdu^a4^  r 

,Qjg^=:^  af ♦-^0  <»  -H  :S4^  t  ^<6  4/  -H^^. 
Jiain  ad  tecaos  yUii^Qs  tternqiaQs  jtQU<»dos  ^Qiatlir 

§=8  -  4/  -f-y « ,  ^ei^iuip» 

>Tnde  elicitiir  .*=-;?•  >ct  .(ic=  ±  ^.'i^ 

ideo^uc  .c  =:  r- 43  .^7  jSf.  .«=;87.  *  5  ?  :  W  jfzfVZ%%.  fi^, 

«  J'  =  *S^'  *^«W«»  ^Jc  jKM:fpKit«>  *<»  wmcrqi 
jn  iromenfum  fitptnfyefe^  yn^  iis^^ueadi»  iopeifedp- 
mus.  (CqntcimpktQpr  «i^  adhuc  ;rnum  cafuni ,  ffio 
tam  primus,  quam  xltimus  ^t^nnimis  ftirmulae  Q.^  .fiius 
quadrati. 

Ca(u.s  4,  q^p  powtur  r=9.. 

1 5«  Pofito  r—p,  fit  I-  =  ^i^^,  eaaflcmte 
'  Q^Q_—  3^  ^  -  53  8/'-*-  J7?<^/^-  5a<>*-4r  *^o» 
ToUamus  terminos  'prioium  et  duos  vltimos ,  poneQdp 
<J^2r  40  -  'it  -Ar6tt^it  habebievB 
*-538**'+-i7i^«=T78r  +  480«+7*// 


iuperiori   J^'^;! 
mfcrion     t='^l 


tfnde  ^licimus  pro  wttoquc  figqo 

\trinque  autein  fpcpdeuat 
numeri  nimis  jn^i. 

ToUamus  t^p  tres  tetminos  Tltimos ,  |KXiendo 

liinc  autem  mimeri  raulto  adhuc  '«laioces  refuItanL 
tP.Qflet  ppiro  pro  binis  termiais  primis  cum  Yrltiaao  tbl- 
lcndis  poni  Q=z6U—  f  t  +40,  Terum  hiac  jnulto 
minus  ad  numeros  fimpUciores  pecueQiemus. 

1.6.  Ex  Jus  iatis  tuto  condudi  poiTe  Tid^tur,  mU 
aiimos  numeros  problemati  £itisficientes  efle  eos ,  quos 
<§.  13.  ,eliciumus*  qui  ergo,,  £  penitus  per  .multiplica-;; 
(donem  euoluantur^  fcunt.: 

-Brimus    =:  X5337S0S1440QU 
Secundus^   ^25278*19^228. 
-     •Teftius    —3+74741058973. 
iSin  antem  in  £-a<3;ionibus  numeri    IatisJ|cieot6S  fimtpH- 
•dlfimi  defidecentur.^    ii  indidem  alTignari  pot^runt ,   his 
l>er  23x5449*  diuidendis:  ita  vt  hi  numeri  fiituri  iiats 

Primus    =:^— 
Secundus  r=  ;;§ 
Tertius  =;f,. 

'quorum  tam  ^umtna ,  quam  lumma  produdomm  ez 
liinis  , '  ejt  omnium  trium  produ^^um  ,  iiint  numeri 
4^adiatL  ,.,/•'  .      ^» 

Tom.  Ylil.  Nou.  CoBraL  K         THEORE-. 


THEOREMATA    AR1TIEV4ETICA 

NOVA  IVffiTHODO'  DEMONSTRATA. 

L.    E  ffZBKCk 

Praet«r  Tarias^  comfiaiandf  operttiottei ,  <fm-  tfS^' 
in  ArithmetiOfi  mdi.  foknt ,  fiuiosqDe  dU8iplinae' 
quafi  partem^  pnifticftin  conftiQmDC  ,  eiilsdem  pair 
Theoietic» ,  quat  in  iadd^n^'  iMHReronim  mtQra  ¥er- 
fttui;,  noa- muMis^  iam  dim"  tr»f{tirf  efti  coept»^  qbew- 
adnuxltti»  ex .  Biuiki^i  et  Dbpbati»  imel^eie  Mcetv 
^bi  infignes  aumeroram  propiietstei  ettteae-  reperioattif 
ac  demuaftratae.  Qaa;  mag^S' anieo»  deiacep*«Mmero> 
rom  indolem  et  afie(^onQ».',MflilMM94Cicb  tmttr.  ieidcati , 
molto  pluies  eorum  prppoetate&,  oUenauernatw  'vode 
pqJGhecrima  ThepreofKta  nameroiuiO.  wturaai  iilallniDtui» 
d^rimuere  j,\\vat  pactim  demon(fratioQiln»JiiBtcfroioiii^ 
panjm  etiain'  nunc'ih  indig^tl,  fiue  qpod .  eae  ab, 
indfct)ribus  000  fint  inuentae»  fiiie  temporum  inturia* 
deperditae :  ex  qiK>  genere  f^unmar paffiovoccumint 
huiusmodi  Theoremata  numerica  y  qiipmroi  dtnROtiftni* 
tiones  adhuc  defideranmr »  etiamfi  eoram.  veritsM;eBn  ia 
diriiium  voare  noo  liceat.  Atqoe  htc  Jafigne  diftri* 
«iien')  quod"  inter  Tfaeoiemata.  arithmetica  et  geome^ 
iHcii-  toterceditty-^non  parum  miiari  debemns ,.  qupd' 
Tht  TlJa  propofitio  geometrica  prderri  poffit)  qaanf 
•oa  fit  iD  promtu,  fiue  Tciam,  fiue  Wm,  ojleodere, 


nKm  mftmo  skmtmntiftA.    ^ 

Ami  coBim  imteie  ekts  «Himefonirh  nirtiiraitt  noHib 
^c  propofittooM  y  qiKtram  tesrihitetti  nbbis  agnofeeit» , 
oeotiqaam  l^'4MKMiire  iiceA;-  Magiia  huitisnlOdi 
Tbeottnmtani  Isa^  t  FtfHMlS^  tdlda  habetuir ,  qab^ 
ffBm  ctemodteMioiiee  .fMai<niim  partein-  ft  inuemflb 
flffiniitait ,  quts  cmn  wA  IbHptit  idtfefiiflb  itt'  eiimimifb 
huiiis  ftieiitiie  decdftieotam  don  pamfli  eft'  ddlendonii 
^taot  «item  tslftim-  TheOfemstiim  dedionffa-atiobes  vel 
loot  cognitiie  ,  vcf  leftftutte^  in  iH  certe  Molto  maio^ 
yu  Itfgenii  eiocet,  <fAta  int  \tt  vlio  alio  detriobfti^ 
tkiMim  genete  d6pfeben(&nfm ;  tnde  in  hoc  negotvii 
non  tam  y&haiy.  ^ua  fiieiitk  ittMMiottiftfiUdnrattllrj 
cft  acfiimanda«  tjaaan  maxima  fubtilitas,  qua  huius> 
modi  demonRratifitaes  piMi  «lHi&  ^ittiaguuntur.  Atque 
ob  tianc  caolam ,  cum  iam  &qpias ,  qoam  pieiisqne 
aeqnam/videri  «pieat,  in  hoc  gcneie  lalx»aaeriro,  t>pe< 
lam  mibi  eqnidem  wa  petduMc  videor ,  Jieqae  etiam 
nunc  theoiemata ,  qoae  iuc-  propono,  Vl^tate  carimni 
confido.  Notatu  imprimis  d^nom  vifiim  e(i  Theore* 
ma  illud  FermatU  i  qpQ  omnes  nomeios  in  liac  for- 
mula  tf^  —  t  contditos,  (emper  diiiUiBiles  efle  pernn" 
■MHni  p-f  fiiTiiden»  ii»  ftctic  primoB).  neqte  tamen  4 
per  enm.  dinifiooemi:  adinittar,  caffinnaidti ,  cukitf  Thco^ 
caaatis  iam  geminam  dedi:  d«Ki<i«(liatinmn.>  Nifli^ 
aoieBp  idemi  in  iiitiQrJi  itefiiidUfteiifpier ,  at^in  ^v 
nere,  fi  diuiibr  non  fit  numerus  pkimii»),  tsA^qiki»^ 
qoc.  N,;iaae(li^,,  cuiusnipdi  ezponeniem ' poteftati  cui- 
cuiiqoe  tribui  oporteat,  vt  expreflio  i^— z  femper  fit 
diuifitif''^  per  namerum  N;  ddmmodo  nonieras  a  cum" 
eo  nuUilih  iiabeat  dioiibreih  cotmnanetti;      HmiA  au- 

K  a,  tem 


ma  hoc  (einper  ffii  yeokx^  quoties  «xpntens  n  aequ» 
li».  fiierit  inultitudiai  ouoBerqnim  ipfo,  N  minoFun^ ,  qqii 
fint  ad  N  pximL  •  Ad  hoc  eigo  demQnAQinduiii,  ante: 
omnia  buiusmodi  theoiSfDatibns  eft  (^  ^,  ex  quibus». 
propofito  numero  qnocunque  N>  cogpofci  poffit ,  quot 
inter  numeros  ip(b  minores  fiituri  iint  ad  eum  i»imi<y. 
(bu  qui  nullum  cum  eo  habeant  commuoem  diuifocem  '^ 
quae  theoremata  iaro  ipla,  multo  amptiorem  Tliim  ha^ 
bere. ,  atque  ad  aUas.  magis  abfconditas  numerocum' 
proprietates  aditum  parere  ^  videotur.  Ua  aucem  prae- 
nilfis  y.  demonlhratio  veritatis  propofitae  ita  eft  cpmpa-' 
nta^  ¥t  maiore  attentione.  non  indigna.  'videatui:^ 

Theorema    r. 

r.  Si  per  numerum  quemcunque  n  termihi'  pio^ 
greflSonis  aritbmeticae  cuiuscunque ,  cuius  di£^rentia  (ib: 
numerus  ad  «  primus  ,•  diuidantur,  iiiter  vefidua  occucreoo: 
omnes-  numeri  diiri(bce  n:  minores. 

Demonftratioi 

Sitr  progreflionis  aiithmeticae^  ttiHiinos>  pciinugs 
^a,.  et  difierentia.  =</',  quae  (16  ad  n  numerus  pri:.- 
B1US,  (eu  quae  cum  numeco' if  nuUum  praeter  vnita-- 
tem  habeat  diui(brem:  commaoem ,,  ita.  Tt  progreffi» 
anthmetica»  fiitura  (it:: 

tc  dico :  fi  finguli  termini  pec  numerum  n  diuidantuc»» 
iotec  fefidua^  omoes  numeios  ipfi)  n  miooreS'  occorcere.. 
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Ad  hoc  ^monftnindQm  iaffidet  litiias  progRiCoBi»  tan>> 
fuin  n  termioos  coaGdeiafle ,  qiu  faot : 

Quodfi  eigD  ifti  tenhini  fihguU  per  »  diuid^niur^  omni& 
fefidua  incer  fe  diuerfa  efle  oporter.  Si  enim  duo  ter- 
mini,  veluti  a^iad  et  a-i^vd'^  exiftentibus  jji  et  >* 
■umeris  ipib  n^  minoribus ,.  pec  n  diuifi  paria  praebe* 
leat  iefidua  ,  eorum  diflferentia- (m— |A-)i/ vdque  per  » 
eflet  diiufibilis^  Cuox  autem  sumeri  d  et  n  nullum  ha- 
beant  diuifoiem  communem  ,.  necefife  eflec  ,•  vt  v  -^  fiir 
diuifiouem  per  n  admitteret ;,  id  quod  cfifet  abfardam>, 
ob  )»— jjK^ff.  Qiare  cum  omnia  ilJa  refidua  fint  di*- 
-verfi ,  eorumque  nuntierus,  Ttpote  cerminorum  numero> 
aequalis,  fit  =«,  in  iis  omdes  plan»  numeti  ipfo  m 
minores  occunent,  fcflicet : 

o>  x>  a,  3,  ^i  5>'  .  .  .  (n-t) 

iSquidem  difieientia  progrefijonis  ddt  numerus  ad'  diui^- 
ifocem  piopofitum  m  primus*.     *  Q.    £.    JDC 

Cotoih    J.- 

s.  Inter  tmininosr  ergo  progrefiioms  aritlimetica»- 
cuiascunque,  (^onim  num^us  eft  »,  dummodo  cUfferentiai 
«us  ad  n  fit  numerus  primus ,;  certo  leperitur  'vnus  ,> 
qui  per  »  eft  diuifibiiis  :  tum  vero  etiam  aderit  vnus^, 
^ii  per  »-  diuifus  danun  refiduum  r  lelinqviit. 

Corolt     1?^ . 

3.  Si  eigo  numenia  d  ad'  n  fiwiir  primur,  (em^ 
jec   numerus   huiu»'  fi>rmaa  a:-4-Vii/  exhiberi  pbteft^,> 

K^  a>  exifteote: 


\ 
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adflante  «  vufatm  quocunqDe  ec  ii  iniiioi»  qwM  n^ 
qui  per  nimieram  n  (k  diififibiUs ,  a^ue  edMB  fiib  iie« 
deip  coiMiticMi^ni;  (eoip«r  U^  d^itiv  iii]|iiei»«.-4-K^t 

4.  Ddt»  igitur  niimeris  a  tt  d,  qnonmi  ik  4 
sd  fi  fit  primt»,  iemper  ioueniie  licet  iHimoros  jjc  et  y^ 
"Vt  «e^tioni  haic:  4r-4-»'if=rfiff,  Td  etbm  hiiic: 
n-h^dz^tnH-^r  Atk&ity  qntciuiqiie  iiumenis  Oiipqc 
^nam  M  fto  r  afliimattu. 

Scholion. 

$.  Qood  de  prc^ffiomj^  a^hipp^qif  ^vm^ 
mm  nnmer^  n  ^pmooftrauimus,  id  de  tota^  pKpgtsffiooe 
in  infinitnm  continua^  valet:  termini  eniQi.,  qui.  |poQ 
iilos  n  terminos  &qam!tar,  cadem  oidinc^  leproduoH^ 
lefidua,  A  per  n  ^nidannir.  Ita  terminorum  poft 
a-^-Cn^i^d  (eqoenrium,  ^ui  Hm^M+mly  a-i-{n+t)df 
a-+'(fl-\-^)4  etc.  per  n  diaifbnun  refidna,  conueniuot 
cum  lefiduis  ez  terminis  initialibus  a^a-i-d^a-^-idtttc* 
natis.  Atque  fi  tou  feries  in  infioitas  penodoi  diAri* 
buatoi ,  cuique  n  terminos  tribuendq^  fapc  modo: 

termid  cuiuslibet  periodi  eadeni  piaebebnnt  lefidna, 
eodemqoe  ordine  di^ibfita^  omnium  enim  peiiodorum 
tf^i^.  Qiipi  priRii ,  toBi  (eamdi:,  et  terrii.  et(;  coo- 
^lfni^K;  BHdft.  d»bqp(- fdidna»      QiiaiB.fi  ndaBBOk  le^ 

dixxuai 


rmnnaflh.' 

6,  In  pfogpeflioQe  irithmettc»  ,  cuiw  termiiioifnm 
Bninertis  eft  =»,  ^tideii^  tdrniHil  ennt  ad  mnnttiiai 
r  ptiafu^ ,  ^  «por  mt<r~  dOfH^  ^19  r  i^afofti^  diDtur  ad 
»  primi ,  donMflMto' dfflMflOi' ^f«|^^ 

■BBMm''JllilMIK' 

Deinofiftratta 

Sk  enim  «  teniiinus  pdmus ,  et  d  diffeientit 
pfogtei&onis,  qoae  li^ad  (k' BiiiAM  pnmus,  ideoqno 
igfit  fitogfxiSo»  contmei»  terditnm  t 

4i94iH^tf,4r+4if^^4^3Vr, ^-^(n^iiS! 

Quoniam  i^tnr,  ^  hi  tc^M  p^r'  ikiitiexbm  i^^  diiddaQ'^ 
tiir,.iBtdr~iedinr  oecu^nnr^oltooes'  pkiik  liiimeH  ijpfo  m 
aoiaoMs ;  .poBrin»  tt>  tcimi»  ^xkmifie  a^-^ytt  t»*- 
Utu»  ftfidBUflii  r ,' ac  olanifellflin  <(!/  fi^  f  fa^t '  nili^ 
mefus  nd  n  'primus^  iHonf '  qifb^  terminaat'  «rH-T^ 
wA  -B'ibfO  pfimani,  fioantedi  r  cum  ir  Iiabeat  qiietnpl^ 
am  dinifotero  communcm ,  idero'  qooqoe  erit  diui(b# 
commnois  numerorom  «  et  a-^-vd.  QuBre  qubt  ^' 
ter  oumetos  ipfa  n  mtnoies  fiierint  oumeri  ad  n  primit 
coridem  quoqne  inter^^fi0s'p)bgieffionisaritbmeticao 
pix>pofiHC^  liabelNidttBr  numerr  ad^ «  pfimi.    Qp  ^*  ^* 

.  C<JrdlL    it 

7^  SfriHMc  tiWmis^'im)ii^,'«|9Ei'  omif»  ntrL" 
imi%s  ipfi^inimktsV^satf^^ipi]^' qiiHqir^ 

qpQfun 


^uorum  nuroerus  eigo  «fl:  aeqiialis  z^o—t  ;  m  iHi 
.etiafti  pFQgreffioae  arithmetica  omnes  termioi  praeter 
Tnum  erunc  ad  n  priip.i^  ^uippe  iraiis  per  «  efl  diiufi- 
ibilifi, 

CprolL    z 

^  S.  Sin  a.utem,  a  fteric  numerqs  jconopofitus ,  inter 
jpumeros  ipfo  ^ninores  dabuntiu:.  quipiam  ,  ^ii.  cum  eo 
diuiforem  habeant  communem ,;  toddemque  Vjero  etiara 
xeperientur  in  progreffione  aritbmetica ,  quibus  iideJO 
(jCQn^munes  diuifoi^s  fim  J^  Sf^vmim^ 

CoroljL     5, 

p,  Ita  fi  Gt.nzz^f  quia  inter  aumerDs  (imtio 
'inninores  funt  ^uo  ad  6  ^primi^  fcilicet  x  (vt.5. ;;  ia  OKUii 
progrelUone   aritbmetica  6  tcrminorum  : 

di}0  tantum  eronc  ad  ^  primi ,.  dnnimodo  4i^rentia  d 
fit  ad  tf  numeius  primus.  Ita  .  fi .  capiatur  *r±4; 
te5.,  horum  fex  numerorpm^,  p,  14,  ip,  a+,  ap, 
duo,icilicet  19  qc  ap,  ad  .^  funt  primi,  vni|S24per<? 
dtuifibilis ,  leliqui  vejo  4 ,  ^ ,  14  ad  <J  compofiti  per- 
indp  gc  »  ,  3  >  4. 

Scholion.,    > 

10.  Haec  Theoreniata  in  doarina  et  contempla^ 
«ione  naturae  numerorum  inCgnem  habent    -vfiup  ,    hic 
autem  «i  foliim  adhibere  vifumeft  «d-  hanc    quaeftio 
nj^  cnodandam  :  P^o^/Z^O;  «a^r<»  /fuQfltnque.  a ,   ifiOt 
Pffr  mneros  ipj9 'mmres  jutm  Jint  ad  emdm   mme- 

rum 
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rm  n  primi^i  Statim  quldcm-  pruec   fi   »  fic  mimcm 
primus,  omnes  numerosipfo    minores   fimul   ad   enm 
fore  (nimos,  eoronique  idcirco  nufnerum  efle  z^tp-^ii^ 
Verum  fi  «  fit  numerus  oom()oficas  ^  mulihii^   nnmcH 
rorum  ip(b  minorum  ad  eumque  primonim  eft  mioor » 
quanta  autem  fit  quotiis  cafti  y  non  tam  facile    afiignari 
poteft.     Ita,.  ft  fit  i>zrx3j  imer  numeros  mmore^  tan- 
tuon  quatuor  reperiuncur  ad  i>2  primi ,,   (ciiioet  i  rSr 
7  ,  II :  et  fi  fic  ttz:i€q  y  nttineii  miooMS  ad  mn  pri*. 
mi  funt : 

1,7,11,13,17»  I9^a3,.»9,>i, 37,^1, 4,^47,4^^53,59 
quorum  numerus  efi  16 :  ynde  reliqui  43  omnes  cum* 
60  diuifores  habent  commbiiss.  iVfdneri  bic  conuenit| 
Tnitatem  ad  omnes  plane  nuraeros  efie  nuroeram  pri- 
mum  )  eAmfi  omnium  fit  diuhbr  \  id  quod'  e^  defini^ 
tione  eft  euidens  ,  qua  numeri  dicuntur'  elte  i^nter'  l^' 
jirimi^,  qm  praeter  ynitatem  alium  nuUutii^  agnofea^r 
diuiforetd. 

II.  Si  II  fic  poteflias.qDaecunqpe.  num^ri  ppmip, 
fcu  nzzp^y  inter  numeros  ipfo  rainores'  tot.crunt  a<i 
eum  primi,  quoc  mtates  cQntiqentur  injf*— p*^*' 
z^p^-^p-i). 

DemonftrsttiQ. 

Multitudo  omnium  numerorum.potefiasef  11S3/)!* 
minonun  eft  p"*—  i  ,  inter  iios  autem  reperiuntur  qui' 
dam ,  qui  ad  fi  non  iin&  pnm  *  ottinia  fcilicet  ipfius  p 
molripla  ,.  miaora  q^am  ff,  nuliiqpe  alii  pfaeterca :  ex 
quo  iequentes  numeri  dd  n  non  erun^  primi:      •     • 

P\  ap,-3p,  4P  -  --  -  •  -  -y-p         " 
Tbm.  VIIL  Nou.  Comm.  L  quo> 
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qaonnn  iiun:iera&  efl:  f^^^^-i  ;  quo  ablaro  a  ouineEo 
oatauun  ipTo  nzzf^  minDcusn,  reJinquitur  nnukituda 
eorufl)<,  qui  ad  p^  fimt  primi ,  (pioruai  nunieni»  ioque: 
€ft  znf-f^-^-^^p^^^ip-xy    Q:  E.  IX 

CaroIL    r- 

12.  BGnc  rgitur  prima  iequitur  ,  i(f  quod  per  .fe 
e(t  manifeftum,  fi'  fit  n=p  exiftente  j>  numero  primo,, 
numerum  omnium  oumerormn  ipfa  mioormn-  ad  eum-' 
que  primorum  efte  rrp  — x  ,,  fiquidem  omne&  ntHners 
iplb'  niifloces-  fimuL  fiint  ad  eum  primL 

CoroIL    2. 

tj.  At  &  fit  «=:p*  y  inter  numeros  ij^  miacf^ 
wes  r  moltitudo»  eonini ,.  qui  ad  eum<  fiinr  primi ,  e(t 
^PP^P^PiP'^)^  ^^^^h  quorum  numerus  eftp-u^ 
ad  nzzp*  ecunt  compofiti  „  leu  per  p  diuifiibilesk 

CaralL    j, 

i^  I^opofita  antem  numeri  primi  potefi^te  qua> 
<lmque  nczp^,  inter  numetos  ipfij  minores ,  quorum; 
inultitado  cft  z^p^-t ,  reperiuntur|>'""-'  — i ,  qui  fiint 
per  p  diuifibiles,  ideoque  ad  p^  non  primi :  reliqui  vero' 
ooines,  quorum  BumeEUS  eft  zizp^^p^ — *^p^^^-x)^ 
ad  p^  fimc  pcimi. 

Schoiroii, 

'v$.  Si  efgp  numeras  propofitus  n  fiierit  potef&t 
ciiriwpiani  jtumen  piimi  ^  ope   hulus  ks^s-  ailignaro 

po8&. 
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poterimus,  quot  iater  omnes  nuroeros  ipfo  miaoies  liitiiri 
fiot  ad  eum  primi.  <^u3ndo  aat&a  imnenis  « ,  ex 
duobns  jdufibnsue  numeris  fHimis  fterit  coc^us,  fainc 
ndndam  ifia  <]naeftio  coafici  poceft:  praecedentibus  «o- 
tem  Theocematibus  «dhibendis  ifiam  <juaeftionem  l^tios 
pateotem  lefoluere  potedmus. 

Theorema    4; 

16.  Si  nnmerus  n  fit  prodndum  dnbrum  name^ 
romm  primomm  p  et  ^,  (eu  n  zzpq  ,  multitudo  omnium 
num^orum  ipfb  nunorum    ad   eumque   pcimonnn   efi 

Demonftratia 

Cum  numenis  omnium  num«K)rum  ipfo  ft—p4 
fninorom  &  p^-i  j  binc  primum  ii  debent  exdudi, 
qui  per  p  fiint  diuifibiles ,  deinde  Tero  «tiam  ii ,  <^ 
per  ^,  hisque  defetis  telinquetur  moltitudo  quadita. 
Noteotur  ergo  ab  vnitate  vsque  tA  pf  uoaBeri^  qui 
funt  ad  p  primi ,  hoc  modo : 

I  »  * ,              3  ,             4 ,  -  -  p-i 

p-+-t>  p-4-a,      p-h3.    P^-+  *  -  ap-i 

ap-4-x,  ap-+-a,  2p-H3,  *p-*'+  -  -  3p-i 

3/>-H3i.  3p-l-a,    3P-H3,  3pH-4  •  •  -tf"» 


(^-i)/)4-ii(^i>-»-a,(^-i)p4-3,to-0p+4-   -    pq-t 
atque  'iam  ex  bis   ii  tantum  eligi   dcbent ,  qoi    fimul 

L  ft  qpoqui 
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iqaoque  ad  q  funt  priini.  Confidercncur  ecgo  feriM 
Tertkdes,  quarum  numeius  e(l  p-r.;  quaelibet  aueem 
cottcinet  ^  temiinos  in  ariclimeuca  progre(rione  CFefcenf 
tens ,  difierentia  exiQente  p ,  qqae  el^  ad  q  numen» 
■pnmus.  In  quaiibet  ergo  ferie  verticali  omues  termini 
praeter  vnum  ad  q  erunt  primi  (  per  $.  7. } ;  vnde 
Tnaquaeque  leries  verticalis  continet  q  i  numeros  ad  q 
primos  Quare  coon  niimerus  ferierpm  verticalium  fit 
p-i  f  in  omnibus  continentur  fimul  (p-i)(^~i)  nu- 
meri  ad  ^  primi ,  iidcmque  igituC  etiam  ad  produ^ni 
j^y  .qupt  primi ;  confcc)aenter  iater  omnes  numeros- 
ipfo  p^  minores  reperientur  (pri](^-i)  numeri  ad  p^ 
piimi.     Q.  E.  D.. 

CorolK     U 

1*7.  Cum  mukimdo  omnjum  nuinerorum  ipQ>> 
pwdufto  p^  minomm  fit  p^^x  ,  inter  eosfemper  funt 
(^-l)(^-i)=:p^-pv^-hi  primi  ad  p^,  reliqoi 
tero,  quoram  numarus  eft  p-H-^-2,  ad  eum  ^t 
tompofiti ,  (eg  cum  eo  communem  habent  dinifbreaL 
▼el  p,  vtl  ^. 

CorolL  .2. 

z'8.  Uoe  eciam  inde  patet ,  quod  inter  niimcro» 
ipfb  produdo  pq  minores  finc  ^-1  oumeri  per  p  di* 
Irifibiles ,  (cilic^t : 

drinde  inter  eosdon  funt  p^  i  numeri  per  q  diuifibiles» 
nempe: 

^»  a^,  3^,  4^   ......  (p'-i)t 

'qui  -cum  ab  Ws  omaes  fint  diuerfi-,   omniiia  habemor 
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(^-x)4-(p-«)=^+^-*  numeri,  qoi  adp^aDa  faat 
frimi» 

CorolL    5. 

ip.  Si  ei^o  qoaeratur^  qaot  ab  t  tsque  ad  x$ 
fint  nameri  ad  15  primi?  ob  /»=3  ec  ^=^5  ,  rega- 
la  docet  eorum  oumeruna  ele  s  .  j|.c=8  ,  (piippe  qut 
fimt  1 ,  fl  ,  4. ,  7  ,8  ,  XX  ,  x3  ,  i\f.  Sinnili  modo 
ab  X  ad  35  ob  />=5  et  ^c=7»  multitndo  oumtrorum 
ad  35  primorum  eft  4..  tf  zra^- ,    biqoe  HDmeri  ftnr: 

Scholion. 

±0.  Qioniam  hic  quaeftio  el!  de  numeris ,  qiii 
ad  qaempiam  nuinerum  fiat  primi ,  eoqne  miaores , 
co».commode  pattes  ad  iftam  nametutn  primaft  'appel* 
hre  Hcebit.  ita  fi  nuAlerus  propofitus  fiierit  primui 
:^p  f  numeros  pxrtfum  ad  eom  primarum  eft  ^^^p-u 
fi  aumerus  pfopofitos  ^  potcflas  quaecoaqae  nomeri 
primi  =:p',  numerus  parrium  ad  eum  primarum  erit 
—P*~P'~*—P""'(P "**)•**'  fi  numetus  propofitus  fic 
produdum  dunrum  numerorum  minotum  difparium  ^pq^ 
nametus  p^rthifti  ad  eutti  fJrimarom  *ft  rrCp-i^C^-i;, 
hocque  modo  ambages  «k  loqoeodo  contrahemos.  I$t<- 
mili  modo  demoofirare  poflemus ,  fi  tiuiheros  pr6>- 
pofitu»  fit  prodoftum  tx.  tribus  nomeris  primis  difpari* 
bas  zzpqr  y  oamerum  pirtium  ad  «um  primarom  foit 

^(P    * )(?  -  ^  )('"■" ' )  *  Iio<^*|*    «**0"  '^^  produiftoiA 

pfcirirtm  eitemkre  lictret      Veiom    fc^os  propofiti6 
dRinc»  hos  eafas^itt  fe  comple^teir. 

L  3  Theorc- 
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Theorema     5. 

21.  Si  fint  A  et  B  numeri  inter  fe  primi ,  et 
numerus  partium  ad  A  primarum  fit  z:za ,  numerus 
Tero  partium  ad  B  primamm  fit  rr^  ;  tum  numenis 
partium  ad  produdnm  AB  primarum  erit  :=zab, 

Demonftratio. 

Sinc    I,  a,   P,V9 u   nnmeri    iUi 

ipfo  A  minores  ad  cumqoe  primi ,  feu  partes  ad  A 
primae ,  quanjna  igitur  partium  nuroerus  per  faypothe- 
fin  eft  =:tf.  Totidem  ergo  erunt  numeri  ad  A,itidem 
primi  erunc  ab  A  ad  2  A  >  item  «a  A  ad  3  A ,  et  ita 
porro.  Hoc  modo  exhiberi  potenmt  omnes  numeri  ad 
A  primi  ab  Tnitate  vsque  ad  numemm  propofituin 
AB,  quos  lequins  fthema  exhibebit: 

I  >             «,             P,      « 

A-l-i ,  A-+-a,.  AH-p  .....  A4-ta 

aAH-i ,  aA-f-a ,     aA-+-(3 2A-f-u 

3A-H1 ,  sA-i-a,     3A-i-(3 3A-i-M 


(B-i)A+i,(B-i)A+a,(B-x)A+p,  .  -  -  (B-i)A+fij: 
Hic  fii^lae  feries  horizontales*  contineat  a  terminos, 
numerusque  omnium  ferierum  horizontalium  ell  =B; 
Tnde  omnes  feries  iunSim  (^ferant  aB  terminos',  qoi 
iam  omnes  ad  A  erunt  primi.  Inde  ei^o  adhuc  ex- 
cludi  debent  ii ,  qui  ad  B  non  funt  primi ,  vt  hoe 
Diodo  relinquannir ,  qui  non  fblum  ad  A,red  etiam  ad 
B ,  ideoque  ad  ipfum  produAum  AB,  iint  primi ,  (eu 

cx 
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tx  hk  feriebu»  tt  tantum  temiim  ntmerari  debent,  qui 
etkm  ad  B  fiat  primi.  Hunc  ia  fineni  eonfideremu» 
leries  f ertiailifer  ^  et  cum  numerus  ierierum  verticalium 
fit  r:<7^  quaelibet  feries  yerticalis  continebit  B  termi- 
sos  in  arithmetica  progretCone  au^os,  quorum  difi&* 
renm  cum  fit  :=rA,  ideoque  muncrus  ad  B  ptimuSy 
per  Theor.  II.  quaelibet  feries  verticatis  tot  contiifebit 
terminos  ad  B  primos  ,  qtiot  dantnr  partes  ad  numC' 
rmi  B.  primde  ^  eorum  ergo  nomerus  ^ft'  per  hypoh' 
tbefio  rr^.  Cum  ig^  finguloe  ferie»  Terticales  coo^ 
tioeani  ^  terminos  ad  B  primos,  qoi  propcerea  etiaa» 
crunt-  ad  produdnm  AB.primi,  numeru»  omnium  ter' 
minorum  ad  AB  primorum,  hoc  eft  pastium'  ad  hunc 
■omcfum  AB  primarum  erit  zzab.     Q.     £.    iX 

Coroll;     I 

si.  Si  infoper  tertiuB  numerus  G  adSiciaiur,  qui 
fic  ad  Ttrumque  praecedentiom  A  et  B,  feu-  ad  tomm 
produ<5him  AB  primtis:,.  et  numenis  pardum  ad  C 
primafum  fic  =r^f  tum  numerus  imrtium  ad  produ- 
itum  ABC  primarum  erit  ::::abc*  Ph^dudhim  enini 
AB  codfidcrari  poteft  tanquanf  tuus  numerus ,  cuiu» 
parrium  ad  enm  primaruot  fic  rr^j^^  et  quia.*C  ad 
A  B  e(t  priitiBs,  Thcoremu  hic  habet  locum» 

CorolL    2^ 

13.  Cum  igitur  vnusquisque  numena  N*  relblui 
podit  id  ^idore»  intcr  fe  primos  ^  qui  finguli  6a,t  vel 
^fi  numeri  primi ,  vet  poteftate»  primorum  ,  ope  hu« 
ia&  regdae  multicudd  panium  addumeiumqpeuicunqua 
M  pnmaxtira  afligpari  poterifs. 

CotoIL  3;*. 
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Coroll.    j. 

24.  Exifleotibus  (cilicet  p^  q^  r,  j,  ctc.  nnRieris 
primiS}  omnis  numeftus  N  in  huiusmodi  forma  Nrrp^ 
^,  r*^  /  coroprehendetur ;  mde  numerus  partiura  ad  N 
primarum  edt: 

Corollt    4* 

9$.  Pj-o-formb  igitur  numeinnim;  fim{^d6rikii 
miikifudai  partitina  ad  eo&  primanm'  ita:  fe  habebit  t 


■nniMii» 

fr( 


P^ 


P9^' 


P^ 
P*^t 

pqrsr 


ronltkndo  pcuiMim 
«ttm>  primanim 

t^p—^y 


pf(p^.i) 
p'iip-i)iq.-i)? 

;p(:;i-l)(^,-lXr'--X:) 
iC/>-l)(y.-Xr)(y»-^0(j-l) 


ptq 

P^<ir 
ttr 

p*qrs 


rip'^) 
p'ip'-m-^) 

pKp-^lqiq.-i) 
r(p-i)(«~0('r-i.) 
^P-  »)^(^- !)('—  i) 
P(/>-i)(^-i).(r-i)(j-i.) 
(p-i)(g-i)(r-iXj-i)(M)| 
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.'Cproll     5. 

2tf.  'Hidc  igidir  prepofito  namero  qaocunque 
multitudo  partiutn  ad  enm  primarum  expedite  definie- 
tur.  .  Veluti,  fi  proponatur  360,  cum  fit  3<fo= 2'.3*.5, 
.cdt  multitudo  pactium  ad  360  primarum=4..6.4=9^. 

ScholioH. 

ay.  Haec  •ciica  multinidinem  putium  ad  nume- 
jrum  qnemuis  prinumim  pro  pnefenti  inftituto  fiifficere 
pc^Sint.  :  Interim  tamen  cicca  ip(as  partes  ad  quemuis 
numerum.,primas  haec  notafle  iuuabit:  fi  numerus  pib- 
pofinis  fiierit  N,  atque  inler  partes  ad  eum  primas  oc< 
currat  pumen»  a,  ibidem  quoque  occurret  numerus 
K— a;  qucmiam,  exiftente  cc  ad  N  primo,  etiam  N-a 
■eriit  ad  N  primns.  Hinc  pto  quouis  numero  piutes 
tantum  eius  ^mifie  minoces  inuenifle  fufficiet ,  cum  le* 
Jiqpae  fint  earum  complementa  ad  ipfum  numerum  N. 
Simili  modOj  fi  M  iir  Aumenis  par ,  iater  partes  ad  N 
primas  etiaai  occurret  sN-d«  tum  etiam  sN-Hou . 
Item  fi  N  fit  diuifibilis  per  numerum  quemcunqoe  n,^ 
inter  partes  ad  cum  primas  quoque  occurrent  hi 
numeri: 

tNHh  «;  f  N^a;  fr^±a :^~^n±ee,etN~<t 

hiocqae   multo    &ciiius  ipfae  partes  iilae  adu  exhiberi ' 
poterant. 

Theorema    6,  '     '' 

s8.    Si    numerus    x    fiierit   prfmus  ad  N,  tum  ^ 
'  omnes  poteilates  ipfius  j;  per  N  diui&e  relinquent   re« 
fidua,  quae  erant  ad  numerum  N  prima. 
Tom.VIU.NcMi.Cooim.  M  Demon* 
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Demonftratia 

Cam  enim  x  Gt  numeras  ad  N  fnam ,  onmet 
eios  poteftAtes  erunt  qaoque  ad  N  primae ,  ideoqae  fi 
per  N  diuidaatur ,  refidiia  eoam  ad  N  fmnt  QDmeii 
primi.       Q;^   &   JD. 

Coroll.    r. 

sp.  Inter  reiidua  ergri  poteftatnm  Ipfios  ic  pec 
N  diaifarum  alii  nuroeri  npn  occurranc ,  oifi  <^  fint 
partes  ad  N  primae;  qujiram  numen»  cum  fic  pio 
indole  numeri  N  determinatus ,  imwmecabilc»  ^fteot 
pot^tes  ipfins  x,  qoae  per  N  dioilae  «qufdui  leliii* 
qouoc  refidiKU 

CorolL    2. 

30.  Inter  refidua  adtem  ifta  ex  diuifione  pocefi&- 
Ipm  ipfius  :r  per  numemm  N  ocu  femper  reperietur 
f  nitas ,  propterea  quod  inter  potefiates  ipfius  x  etiam 
leferri  debec  x^zzi.  Vtrum  autem  praeter  ▼nitatem 
cciam  omnes  reliquae  partes  ad  N  ptimae  ioter  lefidoi 
«ccoffant,  oec  ne?  m<»t  Tidebimas. 

Coroll.     3\ 

3»  St  pro  X  ^piatnr  'vnius,  omok  lefidoi 
jfonc  ^aiiates,  quicooque  nameius  pco  N  fiieric  afiiiaaM 
I6«.  Deinde  fi  fumatur  x=.N- 1 ,  qui  numeras  ad  N 
ciiam  cft  primus »  in  refidoia ,  ez  diuiflooe  pocefiatom 
(N-i)%  (N-f)',  (N-i)«,  (N-i)%  ete.  QKtis,noDoifi 
^  reperienrar  diuerfi,  fciticet  «  et  N-x,  qoae  ccil* 
liauO  k  aiteraatioa  excipiaoc 

Coroll.  4* 
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Coroll.    4. 

'  32.  Froue  Igitur  numcnis  x  ratiooe  ad  N  fiieiit 
compifatus,  vtique  fieri  poteft,  yt  inter  refidua  omniom 
poteftatum  ipfius  ^  noa  omnes  paries  ad  diuiforein  N 
primae  occunant. 

Coroll    5. 

93*  Si  eigo  omoes  partes  ad  oamemiD  N  pd« 

mae  ^  2^  a,  if^  c,  4,  e, qoamm    numeius 

Gt  zzUf  ioter  lefidoa  memoratij  Tel  omnes  iflae-partet 
.occuneot,  vel  quaedam  lantiimt  intet  qoas  tutemfem* 
■fct  Tiiiias  leperietiir. 

C.oroIK    d. 

i^  Qoodfi  non  omnes  Ube  paites  in  lefidois  ex 
Ainfioae  potefiatum  ipfins  x  per  nomerom  N  idiAis 
QccoRjnt,  illae  paites  in  doas  claflb  diihibuentnr,  qna- 
ffom  alten  oontinebir  paries  in  refidois  occniKnics»  aU 
teia  veio  partes  lo  lefidois  non  occunentes. 

Theorema    Jr, 

S  lerief  potcflstum x\ x% x\  x*, x* «*« cic:  permi- 
nenim  N,  qui  ad  «  fit  primus ,  diuidator ,  cousqae 
lefidu  pfodtbnnt  diueifi ,  donec  penieniatur  ad  poiefii* 
CMDy  qMc  itcinm  laitatem  pro  refidoo  pnebeat. 

Demonftratio. 

QDoiiiam  lerie  potefiatom  1,  x,  JT*,  X\  x*y  etc. 
h  iofinitum  continnata ,  omma  refidua  diueifii  efle  ne- 
qaeiiit,  oeccflb  cft,  Tt  tandeiD  qnodpiam  cs  pneceden- 
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tibus  reGduis  redeat;  ac  'dicp:  Ynltatem  eflc  id  refidunsr^ 
quod  otnnium  primum  fit  redituram.  Quod  fi  quis^ 
oeget  j  >  fic  j^  ea  potefias ,  cuius  refiduum  prlmum  w 
fequeoiibus  ex  poteftate  x**"""*  redeat  ;^  cum  igitur  po- 
tertiites  x^  et  x^^^*^  aequalia  praebeant  refidua ,  earum 
diffcrentia  x'^" -xf^z^^x^^x*—!)  per  numcrum  N  erit 
diuidbilis  Verum  produft^  *'*(**'•— i)  fefitor  prior  ad' 
N  e(?  numerus  primus,  ergo  alter  **— »  per'N  diui- 
fibilis  fic  neceffe  eft.-  Hinc  autem  poteftas  x*'  pfr  N 
diui^'  refiduum  djrct  ==  x  ,  ficqne  -vnitas  inter  fequentla 
fedua  citius  redibit,  quam  refiduum  potefiatis  x**,  quip- 
pe  quod  per  bypothefiB  demum-  in-  potefiate  aliiofc 
x^^  recurrft.  Ex  quo  euidens,  nuUum  refidunm  ite^ 
nim  occurrere  pofie ,  nifi  ante  Tnitas  ioter  refidua  re> 
dierit.        Q.     fi.     D^  ^ 

CorolL    r. 

36.  Poflquam  diuifio  t«rminoi;am  ieriei'  x^  Xy  x^, 
9f,  X*,  etc.  per  numerum  N  ad  jr  prioaum  ai>  initib* 
dedit  sefidua  diuerfa,  puta  r,  o,  p,  y  etc.  taodemite^ 
ium>occurret  primum  refiduum  z;,  qood  fi.  Qdatur  es 
potefiate-  x\  numenis  piaecedeotium  refiduoium  diiiefr' 
Ibnun  erit  zzik 

CoroH^     2'^' 

37*    Quaado  autem  potefias  xriefiduum  dar  ^' 
idem  quod  primus  termious  xV  po^fiftas  fequeo^  x*^' 
idiem  dabit  refiduum  ^hxI  V;  et  iiequeotium    qoaecus- 
que  x^  idcm  qpd  poteOas  jcf..     Oim    eoim    difEer 

seoti» 
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leatia  «'^-«'-af  rrje^t*»-!)  fft  diuifibilis  per  N,  ne- 
ceffe  eft,  vt  amho  tetmiai  ;e*'^'^  et  o^  pes  N  diuifi 
idein  praetiesiot  lefiduum'. 

GorclL    5. 

38*  Cum  poft  poteftatem  3^  tsiddn  refidUa 
f,  «t,  p,  Y  etc.  ordioe  recnrhtot^  poteftas  *»*,  fimi- 
Kque  mbdo  poft  eam.  pdteftates  ***,  *♦*,  *»*  eic, 
fxnties  per  N  diui&e  idem  refidoum  t  relinquent.  Quia 
ctiam  omnes  potcftates  jf^,  j^^\  ;i^','^x^",  «^*»  efc. 
aequalia  zofidua  fuppeditabanc.       >  '~      - ' 

Corori.     4.  •         • 

3*9^  Si  igitur  x*''ifiierit  iAfima  poteftas ,  qtiae  pdft 
jc*=:  r  iteram .  \nitatem  pro  refiduo  praebeaC  1  nume- 
tc&  dinerforam  refidunram  erit  v;  Oim  crgo  numerds 
partium  ad  numeram  N  primirum  fit  'nn ,  fieri  certe 
neqnic,  Tt  fit  K>»t  eric  eigo  jel' p=:rr,  Td[V<«.  ' 

CoroH.    5. 

40.  Si  eigo  ieries  poteftatum  i,  X^  x*,  **,'etc. 
Tsque  ad  x"  cootiouetur,    inter  eas    eerte    Toa    fitlteiD-    ' 
reperietur  .  praeter    primum  termioum  x,  quae  per  N 
Auiia  -vtiits^em   relinquat.      Pluies   ibrtafie   liliiusnKxli 
poteftate»    aliquando  ,    fed    paucioies    Toa     nunquam    / 
cxiftear. 

Scholion» 

4ff.  Refidua  proprie  imafai  (iiqc  ninneKi  ititiioies 
ikufixc  N>  fed  nihil   impedic ,   qao   minus  .  numeros 

M  »  ctiami 
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•ftiajki  inaioi«s  tsiiqu^  '  refidua  (peAeaids ,  €.niaiit4i 
idinquuDiur ,  <t  qvotuft  oiinis  pafuus  accipiacor  ka  fi 
in  diuifiooe  cutuspiam  oamerl  per  N  iieboqoaair  N^ 
•hoc  refiduum  aequiuakos  ipfi  a  ccoferi  debet ;  hincqQe, 
fi  de  lefiduis  feniurfit,.  omoes  hi  nuoneri  «,  Nh-«> 
sN-^-a.  aN-f-et)  cic.  inflar  voiat  refidui  a  fint 
coofideiaadi.  Sali^et  multiplii  qpaecooqu»  dinifixis  N 
fiue  adie^a,  fiue  dcmu  a  quopiam  refidno. «» eius  natn- 
.  lam  noo  mntant ,  atqne  lioc  modo  etiam  onmeii  na- 
gatiui  commode  inter  itlidua  lefisrantur  |  fdmi  «~N 
pto  eodem  refiduo  eft  habendum  ac  «^  et  n^fidiura  -i 
tequiualet  refiduo  N  — x.  Ex  his  conficitnr,  omoei 
numema.,  qui  pet  N  dtuifi  idem  exhibeant  refiduunk 
«,  pio  eodem  lefiduo  habeii  pofie ,  ez  quo  «oim  na-i 
'meio  per  diuifiooem  qootum  .nimis  paruum  fiimendo 
oritur  refiduum  vel  N-f-o,  vel  2N-l-a,  ¥el  sN+eC 
etc  ez  eodeoi^  quotom  pleoum  fiimeodo,  oaftitur  refi- 
chnm  «;  tum  Teio  iodidem ,  fi  quontt  capiatur  oimis 
magnus,  obtioebuotur  lefidja  negatina  '«—N,  vel  a-aN» 
Tel  a-  3  N  etc.  gqae  cig>  ttitttt  ab  «  ooo  dilciepaie 
fiint  •cenftndtt 

Thorema    8. 

42.  Si  dum  lermini  piqgieffionis  x,  x,  x*»  x% 
4^,  etc  per  nomerum  N  ad  »  primuro  diuidantur, 
refidua  fiierint  x,  «,  ^,  V,  cic.  in  iisdein  qnoque  oc- 
cnrrent  tam  fiiig;ulorum  omnct  poieftites,  qnam  pro* 
duda  quaecnnqne  tcI  binoiumyTelteioonim,  vel  qoot- 
liha  k  A  mnkinlicaiiMni. 

Peinoii* 
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Demonftrstio. 

I^rfcancw  refidua  4,  ^,  #  efec.-  dc  poteftatibot 
«*,  A^,  JT^  eec.  ac  aameros  etiam  aiaiores  qaam  N  iQ 
lelidais  fldmitteado^  ex  poteftatibtts  x'*,  x'*,  «**  etc. 
OEieixiir  feGdin  tf%  «S  «*  etc*  quae  igitni  etiam  ta 
feqc  nOduoRim  i,  «,  ^,  ^  ete.  contiaeiNiatar.  Tum 
Tcro  poceQates  **+P,  3fi^\  j»«-Hii-y  etc.  relioqueot 
lefidaa  4^,  4^1  aic  etc.  quae  ergo  edam  io  ferie 
Tefidnocum  iaueniri  tfdbebant.  i^roditda  igitur,  quomo- 
docooque  ^  lefidins  t,  4,  bt  e  eic.  per  multi(dicatio- 
oem  fiNtnata,  oftioia  io'  eadem  lerie  reGduorom  occur* 
leot,  fi  quidem  fingida  per  ablationem  diuiibns  N, 
qaoties  id  fieri  poteft,  ad  minimaro  Ibrmara  reducantur 
Q.    £.    D. 

CorolL    !• 

4S.  Haec  iodolcs  lefidoorum  (o  clarius  elocerBt , 
fi  eoram  Joco  ipfiie  iUae  .potjB0aces  ipfius  pc,  -rnde  fint 
orta  ,  fiibfiitaantor  ;  cum  coim  maioiiefio  noo  iblum 
orones  jpotefiates  bimmi  poteftatum,  led  etiam  earom 
prodoAsi  quaeconqne,  in  lefiduis  occBmmt. 

CorolL    2« 

44.  Keqoe  tamen  ideo  nomeras  refidodram  ia* 
detenmnattts  eoadit^  qoemadmodum  enim  iam  TJdi* 
mos,  cx  innomeris  potefiaribm  paric  refidua  prouenife , 
iia,  fi  omnia  baec  lefidua,  ex  mutua  mnlriplicatibne 
■atay  ad  fimiiam  miolmam  ledacaaCttr,  ad  mnldtodi- 
■em  modicam  jwiocabnnttir. 
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CoroH.    5. 

i.  45 .  Ita  a  minima  poteftas ,  qnae  per  N  diuila 
itenim  \oitatem  r^Dquit,  ftierit  x*,  ita  Vt  numecus 
lefiduorum  i,  ^,  ^,  .^,  «tc;  Ik  ^-v,  tnm  in  eodem  nu« 
mero  omnia  -  proda6:a  ,  ex  multipKcatione  numeroriKa 
a^  bi  Cj  etc.  nata,  continebuntur ,  fi  quidem  ab  ii»  di« 
-viior  N  toties,  quoties  £eri  poteft,  ai^eratiH:. 

Scholion, 

4<s;.  Vnicum  exemplum  omnibu^  dubiis ,  quae 
fbuc  circa  hanc  apparentem  refiduomm  multitudinem 
nafci  poiTuDt;  foluendis  fu^cjet.  3it  igitur  iri^a,  et 
prb  diuiferc  furoatur  Ndis,  qui  fcilicct  ad  a  fit  pri- 
mus;  iam  fingulae  bioarii  poteftates  per  15  diui&e,  lc- 
4]uentia  relinquent  refidua    ■ 

pot.   I ;  2;  a«;  2«;  2*;  2»;  2*;  2';  a«;  a»;  a»*;.  ctc. 
ref.     i;a;4;    8',   i;  2;  4;    «;    i;    a;    4;     etc. 

PQtefias  igiuir,  quae  primum  Tnitatem  reproducit,  e(l  a^j 
H  qua  reGdua  qoDtiaiuo  eodem  ordine  i,  a,  4,  8  r^ 
petuntur,  ita  Tt  tantum  quaterna  refidua  diuerb  occur> 
rant.  Hic  iam  mani&fium  efij  quomodocunque  haec 
reddua  in  fe  uiuicem  multipliceniur ,  nunquam  nume* 
ros  indc  produci,  qui  non  in  eodem  quatemione  jq. 
chidantnr;  poftquam  fcilicet  ablaticffie  diuifdris  15  ad 
fbrmam  minimam  fuerint  reuocajta.'  .  In  hoc  quoque 
exciTipIo  inter  refidua  non  omnes  partes  ad  15  primae 
occurrunt,  led  inde  exchiduntur  iftae  partes  7,  14,  10, ' 
TH^j  quae  pariter  ad  15  funt  ptimae ;    vnde  difiributio 
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:fiipia  ftdi  totor  parte»  ad  dfoUbretn  primtkS ,  qiiae  iti 
r^duis  QccBcmnt,  et  q|tae  oon  occurraot ,  illudratiir , 
id  qaam  pociffifniiin.  io  feqaeotihw  probe  rdpiciatar. 

Thoiem^    9*^ 

47.  I<i  refidtiis  ex  ditiifione  potedatqin  culaspiam 
ndmett  per  dhiiforem  ad  eum  primum  reli^tis ,  vcil 
onntie&  partes  ad  ditnforem  primae^  occurrunt ,  vel  na" 
ineru5  partium  son-  occurrentium  aequalis  erit ,  vd 
nrionem  teoebit  mnkiphm  ad  nunietum  partiam., 
qoae  refidust  confiituunt, 

IX«m<3nftratib. 

Sit  ienes.  poteftatum  i,  *,  Jc'i:  «^,  a'\,**  e«c.  •( 
diai^  N  ad  X  primui»,  cinas  partium  ad  ip^uin  prir 
inatuih  numerus  fic  ::rn.  Stc  («orrp  xT  minim»  BOr 
teffas,  qiiae.  pi;r  N  diuiia  itenim  vmtatem  rplinqwr> 
ita  vt  numerus  omnnim  diuerlbrum  re(iduorum  fit  =:»^ 
quae.  cum  ompia  Cmt.  ad  N  nomed  jmmi ,  ecttuni  nu- 
mems  erit  vel  ^i».,.  vel  minor ;  prioriq^ft  cafo  intec 
lefidna  vdqne  omnes  partes  «d  N  primae  occurrentt 
Confideremns  i^tur  cidum,quo  r<C»,  fi^tque  1,0,^,^, 
^,  etc.  omnia  refidoa  ex  diuifiQae' poteftatum 

j^,  dinTofcm  IS^^  rp^i^%s  qimm  namcciB  cum  flfmi^ 
flon;  QBHtci  fartes  ad  N  primM  ifai  cwcorrent.  Sif 
^g^-^MospiQdipmsia  rcfiduis.  non  occonens,  ao 
daaaooftmfi*  peteft  ,  nnlliNni  quoqne  hoiom.  nomeroram 
«tf,  a^,  tttf,  a4  etiCk  i;  refidoift  occmrcrtt..  N4m  (l 
Xflip.VllLNoii.Comm.  N  aa 
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aa  eflfet  refiduum  poteftad  x^  refpondens-,  ^ia  a  ^ 
quoque  refidipn  ez  quafMaoi  poteftat^,  puta  j^,  ortunij. 
foret  *^i=:AN-f-a« ,  et  s^zzBN-^a  ^  ideoque 
*^— ax^rz (A-«B)N  per  N  diuifibile.  Cum  aiiteaii 
a^  ad  N  fit  numerus  primus,  et  «^-ax^rzU-^-ic), 
liumerus  x^-a  eflet  per  N  diuifibilis,  ficque  poteftas' 
:^^  per  N  diuifa  reltnqueret  refiduttm  «>  contni  h^f- 
pothefitt.  Cum  ig^tur  o,  aa,  aiff  ac,  etc.  qttoruia 
iiumerii&  ed  =)»,  fint  numeri  ad  N  primi ,  atque  dir- 
vifione  per  N  ad  partes  ad  N  primas  reuocari  pc^Qt, 
flatim  atque  Tmi  pars  a  ad  N  prima  in  xefiduis  noa' 
leperitur ,  fimul  quoque  k  eiusmodi  partes  afljgnari  ]^os« 
funt  in  refiduis  non  occttttentes:  Nutnerus  ergo  par-^ 
tium  non  occurrentiiim ,  nifi  fit  nullus ,  ad  minimum) 
eR.  :r>*,  ac  fi  ptaeterea'  fberit  pars  ad  N  prima  ^^  in' 
fais  non  refiduis  non  contenta,  d^nuo  habebuDtur  )*  par* 
tes  oouae  in  refiduis'  ncHir  ocCUrrentes ;'  ficqUe  pba6'.' 
Qoare  fi  non  omnes'  parta  ad'  diuiforem  N  priiriae  ih' 
itfiduis  occurranr ,  numerus  partium  non  occurrentiutti' 
aeceflliiio  eft  rel  trji^  ver  rtay,  vel  =3»',  rel  alii^ 
euipiam  multiplo'  ipfius  )/,  boc  ell  nomeri  diuecfbnuiP 
flefiduorum.    Q^    £%    IX 

Corolt     r. 

4S;  ConfTinito-  ergo  *  diiciimifle  ibtMr  part6s  ad^ 
£ttifi»em  N  pnmaa  eas  qoie  fiint  refidua ,  et  eas  qoai 
flon  fiint  lefidu»,  ez  demonftratiofie  pater,  prodnAtint 
ex  refidue  et  non  refidno  iitdafie  non-xefiduOnlmiem> 
pst  eontinerij  Ita  6  a  fit  refidnum  y  cr  noo-iefidQimi , 
fiQdttftum  ilui  ceite  ix)s  erit  lefiduiUB/ 

CoiolL 


CoroH.     2. 

4P.  Cbntra  aatem  iam  ibpra  Tidimus  produftum 
<ex  duQbus  pluribtistte  refiduis  in  cMb  ■refiduorum  repe* 
ftiri.  Vnde  fequitur  ex  vno  non^tefiduo  et  quotcun> 
<gi]e  ijBfidais  ia  ctofle  noa  -  xelidionim  oGcuneie  4ebeK. 

Scliolioti. 

50.  Vis  liuius  demonibationis  ifto  nititur   fiuida- 

iinento,  qudd  fj  inter  lefidua  occurrant  partes  i,  a^b^ 

\c  ,  d^  etc.  ad  diuifibrem  primae,  atque  -o.  -fiierit  etiam 

^rs  ad  diuifiorem  prima  in  his  refiduis  «od  cootenta , 

Htnm  produAa  emnia  Atf ,  tnb  ^  ue ,  -ad ,  etc.  non  CO' 

4am  in  refiduis  flon  •oecuixefe,  quod  quidem  per^e  eft 

4demoB(faatum  ,  (ed  «^am  «a  «fle  pailes  ad  diuUbrem  N 

^maslfOmnesqiie  %iter  le  diuerfas ;    feo  fi  ea  per  N  , 

jiiOax  diuidaaturi  reUnqui  ^cefidna  4iuer&.      IUikI  quidem 

pet  fe  eft  perfpicuum ;  cum  <enim  tam  a,  quam   «^it» 

^y  d,  etc.  <fint  <aumari  ad  N  pruni ,  etiam  eonim  pro- 

4ia&%.  «d  N  prima  ^  !aece0B  eft.     Quod  autem  pro« 

4d^  ca ,  ab  y^ff ,  Af,  ictc,  ^at  omnia  ad  N  celata 

inter  /e  diueria,  inteUigitiv,  quod  &  -verbi  gcatia  iluo  a^ 

et  ab  per  N  4iui(a  paria  ^arent  ir^idiia  ,  «orum   diffi:- 

jrentia  ab^aa^zia^b—ji)  per  N  «0et  diuifibilis,  ideo- 

^ue  et  b—a ;  id  quod  bypotfaefi,  quod  jtt  et  b  fint  di^ 

woriae  paites  ad  N  priovie,  xepugaat. 

Theor^tna    jq,  \ 

57.  Exponens  minimae  poteftatis  x* ,  quae  pet 
inxnqrum  N  ^d  ir  primum    diuiia   wtatem   lelinquit , 

N  »  vet 
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Tel  eft  aequalis  numero  pahhisi  i3  N  primannn ,   id 
huiue  numcri  leroil&s ,  aliaue  eius  pars  aliqnota. 

DemonSratio. 

■Sic  n  nnmerus  partinm  mi.  N  pnniruiti,  qnanHii 
cum  V  condicuant  refidua ,  erit  numerus  non  -  reikluo- 
nim  :z:n  V.  Vidimus  atitem  hunc  immeruih  ef& 
¥el  ZZ.O  ,  Tel  zzy,  vd  cnzay,  vel  alii  cuipiam  multi- 
plo  exponeotis  v.  Sit  ergo  n—vz:i{m-'x))f,  itayta 
^notet  vei  vnitatem ,  vel  alium  qoemuis  numeram  in- 

tegrum  ,  atqiie  :hinc  obtioebimus  nz:>m¥  et  ^zr^ :  vn» 
■4q  patec  exponentem  {rinimae  4K)teftatii,  ipfius  jTv  quae 
.per  N  diuiU  vnitatem  feliaqoit,,  >efl6  vdi  Sfi,  fi-«rs:«^ 
vel  rr:;,  fi  J0z=  a,  vel  io  ^genere  eflbjpartm»  qna^ta 
aliquotam  nttmeri  » ,  qui  exprimit  -anoltitudiaepij^aitiim 
itd  4ioiroNm  N  ^imaniau    Q,   U.  .Tk 

Coroll.    i> 

5».  Si  ■3l*-  fiierit  tnlnkMi  ftitet^i  ^  qnae  pet  «n- 
vtftefAn  N  %d  sr  frimum  IttuiOi  ^nitnlleHi  irelifiqtrit ,  ft* 
V]tience6  potdftates  idem  ri&fiduum  ri^lnqoeniei  ivut  a^» 
jr**,  jl^ ,  a^*,  etcL  neque  {)netera  vi|lae  aliae  damdr, 
■yfoit  f^  N  ^nffiie  vnitalem  vetinquant. 

Coroll.     2. 

$3.  Exponens  eigo  huius  potefiatis  miniinae  (em* 
per  cum  numero  partium  ad  didlocem  N  jwimanim 
ka  conneAitnr,  vt  flt  td  ffli  ^  vel  cifipiaiBeiiis  parti 
aliqttotae,  aeqoaliSk 

SchoUoo. 


ScfaoJion. 

f4»  Qpo  'faaec  ratio  clarius  perlpiciatnr  y  iunabic 
modiHiflos  cafus  nmpliciores  p^rpendifle.  Sit  ighar  jca, 
et  pr»  -N  fdiifatnu&  'fucceffiue  nutneros  itnpares ,  vtpote 
ad  xzsft  primof ,  ntqoB  exfaibeainii»  tnimmam  potefta- 
tem  binaiU ,  4]uae  per  ^emque  iMuiNniB  kDparem  dt« 
Viia  mtMen  «liofa^ 
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Theorema    ii^ 

55.  Si  iiierit  N  ad  |r  numcxus  primus,  et  n  m^ 
•tnexas  partiqm  ad  N  pcimai;(im ,  timi  pQteflas  x"  ^ni- 
\tate  minuta  .l^mper  .per  numerum  N  erit  jdiuil^iiif^    , 

Demonftratio^ 

vSit  «nim  xi*  minima  poteftas ,  quae  per  N  ^^ 
iTJla  ynit^tem  relinqpit  ^  eritque  f  irel  aequalis  ipfi  ou- 
^ero  py  .yel  ^rti  eius  «^uipiam  gliquotae  ^.  Ctua 
igitur  *»— Jt  pcr  N  fit  ^iuifibilis  \  quia  iprma  **"— j 
.fadorem  iiabct  «*— 1 ,  ctiam  ifta  ^rma*  *'""—?,  &j^ 
,*•- 1 ,  PW  N  m  ^jfihiUs.--  J^S"    Pl 

i  CoroU. '  %. 

Sj6.  Si  eq^diiiirQr  N  £t  numerw  prvnas  ^^ 
^que  X  per  |)L  Xit  diui(jbilis,  tum  feipper  nunnen» 
;i;i>— '.xper  num^rum.  ptimuQi  p  e^t  .^«iUuiQbjilis^  yti 
.quidem  ^udum  4emqnj%raui.  <     •  - 

Coroll:.  2.  !    . 

5/7.  Si  .prae.teiea  p ,  #  t  ^  ?  ic^C»  >  fint  «um^ 
f)rimi ,  j;  ne<;^e  \ilum  .eqrum .  ynpUdt ,  ex  |ioc  t^e^ 
):emate  ^equitur , 

foi;e  .diui(}>ile5  pc^ 


,  has,  fonrn^ 


I 


H 


^^5.0(«-.)(r_.)_,}  ^^^^ 


CoiiQlll 


m^AM^S^mt^  TiEMOfiSTKATA.    loi 

doroIF.     i. 

it,  Si  xetjf  fiat  prifni  ad  diuifiiieirr  K  ,>  ctiiu» 
fSartiuin  ad  eum  prinianiin  nunietus  fk  rr»  ,  quia  taoi 
*^-  r ,  quamy— I ,  eft  diuifibUis  per:  N  ,  erit  etiiim- 
:^— y  femper  diuifibilis  pcr  numerum-  N^  quod  efl> 
Thoorema  generalius. 

CorolT;    4 

fp.  Propofito  eigo' neniero  qiibdmqae  N,  Ciiiai' 
^rdum  ad  ipfiim  piimafbm  nniherus  fir  rr»',  quicuU'^ 
^ue  nutnerusad  N  piriiiius  pit>  ^  capiatur,  ft«mub' 
^  —  r  lem^r  erit  per  nunierum  N  dii^bilis; 

CVrolL     ^r 

€0,  Saepe  nnmeto  Tcro  etiam  tu^niiie  jtottflvtt^ 

■niusmodi  fbmmla  fimplidor,  tduti  jr*"- z*  vel  j^*.—  !>,> 

^l  :i^"  -  x"  etc.  fic  per  liiimerliuri   N   dhiifibilis «   qiia^' 
^omftantia  pendet  a  ceita  indole  numeri  x-» 

Scholionv- 

6t.  £h  eigb  nodaiii  dcntionftradoittlnl  tfabdii^' 
rtiatis'  Fennatiani ,  quod  fi  fiierit  />  nbmenis  primos  »• 
«)mnes  nniiieri  itt  Mc  fomia  4^'*''''<-z*  cobtend  fint^ 
per  ^  didifibiles »  dnmitiodo  numehi^  d  nofl  fic'  per  f 
Aoifibilis.  Diias  autem  iaiii  dudum  huids  theoitdiatis  de^ 
deiam  demonftrariones ;  fed  ea  qnaiti  hic  esdiibui ,  iis' 
liaeftute  -fidecttr ,    qood  non  foludi  ad   attmeros   firii' 

liio^ 
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inos  adfbiQgiCiir.  Qpicynfm  tmu  «mneras  N  pio  di- 
Tiibre  accipiatur ,  duBaiodo  a  ad  eain  fic  primus ,  hic 
flumerii»  4f^*'  tHB/pM-  ftt'  M  eric  diiMAili»>  fi^videm  fi 
deaoeec  oiinMfiaii'  paitiiM»'  ad  N-  priiaaiiim ,  quae  pro* 
poficio  malto  latits  paMi',  qeam  Ferniadaaai  Es'  quo 
•o  ma^  icHitaa*  TbiMiematBai  primorum  elueet ,  qui-* 
bus  namerum  partium  ad  qucmque  BumenHO  primanim 
defiaiui ,  q^ae  fine  bac  apyljfatioiiftvyini»  ftedlia  vided 
jpocuiflenc 


m<l>ii>B'iiVMMi^***W 


ifr^m^-^f^^f^f^m 


SVFLE* 


SVPPLEMENTVM 

QVORVNDAM  THKOREMATVM    ARITHMETI- 

CORVM  QVAE  IN  NONNVLLIS  DEMONSTRA- 

TIONIBVS  SVPPONVNTVR. 

A  u  d;  o  r  e 

L.    EVLEKO. 

em  nuper  demonftniai^em ,  non  dari  duos  cubos  ^ 
quorum  fiimma  fic  cubus,  fine  (ufficiente  proba» 
tione  aflumferam,  omnes  numeros  in  hac  fbrma  conten* 
tos  ffy«r+f»c  +  ff»,  quaeforma  &cile  ad  hancreduci- 
tur:/>p+3^^,  nunquam  alios  admittere  diuilbres ,  nifi 
qiii  iph  in  eadem  fbrroa  contiucaiur.  Atque  fainc  cm." 
clufi,  fi  forma  mm-^mn-^nn  fiierit  cubus,  aliau« 
poteftas ,  eius  radicem  quoque  numerum  eiusdem  for- 
mae  efle  futuram  *,  cui  fliadamento  etiam  tota  demon* 
ftratio  modo  memoraca  innititur.  Cum  deincepa  me* 
thodum  nouam  ee  maxime  generafem  expofuiflem,  tres 
cubos  inueniendi ,  quonun  fiimma  fic  cubus ,  quae  fimul 
omnibus  adbuc  vfitatis  iacilicate  longe  praeftabac,  nun 
folum  eandem  indolem  numeroram»  in  forma  mm+mn-\-m^ 
feu  pp-^^^ii  concentomm,  tanquam  cenam  affumfi, 
fed  etiam  in  euolutione  folutionis  fuppoiiii,  huius  generis 
numeros  alios  diuifores  primos,  praeter  temarium ,  non 
implicare,  nifi  qui  effent  formae  tfArH-i.  Quin  etiam 
Ticiffim  affirmare  licet,  omnes  numeros  primos  iftius 
formae  6a;-Hi  ,  cuiusmodi  funt  7,  13,  19»  3»  > 
37 ,  43 .  ecc.  ita  effe  comparatos ,  Tt  in  forma  pp+z^f 
concineantur :  Teluti 

7=a'+3i*i  i3=i'+3-a'i  19=+ +3.i';3i=a*+3'3';ecc. 
Tom.  VIU.  Nott.  Comaa.  O  Quae 


$o6  THEOREMATA 

Quae  Theoteinata,  et(i  iam  a;  Feraiatio  fueraht  prolata'^ 
susquam  tamen  adhuc  demonfirata  reperiuntur :  ex  quo* 
operae  pretium  me  &dunun:  putaui ,  ii  has  aflertiooes- 
xigidis  demonllrationibus  confirmarem  »  quo'  fimul  (iipra^ 
memoraiae  demonHratione»  ad  fiimmuox  cettitudinis  g^ia-" 
dun»  euehereotur. 

HiS'  propcietatibui  innituntur  latiocinia,  quibuslinr 
dedudusy  ad  tre&  cubo!»^  quoram  liimma  itidem  eft  cu- 
buSy  hinc  aucemt  omiiOs-  ratiociniis-  rolutio^confueto  mo^ 
do  a<foroarE  poceric ,.  idoneis  fbrmis  pro  radicibus  cubo^ 
lumafliimendis..  Quaram  rado  etfi  non  perfpiciatur,  ta«* 
men  in  hoc  Analjrieos  genercr  problemata  pleramque* 
per  huiusmodi  formuias  ftlicHcr  eKcogitatas  relblui  ib- 
lent  f  in  quas-  laepe  numero,  vel  cafU|.  irel  pofl:  plurimai 
tentaminsy  incidimus» 

Ita  &  tre»  cub£  inueniri  debeant  ,^  quornmr  rummit 
Gt  cubu^  podcis  eorum:  xadicibuS'  x  ,.  /y  et  Zy  flatuatur: 

x' -¥-/-{- z^^zzv'^ 

Tum  Tero  idorumi  cuboram^  ladicibu»  &qiiente»  fiiinae: 
tribuanrar  s 

j^im-^n^p-qq'^        vzzzppj^iXm-  n)q: 
9t  quoniam:  locO'  quatemannn  quantitaram  x\Xi  ^  «t  v;, 
quaternae:  nouae  m^  »,  p  ec  q  incakuliim  introducuntur,. 
his   pofitionibua   pxobliema;  non  ieftrihgi>  eft  cenfendum- 
Cum<  igiuir  yi  probliBmatis>  efl&  operteat 
x'^-f-y=:«''-«'  fiuc: 

{x^'^y){xx.'Xj'\-yy)z:z{9X'z){;oV'\rV!s:-^zz)) 
for  afi(imta&  ibimas*  habcbitur  ;■ 
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jC'^y:za.mp,xX'^xy+j:y:z(fm+^m)pp-6npqq-\'3q* 
v^z-&rtt^fVV+vZ'hzzz:sp*'6nppq'\-{mm+ZftH)qq 
liisque  TaJonbos  fubftitutis  obtinebitur ,  ^uillone  vtrinque 
per  2m  fkd:zi 

imm-^-^nn^f-^^nppqq-^^pfzz^p^q^^nppqq 

^i  cum  termini  tnedii  fe  'Vtrinque  denmant ,  fiet 

'{mm'+3nn)(f'q^)=13p*q-:3p4*=zspq{p'-q*) 
Hic  igitur  commodo  vfa  Treait ,  yt  iiaec  aequatio  per 
p'-q'  diuidi  queat ,  in  quo  ipibtema  Ttilitas  nollramm 
pofitionum  .confiftit;  Jiaiud&inuur  «nim  liancaequatioaem 

^e  afiumtis  numeris  m  tt  n  «um  .^ltero  feliquorum 
p  Tel  q  pro  lubitu  alter  fponte  et  «quidem  tationaliter 
determinatur ,  .qaod  £ximlum  commodum  aon  locnm 
.haberet ,  nifi  poibrema  aequatio  diuifionem  per  p*  •  q' 
.admififlet.  I^  £rgp  '&a^ne8  (Cwtan  veJimus^  liabebi* 
jnus  ilatim 

^ •iiiwj4-  rff« 

Verum  etfi  .fira^iones  ^cile  «rui  poflunt,  .dum  aeque  imihi- 
pla  quaecunque  radicum  x  ,y  ^zetv  pariter  iatis&ciunt , 
tamen  ad  exprefiiones  fimpUdores  pertingemus,  fi  nu- 
meros  inet»  fiatim  ita  afrumamus,ytio «1-4-3»»  pri* 
jno  diuifibile  euadat  per  .3  ,  tum  Tero  infuper  duos 
contineat  fadoreb ,  quorum  aiter  pto  ^^alter  pro  i^  ac* 
cipi  queat. 
Frimo  igitur  fiatuatur  i»=3Jb,  Tt  fiat 

pq'=znn-+-iikk 
ct  ^guia,  Tt  moz  demonfirabo^mimeri  foxmaeiiff-f-sibk 

O  2  alios 
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alios  hon  admittunt  dinifbres ,  nifi  qui  ipfi  fint  eiusdeni 
formae ,  ponamus : 

vt  fit: 

pz^aa-^ibb  et  qzncc-hidd 
eritque 

vel«=:::<rr—  ^hd^  k—bc-\-ad\  m^^zbc-^-^ad 
Hanc  pluralitatem  valorum  per  ambiguitatem-  fignorum 
ita  exhibere  poterimus,  vt  fit 

OTzr^r^sC^^ih^^)'  nz=i-\-^{ac^^bd) 
ideoque  diuerfi  valores  pro  m  et »,  fumris  pro  a»  b^  r,  d^ 
numeris  quibuscunque,  erunt 

I.  m^n:=z 3  ( bc-^ad)  -h  {ac-%bd) ;  m—nzz^  {bc-i-ad) 

—{ac—zbd) 

II.  «i-|-«rr3 (bc-+-ad)  —  (W+3W);  m-n=^(bc-{-ad) 

Mac-%bd) 

ni.  «'/-h«rr3(Af-«</)-h(</f4-3*'^)i  m-nzzzibc-ad) 

—{ac-^-^bd) 

IV.  «+»=r3(^tf-i7</)  — (rff-4-3*</);  «r— »=::3(^^-«<0 

H-^ac-^-^d) 
Hinc  autem-  fequuntur  (blutiones ,  quas  iam  dudum  fu- 
fius  expofiii ,  quare  ad  propofitum  reuertor,  fequentet 
propofitiones  demonfiraturus. 

Propofitio    I. 

I .  Si  numeri  a  ct  b  non  fint  numeri  inter  fe 
primi ,  tum  numems  aa-h^bb  noa  erit  primus,  fed 
diuifibilis  erit  per  quadratum  maximi  communis  diuifo* 
tls  numerorum  a  ct  b, 

DemoB- 


AKITUM.ETICJ,  loj 

Demonftratio. 

Sit  eoim  m  maximus  communis  diuifor  nomero- 
ram  a  ec  ^i  ita  vt  (it  azizmc  et  bzzmd^  exiftentibus 
iam  c  tx.  d  Dumeris  inter  fe  primis ,  quia  alioquin  non 
eflet  maximus  communis  diuilbr.  Ac  numen»  aa+^i^ 
induet  hanc  formam  :  mm^cc-i- ^dd)  ^  quae  propterea 
certo  dioifoiem  habet  mm, 

Coroll.     I. 

s.  Nifi  ergo  numeri  a  tt  b  (int  primi  inter  (e . 
numerus  ex  iis  formatus  aa-^^bb  primus  eflfe  nequit. 
Neque  vero  hinc  viciflim  concludere  licet ,  numerum 
aa-^-sbb  femper  eile  primum »  quoties  ninneii  «et^ 
fiierint  primi  inter  fe. 

Coroll.     2. 

3.  Frimo  autem  patet,  numerum  aa-^^kb  du 
TinbiJem  efle  per  teraarium ,  dum  namerus  a  faerk 
multiplum  ternarii ,  etiamfi  caeterum  a  et  b  fiierinc 
numeri  primi  inter  (e.  Neque  veio  vnquam  fbrma 
aa-i-zbb  per  9  altiorem  ve  ceraarii  potellatero  eft- 
diuifibili^ ,  ni^  ambo  numeri  «  et  ^  communem  diui» 
forem  habeant  3. 

Coroll.    2. 

4..  Dcinde  etiam  patet.  formam  aa^^^bb  nu- 
merum  parem  c&  oon  pofle ,  nifi  ambo  numeri  a 
et  b  vei  (int  pares,  vel  impares.  Vtroque  autem  cafu 
uumerus  aa-\-^bb  nm  folum  per  a,  fed  etiam  per 
^  erit  diui(ibilis. 

O  3  Coroll. 
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Coroll.    4. 

$,  Non  isergo  datur  iiumerus  ibrmae  .«4f+^^>^ 
<qui  iit  impajriter  par ,  .(ed  ilatim  jitque  admittit  diuifo- 
lem  ;&,  Cmul  -.erit  jdiuifibilis  per  4.  Vode  quoties  jiu* 
joamodi  numeri  jfuerint  pares ,  quatemaiium  ,  tanquara 
eorum  fsL&OKtn  fimplicem,  coofideraie  licet ,  etiamii  alias 
quatemarius,  Ttpote  «binarii  ^uadratum,  doq  inter  jDuine- 
xos  pi;imos  jreftratnw;* 

Coroll.    5. 

£.  Si  ergo  jiumerus  formae  aa-h^^lf  .fit  pd» 
^ns ,  non  (blum  certo  conOat ,  ambos  numeros  a  et  > 
«06  piimos  inter  fe,ftd  etiam  ytrumque  jion  effe  im- 
parem.  ^ecefle  jgitur  eft,  yt  .alter  lit  par ,  alter  naxo 
impar. 

Propofitio    11. 

7.  Si  numerus  formae  <7«H-3^^  per  teraariun» 
tCft  diuifibilis  ^  tunc  setiam  j^uotus  .e.ft  numerus  ibntuie 
«iusdjsm^ 

Demonftratio. 

Si  iiumerus  .««  +  3^3  per  3  eft  diuifibilis,  ne^ 
cefle  eft,  vt  radix  prioris  quadrati  a  fit  multiplum  ter* 
jiarii.  Ponamus  crgo  4=3^,  ct  numerus  propofitus 
jerir  ^cc-^^bbj  qui  per  3  diuifus  dat  quotom  i^cc-^bb, 
^ui  vtique  efi  numerus  eiusdem  ibrmae  aa^^-skif, 

Scholion. 

8.  Notari  hic  conuenit  ipfum  quoque  ternarium 
.eflfe  numerum  formae  aa^i-^bb,  quippe  qui  prodit,  fi 
iirro  et  i/zzi.  Confideramus  autem  lias  duas  fbrmas 
/ta-f-i^hb  et  m0i+m»4-«ff  tanquam    aequiuaientes, 

quoniam 
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^Kxiiam  pofterior  la  prioreni'  tianfir,  poniendo  m^a-\-lff 
et  »=^'— 4t;.  vode  quicquid  de  altera'  detnonftramus ,. 
eciam  de  alte»  valet.  Pofterior  autem  ,  cafu  m^  t 
et  n=:r,  manifeda  dat  3.  Videtur  quidem  fbrma 
nfm-^mn^^rttn,  fi  numeroram  m  et  n  alter  fucrit  par,. 
alter  impar ,  ad  priorem  reduci  non  pofife ,  quia  tum 
ih  integtis  effe  nequit  i»rrtf-f-^y  ef«rrA— «;  verum^ 
dantur  adhuc  aliae  redudiones,  fiiilicet  <i=si»-i~ff'}  ct 
^=m;fiue  «=:i»-t-i»V  ^^  bf^rfy  quarum  ope,  fi  nu- 
ineromm  m  et  n  alter  fiierit  par,  after  impar  ,>  ^rmsi 
j»»H-i»»;4-»»  ad  aa-\-  %bb>  xeducitur. 

FrQpofrticy    IW^ 

ff,  Si  numerus  fbrmac  aa-^^b6  per  quatema^ 
ffumr  eft  diuibilis,  tum  etiam  quotus-  erit  numenttreiu».' 
dBov  focmae  tftf-t-S^^^» 

Demonffratiov 

Diuifib  formac' tf<f-f-3^^"per  4  fiiccedit,  fii 
tel  Tterque  numecoram*  a  et  b  fiierit  par  ,  vel  impat:- 
Friori  cafii  poaaOir  «rrs^,  et  bz^vdf  £ctcpt  aa-\-Qbb> 
^m^cc-i^itddy  vndCy  diuificme:  per  4-  inflitutai,  prodit 
qpotus*  cc-^^dd^ 

Sin  autiem:  vterque'  numerus*  a  et  6'  fueriit  iinpar ,. 
tumr  eorum,.  vel  (iimma,.  vel  diffiirentia,  certo  erir  diui- 
fibilisper^.  Nam<]p]e;  cum^  tam-  a^^bi  quam  a-h^  fit 
flumeras^  par,  eoramqiie  fumma  fit  2«;  hoc  efl  nume-^ 
fus^  im^iter  par,^  necefle  efl,  vt  alter  eoram  fit  im- 
^tei;  par,,  alter  v«ia  paritec  por.-     Erit  eirgp,   vell 

cHrtf 
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tf-fr^rr^f,  vcl  a-bzzjyc,  idcoque  «rr^f  +  ^:  quo 
valore  fubfticuto  fiee 

Tode,  diuifione  per  4  inftituta,  prodit  quotus 
Ji.cc^ibc-i-hbzzib^cy-i-^ce. 

Coroll.    I. 

10.  Hic  pflriter  notaflc  iuuabit,  ipium  quater- 
mriinn  etiam  efife  numerum  fixmae  aa~\-^bbj  inde 
re(ultantem  ,  pofitis  az=:t  ,  et  bzzi,  At  ex  forma 
mm-i-mn+nn  quatemarius  nafcitur,  fi  pooatur  flzo^et  mz^, 

Coroll.     2. 

XX.  Cum  igitur  viderimus ,  dari  numeros  fermae 
ga^^Qbbf  qui  tam  per  3,  quam  per  4,  fint  diuifibi- 
lcs :  nunc  demondrauimus ,  quotos  ex  vtraque  diuifione 
fcfiiltantes  etiam  eflle  numeros  eiusdem  formae  aa-k-^bb. 

Coroll.    5. 

12.  Quodfi  antem  ambo  numeri  «  et  ^  fiieriat 
impares,  tum  quotus ,  ex  diuifione  numeri  aa-i-^bb 
per  4  nalceni,  erie  numeriis  impar.  Vidimus  enim, 
quonim  eflfe  ^cc^ibc^bb,  qui,  ob  ^  numerum 
unparem ,  certo  eft  impar. 

Scholion.  ' 

13«  Quod  hadenus  de  diuifione  numerorum  for- 
nae  «a+S^^pers  et  4  demonftrauimus .  idem 
ilMnonftxabimus  de  diuifione  pei  numeium  quemcunque 

aiium 
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aUini  primum  fbraifle  4r«*f-3i^^;  quottim  ftilicec  inde 
oriandum  parirer  Sxe  wmietQm  eioidem  fimnae.  Huoc 
ia  fioem ,  Tt  breiiiati  confiilamiis  j  deootabuot  litterae 
P,  QyR,$  ecc  naraeioi  primos  formae  aa-^-^bi, 
inter  quos  tamea  etiam  quatemaoum  reftremus,  etiamfi 
non  fit  primus ,  ptopterea  quod  biaadus  ab.  hac  fbrmt 
cft  exdudendus. 

Propofitio   IV. 

14.  $i  nomerw  finme  aa-i-^bb  eft  dinifibilis 
per  numerum  primuon  Vzzpp-^z^q,  tum  quocus  eft 
edam  numerus  eiusdem  fbrmae. 

Demonftratio. 

St  aa-^ibk  eft  dinifihilis  per  pp->^tf4ytm 
ctiam  aapp-^^bbpp  per  eundem  eft.  diai&bilis>  itOD- 
que  aapp'+-^aaqq\  quire  etiam  faorum  numerorum 
diflbientia  $aaqq-$bbppf  ideoque  et  aaqq-bbpp 
^(aq-j^bpya^-bp).  Com  igitur  ^pp^^qq  fit  nu- 
menis  primus ,  necefle  eft ,  vt  alterater  iftorum  &dio» 
nim,  Tcilicet  Tel  aq^^-bp^^fX  aq-bp,&t  per  pp-\-zqq 
diuifibilis.  Ponatur  eigo  pro  vtroque  cafu  aqA-bpzzm 
{Pp-i-iqq)y  hincque  fiet 

«  =  ^^^^^^^  ±  V^rr  3  «^-f- f  («/>  ±  *). 
Vemm  quia  a  eft  numems  integer ,  ec  p  et  ^  numeri 
ioter  fe  primi,  necefle  eft,  Tt  mp:^  diuifionem  per  q 
idmitAic  ?onatnt  ergo  «p^^^rr-h»^,  eritque 

b=:mp^nq    et  az^smq^^np 
Cum  igitur  numed  a^  «t  b  neoeflarie  hoc  modo  expri- 
TMn.VIII.Nou.Comm.  P  mantur, 
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mantur,    fiquidein  numerns  aa^-h^k^  ?^^ PP^^^if 
fiierk  diaifibtlis ,  hioc  obtiaebimaB 

aa^ibbz.^mmpp-\'^mmqq-\--2nnq^'^nnpp 

=:ipp-^zqq)(nn"hzmm) 
Tnde.  p^tcty  huQC  numerum,  per  nnmeram  primiini 
Tz=:pp-i-^qq  diuifurn ,  pro  quoto  dare  nn-i-^mntf 
hoc  eft  aumeniffi  formae  a«H-3^^* 

'  Corall.    I.  ^ 

1$.  Qobties  ergD  nbmierus  (btmie  aa-^^^kdU- 
Tiforem  pnmnm  hibet  Vrzpp^^qq ,  quotus  eft 
oumerus  formae  nn-\r$mm,  Vet,  quod  codem  rediity 
fi  nuroerus  aa-^-  ^bh  conftet  duobus&doribus,  qunrmn 
alter  fit  primoh  Vcipp-^tiqq,  tum  etiam  alterfa^or 
fiue'  fir  nuoiens  prinnis^  fiue  compofitus,  erit  sufDenis 
fbnndft  ««-t-aaw». 

CorolL    2. 

i6.  Si  igftur  mimerus  aa-i^^S^b  dunbus  conr- 
ftaret  &Aoribus,  quonmi  alter  ivon  in  foxms  nn-^^mm 
contrnerenir  f  tum  aher  certe  noa  eric  primus  fijnnae 
PP-^^^^ 

CoroIL    2' 

17,  Ex  demonflrattone  paret^  qaomodb  kmich 
merabiles  DHmeri  aa-^r^bb  exiiiberi  q^at  y  9» 
omnes  fint  diuifibiles  pec  pp-^r^qq^  eiusmodi  aempe 
numeri  obtineotur  capicndo 

a=zmqd::ffp    et  bzznfft^^ng 

neqai 
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neqjne  lac  «mpliiis  opn-cft,  coodttkmciQ  adtecifie,  n 
pp-^^^ij  fic  fmmenis  priious;  quoniam  his  yalo- 
fibaB  aiTuiBtis  to  seoefe   fit  ^ia^^h^^.lpp-h^^q) 

Coroll.    4. 

X  8.  Hinc  igitur  Ticiffim  iatelligitor  •  la  dao  plo- 
resuc  numeri  quicunque  fbrmae  aa~\-9&6  In  (e  inui- 
cem  multiplicefltiir',  pfodndum  icn^  6)rc  numerum 
etusdem  fbcmaei  Quod  enim  de.  produdo  4uorum 
valet,  &cile  ad  ptodudum  quotcunque  talium  oumero- 
jrum  extedditur. 

Schblion. 

19.  Etlamfi  autem  Toum  fit,  ptodudum  ex 
^nobus  numeris  ^mae  tf4-i^3^^'itidem  elTe  nume- 
Tum  eiusdem  fbrmw ,  tamen  hinc  per  legitimam  con- 
lequentiam  nondum  inferre  licec,  B  oumerus  fbrmae 
aa-i-sBi  diuiforem  habeat  qucmcuiique  pp-^^i^^ 
tum  etiam  quonim  einsdem  fbrmae  efle  futurum :  ta- 
roetfi  enim  et  hoc  verum  iit,  tamen  peculiari  indiget 
demonftratione  mox  exponenda«  £iusmodi  autem  con- 
clufiooem  ilKcitam  efie ,  vel  ex  faoc  «xemplo  patebit : 
cum  produAum  ex  duobus  numeris  paribus  fit  nnmenis 
par,  fi  qais  inde  concludere  veUet,  numerum  paiem 
per  parem  diutfiim  quotum  etiam  panem  eflEe  praebitu- 
rum ,  is  certe  falieretur.  Demonftrationem  ergo  hu- 
ius  veritatis  a  diuifDre  primo  ibrmae  ppH-3^4  fum 
exorfus ,  quae  conditio  catenus  demonftrattooem  afficit , 
«piod  absque   ea   per^ram    concluderetur ,   cum    pro« 

P  2  dudum 


tt€  T  iTEO  R  E  JHATA 

daetam  (aq'{-bp%a^'--ipy  iit  liiuifibile,  itoerotnMi 
k&aceiA  diuifibilein  effe  debcre  pcr  p^p-^^qq-  De- 
iode  veco  etiam  ex  eo ,  qood  p  tt  q  ^  tamm 
ioter  (e  primi ,  deriuauimus  produdi  pinp-^k)^  qood 
per  q  eft  diuifibile  ,  foiftorem  m^  +  ^  per  ^  diuifibi'» 
lem  efle  debere  ;  quae  poftenor  cooditio  cum  pri(Me 
neceflario  eft  conaexa. 

Propofitia    V. 

20.  Si  numerus  aa-i-^blf  fiierit  diuifibills  per 
produ^um  ex  duobus  pluribusue  numeris  primis  fiMrmfle 
PP-^^qq*  tum  etiam  quotos  erit  numerus  eiusdem 
formae,  puta  nn^^-zmm. 

Demonftratio. 

Sint  enim  P,  Q^,  R,  etc  numerl  primi  focmac 
pp-h^qqt  numerusque  aa-i-zif^  diuifibilis  per  pn>- 
duAum  P  Q  R.  Sit  M  quotus  inde  reitiltans»'ita  vt 
1kaa-\-zkb=:M?(lR.  Cum  igitur  fit  2£rti±» 
rrJViQ^R,  etit  per  prop.  praec.  MQX  numenis  eius* 
dem  formae.  Ponatnr  itaqoe  MQR=(r^+3</i^  eric 
^^^—  :=  MR  ;  ideoque ,  ob  eandem  lationem,  hic 
qnotus  MR  nomerus  «iusdem  formae  fiatoatur,  i«K|OD 
MR=(r^-f  3//,  et  com  fit  '-^'■^rrM^etii  pariterM 
aumerus  formae  nn-h^mm. 

CorolL    I. 

21.  Si  ergo  numeros  aa-\-%bb  fuerit  pro> 
dudum  ez  nuoieri»  qaotconqoe  primis    P,Q^,  R,Setc. 

fonnae 
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fbnaxt  pp-^-^qqy  et  pr^ecaa  ntimeio  M,  ita  Tt  (it 
tfi2+a^6=:MPQRS,  cecto  affirinaie poteriixiqs»  hunc 
oiunemm  M  efle  eiusdem  fonnae  feu  M=ftff+3imyf 

Coroll.    2. 

2ft.  Qoodfi  igitur  numerus  aa-^^bb  yvom  ^ 
beat  fiidorem  A,  qn  ooD  fit  oumeius  fbrmae /«r+30mry 
tum  aker  fiAor  nequ^  erit  numerus.  primus  ^rroa» 
PP^^^q^y  neque  produAum  ez  duobus  pluribusu^ 
huiusmodi  numeris  primia. 

CoroIJ.    ^. 

23.  Eodem  eij^  cafu  &  ponamus  aa+^bbrAB, 
et  A  noo  fiKrit  nnmerus  formae  ffff+3»m;  tum  B 
Tnum  &ltem  fadorem  primam  compleAetur  y  qui  noa 
erit  huius  fbrmae.  Nam  -fi  B  eft  numerus  primus  ^ 
aoo  erit  ftnrmae  pp-^^qq,  ^  antem  non  eft  pri* 
Dius  ,  quja  non  ex  merls  numerfs  primis  &rma<^ 
pp-^^qq  conftabir,  Tuam  ad  minimum  fidlorem  coa« 
tuebit ,  qui  noa  flt  eiusdem  fbrmae. 

Coroll.     4. 

24.  At  fi  exiftente  aa-^sbbznABt  Q&tx  A 
noD  fberit  numerus  formae  nn-{-$mm,  tuni  Tei  ipia 
erit  numerus  primus,  in  bac  forma  non  contentus,  Tel 
^ltem  &^orem  implicabit  primum,  in  bac  fiMma  noa 
contemum  ;  fi  enim  A  ex  meris  numeris  primis  fc»w 
mae  pp-h^q  efiet  conflatus ,  ipfe  foret  Dumenjs  eiuft* 
dem  fonnae. 

P  3  CofoO. 
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CoroH.     5. 

£$.  Hinc  Tequitur>  fi  numcrus  aa-^^^Bi  vmim 
liabeat  iadorem  pnmtHxi  ia  forma  pp-^aqqnoncoa' 
teotum,  tum  eum  infuper  certo  adhuc  alium  fadorem 
inuoluere ,  qui  seque  non  in  hac  forma  pp-H3^^ 
coBcineatuf. 

Coroll.     6. 

s5.  Ita  iam  ante  vidimus ,  fi  mmcms  aa-\-^h6 
fit  par,  ieu  &<ftorem  habeat  2,  qui  numerus  non  eft 
fermae  pp-f-3^^,  tum  eum  inftiper  eundem  fadorcm 
ft  compkifti ,  ieu  non  folum  per  a,  fed  etiam  per  4, 
dJe  diuifibijlem. 

,  Scholion.  * ;    , 

27.  Exhiberi  quidem  poffiint  numcri  fbrmac 
aa-\-^bb^  qui  per  numerum  quemcunque  N  fint  di- 
irifibilcs ,  etiamfi  N  non  fit  numetus  formae  ppi-sq^/, 
dum  lcilicet  pro  a  et  b  multipla  quaecunque  buius  nu- 
incri  N  accipiuntur :  ita  pofito  a:o:m^  ^  ct  fe«N, 
numeras  aa-^-^bb^NNlmm-i-znn) ,  non  folum 
per  N,  fed  adeo  per  eius  quadratum  NN,  fit  diuifibilis; 
hocque  ergo  cafu  vtique  duo  adfunt  fadores  N  ct  N, 
quorum^  ncuter  in  fbrma  pp-\-^qq  .  cootinetur  ,  vti 
%  i$.  oftcndimus.  Vcrum  fi  «  et  d  fint  nanieri  in- 
ier  fe  ^rinii ,  Mc  cafus  locum  habeie  necjuit ,  eit  qiio 
merito  dubitamus,  num  numerus  inde  formatus  aa-\-^bb 
praeter  binaritim  vllum  admittat  dluiforem  ,  qui  non  fit 
formae  pp^^^qq^  Debinario  qoidem  hoc  negiri  bc- 
quit ,  cum  qudties  a  et  b  faerint  numcri  impares  am- 
ho ,  diuifio  pcr  a  fuccedat ,  at  vero  nim  infupcr  bina. 

Tiui 
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ikis  incft  y  qoi  eiitoi  illo  coninndtis  praebet  &doiein  4^ 
qnaft  fimpliceni  /pedandum.  Diligentiii»  igitur  exaim« 
nandum  reHat ,  vtitim,  dum  a  et  ^  fiint  prmii  inter  fe, 
oumenis  aa^^hlt  habcat  vUum  dioifotem  prtmtim , 
qiii  non  in  form»  pp-f3^^coniineatur,  nee  ne?  quod 
qoidem  efl*e  m^andum  mox  rigide  fum  demoBilratums; 
in  quo  negotio  autem  probe  eft  cauendum  >  ne  caiiis 
bioarii ,  quem  excipi  oportet ,  in  demonfljHttioac  qnic* 
quam  turbet. 

Propofitio   VL 

28.  Si  daretur  numeais  primos  A,  in  fi^rms 
PP-hSq^  non  cootentiis,  qoi  effet  diuifdr  cniuspiaiii 
numeri  aa-hS^^t  oumeris  a  et  b  cxiflentibns  inttrfb 
primis,  tum  ^iberi  poflet  alios  oumerus  primus  prae^ 
ter  binanum,  mmor  B,  io  Ibrma  pp  +  3^^  pariternoa 
contentus ,  qoi  etiam  fbturus  eflet  diuilor  coiuspiam  mn 
mcri  finrmae  aa-i-s^if,  in  quo  nomcri  a  et  ^itideBi  f 

iijKat  iatct  &  primi.  "^ 

Demonftratia. 

Qnra  a  et  >  func  numeri  primr  inter  fe ,  et 
«tf-4-3^^  per  A  dimfibilis  ponitur ,   eront    ii   qnoque  ' 

primi  ad  A.  Si  illi  oumeri  eflent  mafore»,  quam  A, 
ftatui  poflet  tf— OTAHhr,  ct  b—nX^d^  vt  nnmeri 
r  et  <f ,  qoi  p;irfcer  tum  inter  fe ,  quam  ad  A,  fomrf 
cflcot  primi ,  fbrent  femifli  fpfii»  A  rninores ,  fciticet 
r<<lA  et  </<<4A  ,  qoia  A,  vt  pote.  primiis ,  eft  iro- 
par,  cafum  eoim  quo  A  =  a  binc  excipimBSr.  >  Pn)di. 
let  autem  hnc  pontione 

M-i-  ^bb=zmmikX±jim^ff-^cc-^ymkk'±^6n^d'^ ^dd 

'  hittcvft 


t 
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hiocqpc  obtinereturDomeiiis  ce-h%dd  tninor,  qaam  AA» 
qni  cflet  per  A  dioifibiliS)  et  qootos  foret  rainor,  quam  A. 
Com  igitur  A  fit  per  hypotbefin  Dumeros  ia  forma 
pp-^Zqq  aon  contemuS)  vel  ipfe  quotos,  fifiieritpri* 
mus,  fioo  erit  flumenis  forime^^+sf^t  velffifitcoro- 
pofitos,  £iAorem  babebit  primum  io  hac  formt  ooo 
cooeenmm.  Sit  B  vel  ipfe  qootos  vel  Ifte  eios  hdaat^ 
critque  cccte  B<{  A,  ex  quo  djiretur  nameros  primus  B 
minor,  quam  A,  in  forma  pp-^^qq  non  contentus» 
qui  edet  diuifor  Qonpieri  cc-lriddf  cxiftentibus  nomerii 
c  01  4  inter  ie  primis. 

I^o  aotem  hnnc  sHimenun  primiHn  B  a  binario 
fiirr  ^cdiun*  Vel  «nim  qootus  ""^*^^  fyni  impar » 
«el  par:  «t  ctfii  priori  Iwunrius  in  eo  ooo  coodneiBtur  ^ 
fieqoe  nnmerus  B  non  efiet  a.  Cafn  autem  pofteriori 
quotus  binflrium  qoidem  ,  atqne  adeo  quateroariom  in« 
Toliieret ;  vnde  cum  4  fit  nuroerus  formae  pp-\-%qq» 
necefle  efiet ,  vt  ille  quotus  alium  infuper  fiiAorem 
primum  in  forma  pp  +  ^qq  non  contennim  implicaret. 
Vel  fi  cc-i-r  B  dd  e(Cc  per  4  diuifibilis ,  quod  eue- 
niret ,  fi  •  vterque  numerui»  c  et  d  eficlt  impar ,  eius  qua- 
drans  ^{cc-+'Bdd)  ad  fbrmam  ^tf-f-3//  reduci  poflet^ 
^uae  cum  per  A  etiam  nonc  fbret  diuifibilis,  multo 
magis  quotus  '-^^  implicaret  fidorem  primum  impa- 
zem  in  forma  pp-^r^qq  non  cootentum. 

Propofitio    VIL    ' 

sp,  Omnes  oumeri  huius  fixmae  aa-^-^hb  ^  fi» 
qoidem  ^i  et  ^  fint  numeri  primi  inter  fe ,  praecer  bi« 
oarinm  noUos  admitomt  di^ifoces  primos»  odi  gui  ipfi 
m  fimia  pp-\-zqq  contioeantur.  Demoa- 


Demonftratio. 

Si  eoim  DoinerusquispUin  formaetfa  +  s^^  ha- 
beret  hAorem  primum  quamtumuis  imagnum  A ,  tfn 
in  fbrma  pp-^^qq  noo  contineretur,  ex  co  inueniri 
poflet  alius  numerus  primuB  B>  minoi  quam  A,  nec  in 
ibrma  pp-+-Z^  cpot^ntus,  qui  padter  e(fet  diuifor  cu» 
iuspiam  nivnen  formae  «tf-Hd^^t  exiftemibus  ^  et^ 
oumeris  inter  fe  primis ;  atque  ex  boe  numero  B  fi> 
|xii]i  modo  alii  C>  I^>  £  continuo  mioores  eiusdem 
indolis  inueniri  poflent,  haecque  diminutio  nunquam  tec- 
minaretur ,  neque  ctiam  ynquam  ad  binarium  peraeni- 
letur.  Cum  igitur  eiiubitio  nnmeioram  int^roram  con- 
tinuo  roinoram  inuoluat  contradidiooem:  fequitur,  prae* 
ter  binariunn  ouHum  dari  numerom  primum  in  forma 
^p-4-344  Qon  contentum  ,  per  qoen)  vllui  numerus 
formac  aa-^^bb  «tiuidi  qoeat ,  cziAentibus  «  et  ^ 
Bumeris  iotcr  (e  primif. 

Coroll.     I. 

30.  Omnes  efgp  diuiibtes  primi ,  qni  conueniunt 
pQmeris  fbrmae  aa-^-Qbby  fiquidem  «  et  b  fint  numeri 
ioter  fe  primi,  ipfi  in  eadem  fbrma  pp^^-^^^  conti' 
nentiv;  dummodo  hinc  binarius  exdudatur. 

Coroll.     2, 

31*  Si  iginir  oumeri  primi  in  dnas  ckflesdifiri* 

bnantur ,  quaram  prior  contineat  eos ,  qui  funt  fbrmae 

Pp-^-S^q',  poflerior  Tcro  eoa,  qui  ad  banc  fbrmam 

Tom.VIILNoo.Commf  Q,  leduci 
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reduci  neqaeuQt :  omnes  numeri  huius  poderioris  claffis 
ts.  ferie  diuiforum  numerorum  formae  ««+3^6  ex« 
duduntur. 

Coroll.    5. 

32.  Nifi  eigo  numerus  '««-4-3^^}  exiflenti' 
bus  a  et  ^.  numeris  inter  fe  primis ,  iple  fit  primus, 
erit  is  ptodudum  ex  meris  numeris  primis  formae 
/>p4-3^^)  dummodo  quatemarius  «tiam  intet  ho» 
numeros  leieratur. 

Scholion. 

33.  Quod  produAum  ex  duobos  plnribusne  dd- 
merb  formae  pp-^-^qq  iterum  in  foima  aa-^-^bb 
contineatur,  fupra  oftendimus;  indeque  ergo  patebat,fi 
P,  Q,  R,  S,  etc.  denotenc  numeros  primos  in  for^ 
ma  pp-^za  contentos,  produdhim  ex  quotcunque 
huiusmodi  numeris  P>  Q.,  R}  S,  etc.  lemper  ad  formam 
aa-^^bb  reuocari  pofle.  Nunc  autem  huius  propo- 
fitionis  iniKrfam  demonftrauimus ,  qua  patet ,  numeros 
formae  aa-^^^bb  nullos  alios  fidores  admittere ,  nifi 
qui  ipfi  fint  numeri  formae  pp-^^qq.  Hic  quidem 
flflumfimus,  numeros  «  et  ^  efle  primos  inter  fe :  fin 
autem  non  eflent.  primi ,  led  maximum  haberent  di. 
Tiforem  communem  f»,  Tt  f\t  a^mc^  ct  bz=,md^ 
tum  numeras  aa-\-^bbzztnm{ec-{~^dd)  primum 
habebit  fadorem  quadratum  mm,  cuius  radix  poteft 
cfle  numeius  quicunque ,   praecej$a  Tero  alios  non  in< 

Yduet 
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Tolaet   iadoies  primos ,    nifi   qui   ipfi   fint   formae 

Propofitio    VIII. 

34.  Omnis  numenis  primus  formae  pp-^^qq^ 
fi  per  tf  diuidatur ,  relinquit  ^nitatem  ,  leu  in  fbrma 
nucnerorum  tf»+x  continetur;  excepto  temariO}  qui 
etiam  in  fbrma  pp-H3^^  continetnr. 

Demonftratio. 

Q\va\  pp^-^-^qq  Qt  numerus  primus,  quadra* 
tum  pp  per  teroarium  non  e/l  diuifibile,  (ed  per  3 
diuifiim  relinquit  x;  quia  eigo  ^qq  diuifionem  per  3 
admittit ,  fiimma  pp-\-^qq  per  3  diui&  refiduumda- 
bit  r=x;  eritque  propterea  numerus  formae  3fff-4-x. 
Cum  autem  pp-V-^qq  fimul  fit  numetus  impar  per 
hjpothefin,  necefife  efi,  \t  m  fit  numerus  par;  Tud^ 
pofito  mzz2n,  fbrmula  <fff-f-x  omnes  compledtetur 
numeros  primos  in  forma  pp-{-3qq  contentos;  ez- 
cepto  icilicet  temario  ipfo ,  cuius  fingularis  efi  ratio. 

Coroll.     I. 

35.  Quia  omnes  numeri  primi,  ezcepds  set3, 
▼el  in  hac  fbrmula  611+ x,  yel  inhac  <f»— 2,  cond* 
nentur  ,  euidens  efi ,  nuUos  numeros  primos  pofienocis 
ibcmae  tfu—i,  ia  forma  pp-^zqi  coatineri. 
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Coroll.    2. 

^6.  Hinc  omiies  numeri  primi   fiirmae   6n—t 
qui  funt : 

5,  II,  17,  23,  ap,  41,  47,  53»  59»  7»,  83,  8p,  etc. 
^x  diuKbribus  numerorum  iformae  aa-\-^bb  funt  ex* 
dudendi,  ieu  qullus  numerus  huius  fbrmae  aa^^^bb» 
dum  quidem  finc  a  tt  b  numeri  primi  inter  fe,  exhi- 
beri  poteft ,  qui  per  vllum  numerum  primum  l&rmae 
tfff— I  fit  diuidbilk. 

Scholion. 

37.  Vtrum  autem  omnes  numeri  primi  alterius 
^rmae  6n-{-i  ,  qui  (unt : 

7,  »3,  ip,  3  «,  37, 43,  <Ji,  ^%  73)  79,  97  etc. 
fmt  diuifores  numerorum  ^tcaaLtaa-\-^bb\  feu,  quod 
eodem  redit  •  aa  omnes  in  forma  pp-^r^iqq  con- 
tineantur  ?  ex  allatis  nondum  affirmare  licet.  Inde 
euim  tantum  conftat,  omnes  numeros  primos  fbrmae 
pp-^^^qq  fimul  in  fbrma  5ff4-i  contineri ,  et  pro- 
pofitio  inuerfa  peculiari  indiget  demondratione  ;  quae 
ita  coQcinnari  debet ,  vt ,  propofito  numero  primo 
fbrmae  6n-\-i  quocunque ,  oflendatur,  femper  quem< 
piam  niimerum  formae  aa-^-^bb^  in  qno  a  et^fiot 
numeri  primi  inter  fe ,  exhiberi  pofle ,  qui  per  iUum 
numerum  6n-\^'i  fit  diuifibilis :  in  quo  negotio  loco 
fbrmae  aa-\-^hb  ctiam  haec  ff:^fg  -^-gg  iUi  aeqiwua. 
lens  accipi  potefl.  Si  enim  numeram  f  ti  g  alteruter, 
puta  gy  fuerit  par,  erit 

/±/^-^^^-(/d-J^)*H-3(ii:)' 

fin 


t 


\ 
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fin  autem  tterque  (ic  impar  y    ent  tam  f^g ,    qoiMri 
/— j:,  numenis  par,  et 

QuodG  crgo  exhiberi  queat  numerus  jjf+/^-4-^^  per 
num«runi  priraum  <J»-l-i  diuifibilis,    ira  vt/  et  ^ 
fint  primi  inter  fe,   fimul  confliabit)  numcrum  60+ x 
efle  numerum  in  Brma^^+s^^conteatum;  idquod 
in  fequente  propo&tione  demondrabimus. 

Propofitio*  IX. 

38.  Omnis  numen»  primus  formae  6n-^i  0,» 
mul  in  hac  forma^p+3^^  continetiir. 

Demonftratio. 

lam  dudnm  demonftracd ,  (I  (^n-t-x  fiierit  miK 
merus  primus,  per  eum  diuifibiles  efle  omncs  numeros 
in  hac  forma  ^''^—b'^  conteatos,  dummodo  neuter  nu- 
merorum  a  tt  b  (eorfim  per  6ri-^i  fic  diiufibili& 
Cum  igitur  in  fidores  refoluendo  fit 

alteruter  homm  &doram  per  6  »-4- 1  fit  diuifibiirs  ne^ 
cefle  eft.  Quodfi  ergo  dentur  cafus,  quibus  &6br 
«•"-**"  non  fit  diuifibilis  per  tf»-^-i,  vt  tamen,  ne- 
que  a^  neque  by  per  eum  fit  diuifibilis,  iis  cafibus  certe. 
altcr  fedlor  tf*"-*-**''^»*^-^*",  hoc  eft  numerus  for- 
mac  ff-^fg-hgg,  per  6»+i  erit  diuifibilis,  ideoque 
numcrus  primus  ^n-^-t  foitt  in  forma  pp-^3^a 
cmtentus.    Demonftrari  i^tur  debec,  <)ari  cafus,  quibas 

Q^  3  forma 
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iottM  a**^i^  noD  Gt  dioiiibilis  per  tfff+x.  Ad 
hoc  efficiendum  famo  ^=i,  et  oftendaro,  fieri  noa 
pode,  Tt  omnes  tfti  numeri  : 

a»"— I ;  3*"-i ;  4«"—  i ;  5*"—  i ; (tf »)•"-  i ; 

fint  per  tfn-f-K  dioifibiles,  Tbi  qoidem  pio  a  omnes 
oumeros  ipfo  60+1  minores,  ideoque  primes  ad  euro, 
aCumi  pono.  Nam  fi  omnes  hi  numeri  per  6»  4-1 
efient  diuifibiies ,  eorum  etiam  differentiae,  cum  primae, 
tum  fecundae,  et  (equentes  omnes,  pn  6n  +  t  eflent 
dinifibiks ,  ideoqne  etijim  di£ferentiae  ordinis  2  n ,  quae 
fiint  omnes  conftantes,  et  hoc  modo  exprimuntur: 

ibi ,  cum  fit  2»-f-2<^5»,  nuliae  poteftates  numero- 
mm  per  tf «+ 1  diuifibilium  ingcediuntur.    Aliunde  autem 

confiat,  diffetentiam  ordinis  2  n  efie  =  1.2.3.4 2  », 

qoae,  cum  certe  non  fit  per  tfff+x  diuifibilis,  mani- 
&fio  indicat ,  reperiri  adeo  inter  hos  numeros : 

2«-i ;  3»"- 1 ;  4«"- 1 ; (2 4- 2»)«"— i 

Tnum  ,  Td  etiam  plores,  qui  non  fint  per  6n-^i 
diiiifibiles.  Dum  autem  vnicus  decur  huiusmodi  nu- 
merus  <f«^-i  per  tfif+i  non  diuifibilis ,  per  eum 
erit  diuifibilis  «*"+«*"+!)  hoc  efi  numerus  formae 
ff-^-fg-^ggf  in  quo  ncque  /,  neque  ^,  fit  pec 
<?»+!  diuifibilis.  Confequenter  numerus  piionui 
Cn^^i  eft  formae  pp-^-z^i' 

Scholion. 

39.  Omnia  ergo,    quae  coro  in  demonftratiooe 
TheoreoMtis ,  noa  dari  duos  cubos,  qaorum  fiimma  fit 

cttbus, 
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cnbas ,  tum  in  folatione  problematis  de  inueniendis  tri- 
biis  cubis ,  qaorum  fiimma  iit  cubus ,  aflomferam ,  iam 
plane  rigide  fiint  demondrata.  Aflitmferam  autem  pri- 
mo  f  numeros  fbmnae  «41  +  3^^,  ^^^  ff^Jzfs-^SS* 
nullos  admittere  diuifores  primos,  nifi  qui  ipfi  fint 
eiusdem  formae ,  deinde  omnes  numeros  primos  iltiui 
formae  fimul  in  formula  6n-i-i  contineri ,  ac  Yicis- 
fim  omnes  numeros  primos  in  fbrmnla  <fff+z  con« 
tentos,  fimul  efle  numeros  fbrmae  pp-^-^qq*  Quare 
nunc ,  tam  iila  demcmfiratio ,  quam  (blutio ,  pro  per- 
ic&xi  funt  habendae.  Interim  tamen  &teri  cogor ,  ia 
hac  de  natura  numerorum  Tbeoria  plurima  edamnum 
defiderari,  atque  Fermatii  demonfirationes  deperditaf 
fine  dubio  multo  profundiores  fpeculationes  in  (e  eflCb 
complexas.  £0  enim  modo,  quo  Tfus  fum  ad  de- 
monfirandum,  iummam  duorum  cuborum  nunquam 
pofle  efle  cubum »  non  perlpicio ,  quomodo  demon- 
flratio  ad  potefiates  altiores  extendi  poflit ;  cum  tameo 
Fermatius  demonfirationem  habuerit ,  neque  fiimmam 
^+^,  neque  difierentiam  a^—b*^  nunquam  efle  po* 
teftatem  fimilis  ezponentis  <:*,  quando  exponens  »  fiie- 
rit  binario  maior.  Demonfirandum  ergo  eflet ,  hanc 
aequationem  a^  +  ^^zr^  in  rationalibus  nunqoam  lo* 
com  habere  pofle ,  ftatim  atque  exponens  n  binarium 
fuperet ,  nifi  vnus  numerorum  tf,  ^,  c  euanelcat.  De" 
inde  etfi  demonftraui,  numeros  primos  omnes  fi)rmae 
<fff  +  i  efle  in  formula  pp-^sqq  contentos,  tamea 
fimili  modo  demonftrare  non  licet ,  nutreros  primo» 
ibrmae  S»-4-3  femper  in  forma  pp-\-^qq  contineri, 
quod  tamen  aeque  eft  certum ,  et  a  Fermatio  demon^ 

ftratum. 
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firatam.  Succeffit  mibi  qiudem  demoaftiatto ,  qaod 
.«lumeri  frimi  formae  4ff-hi  liot  omaes  duorum  qus- 
^catonim  fummae,  (imiliqite  modo  deaioaftrare  poffiinii 
omaes  oomeros  primos  formae  S»-4-i  fimul  ia  fbr- 
ina  pp+3^^  cootiaeri:  verum  piurima  eiusdem  ge- 
neris  theoremata  proferri  pofluat  aeque  yera  ,  yeluti 
.guod  omoes  numeri  primi  Tel  huius  formae  200+1, 
Tel  aoff-4-9,  fimul  in  formula  pp-^-sqq  contineaQ^ 
tur,  et.  buiusmodi  {dura  alia,  quae  tamen  ooadum 
video .  quomodo  demonftrari  queaat.  Ex  quo  Theo< 
lia  numeconim  nolNS  adbuc  maxionam  partem  at^ftpjQ- 
dita  eft  cenleiDda. 


CON- 
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QVARVM    INTEGRATIO    PER   ARCVS 

SECTIONVM  CONICARVM  ABSOLVI 

POTEST.    . 

Audtore 

L-    BFLERO. 

L  e  m  m  a  t  a. 

pofiro  j;=y(*-|-i««) 

zzdz  .       xx-^f 

"•    ^y^f-^gzz^^b-i-kzzf^^J^^^^^b-jk-^k^ 

-^S^^^^jk-^gb^gJi 
pofito  x=::V(f^izz)  et  j^iVilf-i-kzz) 


=i/^/v/-±^±^^' 


« 


=i/*v*:t(^^i)Z? 
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^-  •'(i&+ife««)iy(/+^««r^     /+  is^^fk^xx 
''  (/+i:««^ V(i&+ik«ir  *^      ^+  iib^fk)xx: 

™^AA+ik««)SV(/+^««)~"*^       <ff+(/*-^-^)*^ 

Theore-^ 
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Theoremata. 

PPritQ*=:V— ^ 

pofito  :i:=:V(/-+-^««) 

pofito  jf=V(i&-hit««) 

R  s  irbi 
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i^  P=  _/^y  _^^_/^y_— 

pofito  «=:y(/-+-^.«a)  et  jf=y(A-i-ibr«) 

atque 
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^^  ^      gb    ^  kv.glh-jkx»    if*^  k-gyy 

•^        b-\-kzz      k      7  -+-^28         ^^ 

f^-v^/^z^ilif 

^  ^-^S— >^*  V(^  i  i^fiTx-lb^^^k^f 

%  ,fr¥-kzt 

^^  *'"V(/H-^)  "•^"'V(/-t-^> 

Thecirema  Singularer 

Aotac  coalUate&i  aibittariaiii ».  pofiu  inter  «  et  «  bae 
idacioiie; 

il  9  '  jjkx» 
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^jkxxxz-pxx-pzz-txzVip-i^JkXp^^gb^+ftzio 

—  gV(»-»'f»)f»-»'8fc)-»'V/>(/-»-g»g)(fc-<-fc»») 

Hypothefis, 

Haec  Icribendi  ^brmula  Ux  [a]  denotet  ledioi» 
conicae ,  cuius  remipafaineter  =:.  i ,  et  &aasaas  tians- 
verfiis  zr^,  arcum  a  Tertice  fumtum,  cui  inaxetran»- 
terlb  conueniat  abfcilla  zzx. 

Corollarium. 

Si  iT  fit  qnantitas  pofitiua ,  hoc  modo  defignatnr  arcns 
dlipfia;  fin  negatiua,  arcos  hyperbolae.  Simodoxfiie- 
nt  quaotitas  pofititn.  et  minor-quam  2.a, 

Integrationes  fbrmulae  /rf^v^if  in  12 
cafiis  diilributae. 

Ofus  L  /JzV^^^  : 

•^        b-i-  kzz  , 

Integrale  eft  immediate : 

kVjk     '^fk^gb^^     ^"     b)lfk^gbj 
Tel  etiam  per  Theor.  I. 

^'^^{jk^gb^-jk'^^''  vk  )[rfk  j 

Cafus  II.  f^^^j^^  ,  exiftente  fk^sb 
Integrale  eft  immediate  : 

^        kVfk    ^Jk-gb^^-^^^^b^Lfk-sbJ 


tet  etiam  per  Theor.  I. 

Gifi»  ra. /^«V^~|^^  exilfcntc /it^^  i^ 
Int^^le  eft  immediatt  t 

lotegcale  eft  per  Theor.  I. 

Cafus  V.   /..y^^ 

Int^le  eft  per  Theor.  IIL 

r^  ^  y  Zf±^^^ £ n  >li±^ 

^"*"*^FhUF    7(7I-+-X*>  /-t 

,  v(ii±£i^)A  rf±±ir\ 

^^"y^ib-^k^^^vL  fk    J 
Tel  etiami  per  Theor.  U» 

Cafu»  VL /^aV^^tgf  ,  cxiftenie/ik^^ifr 
Integrale  eft  per  Theor.  IH. 

^+^^r^kVi^-yl/riib)"   /k  ^*  v^(-Kte»yL  ;i  J 


^ 
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•rel  etiim  per  Theor.  If^ 

Cafiis  VII.  /«^«  V-^5|^ »  t^^mfk^sb 
Integrale  eft  per  Tbeor.  III.  ' 

^gx^^kzz    (gb-fk)       fk     /Vf{b^kzz)     Af  -/n 
*"*"  fc  ^f-gzz" kVjk    £b-Jk\ybif^z)'y[JFJkj 

Qf»  yin.  /</gy  ~^^^y^ ,  «xifteni»/ik^^i& 

Integrale  eft  per  TbiBor.  U. 
Tfil  etiain  per  Theor.  V. 

*'^-/4-^««"*"i^-/*)^'*'7irV/K-/+^^)  vi,  ^*  j 

Oriis  IX.  /'«"^^fl^,  4Hoftent»  /Jfe>-^^ 

lategRae  «il  per  Theor.  X* 
^  (/l-^i)f_,/Hh^«£  ifl^-gb)  fk       «VJb     vr/Ai 

^"  ^A     '^^+./t»*"  *v/t  "i:i&^'"^y(^4-te)/L^/&J 

■         /       j,fk'&h(y{f-\-gzz)     \r-fk^b-\ 

^yTfk-gb)^  ir^—yf —  vL"^J 

irel  etiam  per  Tbeor.  XIII. 
C   (/t-g^)Vi&-4-tciit    (/ifc-^i&)    /t        _V/_xr/i"] 

*"       itfc     "   /'4-^««'*"  tV/*  "gA^'"y(/4-^««)>'U'&J 

OCisX. 


cAV 
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Cafus  X.  ///2y^:;:if,\^,  cxiflentc  fk^p^gb 
Integrale  cft  per  Theor.  IX. 

—  v(7^«fc)"  "Tfi"  ly/c— iH-**»)    *  ^L     «F     J 
▼cl  ctiam  pcr  Theor.  XI. 

n  f».y/—b^1n%  .  fA— gfcJTw/*^-  V»f/-4-g  « «)\r/>n 
^       »  '^  /— «•»"+- .  fty/*-^* «»<.*"  ^uk=TF)  )Lgb} 

Ote  XI. /rf,vi|^4i. 

Incegrale  eft  per  Theor.  XI. 

^      *  '^   / ^- g ««"^ -+-  V(> i«*)**    «A   vI-yfci/^g«B)JL    <b   J 

.  (/>-4-g»^TT/>/v>t/-t-g««)    ,  ,rr=/*i 

Tcl  etiain  pcx  Thcor.  XU- 

jbl^rale-ctt'  ))ei  Jheoc.  XIII. 

^      rv7*    "<ftW(/— «««)    */L  g*J 

OoDnes  e^.afas-^malae/</2Vf:^rf~.,  quotnodo- 
cnnqae  )ax^c^f.yfi\'Yy,$  fiicrint  conjpsojitae  ^  pec 
aicoi  fedibB|im  conicarum  antegnri  f>d|iij)i:. 

ToiD.ViaNoa.Coinoi.'  S.  Noa 


138        C  0  N  S  1  D  t  R  A  T  VO 

Non:  -Ybtum-  igkar  htawAxc  initic»  cdthmetnotaCie 
integrationem  per  arcus.  (edionum  coaicarucn  admit:' 
tunt  f  fed  etian^  innuoier^btles  aJiae  ^    qoae  pei   fubQ}' 

tutionem  ad  fcfrmam /(/jcy|^||f  fe  reduci  f^ttiimtur, 
cuiusmodi  (ifat         ,  „   - ; 

poGto  ;.  =  iUi^iiil  er  ^^^^Oii^ 

ctHli»^fbtmulae'^  redtnStta^etiai^  its  inftituitur  : 

/^-i-.tl^=.f^/!^^/^^-^/fc^^.J^^^*-^ 

▼el  ctiamr-fic  *<./.. 

["^iismiis  ;!^r::3V  atqotrobdae^iiMi^  fi^eotes^^lornM3i» 
quae  pariter..jptf  jucuft  iei£dOim  conllnii 

poterunt"~ 

5* 


.    FCfiJ^FLjtRFM.  135)1 

7  V//-^-«r*#»»V/«^/>-»^l.«^  »    ?  7/ 


hac  cniaj  irici0ifn,|>ofito  .{p=:««,.ad.  foraias  piaecedeo- 
tes  reducuatur. 

Hioc  patet,  ifiam.  (bnnfdfiQ  .fati^  vbiir  i>atentem  ad  ar« 
cus  (edlionum  conicanun  redoci  pofle 

qsae  imprimis  notari  roerctur.    Pbnatur  cnim  a+pa=Vi 

Tt  fit  «='-^,  baccqoe  fqimuja  transmutabitur  in 
hanc :  .        >  . 

f_       _  f^pt^P— »«-npj - 

^ac  ad.blnas  foimulas,  fub  n°.  3  et  4  allatas, teuoattnr.- 
Quafe,  €  «-f-|3*Tt-v**-*-^*'>  ittbcat'.tre»;^oiei 
icalei.y  baec  fimxmla 

noda.expciGto  integrari  pofistit :  iemper  autem  vnuRi 
&dorem  certe  .habet  realem.  Sin  autem  bini  fint  ima- 
ginarii,  formula  «  -4-  (3  a;  -4-  Y*:i:  H-  ^ **  ita  leferri  ppteft 
jippi^^npqy-^qqjf^y^ytxiaeme  nn^  i  ,  k  icfi- 
niendum  fitintegrale  harum  formularum  :'  *    •**    V 

frr-r —^ ^-— ^--i-  f  '  '  P^'»  Vy     '  " 

J  iylpP-i-.anpqy-f.qqyyy^^J  '^(pP-t-iHpqy-^qqyyT 

^^^\^}lf'^"^^P^y'^'wJ)^V'+-qyz-.   fietqne 

J^^lvTTzrJr)  •  qua  (ubftitutione  prior  formula  abit  in 

~yF./y(«-»Xi-»x'.-<-«)  ^onlhuibijem ;  pofteridr  \ero 
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ia  hanc  — -. —  / ^--r  ;  cum  vcro  fit )—, r 

=^7ff3V^-S/yT^ro-»X.H.»)  «J^iaro  haccperfupe- 
riora  condrui  potelt.     Sicque'  in  genere   habetuc    coa- 

flruaio  huius  fbrinulac  /yfa^y»^"?'*-^-»**)' 

Problema    u 

Integtationem  huius  foranulac  /Tg:;-::;:^^^^»^»»^^;» 
per  arcus  ic^omun  coQicanim  perficere. 

Solutio. 

Q;iantitatem  a^hx-^^cxx-^-dx^-^-ex^kxsx^T 
iii  daos  fidores  trinomiales  reales  refoluere  licet,  qui 
fioc  (a-4-ap*-t-yx*)  et  (5" -h  *«*-*- ^*Jt)  >  ita  Tt 

habeatur  haec  formula  integranda :  /v(«^,i3xH-7*rxi-»-,uH-i'^ 
Fonatur  ^-Hae*-4-^Jf*'  =  (a-+-*P*H-y**)/,  vt 
«>rmala  propofita  fiat  J ^^^^^Jl^^^y  .  At  aequatio 
afliimta  per  radicis  extradionem  praebet 

«-h  ^*~  (3/- Y*7y(pjy -h  ^/ -+-r), 
pofitop=;p(3-ay;  ^:=:af—a(3«-hv^i  etr=:fe-(3^, 
Tum  Tcro  eadem  differentiata  dat : 

dx \dy     

"  Ok-*r^^-\-yxx  ^  f-r^*— p^-yjiy  ' 

Qtufc 
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Nate  11  prq  hoc  poftrcaio  denomiiiitore  Talorem  irni. 
Wm  modo  inuentum  fubftituamus ,  fbrmula  propo» 
\bic  ia  hanc : 

Viatio  pei  aKos   (edtioouin   conicarum  fupit 
Hafiritur  qiuefiio ,  quid  tenendum  Gt  de  hac 

Jx(  A -4-8  »-»-C«arV 

^,  aon  neceflk  eile ,  Tt  numeraton  al> 

^pfius  X  tribuantur ;-  quam  etiam  CeU 

,  fe  in  genere  ad  redifiatioaetn  fe» 

Ctionum    conicarum   p^ducere  non  pofle.    Confiderat' 

q^dem  in  Vol.  IV.  Mem.  Acad.  R.  Berpl.  pag.  25^ 

cafuinj  quo  A=o  ,  C=o  ec  a=io,  ita  Tt  ibnnula  fic 

/^,o^f't'dx^'-i.ex*)  conahirque  oftenderc  (pag.  257.> 
eius  iptegrationem  cafu  iidzz^ee  per  arcus  fe^o^ 
num  fconfcarum  abfolui  pode :  reram  methodus ,  qus; 
Ttitur,  negotium  minime  conficere  Tidetur,  Tti  rem  ac- 
curatiiis  perpendeoti  mox  patebit.  Transfdrmationes  au* 
tem,  qusis  deinceps  tradit,  cafus  nonnun^uam  hoc  modo ' 
tradabiles  fuppedicanc  Quocirca  haec  inuefiigatio ,  Tti 
cft  difiicillima  ,  merico  ompi  atteatiaae  d^na  eft  ceO;.. 
ienda:  Tnde  etiam  mea  tcntamina  fupec  hacqukdtione 
propofiiifle  iuuabic. 

S  a  Ftobk- 


^30        C  O  N  SID  ERATIO 

dz^ ,       i—gjcjg- 

•'(/+^««)lV(i&-i.te«)-^-'^*^i&+v/ife-i:i&)*» 

-fk-gh^^^^^fyy^k 
«  .i^-f-ifea* 

^  f ds  _  .    v_Ll*5*_ 

^*--'(Tila«)|yI7+^«»)--«''**V+(i:^-/*)^* 


Z; _-/"^-+"^2« 

zzdz ^^-  ,/   ■  ^-'fxx' 

-^if+S^^  (*+  *«'r '*^        ^+  ^tb'fk)xx: 

_    '   fjyyfy£rt 

'^fk-&b  ^  ^     kr-gyy 
i  jb-^-kzz 


'05+*««)iy(/+^««)~  *^     ^+(/ft-^i&>f* 
^  '=r(i&-h*««)  ^•'=^Ti:*iI 

Theow- 


P  0  R  M  VLAK  WL.  m 

Theoiiemata. 


i-XX* 


poGto  :if=y(/-4-i:««) 

v,r^v^V^.I^>^v-^ 


-* 


poflto  jf=:y(i&-4-ik««) 

R  2  Tbi 


lift         CON  SinEKAT  lO 

1 g 

pofito  jr:ry(/-+-^a!f;  et  jr=:y(M-it»») 

?°^'=vfi3Hui   •*'=vora7> 

gb^       gb~Jk+kxx ,    i&/(:  -''«^  Jk-gb-igjy 
poCco  « =y(/-H^.«a>  ct  jf=y(A-HrJfc««) 

acque 


^  ^       S^  k-^gb-jk^xx    b^  '  k-gyy 

gbk     "'  i-jxx  bk 

Thedreim  Skigularer 

Bocaf  .coofliuitdln  ad>itnriaiii  ^  pofiu  inter  «  e(  «  bac 
Klatioiie;: 

il  $  '     gftx» 


t^        CO  N  S  I  ni^R  AT  10 

Hypothefis, 

Haec  (cribendi  Ibrmula  flx  \a}  deaotet  ledioras 
conicae ,  ciam  remipacameter  =.  x ,  ct  iemiaxis  trans- 
verfos  =r0,  aicum  a  vertice  fumtum,  cui  inazetraiiS' 
vttb  conueniat  abfcilla  zzx. 

Corollarium. 

Si  <7  fit  qoantitas  pofitiua ,  hoc  modo  defignatur  arcus 
^ipfis;  fin  negatiua,  arcus  hyperbolae.  Simodoxfue* 
nt  quaetftas  pQfitina.  et  miaor  qu«n  2a. 

Integrationes  fbrmulae  fdzv^i^^  in  12 
cafus  diilributae. 


Integrale  eft  immediate : 

kVjk    "ik-t-gb^'    *    *)L/fc4-siJ 

▼el  etiam  pcr  Theor.  I. 

"^V(;ib-i-^i&""71"^*-    Vk    )irfk  J 

Caftts  II.  /'«'»^^—  ,  exiftente  fk^gb 
Integrale  eft  immediate  : 

^        ikV/ik    "jifc-^i&^*""*^ib)L/*-^0 

•wel 


FOKMrtARFM.  w 

itX  etiam  per  Theor.  I. 

Gifus  ra.  f^«yZi'X.Tzl>  "*^'*  /^^  ^  ^ 

lotegnle  eft  immediate  t 


C-H 


rf-hjZZ 


iDCegnle  eft  per  Theor.  I. 

Cafus  V.   fdzy^r^.^ 
'  iDtegrale  eft  per  Theor.  III.     . 

c-4-  *  y  zf±£i5^^ .£ n  -/i^-^ 

^*"V^(*-i-^««)/L   /*     J 
Tef  etiami  per  Theor.  IL 

^'^'"^JTt^-^Wft^fk-i-gb^^  v^(/^+ik««)Aj^+^d 

Cafi»  VI.  /</«V9^m  >  eiiaente  /Jk>-i;i^ 
Integrale  eft  per  Theor.  IH. 

^+«^Hk+I^">^*-^/')"    /k  ^    v^(-/^;L  ;^  J 


▼el 


■J' 


fa5        CONSlDEJtATJO. 

•rel  etiaai  per  Tlieor.  I|* 

Incegrale  eft  per  Tbeor.  IIL  ' 

aroB  vni.  /^^'^^-jz-^*  ex\{\tmfk<gb 

Integrale  eft  per  Tbeor.  II. 
rju^i/^JiS^        /      jrShfkry{gb-fk)     Nr^A^-yh 
^+«>'irHk«;p'y(^i&-/i)"  /*  "Wi:(i&-*««)''VL    ;t  J 

▼el  etiam  per  Theor.  V. 

*'""*'^^r4-^««'*'i^-/*)^^'7FW/K-/+^««)  vL   /ife    J 
Cifijs  IX.//«y|^||,4Bxi(lente/ife>j:* 

IntegRae  «ft  per  Theor.  X. 

^   (/t-^^_,/-4-^««  {fk'gb)_fk  zVk      vT/i-l 

'^vifk-gbf-jr^    vf — vL^T^J 

▼el  etiam  per  Tbeor.  XIII. 

CafiisX. 


P  0  R  M  r  t  .4  R  rAT.  »37 

Cafns  -^fdzVlTjkh »  «'«cnte  fk^gb 
Intcgrale  eft  per  Theor.  IX. 

•/•     •    ^fk^gb,zV(fk-gh)       I  \r-/>-t-gbn 
7(/«— «fr)^^  "78"  KiJi—b^kzz)      *  /L       gto  ^J 

▼cl  ctiam  pcr  Theor.  XI. 

~T''  r=^»'+"~7v7*~-^^«*v.»-  vijfc:=7*T  vL«iJ 

-»-V(/'*-«A)"-i*      (yi(7=i5S)*-»;L— ii'^J 

Ca&s  XI. /^tVS^^ 

Integrale  eft  pec  Theor.  XI. 
r  /«■./  — 6-»-*«»  ■  ■     /     Tr./jHj^/-    v(/t^-gbvry»-Hg>^ 

.  (/>-4-gi>iTT/>(V>t/-»-g»«>    j  ,r=/*i 

:  .-*"7Tv7fc"«»ly(jiiHMi77.    *^l.  «J>J 
yt\  etiain  pcr.  Theor.  XJII. 

r-i^^vii^*i-  l_/--n'^i±:^/'i__j5£*±LY/*+j{»i 

(/*^gMn^(    y^.  .^    ^r-=it*i 
"*^  *y/*    **«*w(/.t-«»*)^  *yL  «r  J 

cafiB"5dr.'yi^«.yiS5ff..-     ■     .-:: 

■     Iniegrale'  t(V  ^  Tfaeor.  XIII. 

"T      F?7*     "«fiW(/— ««8)    */L  «fcj 

Orones  eig^.jcafa&-%-ronlae  fdzyy^^^^-.,  quotnodo- 
conque  litsKjrae^iity  p')..y,:  j*  fuerint  conjpaistae  ^  pec 
aiciH  fedib9|im  conicarum  integrari  pofi(iu);c. 

T<)io.Vin.NQa.C6inB>.'  S      ..      Koa 


138        C  0  N  S  t  D  E  R  J  T  VO 

Non  Xokm-  igieur  fonnulae  iQitio  cdiiimemonitae 
integrationem  per  arcus.  (edionum  conicarum  admit- 
tunt  f  fed  etian^  innui^er^biles  aliae  y    qoae  pei  rub(]}<' 

tutionem  ad  fbfrmam /i/«y|^||f  fe  teduci  ftttiimtuf^ 
cuiusmodi  (iint        .  .  •...-: 


..  Y.       .       •  •  •  '"  -\  ~:  -r- 


pofita  .v^^iietJ'^- 

pofito  a:  ==  ^^^-y.^   et  y=l*lii^ 

' * '/TfTnhiaanSiH^^/^M^w*^^ 
caite^  fotlnubei  redtiftio-^etiiu^  its  infiftultur  r 

«t  ttkmrBci   ,  . 

/ir(i.»-g»''»'(fe.^-ik»»)=/<^j?>^U(jriar^^/^^ 

['^onamus  «jsrsv  atqut:obtiBet^iiMi&  fiikj^eiitefr^foffl^^^ 
quae  pariter  .per_iiicu»  ifi£tiOiiiim   comcarum.  conllrui 
poteruntr 


•••  /— ^ — : :; — >— .-•  .  «•  /.  ...r    I  V  ,1 


(/-t-^to);  V V(^-l-ib«)  '    ;    *•'  (J  -t-^  V)f  l^  0+*v) 

hae  eoiaj  victffim^jpofito  .S7r:£2).«d.  fomias  pcaecedeo* 
tes  reducuntur. 

Hioc  patet,  iftam  ^rmidffli  fatis  (Jbitr  fntentem  ad  ar* 
cus  fedionuffl  conicanim  i^doci  pofle 

quae  imprimis  notari  meretur.  Fbnatur  enim  ee-f  p«=4r, 
irt  fit  0=:*-^,  baecqne  iQrmula  transmutabitur  in 
haoc: 

4|aae  ad  .b|na&  fotaiulas,  fub  &*".  3  «t  4  altatas,  feuocdtor. 
xeala.^  haee  finmnla 

inada.expoGto  inte^rari  potent :  iemper  autem  vnoni 
fiidtorem  certe  habet  realem.  Sin  autem  bini  fint  ima- 
ginarii,  formiUa  a-^^x-^yxx^^-Sx'  ita  referri  ppteft 
^ipp^itipqy-^-qqy yf) ,  exiftente  »«-<  1  ,'  yt  defi^ 
niendum  ritintegrale  harum  fermularum  : 

Fonatnr  Vtpip^^-iwp^j^-H^^/j^^crjffH-^y* ,    fietquo 

/=J"yrr^^)  ♦  9"*  (ubftitutione  prior  fiirmuk  abit  io 

^?j^yYt»~aXi-*x'»  •»•'«)  too^biJcm:  pofieridr  tero 

^  a  m 


15«     CX>NSTBFCTI0KIS  JEQKmomS 

modo  diflferendale  ez  Tfriatiooe  ipfius  u '  onm   t/cHBr 
gamus .  ob  du  confiaDs  coDleqiierour : 
ddyrm^n"  i^duJVdxiu-^-xy^K 

5.  Cum  igitur  his  integnilibus  modo  pneferipto 
ita  fumtis,  Tt  ipfi  x  valor  quidam  determinatus  tribua- 
tur,  ficque  ea  in  meras  fiindicxies  ipfius  u  abeant|  ht« 
beamus  hos  valores: 

y=zf?dxiu-hxf;  Jf  =»/?</*(« -h*)r-* 

ct  J#=:»(«-i)/P</*(«-i-*)"— 

oecefle  eft  ,  rt  Ti  aequationis  propofitae  fit 

A /P</*(«-+- *)"-+-«(B+C«)/Pi<*(ii+x)"— 
^-»(«~i)(D-t-E«+F«»)yP</a:(a+ji:)"-«=» 

in  <}uibus  integralibus  fola  x  vt  Tariabilis  Ipedatur,  ar 
Tcro  pro  cooftante  habemr.  Haec  antem  aeqoatio  tum 
folum  locum  habere  debet,  cum  poft  fiogulas  inte> 
grationes  quantitati  x  valor  ille  dettrauoatus  ab  «  oob 
pendens  fiwrit  tributus. 

6.  In  genere  antem ,  antequatn  ipfi  x  ifte  va- 
lor  aflignatur  ,  ifta  quandtas  non  euanelcet ,  fed  potins 
cuipiam  quantitari  ex  «  et  x  compofitae  aequabitur , 
quae  autem  ita  comparata  dSh  debet,  vt  illo  pifii ,  quo 
pro  X  valor  ille  determinatus  fcribatur  ,  euanefcat.  Sit 
igitur  R  («•+•*)" — *  ea  quanritas  indefinita,  cni  fupe- 
rior  fbrma  in  genere  aequetur,  vbi  R  fit  eiusmodi 
fiindio  ipfius  X ,  quae  tam  pro  eo  valore  ipfius  jr, 
qoo  iotegralia  fingula  euaneftentia  redduntur,  quampro 
eo,  qui  ipfi  poft  integrationes  tribuitur,  in  nihilum 
abeac.    Quos  valores  es  ipla  iodok  huius  fiindiooes  R 

coUigjl 


HWTERWnO-litFFERENTlAlIS,    is8 

colligi  conaeait ,  hiKCfK  edam  dk  cad&,  cw  «os  aon 
^mm  <letermiiiaiieriBi. 

%  Qpamdiu  eigo  jr  adhuc  «fl  Tariabilis,  et  k 
vt  conflais  rpedatur^  aecefle  eft««t«xpte(&oR(«-:(-x/^* 
aeqnetar  hinc  forinalae  int^tali : 

•^nCm       •^nCttx     -^hBx       f 
-4-«B«        -h»(»-i)DJ 
-+T«(»-i)F«w  -f-»(»- 1  >E» 
CQiitf  prq>terea  /diflferentiale  teqoari  oportet  huic: 

V        -^{tt-i^RdxJ 
Qooi  aotena  R  ab  »  peBdece  aon  debet  •  coiditionei 
Cuia&cieotes  his  aeqiiatioaibus  CQatineatui; 
.A-»-«C-i-»(«-x  )F  =z  o 
.    «/Rr(aA-+-«C)P*</*-h«<B-f-C«-i)E)  Vdx 
xdfL-^ifi-i^RdxzzAVxxJx-hnBFxdx-^n-t^jDFdx, 

4.  Si  Talor  ipfiua  dR  ex  iecooda  in  tertia  fub- 
{Etituatnr,  habehiQu:^ 

(ii-;i)R=;-<A-+-»C)P««-»(»-i  )EPir-Hir«-i)l>P 
fit  quia  ex  prima  eft  —  A-«iC=:;«(«— i)F,  pcodit 

Rzzn?(Sxx-Eje-h  D), 
Deiode    ob    aA-f-»C=-a«(«— j)F-«C,  lecuada 
iaduit  haac  ^Hmam : 

'  4/R=«P</*(-(C-Ha(«-«  )F)*-4-B+(»-i  jE) 
qaaib  per  illam  diuila  dat: 

K  —  fxx — Ex^D 

ToBi.VIlI.Noa.CoiniD.  V  Tnde 


■%\ 


fS4.      VQNSTW^CTIO  MS^^JOStS 
inide,  oum  .R  fiierit  inueDtum»  «k 

exi^onens  autem  n  per  primatn  sequadooeiii    defiaicuri 

9-  Hic  plures  cafus  perpendendt  occumint,  iC 
primo  quidem  ratione  exponentis  »,  fi  is  pfbdierie 
imaginariiis,  puta  »tr[jt.-f-yy— i,  notandum  eft,  effe 
r^-^«~cof.7r+V-i.  fin./r,  ideoque  r*=r*(  cof.  v/f 
•4-y— X.  fin.  K/r),  vnde  imaginarium  exponentis  ope 
finuum  iRl  ima^naria  fimplicia  redDcftor »  ex  ^uibus  de» 
ittceps  eorum  cieflrudtio  mutUa-^ilios  perficictur.  De- 
inde  inueftigfitio  luodionis  R  fauc  redigitur ,  Tt  fit 

qoae  dcnao  adhjnc  &rmam  perducitur  r 

Nifi  eigp  fit  B— -p:=:o  ,  VidenSum  eft  >  an  focmuiae 
integraqdaft  (leiioniinator  Fxx— Ejt+t)  habeat  dooi 
*fi^ofes'fimplices  reaies  6t  fnaeqnales»  an  vtroaiequales? 
tum  vero  aii  in  huiusmocK  &dtores  fit  nrrefblufoiKs?  prat- 
*teret  c  ilis,  quo  Frro  pecniiarem  «ududoosm  poftulat^ 
qoDft  -diiierfos  <  Ga&s  feorfim  pertradbbow 

I.  Caftis  quo  Brr^. 

lo.  Aeqtiatio  ergo  refoluefidsi  erlt 

pro   qua    fi   fumamus  >=i:/P</j:(«-^x)'»  ,    habemui 
primo 

«— — ^=^ff — ' ,  tum  Tero 


a=:(D-EJt^Fj:*)  i5,hincqne 


(D-Ej:4-Fjr*)       ."T  - 

qnod  integrale  ciuanodi  teimws.i^ys  *  CQOipreljendr 

drbe»,  qdbiK  qnaotitas  («+x)*-'<D-Ej»4-Fjw^       ""^ 
euaoefcac. 

XI.  Qiiptic^  ergo  iwnuja  D-E*-i-Fj:«  duoi^ 
fidoces  habet  reales ,  ea  duplici  cafu  euanefcit ,  vnde, 
I»ni  iotc^tioQJ^  tecmiQi  conftitui  po0iiQt ;  ad  hoe 
autem  necefle  cft,  Tt  eius  exponens  -iH-i:--5j.  qu^ 

"t  — Ti »   fit  poutiuus ,.  qma   alicxjma 

q^nAtasi  Ula  „  cjir  fiinpula  psopofita.  acqualis  ilatqitur ,,, 
non  in  nihilum  abiret.  Hoc  igitur  cafu  conftrudio 
aequationis  nullam  habebit  difficuJcatem  ,  propcerea  quod. 
ob  fignum  amblguum  exponenti  lempcr  vaior  pfitiuus. 
tribui  poteft.  Sit  enim  exponens  ille  =»1 ,  et  habe- 
bitof 

4FF«iw-4FF«-V-4AF-HaCF— CCno 
quae  aequatio  fi    habet    tadices    reiles ,  ob   terminum 
*-4FFf»  negatiuum  ,  altera  certe  erit  pofitiua.   Queni 
cafum  diligenter  pt^^uamur. 

xa.  Sit  D=4tf,  E=o  eeF=r— X  y  ita  Ttha^. 
sequatio  fit  iielblaeiida : 

A/-h'-5i^+(aa^y«)|^=o,      : 

V  2  eritque 


tS^  CXmST.  JE^Jt-^  DIFFER.  JDIF7ERENT; 

eritque  n^:'-^^-^^-^'^'^'^  cmm  Tdwfeinper 
eft  reali»,  nifi  A  fic  qoaotiJcaft  aeg^dii»  maioff  qiiaix» 
J(i-^C>*:  kincerit 

cuius  TaloK  pofitiua  fiimt?^  ent  pio  lefoIutioDe  noAn» 
aeqpationi» 

quod  iat^^iak  ita  capiatur  ^  Tt  pofite  xzza  eoanefeat^ 
tum  -vero  fiatuacuE  Ar=~47»  ec  pfoj^  prodibit  kaaOi», 
^fius  tt  aequadonr  fiitislBiciens.     Ptout  iam  fiierit  nume^ 
rus  redis^.  vet  imaginarius  ^'  fequentia  exempla  fiibiunga^. 
mu8> 

t%,  Exmplum  t,    St  C=:st^  er  A=r-4^  ytf 
propofita  'fit  faaec  aequatio-r 

- a^-+- -ar-f-'   '  iu*  -^ = cJi' 

•rit  «rr»  ,,  et  firzzt ,  Tnde  fit  j'=/</if(o-f-*Oc*«* 

iutegratio  ipfiu&jr  itai  abloliii  debet^  n  pro^  teraiinit' 
int^iisL  4^«— xj»  euanefcat,  hoc  eft  fi  fiierit  Jir=«: 
tt  x=:-<r.  Fiet  ergp  j^^aArH-iorjif-tftt-Ui»  ,.  et; 
pofito  iam  x=r-«tf,.  eritjr =  —  £»«.,  qui  valoi^  aeqpa^ 
tiotti  Ttique  fiitis6cit,  er  generalias  quidiBm  j'^:  a>»> ,  ex^ 
quo  poita  ihti^te  completum  eroimr ,  poncndo  yzm^ 
■fnde  fir 

tel^  i^+  T+S^=?<*>  quw  intkgrata  dar 
~^  =  (3</a,  porroquc  a=:  Y  -  ^«-^* 
CDiircqttenter/ri^y»— ^«ff—^irav  :.         .  ' 

ANN"a 


A  N  N  O  T  A  T  I  O  N  E  S 

IN   tOCVM  qyEHDAU  Cartesii  ad 

CIRCVLI    qVAiJRAtVRAM 
SPECTANTEM. 

AuAare 
t*    E  F  t  E  R  a. 

Ia  e^Kerp^  ex  Manbtcirtptib  Cortefi  paucis  qunkiQ- 
Terbis  refertur  coa^dio  qoaedai»  geoineirica! 
proratiffinw  ad  circrii  teiatn'  dimeafioncm  appropiaw 
qnaiB ,  fed  quae  fiue  Cartefm  ipfe  eaoi  ipueneric ,  fiutf 
ai>  alio  ha^rit  comrauaicataai ,  acutitilnauRr  inuentoti» 
ingeiuunv  f  illo  piaeierttn»  tdmpote^  lucidenter  de^lainaf. 
^^  deinoeps-  koc  idem  argumeotuln  pertraAdrunt , 
i|pantum.equidem  memini,  nullam  huius  eximiae  cotf* 
fin]<Sbiaais  mentionem  fxvant ,-  -vt  pericirium  fit ,  ne' 
tand^n  penitus  obliuioue  obruatur.  Demonftratio  qvat* 
dem ,  quae  non  adiuuAa  reperitar ,  haud  dif&cult^ 
iiippSBtnry  mum  non  (crium  elegantia  coQftru^ioni» 
tberioreni'  ex^icat^em-  merctur ,  fed  etiam  tam  in» 
figues  conduik>nes  inde  deduei  poflfunt  f  quae  ptr  fe 
omw  attentione  dignae  tidencur.  Pulcherrima  auteni 
haee  coBfiru^  ipfis  Cart^i  terUs  rca  eft  propofita :' 

„Ad  quadrandum  circulom    nihil    aptius    inueni<y,  Tak  t 
ffCfaapa  &  daeo  quadmto  Irf  adinngatur  redangulom  '  ^g  Fig.  ly 
^comprehenfenfi  .(db^Uneis  ^rc  et  ^^«  quod    fit    aequale 
^quariae  partr  quadrati  hf'^  ieem  re^aogulum-  db'    ^ 
^&u»  ez  ^iams^da^df  y^.aequale  qinrMe  parti  ptaoc<U 

V  3,  ^ntisi» 


tS»     JNNOTATlOm$  m  LOCVH 

^detttis ;  et  eodsm  nodo»  OBdaogiiliin  ei,  atquei  alii 
,^infinita  vsque  a4  x:  et  erit  baec  lin^a  ax  -diametn: 
„eircult ,  aiius  cin:uitiferenti&  acqpafb,  e^.  di:^aifeiea- 
„tiae  quadtati  bf, 

Vis  igitur  hninsr  conflkiiftionis  In  hoc  confiftit , 
Tt  continua  appofitione  ifiiusmodi  redUngulorum  eg, 
dbt  ei,  etc.  quorum  anguli  fuperiores  dextri  in  diagp- 
nalem  quadrati  pr^do^aiii  <9dunra^  tii^m  ad  pundum 
X  perueniatur.  quo  tenninatur  diameter  circuli  tfx, 
caius  peripheiM  aequalis  eft  perimetia  q^iadnMi  if,  &» 
quadrapiO'  redae  «^ 

Cum  boiura  rQdaognilQnuiii.  quodquBr  afiqoBtiiq 
paiti .  qpiaf&is  f  ia«md«nti8  »  iam^  ipftc  Cartej^.  ohraniat^ 
fiiramani>  «aanium  haruof  redkaogplanmii  aeqaatemi  Sokc 
parti  tectiae  quadratl  kf\.  qood  quidem:  mani^Qiuiii  eft, 
^um  htnus  fei}iei.i-i<>>^.-r(^^Hr4»-i^  atc«  i»  infiniliiiii 
cootinuacae  iiimmai  fit  ==:|.  . 

Fraeterea  ^m.C^TA;/^  iodica*  lationeaL,  coi 
baec  cooftrudio  ionititttr ; .  condpit  feiUcet  pcfygQoa.  X8« 
gularia  8,  t6y  3»,  €4,  ««;.  latemm ,.  qnonim  perini&* 
tri  fiot  n^et  it  aeqoales  firoulqufr  perimoro  quadiBti  kf, 
lam  eum  ab^  diametvr  ckcuH  quadraao  infcriptiy  ita 
•ffirmat  fore  aa  diametrum  ciKuli  O(£h)gono  'vaknpd , 
tum  vero  ad  diametnim  circuU  id[gQno,  ae  sagpoo 
io((»ipti,et  tUb  porro^  Vnde  liquet  ax  ibre  diametsom 
ciceu^  pol/gpno  infinttoaun  laterum  regoiari  inTcripti, 
ideoqoe;  etus  peaipheriam  aeqoari  porimetro  quadrad. 

Qao  ftcilios  demonftEitionem  huins  coofinidtioDi^ 
adpmem ,  obferuo  ,  qoafi  hic  de  diametris  circalorom 
dkantur,.  etiaoft  «^e  pco  radiia„  .iia  it.  0^  «^,  ad, 

ae 


ae  ecc.  ipeftari  poffioe  taiqjiaiii  ^aSSa  circidorum ,  qoi- 
biis  fi  drcumftribaacur  polygona  r^nlaria  4,  8,  i5, 
3  a,  ccc.  jataam,  eorum  peiiawcri  fuciaae  fiot  ioteK  & 
titqaski» 

Prdblema. 

Dato  drcolo,  cui  pelygoDuiii  regolaie  quodcon- 
qoe  fit  circurofciiptum ,  inuemre  circulum  alium ,  cui 
fi  poljrgonnm  wgufore  'daj^  plurium  laterum  -eircum* 
icribacur ,  ^rimetef  huios  polyspoi  aeqoalis  &  fiituet 
perimetro  iflius  potygdni» 

Solatio. 

Sit  'EKf^M  circulus  datus  et  EF  &mtktm  polf-  Vig.  a. 
goni  *ii$G  ctretfmicripti ,  centro  exineote  io  C ;  CF  au* 
lem  fit  raiiius  tciictriK  quaefiti ,  et  FQ^  femilatus  poly- 
gpat  ipfi  :dKuni(cribeadi.  Necxffe  srgo  ifi,  yt  ^>F.Q^ 
lemJfiis  ipfiiis  £P,  et  aagulu»  FCO  femilOs  aqguli 
ECP.  Qaare  reda  CQ  aogulum  ECP,  et  refta  QO 
ipfi  C£  parallela  lineam  ^^  btMtlc.     Cum  nuoc 

fit     fiV:CE=r^FQ:CF 

et      EV:CE=:.EP:CEH-CF 

cric  .FQ;iCF=EPfCEr+TCP 

led  qoia  FQ.=  iEF,  erit  eriam  CF=:J(CE-4-CP|, 
Hioc  aufeiatur  CF.  ec  habebitur  EF=:  i;(CP-CK) 
ex  quo  eric  reajognlui»  CF.EF=:j;CCF*-CE«):=iEP- 
ideoqne .  puodum  F  ila  defiain  debec  ,  vt  fit  redUngo- 
lam»  (nb  CF  et  EF  comprehenton,  aeqfraie-para  quar« 
tte  qpadfati  reaae  EP^  ieu  i/fi  qiuaiafio>icftae:FQ.     ^  ^ 

CoioU.  s 


fdTo         J-KT^  OTJT  tO  N  E  S 
Corpll     u 

Cam  fit  CF.  ^FriFO*  crit  CF :  FQpFQ.:  EF, 
▼nde  dufta  re^  QE,  nct  tfianguhim  FQ.E  fimite 
triaogulo  FCQ,  -yel  ECV.,  id^pque  tngpU»  f^^B 
ae^ualis  angulo  ECV^. 

Coroll    n, 

Cura  fit  CE:EV:;=:Eit);EF,  punduiB  P 
«tiarn  jta  4iBMi  ppt^t;  e%.  O  ducacur  rofta  ad  CV 
produ^:aai  nQrmtlis  ^  eaque  baQ  C^  m  F  occivice^ 

CorolL.  3, 

Si  polysoimm  drgiiio  l^NM  cireivii&fipQiin  fic 
«latenim,  eriti augulus  ECP^^ri  denoicaitfe  ir.meiv 
finam  duorum  atigiiloram  rearoram  ;  «t  ai^us 
FCQr5j.  Hinc'  fi  ra4ips  CP?;f ,  Oit  B.P=rtang.J 
ej  F(^=:Jrtang.J-, 

CoroU.    4. 

•  lam  qui4  angulas  FQ)E=S  «"«  EFrrFQtang.S 
gr|rtang.f-tanii /^.  Venim  fi  vecemns  CFr^x,  crit 
FQ_=itang.Ji,   irnde    o^    FQ=  Jrtang.f  *fict 

/==|rtang.'cot.5.  •  .'''.. 

Demonftratio    • 
Conftruftionis   Cartefiana^. 

j^  Sit  iam  CE  radios  circ»li  xjBadiWo  infcnEt»,  Cf 

'  oAo^no  iorcriptiy  CQ  pQl/gpnb  regnliiri  i0  latehim , 

r   ...  CH 
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CH  polygono  32  lateram  et  ita  pbrro.  Sic  porro 
£P  iemiktt»  (^uadfjd ,  FQ,  feinilatu^  odtbgoni ,  GR 
poljgoni  x<fy  HS  p51}^oni  32  tateroih,  etc.  et  quii 
haec  poljrgona  dnsdem  perimetri  aflumuntur  >  erit 
FQ.=:iEP;GR:=iFq=iEP;  HSz=iGR  =  jF<i 
z:«EP)  etc  lam  ex  problemace  {Mra.miflb  eft> 
QF.  £F=:|EP*=:FQ,' }  tum  veio  «x  «odem  fioiill 
modo 

CG.  FG=riF(y=:iCF.  EF=:GR' 
CH.GH=:jGR*=iCG.FG=HS*  ctc. 

ficqae  pun(Sa  F,  G,  H  etc.  eodem  plane  modo  detec'- 
minantut  f  vti  habet  conftrudho  Cartejiana ;  et  quii 
incetaalla  EF,  FG,  GH  etc.  coniinuo  fiunt  miaora  , 
iatis  promte  ad  punAuin  Tltimum  x  appropinquatur ,  - 
eritque  Cx  .radius  circuli ,  cuius  peripheria  atquatuc 
perimetro  polygonorum  praecedentium  ,  ideoque  redae 
£F  o^  fiuntae.    Q.     £.     D. 

Coroll.     I. 

Si  ponatur  CEzztf,  CFzr^,  CGrrr,  CH=:</,etc. 
piogrellio  hatum  quantitatam  ita^  eft  comparata,  vt  fic 
ob  EP=:« 

b{b-a)=:\iita\  ^(tf-^)=:I^A-tf)i  if(</-^)=^r-^)  etc. 
ideoque 

^— — r~-»  ^= ; »  «= — ; —  ^' 

ec  harum  qnandtamm  infinicefima  eft  radius  circuli  cu-. 
ios  peripheria  tSi  zzla, 

Toin;VIII.Noa.Comm.  X  Cordl.  a. 
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Coroll.     2, 

Cnm  Gt  SDgalus  ECP  femiredus,  leoECPrr?, 
eiunt  aQguli  FCq=:?;  GCR=y,;  HCS=f,,  ctc. 
Qjiare  pb  E?zza\  f4=»«>  GR=i«vHS=i<ietc 
erit  per  cotangentes 

CE-iicot.?;  CF=5«cot.7;  CGsjtfcot.?;  j  COziacot.^  ete. 
Vode  dcootante  n  Duaieniin  infinitum »  fit  hanun  lt-7 
Deanioi  Tkima  =j^«cot.^. 

CoroII.    s. 

Sed  cot.;J=i  :  tang.;J;  et  quia  angmlus  %  dk 
infinite  paruus ,  erit  tang.S=5,  ideoque  cot.5=Tf. 
Quare  linearum  illamm  Tltinia  fit  =V>  quo  radio  fi 
ciiculus  defcribatur,  erit  eins  peripheria  =  2  9^.7=8«. 

CoroIL    4. 

Deinde  qu!a  ex  coioU.  4  pcaec.  piobL  eft  EF 
=FQtang.FCQ^,  «rit  ob  eandem  rationem : 

FG=GR.tang.G.CR;  GH=HS.tang.HCSetc. 

vnde  haec  interuaUa  lequenti  modo  exprimentur : 

EF=5tftang.7;  FG=itftang.?;;  GH=itftaiig.?,clc 

antecedens  Tero  ad  analogiam  C£=tftangJ=«. 

Coroll.     5. 

His  cum  praecedentibus  coUatis  nandftemnr: 
CF  =«  (tang.  «-h  i  tang.7)=i<icot.7 
CG=tf(tang.»-Hitang.?-h|tang.?0=l^cot.?^ 
CH=<?(tang.J-Hitang.J+Jtang.^+;tang.y-=;tfCOt.?, 

6tC 
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^cqne  omoiam  faaiaRnodi  progreffioiUBii  fiunmae  exp»» 
4ite  affigaari  poflutic. 

Coroll.     (5. 

in  iofiaitam  ergo  progcedieiido  obdnebimos  (atn- 
nationem  haias  feriei : 

tang.  ?-Hitang.y-hifang.  ^-H  Jtang.*,-H  etc.=r^ 
qaae  ergo  per  qaadrataram  dtculi  determinatar.  Hiac 
«ccalioBem  anipio  ieqaeos  pcoblema  ioIaeBdi*  ^ 

Problema. 

Denotaote    0  arcam   qaerocunqae  -circali  'xuiiB 
tadius  :=z  x,  inuenire  fummam  huius  feriel  ii^oitae : . 
*w»s4H-itang.i^+itang.i<l)+;tang  i<lH-itang.^  etc 

Solutio. 

5i  in  fig.  a.  tti  iiipni  eft  confiruda,  pobator  aa^  1**i>- 1 
^ns  ECP—(p.  erit  FCQ^zziCp:  iam  poflto  Fq=x  ^*  a, 
«lic   Ef=:a.,    hincque    C£=acot.^^  CF:;;rcot.i4) 
«t  EFzrtang.i^,  ez  quo  habemrs 

scot.^=:cot.i^-tang.;<^  et  tang.i4)=cotsi(J)-2cot.4> 
eodemque  modo  tang.(p=cot.C];>— 2cot.2(I).  Collo> 
-centur  hi  Talores  tangenrinm  per  cotangentes  «xpreffi 
in  ierie  pcopoiita 

tang.  ^  rscot.  0 — a  cot.  ft  ^^ 
Jtang.  i^=:;cot  KP-  cot.  ^ 
i  taqg.  J<[>=icotJ<(>-Jcot.i  ^ 
;tang.i(|)=icot-i<I)-iCOt.i(p 
etc. 
X  a  ec 
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et  colligeodo  conlequemiir : 
tang  (P — cot.Cf)  —  2 cot. 2 $ 
tang.(p-t-JiaQg  i(I)=:icot.5<p-acot.aCl> 
tang  Cp  -|-itang.|Cl>  -hjtang^  JCl>z:icot.i(I>-jicot.2(t> 
tan§.<i>+itaDS.J^+i!tang.J(J>+itang.i(pc:icot.;(t>-acot.4(|> 

.   cic 
Tnde  in;  infinituoi  progtediendo ).  fi  n  deootet  numeram 
infinitum,  quia  tang.5,(l>=J-^hiiicq«ecot.»(I>=:J-,crit: 
j[cot.j^C}>z=|i>  ideoque  fummi^  (eriei  pcopofitae: 

tang  (|>+4tang  kCl>4-itang  i(|>f  itaog.i(^+etc.=5racot.a(I> 
Ynde  fi  a^)  e(t  angulus  re(5tus,  feu  (t>r:f,  ob^cot^rro 
&  fiiiet  funima.  =x  $=|^ ».  qut  e(f  cafus  fiipra  tradtatqs. 

Ex.  hac  (ede  plure&  aJiae  deriaaii   poffunc  noa 
jBunus  QOtittk  diigQa& 

L  ExL  eiufr  dififerentiatibne  adipilcrmur  t 

t  I  11  T 

^ST^  "^i^i(^*'^~i^^rl$^4,'coi:  ^(t)''*'?^!^^" 

"^'^^^—'"^^"^firr^p' 

lel  cum  fit  55^  n:  (cc.  (f!^,  erit  quoque 
^ec.(I))*+iCfec4(^r-f-;^Cfeci(pf+X<*ec.i(I>)*+etc 

H.   Dfeindfe   ob  cof.(5i'^=:*-=^f^^  etGa,z<^ 
__v_-c?ju$;'  gjjj  tlwpie  pe«  2:  diuidendo  t 

1  -t-  wof.  a(p'     +(1  HrC0f.(|i|'*"4  *  (  i  -i-  cof.  i  (p) 
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fea  pFO  4>  lcribeodo  i^ 

I  -+-coC(p"*'4  (  1  -f-  cof.  i  <t) }  '^4'(x-f-cof.  i  <I)7 

«  _  ft  a 

^4*(i-Hcof.«(I))"*"**^  —  i-conaCp^OCp- 

.  III.  Si  feries  (inuenta  per  d^  multiplicetur  et 
integretur,  ob  /^(I)tang.(I>zry^2=-/cof.  (J),  et 
/id<Pcot.  2  (p  zr /fin.  2  (p  ,  habebituc 

-/cof.  (l>-/coni(I>-/cof.;(I>--/cof.  J(l>-  /cof.  A  (f  -ete. 

= /(l>  - /finr.  a  (J) -J- Conft. 
ad  qaam  condantem  definieo(bm  ponamus  (prro ,  et 
quia  /cof.o3:/i=o ,  ex  priort  parte  habemus  o,  ex 
poderiori  Tcro  ob  fin.2(p=:2(l>  ,  habemus  1(^—1 20 
-|-Conft.=-/i-+-Coaft.  \ndc  Conft.=:/a.  Hinc  ad 
muneros  progrediendo  eritt 

» a$_ 

col.(p  cof.i(ptcoC|(|Jco(.i  <P  col.  ;,$  etc.  ""fln.  a  ^ 

IV»  Cum  fic  g^z=:&c.(pf  habebitur  etiam:  hoc 
Theoiemft  pro  lecantibus ;: 

(ec,  (p  feciCp  fec. :  (p  fcc.  ;  (])  fec.  A  <P  etc.  =rjs?(|^ 
tode  0  ratio  diametri  ad  pedpheriam  ponatur  p=:  i : 
TT  ec  f  degotet  angulunv  ledum  ,  fi  ftatuamus  i<P=1i. 
=T  eritr 

fec  £f  fec.  ^j  lec.»^  .6c.  ^^fec.  j«f  etc.  ==?.. 
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Problema. 

Innenire  feriem   qaantitatum  t   «,  b^  ^,  dt  e^ 
/,  etc.  cuius  baec  fit  proprietas,  Tt  fit: 

feu  Tt  quantitates  inde  deriuatae 

bib-a)',  c{c^by,  d{d^c)\  eie-dyj^f-el  etc. 
decreftant  lecuadam  ntionem  ipiadniplam. 

Solutio. 

Cum  'fit  tang.S^=:cot-S<I)— ftcot.(J),  fi  mul- 
liplicemus  Ttrinque  per  cot.S^,  ob  tang.^<P  cot.  20 
c=?c  erit  cot.|s4>(cot.4(|)-acot.<I))=ri.  Statuaturer- 
go  «=:rcot^(t>^=:;r  cot.  ii^-^-zlr  cot.  \^y  dz^moi,^^  etc 
eritque 

V'(V*-r)=«     hinc  *{^-«)='f 
VrT^-V*)^!    hinc  ^(r-*)=^  .-] 

V'(V'-f)=«     hinc^(^^<r)=:H  T^ 

«tc 
Quare  faaec  (eries 

tfrr cot  Cpj^-Jrcot. I(t);*={rcot.J(l);i^=ircot.;<I>;ete. 
hau6  liabet  prc^rietatem ,  Tt  quantiqites  inde  forroatae 

bib-ay^cic-by.did-cy^ele-^d)'^  etc 
jn  ratione  quadrupla  decselcant. 

CoidL  I. 
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Coroll.    I. 

Datis   doobus   terminis    piimis    a  et  h   reliqui 
} ,  df  e  yf  iiu}e  fiicceffiue  ita  determinantur »  ^t  jQt    , 

^.r-  •  >«—         ,        "» '—  ;         'ecc» 

ideoque  t»nis  terminis  tnitialiiHB  pro    lubitu   aflumtisy 
toca  iieries  ope  baium  finmukrum  exhibeii  poteft. 

Coroll.    2. 

Datis  autem  terminis  «  et  ^ ,  indo   angolus  ^ 
cum  qnantitate  r  ita  definitur  ^  Tt  fit : 

tnde  inuento  angulo  0  leliqul  termini  etiam  ita  expil'> 
niUDtur ,  yit  fit: 

^=;|rcot.i(|)^i=;rcot.i4>}'=^  n''cot.{,C|>  etc. 

CorolL    5. 

Hinc  iftins  feriei  termini  infinitefimi  fimc  zz^ 
ad  qnem  Taloiem  termini  (eriei  fiitis  cito  conuergunt. 
Qoaeiatur  ftilicet  ia  diculo  ladii  =1 ,  arcus  cuius  un* 
gens  =:2Jii^^\  qai  aicus  fit  =0,  et  feriei  noftn» 
termini  infinitefimi  erunt  =  «Y(^^~«».  ^ 

Scholion. 

Caetenim   hic   monuifle   iuuabit   punAa  P  ,  Q.)  Tab.  I,. 
R ,  S ,   X   fita   efle   in    cuiua    quadiatrice  Teteram  ,  ^V*  3* 
pcopterea  quod  applicatae  £P,  FQ,y  GR »  HS  ean< 
dem  imer  ib  ntioaem  teoenty  quam  anguli  ECP, 

FC(i, 


xM  jNmr.  m  wctm  Qjf^NDAM  tiiRr. 

FCq,  GCR  ,  HCS  etc.  Et  qubDiam  x,  Tbi  haec 
curtia  io  bafin  incidit,  iam  olim  circuli  quadntiuam  in« 
dicare  eft  inueatum ,  iFfide  ei  tfttid  nomeii  e(t  ioditom, 
cooffruftio  Cartefii  com  liac  teterum  i^dracora  egie- 
gie  quidem  conueoit;  fed  muko  coiimnodius  et  accuni* 
tios  pon^  £  >  F }  C  H  etc.  fucceffioe  piaebet  > 
^uam  a  coatiaua  bife&iooe  angaloraiB  esEpe^aa  queat. 


•dta 
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DEMONSTRATIO  GENERALlS 

THEOREMATIS      NEWTONIANl 

VE  J3IN0M10  AD  POTENTIAM    INDEFt 
NITAM  ELEVANDp. 

Auctore 
P.    r,    T.    AEPINO. 

^> 

Notiflimum,   ac  .per  TDhierfam   andiyCin    ytniflimnm 
theorema  Newtonianum ,  cuias  opc  (x-f-i)'"  per 
fcriem  Indefinltam  potentiarum  ipfius  x  cxhibetur  ,   in- 
<luftione  prin:uim  «rutum ,  -variis  poftea  demonftrationi. 
bu>  a  diuerfis  au£toribus  communitum  «d.     Inuenerunt 
^utan  ,  ^ui  exaiSius  rem  rimati  'fiint ,    plerumque  ali- 
t]uid  ,   t]uod   in   probationibus  ciusmodi  reprehenderent. 
Solpt   CDim    in  tinalyn  lioc  tlieorema  ad  quosuis  cafus 
extendi ,    fic    adliiheri ,     fiue    m   lit  numerus  integer , 
vel  fi-a£lus ;    fiue  fit  pofitiuus ,  Tel  negatiuus ;  fiue    fic 
rationnlis,  tcI  irrationalis,  vel  tranfcendeos  j  immo,fiue 
habeac  ralorem  xealem ,  auc  imaginarium.       Requirere 
crgo  -videtnr  ea ,    qua  praeceilunt  difciplinae   niathema« 
ticae,  cxaQitudo,  vt  et  huius  theorematis  eiusmodi  con- 
damr  demondratio ,  quae  ad  omnes  modo  didtos  Talo- 
res  ipfios  m  fe  aequaliter  extendat ,   nec  ad  Tnum  ho- 
rum  cafuum  folum  pcrtineat. 

a)  Pleraeqiic  autem  ,  quae  Iiadtenus  prolatae  fiint, 

hniiis  theorematis  demonffarationes ,    fi    lecuadum    hanc 

Tojn.VIII.Nou.Coij)in.  Y  normam 
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oormam  examioentur »  oon  fatis  geoerales  deprehendt 
(bleot.  Noa  etiim  orditurio »  nifi  pro  eo  cafii  ^  vbi  m 
eft  aumecu&  integer  pofitiinis  ,  valent ,  nec  Ciluii  veri. 
tate  ad  caeteros  extendi  poflAiat.  Optacunt  hac  de 
au(a.  iam  dia  Mathematict,  \t  Tniuer&Iis»  neque  ad 
'vUum  "valocem  (pecialem  ipfius  m  reftriAa  ^  profhret 
demonftratio.  Contig^t  mihi  nuperrime ,  eruere  pr6ba> 
tiionem  ,  perfedionibus  ,  quae  requirebantur  ^  donatan»  » 
quam  cum  111.  Academia.  lciendarum  hic  communicace 
conftitur. 

a)   Cum  explicari  debeat  (x-ir  i)*  pcr  (eriem,. 
(bpponamusr 

(*H-0'*=A.*'*-t-Bji:'"~'-f-Cj:"~*Hr-D**— »^  -  • 
Tbt  A,  B^  C^  D  -  -  potentiarunt  ipfius  x  coefficiente» 
iindicant..  Aibitrarie  qiidem  hic  affiima  ^  fore  hanc 
focmam.  (erieK,  quae  hic  quaecitur^  aft  nibil  inde  me- 
tncndum  eft.  Si  enim  impoffibileferet  ^  \t  (rHr-i;* 
per  (eriem  eius  fermae  ^  qualem  hafoec  expofita  ^  expli- 
cetur )  ratioctnia  y  quibus  (btucionem  tentabo  ^  ipfa  ^  hanc 
impofliibilitatem  deteggent..  Totum  enim  negotium  huc 
redit  r  vt  coefiicientium  Yalores^  eruamas ,  quos  G  ima- 
^narios-  inuenimus ,.  fbrmam:  hanc  inapofiibilem  ^  fia 
minus  »  po(Bbitem  ip&m  efle ,  rite  coacludimus>. 

4).Patet  autem  hic  ftatim,,  coefBcientium.  ^alores 

ab  m  pendere,^  (eu  A  B  C  -  -  -  fbre  ftn^ones  ipfius 

nr.      Non  enirn.  fieri  poteft ,.   -vt  coeflSciente»  maneaot 

iidem ,.    G   m'  -varietur  '^  (equeretur  enim  inde  hoc  ab- 

!  (iwdum  ,  efle  (*H^i)*.r=:(ar-Hi)""**'.       Sunt  iet- 

que  coefHdentefr  ifti  >  pro  dato-  quidem  valbre  ipfiiis  m 
conftaates ,.  afl  noa  ita:  pra  diuetfi&.    Sic  y.  g...  (i  loc» 
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to  fiiccdfiue  ponaatnr  i»— i,  «y— s,  m-^s  -  •  -  coeffi« 
citntes  A,]3,  C,  D  -  -  *  diuerfos  t)uoque  induere  de« 
bent  YiloKs.^  ia  ponenim  valores  iftos,  hac  xatione 
iiidicabo,  vt 

m    lelpondcat  A*,  B",  C"    -    -    -    • 
iw-i     -    .    -  A"— ,  B*»-*,  C»—    »    - 


r    -    -   -  A*-,  B^  C" 

Tnde  probe  aotandum,  niG  aliud  monuerim ,  expreflto» 
nes  fauiusmodi  A%  B**,  C  -  *  bic  mihi  ncHi  deootare, 
irt  alias  (blent,  poteniias  iftas  harum  literamm,  A,B,C, 
ncque  r  hic  eCTe  exponentem  poteniiae ,  led  indicem, 
ex  ^quo,  ad  quemnam  ipGus  m  'valorem  «quodais 
A,  B,  C,  pertineat ,  determinatur. 

5)  Suppofitis  his,  cum  fit  per  hypothefin  (jf+x)!* 
.  =:AV-f-B'"j;'"~'-^C":i;'*"'-f-D"'j»:'"—*  •  -  -  crit 
(  a  ( .TH- 1  )  r=z  a^A'"*'"-^-  aWBmy»-»  ^  awC"*"»-» 
-i-a'»D'"jt"*-»  -  -  -,  Eft  vero  quoque,  (a(jir-t-t)f" 
—  ((ay  +  i^+i)",  "vnde  neceffc  eft,  ^i  lit  t2(a:+i))* 
z^  ^"•(ajr-h  ^'"-^^'"(a*-^-  i)"»-»-^C"(ajr-H  i)"^» 

-hD'XaA'H-1-)'""'. 

<S)  Euoluamus   lcorfim ,    poteniias   (aar+i)*, 
(ax-hi)'"-',  (a^r-hO"^'-  -  -  in  feries,  ac  crit 
hx+i)^  ria'"^"'*'"^^'"-'^"'  jrw-i^aw-sC"  y^^+a^-^D"  *****  - 
(ax+i)"*"'—  -  -  -  +2''-A'*-'*"-'+a'"-*B'**'**'-*+a'"-»C"-'y""»  - 
(a*+  I  '"-•=   -------    +a'"-«A"-**-»+a'"-'B'"-*'"-*  - 

(ax+i)'"-*^:    ----*--     -     -     -fa'»-»A'"-**"'"'  - 

Y  %  Quoda 
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Quodfi  ho»  Talores  ia  fbrmuUin  (upm  repertam  iub(H* 
tuamus,  erit 

( ajt-t-  2  ^«-^'"A'"^ V+a"-'^  A'"B'"a:™-''+  ^«-'A^CV- '+  ^w-^A^D  V"'  - 

^2^m-iJ5«^m-i     4.2'"-»B"'B'"-'       4. 2.«-» JBwC"^*  -  - 

4-a'"~»D"'A"^»  ,, 
Obtinuimus   itaque    2  diuerlbs  valores  pro/{  2*4-2  )"V 
'   quos  comparando,  fequentes  oriuutur  aequationcs:  2"*^"* 
__  a*"  A"*  A",     a"  B"*  ir  a'""'^  A^B^-t-B"*^"*-"'  )  ^ 

^m Qvt^  ^m »(A«Cii»_j_  ^"'B"' — » -t-  C'"A'"-'*) ,   i'"D'* 

=^"'"-*(A'"D"'+-B"<I'""-*-t^C"'B"^*-|-D"'A"*-»).  -  - 

7)  Redudii  prima  harum  aequationum  pro  iaue<^ 
iuendo  A\  erit  A'"^:!.  Indicium  hoc  eft  ,  A  gene* 
ratim  non  pendere  ab  «r»  &d  efle  quaotitatem  conflan- 
tem*  Cum  eium  I»  indecerminatum  afTtuntum  dt,  ac 
ipfi  refpondens  valor  A  repertus  fic  =  i  ,  pntcc ,.  yt» 
cuitque  variato  ffr,  A  valor^m  =  z  condinter  retinere^ 
vt  proindc  A"*=:rA"' — *=A"' — *  -  -  zni.  Secun. 
da .  aequatio,  ^'"B"'— a'"— CA^B^-i-B"*^"^-')-  ^'"-'(aB'*'^ 
r=  ^'"B"',  ideotica  e(! ,    vnde  ex    ipla    mhil   concludt 

,  poteft.      B  itaque  hac  ratione  determinari  nequit ,    (ed 
eiu&  valor  peculiart  ratiocinia  inuefiigandus  erit 

8)  Seponamus  tantilper  hanc    difquiGtioaem  j^    ac 

ad  caeteras  aeqoationes  progrediamur  >  et  qtiomodo  cae- 

teri  coef&cientes  pendeant  a  B  inue(ligemu&     Ex  terti^ 

acquatione  eft  ^"'^"'^^"^'(^"'C-i-B'"^'»-'^"'^"'--»), 

qua  redu<fla  ,   adhibendo  fupra  repertum  valorem  ipfiu» 

^'■B"*-'» 
A,  crit  C"— •►    Antequam  nunc  ad    quartam 

aequatiotiem  tranreamus )   antccedenter  notandum   erit  > 

cuai 
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cum  (it  C"  r= ,    fote  C«— '  = 

Cm— «  — L_,  -  -  -  Eli  «nini  C^'  acquale  C 

1.2,  .  . 

quod  prodic,  li  loco  m  fubflitaatur  iv— i,  GlOlz  auter^ 
hac  fiibftitutionc,  Ytique  fieri  debct  C"'"''^::: j 

ac  ita  porro.  Idem  etiam  io  caeteri»  coefficientibuf  ^ 
fi  liiDiles  occurraat  cafu»»  fem|>er  teoeQdum  erit,  Sl 
iam  reducanM»  aequatiooeai  ^'"D"*^::  ^'"■^'C  A^D" 
-f-  B"  C*"-'  -t-  C*  B'"— *  •+■  D"*  A"" — ' )   erit   6  D"* 

gm  JJin-^«  JJm — z         |jmjjm-iQm-z  gmjgm-ijgm-» 

Simili   modo»   operatiocem   Tlterius  contmuanda,   re^ 

]jmgm-tgm— igm-i  .  Wmnm-igm-tgm-igm-^ 

peritur  £"*=:: >  F"=i : 

*^  1.  2  3.  4,      *  1*2.3  f-  5 

Vflde  colKgimu»     Ibre   geoeiatiny  ,   &  fit  T  coefficlens 

termint     rti     ab   initia,     oda  connumetata   tennin» 

jgmQm-igm-»  .    .   ,    -^111^^» 

primo,  T"'— -. 

'^        '  s.  2.  3;  -  -      r 

9)  Abfolutum  fic  eric  negotiunt,  modo  valor 
ipfius  B)  quem  methndo,  quam.  hadenus  (ecutifumus, 
non  obtinuimus  ,  eruacur.  Viam  parabunt  huic  inuefti^ 
gntioni  (eqnentia  :  Sumicnr  tit  recipere  valores  r ,  / » 
et  r-t-/,  acerit  (arH-i  ^''-^'rrCjr-t-x  )**  •  (jr-f-i  )*. 
Eft  autem  (r-+- i  f  zrjtf  H-B^j:'-*- — ,  ac  («-+-1/ 

Iiinc  (*-^if.  (*-+-! /=:.t^-^'-f-B^jc'-»'*-» . 

.  -i-W^-*-'^' 

Y  3  qiUL» 


f  74       M  mNOMIO  AD  VOTENTIAH 

qnapropter,.cucn  Ct  quoqne  (j:-{- if  •♦•*=: ^''•♦•'zrA'*'' 
^lj-^s^^t^, ,  crit  £»-♦-'— B'-+-B'. 

lo.  Otm  igitur  Ct  generatim  B''-'"' zz ^''-f-B^ ,  «rit 
^uoque  B'*'^'  -B''  zB'.  Si  ttaque  «>  Increlcat  quantitare  qua- 
cunque  j,  erit  incrementum^  quod  inde  capit  B%  perpetuo 
conflians,  qualecunque  fiient  m.  Denotat  nempe  h^'*'* 
^B*^  incremenium  ,  quodcapitB,  C  r  augeatur  quan- 
titate  s\  boc  vero  cum  Ct  =iB',  patet  hoc  incre- 
tnentum  (blum  ab  ^ ,  nullatenu^  vero  a(b  r,  pendore , 
quaprqpter  idcm  femper  reperiri  <debet ,  quamdiu  5  ma- 
net  idem  ,  Ttcuaque  varietur  r.  Viciffim  autem  hinc 
fflcile  patet  ^  C  m  decrelcat  quantitate  s ,  fbre  decie- 
inentum  -,  quod  inde  patitur  B"  ^  itidem  conHans ,  ac 
«equale  ^. 

11)  Pooendo  itaqnc  fucceflioe   wrr--»-'- 

cruot  B  refpnndentia  -  -  *•  -  — 3B',  — aB',  —  B',  o, 
-f-B*, -*-aB',-f-3B»  -----,  vnde  patet,  G  m 
iumantur  in  progreflione  arithmetica  ,  progrediente 
fccundum  denominatorem  s^  fore  B  refpoodentia ,  iti* 
dem  in  eiosmodi  progteCiooe ,  habente  deoominatorem 
B..  Quoduis  itaque  B  erit  ad  re(poodens  fuum  m  io 
latiooe   cooCaote.      Sit  s  ioCnitt    parunm ,    et    pro- 

greCio -3J,  -  ax,  -j,  o,  -f-/,  -t-  8J>  H-  3J  -  -  - 

Ttrimque  io  ioCnitum  cootiouata ,  traofeuodo  per  coo- 
tiouum ,  compreheodet  omoes  valores  leales  ipCus  m , 
quapropter  generatim  aCSiinari.  poteft ,  fi  in  fberit  nu- 
merus  realis  quicuoque ,  for e  B**  ad  »  in  ratiooe  data. 

12)  Ex- 
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12)  Exhiberi  itaqac  potcft  generadmB*  pcrXar, 
pofito  X  numero  conilaatl ,  vnde  nunc  res  ieo  redudhi  - 
cd,  Tt  ad  problenftatis  (blutionem  pfenarte)  ^teriu» 
nit  nid  determimtia  ip(iu&  7i  requitatur.  Sufficit  itr*> 
tem  ,.  cum  fit  conftans,  yt  pra  vnica  cafn  determi-' 
Ditfur»  Fiert  hoc  potell^  mioimo>  negptio  iequend  ra^ 
tione  r    Cum  pra  cafii  «r— r  ,  feries  «"'-t-B'"^*?"— « 

_t-C"A:'"— ---  =:*-f-B'-t-f abire  debcat  in 

<«-t-t)»erit  W'z=:x-,  Qtiapropter,.  cum  fiit  B*= 
z=:hmt  fiec  pra  hoc  cafii  Xzzt.  Conftat  itaque  gene* 
ntim,.  pta  quoui&  nnmera  reali  efle  'Bl^zr.m^ 

13}  Notamus  hic  fpedatfm^  quoniam  la  (equenr 

tibus  aliquis  haius  propodtionis  erit  Ydis :  efle^  quoqu» 

pro  cafa  mzzo  ^X=:  c.     Pktet  hoc  (uf&cicnter  ex  eo*. 

q^od  o  fit  aliquis  yalbium  realium,,  quo»  m   reciper» 

pctefi:.    Quodd  tcco  adhuc  quis-  dubitet  dc  Tcritate  hu» 

ius  aflfertii ,  fjcile  conuinci  de  ca:  re  poterir..    Cum  nemr*> 

pe  f  ac  B'  dari  queanty  quae  tam  parum  diflirunt  ah  o 

ac  B° ,  quantum  ip(e  voltieris-,  dabuntur  s  ac  B^yfpo 

vxa  rada  st  ratione  o>  ad  B*  rccedfr»  mimiS'  omni 

(^iania  dabiE     Ail  ratia  haec  fi  ad  B-'   perpctua   ma;* 

net  =z:  Xy,  quantumuis>  paiua  fint.      Ratia  itaque  a 

ad  B*^   ab  ratibne  £  ad  x  difiert  minu»   omni  qnat»' 

ta  dabiir„  Tude  huic  aequalis^  non  cfie  non  potefi.  Fa> 

tet  fgitur ,  B  ^fle  funAionem  ipfius  m  talem  r  ^t^  ooa 

fibtum  m  ac  B*"  euanefcant  fimul  „  fed  euanefiant  ctiant 

€tm  larione  aeqnafitatiSk 

IJ0  Quanquam  latibcinium  r  <]tia  hic  v(u»  fiim,^ 
Kift  pK>  iFalDribuft  rcalibus>  ipfius  nt  T^tos6ss>  extok  dif- 

biuni 
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hivan  {»nat ,  adplican  tamen  ad  yalores  Imaginarlos  non 
poteft  y  "vt  incautius  agens  fuppoocre  <}nis  poflet.  Quan- 
^m.«nim  progrelTio  — 2j,  —j,  o  -|-5-H2i,  cafii 
^uo  j'  cft  infinite  pannim  ,   tranfeat   per   continnum  • 
tafnennon  comprdiendit  niH  valores  reales,  neque,  yt- 
cunque  cootinuetur ,  per  ipfam  tranfitus  ad  vllam  quan- 
titatem  imaginatiam  pata.     Immo  ne  cxhiberi  quidem 
pdtell    progrefljo   arithmetica^  iranfiens  per  contimium. 
(]uae  omnes  valores  unflginaiiQs  in   fe   oounple<%eretra 
Sic  V.  i;.  ponendo  s  infinite  pannim,  progrdTio  - «  -  -  — 
*-a  jV '-^  j  ,  — /V- 1 ,  o,  -*-  /V - 1 , 4-  a  i^  - 1  -  -  -  -, 

compre|iendet  equidem  omnes  valores    impofiibiles    fiir* 
inac  AV  — I ,  niiBos  vero  Ibrmae  B-HAy—i,    ac 
fimiliter  haec  progrelCo  ------  .-a^aj-^jV— i), 

—  (ajH-jV-i),  o,  H-(aJH-iV-i),  ^^(as-i-f 
V— i)  i  -  -  ,  praeter  imaginarios  fbrmae  aA-i-AV-i, 
oulios  formac  pA-i-Ay— i,  continebit. 

15)  Quanquam  nutem  omnes  quantitates  imagi- 
flarias  comprehendcre  in  vnica,  etiam  per  continunm 
tran(eunt«,  progrefiione  non  liceat,  exhiberi  tnmen  fem- 
per  poteft  eiusmodi  progreflio ,  datam  quamuis  imagi- 
oariam  in  &  comprehenden».  Sit  enim  numerus  ima- 
gioarius  propofitus  =L  et  capiatur  eius  pars  quaedam 
aliquota,  iofinitc  parua,]-,  intelledlo  i  nuraerb  infinitc 
magno;    ac  progreflio  -  -  -  -  ^j-,  -f ,  o^  -h|, 

^  7  -  -  -  ptopfictatc  adduda  donata  crit.      Quodfi 

iam  fiipponamus  m  recipere  fiiccefliuc  hos  valores,  eraot 

J         1  L  L 

B  rc^ndentia.  •  -  n  -aB' , -B',o,-^B%-faB'  -, 

vade 
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vnde  et  pro  hac  prqgrdlione  erunt  B  iemper  ad  re* 
^pondentia  m  m  ratione  data.  QuodG  igttur  rurfem 
ponatur  B^^iz:^»»,  erit  X  conftans.  Quoniatn  -vero 
haec  lex  quadrare  qnoque  debet  in  B"  ,  (quippe  qood 
e(l  terminus  huios  ieriei ,  Tnde  ratiocinia  quibus  a.  i^.  ' 
^rus  fum  ,  etiam  hic  adplicari  poflunt)  erit  o  ad  B* 
in  ratione  9i  ad  i.  Supra  Tero  oAenfiim  eft  (a.  13.) 
«(le  hanc  rationem  x>  ad  B**,  tationem  aequalitatis;  qtia> 
propter  erit  quoque  X  ad  i  in  ratione  aequalitatis ,  feB 

rS)  Conftat  i^tur  iam  generatim  efie  B*"—»!, 
^e  m  fit  numerus  realis,  iiue  imaginarius  quicunque» 
^iiodfi  aatem  hunc  Talorem,  in  iiipra  repertos  Talores 
pro  C",  D™,  E"  -  -  -    fubftituamus,    erit    (x-4-x)"' 

«quod  eft  ipfiim  theorema  a  Nntaono  propofitum* 

17)  Quanquam  vero  hadenos  a  me  propofita 
demonftratio  fini  fuo  ^bunde  fatis&ciat ,  defiderabnnt 
tamen  atUuic,  qui  demonftrationum  rigcwem  amant,  Tt 
«b  induAionis ,  cni  ex  parte  innititor  ,  labe,  immunis 
reddatur.  Quo  hoc  obtineri  qaeat,  (umamus  thecNrema 
'Newtmianum  Terum  efle  Tepertum,  pro  coefiicientibus  r 
primorum  terminorum  feriei  a,*"+F";r"""+C";ir*^»  -  - 
ac  dico,  probari  tuoc  iempM  pofle,  quod  termini 
proxime  leqnenris  (r-i-i)ti  coefficiens,  eriam  fub 
eadem  lege  comprehendatur.  f  acile  autem  patet ,  cum 
pro  coefiicientibus  primorum  ieriel  terminoriim  kx  ifta 
fupra  vera  deprehenla  Bt;  fi  propofitionem  modo  pro 
pofitam  hypothericam  rite  pn^nerim,  vlterius  tunc 
Toni.YIII.Nou.Comm.  Z  dt 


t. 
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de  Tniuerrali.,  NewtoniaMe-  legis  yept^e  dut^itari  noir 
pofle.  Teniemiis  igiiur  ipfius  demonilrationem ,  vt 
vero  ad  haac  yia  aperiatur  ,-  ^uasdam,  de  potentiarum' 
integrarum.  pofitiuarum  ipfius  (*.+ 1);  natura ,  praemit- 
ttimus  confiderationes.. 

i8)  Quoniam,  fi  m  fterit  integcr  pofitiuufr,  po^ 
tentia  (*-h'i)'"  per  aftualem;  muitiplicationem  euolufi 
(emper  poteft ,,  fupponatur  haec  faii$a:.,  ac  ^cile  conw 
cipitur ,  (:»;-+- 1)*"  hac  ^fatione:  adii,  euolutiun  ,.  affumc- 
re  femper  fbrmam  fequentemi. 

Tnde  iiequicur ,  nnmerum  terminoram ,  ex  quibus^  po- 
tmtia  quaeuis.  integta  pofitiua<  confiat.,.  ibmper.  efle  Sy 
nltum  ,;  ac  aequalem  otv-hi  ,,  vltimum  Tero-  rermihum' 
fbmper.  effe:  aeq^alem^  vnitati.-  Tam.  facile.  haec  ex  re< 
petitae  multiplicationiS'  natura.  coocipiuanir  ,,  vt  diemoa'-- 
ilrationem:  addere  omnino<  non^  opus^  fih. 

19)  Si  igijur.  de  legjs-  Newtonidnae'  veriiatiB".  no»- 
diim<  vniuerfaiiter  ,  fed.  pro  primis  foliim  r  terminis,. 
conftec,  poCQatia  (a;+i)^j  equidem;  per  Jegem  haoc  ,* 
non  nifi  vsque  ad  terminum.  numi  euolui  poted,  a(l 
cum  ipfa  fic  euoluta  non.  nifi  vnicus  terminus  deficiat,. 
compleri  tamen  (emper  potefi ;  addendo  nempe  vnita- 
tem  ,  cui  quippe  iemper  terminus>  yltimus^' aequalis  efle: 
debet.. 

20)    Si    igitur    pcobatum     habeamos     tlieorema- 
Newtmianum  pro  primis  r  terminis,    poncndo   Ar  =  i, 

crit  (n-i)'-~2-=:H-|::4-^--^=^H- 


r  \    ,    r.r  ^^  1     ,    r.r — mt — a 

i«  2-    t>  • 


ai)  Sup- 


si)  Supponeodo  iani  legis  Neivtoiuanaf  Terita- 
tetn .  pro  pria>is  r  .(efininis ,  proponatur  i^ueiiiendiis 
coe^ciens  temsiai  proxime  fequemis  <r  +  i)  ti.  Po' 
narpiis»  hunc  cocfficientem  ~T,  coefiicientes  ycro  tcr- 
minoruTh  ipfom  pfoxime "  anteocdentium  S,  R,  Q_  -  -  -, 
et  ex  «Fgumentationis  ratione ,  qua  fapra  yfns  fam  , 
manifefinm  ed^'  pro  inueniendo  T  iequentem  reperiri 
dcbBre^  aequatioiienir ;  .:£'"T":t::2'"~''(A'"T'"-t-B*'-S'"~* 

-+-t'"'A'«  -  0  fiueCa':-^  )T'"-(B-S'" -  'H-C'"R'"^«  -  -  -  • 

22)  Qnodfi  haec-fiSsii  F"S" — 1^  c"j^w— t  .  .  ^ 
quorum  ommum-  famroae  aeqiisltur  Ca*"— "a)  T**,  exadHus 
.  confideremur  ,.  patet  formari  ea  ,  had  lations  ,  vtfi 
vnus  iadorlun  fit  coefficiens  pertinens  ad  terminum 
atum  a  primo  j  alter  tunc  pertineat  ad  atum  a  temni- 
no  (r-f-i)to,  pofteriorque  ;Iiic  habeat  (cmper  indicem 
m—a,  prior  aiitem  indicem  m.  Si  ititque  prior  hb.. 
rnar  &don]m  dil^turrMi  .^OMPf^  N:,'ierit  fub  condi« 
tionc  legis  NfiftoniaMte ,  valentis  ¥$que  ad  teKninam 
rtum^  .    .  .  • 

jLtAL— -  •w.m— t.jn— »    —   ~   ~   ^,  .tn— g-^t 

a^-t^  ^_ m.  in-.-i»  w-.- «    —    —    -.    —    m  — r-^-a^-t 
'^     — ■  1. 2.  t    —    —    —   —    r  —  a  " 

Nm — « m— «.m— g— , tn-^rU-t 
—               I.  j.  »---_r  —  a 
hinr    M«^a'"— «  —  w.m— i ^  -   m— r-H» 

»3)    Patet    igitur   omnia    ifta   fi&a. ,    B'^5'^», 
C"R"*"*  -  -  -  -  habere  numeratorem  enndem,  quippe 

Z  a  qui 
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qui  ab  «  non  pendec.  Vocemus  booc  numeratoren» 
breaitatis  cau^  L.  Si  itaque  tribuaMur  cc  fiicceffiuft 
omnes  valores  integri  ab  x  vsque  ad  >r— i,  reperietur 


Ii.i.jX>. ».»  — — r-4  •"  (i.«X»»«.-» -r— ij. 

»f- ,  ,,  ^ ' ^  ir,)'      Dicatur  haec  feries  &a£i:io- 

num  jk,  ac  duda  ipfe  in  i,  «.3. «:  erit 

,   .    r.r~..r--.       ^j:^:^       n        Cum 

VI         I.     2«      fft  T        »•-  «•  »'1. 


!•     2«      !•  ^       ■•-  «• 

r      .      r»r ——  «  ,     r.r 


=  (ic    a^-.a-   crit   kz=L- -,  hinc  (ft^ra> 

'  i».2..  3  —  —  r 

X.  a.  3---r  "*•» »•  *^ 

quae  fbrmula,  cum  ea,    quam  theorema  N^miamttm 
i&ppeditat ,  plane  coiacidi& 

'  sif)   Cuna-  itaque  tbeoren»  Nea^fiianim  vemms 

6t  pro- coefficiente  tennini  (ecuHdi-,  idem  verum  quo- 
que  erit  pro  termino  certio,  hinc  pro  quarto,  qninto». 
fexta ,  ac  ^ocun^ie  eorum,  qui  hos  feqauntur ,  in  iok 
finicum. 
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A  L  G  E  B  R  A  I  C  A  R  V  M 

INTfiGilARVM  FACTORIBVS  TRlNOMlALIfiVS 
REAL1BV3  COMMENTATia 

Auctoie 
.    F,    F.    T.    AEPtNO. 

Fan<5tion€m  algetiraicani  iategniin-  qaamcunque  ,    fof 
mae  *"•-{- 4?*?'-'-h^a:'""^* -ht*'»-» , 

ia  fnAom-  fimplices  buiuKBodi)  x^cCy  Xr^-^, 
x-+-y,  etc.  Bumefo  m  lefolabilem  efife,.  conftat  fx 
elemencis,  Tnde  cognitum  qiioque  eft,  dajn  font^^iones 
algebnucas^  integras  ehismodi,  quae  in  metoij^om 
jBmptices  reales  relblui  nequennt,  ied  iater  qHorum 
&dt>re» ,  imaginarii  admittendi  fiiat,  quonim  autem  nume- 
nim  iemper  parem  e0e  debece/  demonftcatum  habe]tuF> 

1.)  Cwm  x-t  o^t  x-^  ^ ■  - ,.  fupponantur  e^e 

ft6:ores  fiiq<aioni8  ;e»"-i^<iji:'"-'-+-^«^—* ,  quam 

in  pofleiura  pei  O  indicafaimus ,  combinando ,  pxouH 
libuenc,,  biaos  (qposcanque  ipforum  ,  y>  gi- x.-f' oc, -et 
x^y/f  etiam  piodudum  iUorum,  fiue  x^+ax^^tiy, 

erir  £i^or  fundionis  O^  Fadtoies  eiiisnrodi'  compod* 
tos  >  ex  binis  fimplicibas  conflatos ,  quoniam  ex  tiibus 
eonftant  tenninis,  trinmrales  Tocare  mos  efl ,  rnde 
€10^  quaeuis  algebraica  iDtegra;,   in    meios   fidfoies 

'     2  j     •        '    •     '  tricto: 
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trinomiales ,  numero  ?,  fi  m  fiicrit  par ,  in  ^4^*  Tero 
trinomiales ,  atqite  filuni  finipiic6m  ,  refblai  poterit , 
fi  m  faeric  imp^.    <  '       : 

3)  f ronunciant  fctiptores  analytici ,  fiinAionis  co- 
iusuis  algebraicae  integrae ,  talem  femper  poflibilem  efle 
relblutionem  in  fiiAores  trinomiales ,  Tt ,  fi  m  fit  par, 
meri  foAores.  trinomiales  reales,  atque  fi  m  fit  impar, 
meri  prodeant  fadtbfes  trinohiiales  reales,  cum  Tnico 
fidiOK  fimplici,  itidem  reali.  Occurrit  ipfum  hoc  theo- 
rema  apud  lU.  Eulerum^  in  Introdu^one  ad  analyfia 
infinitdrom.  Tdntaiiit  'Ijaoqlfe'  deinbnfirationem  Jpfius  , 
:  Vir  fiimmus ,  ■atque  pro  fiinaibnibus  qnidem  ,  c^xq  doa 
jdifi  diibs  contin'ent.6(^oi:es  iibaginaribs  >  e!x  ipfis  el^ 
'IneiKis  de  lei  Veriftfe 'fiiil6"rc«irtat ,  jiiblis  ¥«"01116- 
' -l^ioai(>us,  quae  quatUor  elus^Odi  coiitinent  fadorcs,  ad- 
-  -modum  -  ingdhiofam-  fuppeditddit  Vir  lUufttis  denFibntftri- 
tionem.  Non  extendiuir  aiitem  demonftratio  ifia  vl- 
tra  huncce  cafiim  ,  neique  ad  j)oteftates.aItiore»-'Appli- 
cari  poteft,  quapropter  et  ip(e  IH.  inuentbi: ,  non  -fom- 
fflo  rigore  hoc  demonftrjtam  dfe ,  iatetur. '  Gum  ita* 
que  fe  mihi- demonftratib  diireAa  ,  (hris  concinna,  atque 
Tniuer&lis  ,  minimum  quoad  fun<^iones  algebraicas,  ob- 
'tukrit  ,•  operae  pretium  iudicstui ,  de  ip(a  ad  IUiiftrifi> 
•jilam  "Academiam  dcferre. 

.  4.)    Cum    fidores    trinomiales    fpedari   -queant, 

quafi^  oixxm  traxerint    ex  combinatione  binorum  atque 

binorum .  fadorum  fimplicium  ,  theorematis  veritaf,  pro 

fundionibus,  quae  omnes  fadores  fimplices  babent  rea- 

^  k^,  nulla  laborat  difficqltate.       Quomodocunque  enim 

com- 
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eDiobiQentgj:  bini  atque  bini  fadores  fimptices*  per  ie 
cimea  patec ,  fA^ov&  triaomiales ,  qui  fuBt  produda 
eorum ,' fore  reales,modo  fimplices  omnes  fint  reales. 
Tota  itaque  quaeflio  ,non  fpcdat  nifi  eius  generis . 
fun^fliones ,  inter  .quorum  fadtores  fimplices  imaginarii 
occurrunt.  Cum  porro  numeras  fadorum  imaginario- 
mm  (emper  fit  par ,  confequens  efi,  fi  m  ftierit  impar, 
fiini^ionem.  0'>  ynum  roinimum  admittere  &<ftorem 
realem.  Sit  ide  if-H^,  atque  fi  ponatur  O  diuidiper 
ip(um  r  prodibif  fiin<Sio  gradus  m—  i,  hinc  parium  di- 
menfioQum  ,  quam  vocemus  (^.  Cum  itaqiie  fit 
Orj^x(ar-f-i^) ,  fufficit  pro  hoc  cafu,  monfirafle , 
lun<flionem  (^.  in  meros  ^dores  trinomiales  reales .  re- 
foliibilem  efle;  Cum  autem  i^  fit  funftio  dimenfionum 
pariuw ,-  non  requiritur  ,  nifi  yt  theorema  noftnim  de- 
mondretur  pto  fandtionibus  parium  dimenfionum  ,  ne* 
que  opus  efl;  ,.  Tt  ad  fun<3:iones  impares  fpeciatim  ze*^ 
4{iciatuic- 

fj  0~ccarranc^  etgo  inter  fuodionis  O^,  quam  iii^ 
poflerum  pariiun  efie  dimenfioaum  femper  fupponimus, 
faAores<  imagiaarii  quidam ,  numero  a»,  atque  de- 
moaftratum'  erit  theorema  nofthim  ,  modo  probare 
queamus,  fi  a'H-^  fit  fadtor  imagiuarius  fundiiionis  O, 
dari  inter  caeteros  fa<ftores  imaginarios  iemper  aliquem, 
qui  in  x'^$  dudus ,  producit  ^iAorem  trinomialem 
realem  ,  ad  quam  itaque  propofitionem  probandam  > 
tota  uonra  quaet\io  reducitur. 

6)'  Sit     itaque    funAionis    O  fa<flor  imaginarius  ,< 
x-^-m-^-^nV  —  1  y    ad    quam    fbrmam    reduci    pofle 

omnes' 
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omn^  eiu^modi  &(ftores  fmaginarios ,  jconfiat ,  iltqte 
^■-f-iy-f-^y— 1  fa<S>or ,  qui  jn  prJorem  duftus  pro- 
ducere  fuppQnitur  fadtum  real^.  Cum  «rgo  fit  Gl&O' 
jum  iftorum  jpioduiaum  1:=^:'-+-«»        x  rhmv 

-^zV—t     — «« 
^tet,  reale  tioc  efle  non  poflfe .  nifi  talia  fiot  z  et  v, 
vt  coefficientes  huius   produdti   fiant   reales ,    id   efl, 
nffi  quautitates  imaginatiae  ^  quas  coefficientes  iauo&uunt, 
fe  dedruant. 

7)  Talia  itaquc  efle  debent  w  ct  2,  vt  fit  »^-1 
'-\-zy  —  i—Oy  atque  «a;'/— 1 -4-a«y— i  pariter 
==0^  Obtinemus  autem  ^s  aequationes  reducendo, 
ztr^^^ttf  atque  vzzi^^m.  Faftor  itaque  imagitiaTius, 
qui  cum  x~\-m-^ny—i  -comhinatus  producit  fadum 
ceaTe  ,' alius  non  efle  poterit  ,  pifi  ifle.*-H»i— «V— 1. 
Probandum  itaque  nobis  incumbit ,  fi  fiierit  x-^m+n 
y  —  I  fe(a;or  funfllionis  0,  necejGTe  tum  eflc  ^  vt  quo- 
que  x-i-m-ny—i  buius  iuiKfUojois  faftor  lexifiat. 

8)  Ponatur  iwzacof.Cp,  et«V-i-«fin.(J)V-f, 

atque  critar^::j^,vndefit?  =  g|  -  tang.<j),  fi. 
TC     formubm      inuertendo     <|i  ~  A  taog.  j^ ,    «tquc 
m 

*=c"ZAl^g7^     ^'^^  '"'^^^  ^-i-w+^y- X , 

«t  ita  exprimi  poteft  ,  Tt  fit  a:  +  acof.^+afin.cpy-i 
intelligendo  fub  $  arcum,  cuius  tangens  eft  — ^,  po-» 

fito  ladio  c::;!,  fub  a.  Tero  quantitatejn  — tr^ -, 

P)Si 
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9)  Si  iam  xjiiantitas  jr-i-acor.  ^-i-ttrmCpV'— i, 
Ik  ^dor  fimdiionis  O,  ex  elementis  con(kt ,  fi  ^quaa> 
tkas  —  «(cof.^-f-iin.CpV— j)  fublUtuatur  in  foo^ionc 
Joco  x^  totam  tum  ftin^ion&m  euanefcerc  debere. 
Subflitutio  autem  ida  admockim  facile  pcrficitur.  Cum 
oempe  fit  jc  zz  —  a  (cof  (p-^fin  $V-  i),  erit 

/  —  +  a' (cof.  2  0*4- fm.  2  <(>  V- 1 ) 
•  x'  —  -a' (cof  3  CP  -4-  fin.  ^  $>  V—  I ),  atque  generatim 

*'"=r4-  ^'"(cof  OT  (p  -H  fin'  OT  <J>  V- 1 ) 

Yti  demonftratum  hal)etur  apud  III  Eukrum  in  Introd. 
ad  Anal.  infin.  Tom.  I.  pag.  98.  Si  iam  fubfiitu- 
tionem  iflam  adu  perficiamus ,  obtinebimus : 

4-a'"cofw(l)-<7tt''^'cof(w-i)(l5+*tt'"-*cof(«-2  (|5 -.  >  _ 

(4a'"finjwC|)-ffa'»-fm,(OT-i)(p+^a'"-»fin(»i-2;cj>.-)xy  iS  ~"° 
Ponatur  ar'x:<^.rnf\>-aa'^\o\  (iw-i  ^cp+^a^^-^cof  (»»-2,(J)— -  —  P 

et    a'"fin.«7(J)-/?a'"-'fin.(«i-i)(p+^a'"-»fin.(/w-2J^ ~  Q^ 

ac  crit'P-4-Qy-iii:o. 

10)  Si  PH-Q^V-i  fit  no,  confequens  indc 
cfl,  effc  P=:o,  atque  Q.=:o;  nifi  enim  htc  effet , 
concludeadura  fbret,  efTe  QV  — i=:~P,  id  efl  quan- 
titateiB  imaginariam  ,  reali ,  qiKxl  contradidc  rium  effe  , 
per  fe  patct.  Cum  ergo  fit  P=:o,  et  Q^zro,  erit 
non  folum  P-HQ^y-inzo,  fed  etiam  P-QV-izro. 

11)  Vt  iam  determinare  queamns ,  an  fador 
fimplex,  A'-i-«— «y— i,  qui  adhibendo  denomina- 
tiones  §.  8.  aflumtas,  tcanfit  in  x-facof  ({)- afin  ({) 
V  —  I ,    quique    folus  ^  ,   qui  cum  prion  coml>inntus 

Tom.  yill.  Nou.  Comm.  A  a  pro* 
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produdum  reale  cfficere  potcft ,,  fit  quoque  fedor  fun* 
ftionU  O,  fubftituatur  quaQtitas  —  a(cof.4)— fin.CpV— i}^ 
Inco  Xj.  et  difpiciatur ,.  an  hic  valor  fiinAioaem  O 
euadelJcere  ^ciat»    Quoniam^  autem 

a:*=:  ^r-  a*  (coC  2  Cj?-  fin.  2  (p  V-i) 

«'=  -  0»  (coC  3  ^- fin.  a  Cp  >^- 1) 
et  genemdm    a^z::  ■+ a"(cof.»!r(l>— fin^w JpV— 1> 
fiindia  O  per  fiibfticutionem  iftam  y  ttanfit  ia 
-ir  a'"col./»Cti-tfa?*-co£(»«-i)Ct)+^a^'cof.(»i-2)<t>  *  -  -  - 
C-a^fin.Jw^tf  a'»-'fin.O»-i  yp-haJ^^Gnim-^y^ — ij^/'^. 
vnde  fit ,    Ci  denomioationes  $.  10.  afliimtas ,,  irfiirpe< 
mus  P— QV  — I,,  quae  quaotit^s^  fi  fiierit  nulla^    ia^ 
dicio  hoc  erit,.  quantitatem  *-t-acoflC^--afin.(J)y-£ 
zz:x-\-m—nV—i,.  efle  &£i»rem  fiiniiiwiis  O.      Su- 
pra  autem  §.   xo>  probatum  iam  dedimus,    fieri   noa 
pofle,  vt  fit  x-hm-hnV—t  6<5tor  fiiudionis  O,  fiue 
^t  fit  P-t-QV— 1  =  0,,  nifi  fiicrit  quoque  F— (^V—t 
:z:o,,  fiue  x-^m—nV—i  fedtot  eiubdem  fun€Uonis» 

ra)  Ferfpicuum  hinc  tandiem  eff,  x-^m-^rnV^iy 
non  pofle  efle  facfforcro  fiindtionis*  O,  nifi  x-^m-nV-z 
quoque  ipfius  f^dor  exiftat,,  atque  &dorem  ipfa^  habeac 

trinomiakm  realem  ,,  huacce>  a?*-4-2»ij:H-«i".     Ne- 

»•  ■ 

gotium  itaque  nobiS'  propofitum  ^  abfolutum  iam  eft  y 
aft  diibto  tamen  adhuc  ocoutrere  debemus ,  qpod,  fiib* 
nafci  poflet ,.  circa  cafum  ,,  \b»  fiiadio  Q  plure»  habec 
fe(Storcs  aequaJes ,..  vbi  nempe  fiK^r  imaginanu»,  x-im: 
"jrnV^  ip  bis-aut  ter,,   ?ut  ^rUius  vicibua  fijinSioniS' 

buius» 
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liuiosfedior  cxiftit.  Videri  nempe  poffet ,  dcmonflra- 
tionem  a  me  prolntam  ,  euincere  quidem ,  fi  x^m 
4-«y-r-i,  fit  fidor  fundionis  O,  etiam  x+m-^ny-i^ 
jnter  reliquos  faftores  occurrcrc  debere,  aft  non  pro- 
barc  ipfam  ,  quod  toties  occurrere  debeat  pofterior  i 
qnotics  prior  occurrit ,  quod  tamen  ,  fi  contingat  non 
efte  ^  euidcns  eft »  rciblutionem  in  meros  fxdkOKS  tri- 
nomialcs  reales  fuccederc  non  pofte» 

13)  Leui  autera  negotio  hoc  dubium  auferiur. 
Si  nempe  fonaio  O  habeat  quantitatem  x+m+nV-i^ 
n  vicibus  pro  fa^tore,  patet  ex  demonftratione  prolatt, 
minimum  vna  vice  a: -+-/»— /^y-i ,  fore  eiijsdem  fuo- 
^lionis  ^dorem.  Diuidatur  ergo  fun&io  O  per  faAo« 
lero  trinomiaicm  x^^2mx-^m'^  atque  prodeat 

—  « 

inter  cuius  fadorcs  ;i:-4-m-t-«y-i>  adhuc  «  — i  vi- 
cibus  occurrit.  Haec  itaque  Hinftio  j  vi  demon(lratio« 
nis  noftfac,  denuo  minimnm  vna  vice  habebit  fjAorem 
jc-l-  w-«V-i.  Si  ergo  denuo  diuidatur  fundio  C> 
per  a:^-^-2WA:-+-w^  atque  prodeat 

—  n 
x^—^^a^^x'^'''^y^x'^^^-\-c^^x'^—^  -  -  -  -  z=  l^ 
quae  fundio ,  x-{-m'+-nV  —  i  ^  n-^ti  vicibus  pro 
fadore  habebit ,  cuidens  eft  ^  ct  ipfam  ^  minimum  vna 
vice  ,  fedorem  x-+m^n V^ i  habituram.  Perfpi- 
cuum  antem  eft ,  continuari  poffe  hanc  argunr.entandi 
mcthodum ,  vsquedum  poft  n  diuifiones  ^  peruentum 
fit  ad  funftionem 

Aa  ^  inter 
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inter  awus  faftores,  :f-+-w-4-»V'-i,  vltcrius  ooti 
occurric.  Inter  huius  autecn  funAionis  fuAores ,  etiaoi 
x-^-m—nV—i  vltcrius  occurrere  ncquit.  Si  eniin 
haec  quantitas  Ibret  &dor  ipfius  -^,  ex  demonftratione 
noAra  abunde  patct,  ctiam  inueriim  QeceflTe  e(l,  n 
tum  fit  quoque  Ar-f-w-HnV— i  ipfius  Eidor.  All 
k>cum  non  babet  poderius ,  quouiam  per  inftitutds  di- 
vifiones  numero  n^  hk  fa&ot  penitus  fublatus  ed 
Manifefium  ergo  eft,  fi  x-^m-i-nV—i  i^uiics  oc- 
cnrrat  inter  iaAores  fiindtionis  cniusdam  ,  totidem 
exaAe  Ticibus  etiaoi  occoirere  debere  alterum ,  x-^m 
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PROBLEMATIS    CVIVSDAM 

ADMAXIMA     MINIMAVE 
PERTINENTIS. 

Auctore 

STEPK.    KVMOfFSKU 

Cum  commercium  epiftolicum  iuniorcm  tuUrum  lO^ 
ter  et  me  intercederet ,  in  liueris  menfe  lanuario 
anni  prjieterlapd  ad  me  datis  ^  fignificauic ,  (€ .  problema 
'Lata  aUitudine  Cotii  determinare  Jiguram  bafiSyVtcomts 
inter  omnes  alios  eiusdem  Juperficiei  maximam  habeat  JO"  ^ 
Uditatem  a  patre  propoGtum  foluiCe ,  voluitqtie  irc 
ego  in  foiuendo  probJemate  vires  me^u  experiar.  Teo^ 
taui  igicur  eiusdem  probkmatis  folutionem  ,  et  partem 
ad  eum  transmiii.  Inrcrea  autem  ip(am  (ofutionem 
humaniffime  roecum  communicauit ,  qua  accepta  anl- 
mus  ^nceiric  ,  vt  meam  quoque  ad  fineni  perducerem* 
Exhibita  igiCur  mea  folutione,  Et^i  ex  licteris  exr 
cerptam^  filkm^^  quo  appareat  diuerfltas  lc)lutionuHii. 

1)  Sit  figura  bafis  AMN,  quac  vtique  in  fe  rfr- 
deat  necefle  eft.  Incidat  demiffum  ex  vertice  V  per-  Tab,  L 
pendiculum  io  D,  ct  fit  VDzrrf,  per  puniflum  T)  Fig.  ^ 
ducatur  vtcunque  redla  AN,  quae  pro  axi  leu  diamc 
tro  curoae  quaefitae  Iiabcri  poterit.  Ex  puhdo  £> 
ducatur  ad  curuam  rcAa  DM,  ct  alia  ei  infinite  pvq^ 
pinqua  D«,  et  dicatur  DMzzZj  erit  rmz2:dz.  Sta- 
tuatur  infiifer  ADM:::Cl),  crit  MD/w:^(p,  Mr:=«^<P 

Aa  3  €t 
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et  Mmz=.V{dz* ^s(Zii^*).  Ex  punfto  D  ducator 
infuper  in  tangentem  MQ^  perpendiculum  DQ^,  ec 
prodibUnt  triangula  Mmr  et  DQ,M  rimilia,  qua  pro. 
pter  erit  DQ=vfj^5^a^)  ctQ,M=y^j~,?f^j^. 
Hinc  VQ=  V(  VD'-+-D  Q' )  =  ViZtf  -J-  j^Sj^^ 
^^^-^^^.  Elemcntum  ergo  fuper- 
ficiei  VMw  erit  =:^^=  lV{aadz*+{aa-{-zz)zzd(p*) 
ct  fuperficies  «rcui  AM  refpondens  erlt  i=zifV{aadz* 
-f-<tf<7-f-22)22i/^*).  Cuius  integrale  ita  capi  debet, 
Tt  pofito  cp=:o,  ipium  euanefcat.  Elementum  autem 
nreae  bafeos  DMmz=:^iZzd^  et  hinc  area  ADM 
z=lfzzd^f  fbliditas  autem  partis  coni  arcui  AM  te- 
ipondentis  erit  z=:lafzzd^.  Commune  ergo  omni- 
\m  conis  debet  efle  lafzzd^,  et  maximum  mini- 
i^mxxc  XfV^aads^-^-laa-^-zz^zzd^*)  y  quae  cx-  I 
■preffio  -pofito  dz=pd^  tranfibit  in  fequentem  s/*/^ 
V^aapp-^-iaa-^zz^z^. 

d)  Comparentur  nunc  liae  exprefiiones  fecundum 
iregulas  a  Celeberrimo  EuJero  datas  cum  fbrmula  fLd^ 
m  qua  Z  ponitur  iun^io  quaecunque  ipfarum  (psr  et  p 
atquc  ponatur  dZ^Vid^-^-liidz-^-Vdp-^-Qdq  etc 
prior  ergo  expreffio  dabit  Z=2;z,  quod  differeotianim 
et  comparatum  cum  </2  dat  Mzro  N  — 25,  Pnro 
"etc.      PofteriOT  autem  2.-r:V{aapp^iaa'\-zz)zz), 

Hinr    "M r»      \I  — (aa  1  »8g^g g^t  V—  gg^         

Per   easdcm   ergo    maximorum  et  miQimorum  regulas 
debebit  eife 

«(N~j-J)=a(3a. 
Ponanir  ^zzzcc^  et  prodibit  N— f-|-2r<:8:=o, quae 
duAa  in  pd<^  dabit  i^pd^—pd?—SLC*zp^<p=o  feu 

Ni/2 
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iidz-pd?-tcczdz=:o,  Hinc  Hdz+pdV^^cczd» 
z=.d,  Vp.    Quod  integratunt  dabit 

y{aztppT^zz{,aa-^zz^'-cczz:=z?p'\'CQioSi. 
Fofita  conftaDte  zzbb  et  reflituta  Taloce  ipfius  P  obtio 
nebimus  37s^fS^Wv-*^+tfrx2r.  ^ndep  definietut 

(equeotem  m  modum  apzz-^  ^-      fa^ ^ 

ct  ob  ^  rr  j^  nancilcknuc  aecjiatiolbem  figuraoY  baleo» 
exprimentemi  • 

**^  —  aV^a^a-^-»»).»— aa-»-»«X6'oH-ce»»)')C  **' 

/t\        Ci\i\(\      I     f adg(&&-|^cc!8g)' 

V  —  VODit.-t-J  zVlss^dTI^rxs).*— (aaH^eK&frH^esz)*)^' 

"fbi  confliaa»  poft  iategracionem  it»  definiri  debet,  vt 
pofito  Cp=:o;  z  obtineat  dattun  valoremT  eumkOempe: 
qpei»  habet  y  &  tpuni£him  M  tnusfecatnc  ia  A.  Toties 
erg!»  curoae  ptoblemati  fiitBs&cientefr  prodibunt  alg^brat- 

r  tf  cC»{bb  H-  c  c  is  zY ..         .  . 

Cae,  qUOne»  J  ay^aafaa +."»«)* -(oa-H»a)C?>6 -*-««» a}»}:  ptSC» 

bet  arcum  circuli  commeofiirabilem  avcui  (p^ 

4)  Haec  eranf ,.  quae  ad  Eulertm  priusquam  cius 
foiutiooem  acceperim  tcansmifii.  Cum>  aequatio'  inuen* 
ta.  in  genere  integratfonem  admittere  non  -videatur ,.  ad> 
cafiis  fpeciales  erit  defi:endendum*  Fonatur  ia  aequa* 
tione  iouenta  \^zz:aaiAe.Vi  bh^zzaacCy  &ihab^ms»^ 
pro    natura   curuae   qpaeficae   iequeniem    aeqpationeoi. 

d<^-=.  t<^iKzlle^a^zzn  <}*"«  rautari:  poarit  io  fequem. 
fiem  JCpr:  3:^^.. -~r7--^!^— -3-    et    pofito    breuitati* 

•^         Vu— «*).   «V(«i6^  aae*.  * 

gtatia  ^-^jzzfj.  pcodibit  </Cp=:  j^^T^rrT'  Vn- 
de  6<aa  redu«aione  prodibit  vtS^r  |nr^.  = /-  At 
vTi^JJ^^S^^  ^  perpendicuium  ex  ccntrO'  D  hn 
fimginuem  deaiifium,.  (^od  qpia.  efl;  coDflans  =r  y^tl.%)y 

curuib 


spa  r        S  O  L  VT  I  O       ^ 

curua  problemati  fatisfaciem  hoc  cafu  erit  circuliw ,  n- 
dio  -^Je^)  defcripius.     .. 

5)  .'Aliae  atquc  aliae  curuac  problepfiari  fatisfacien- 
tes    obtinebuntur  <,    prouti  conllantes,  quac  in  acquatio- 
nem  naturam  curuae  exprimentem  ingrediuntur ,  deter*- 
ininentur.       Nunc    folutionem    Euleri  cius  verbis  coa- 
Tab.  l  ccpiani  tradam,       3it  ACB  l?af}§  coni,    altitudo    eios 
*«'  ^-  6C  —  a.     Ponatur  C?zzx,   VMzzy,    dyzzpdx    ct 
habebitur  foliditas  coni  zz.\ajydx.      Superficies  autem 
rz i/^:i: V(^^(i  -4-pp) H- {y-px)*).     Quaeftio  igitur 
ct  hoc  modo  enunciari  porcrit ,  vt  inter  oitines  curtias 
AMB^  quibus  idem  vaior  fbrmulae  Jydx    conueniat , 
feu  quae  ^andem  aream  includant ;   definiutur  ea  ,     pro 
«cpia  valor  huius  formulae    iiat   tninimus    -    Ad    quod 
foluendum ,  conftat ,  primo  vtriusquc  harum  fbrmularum 
valorcm  diflFcrentialem ,  (eu,  vti  alio.  modo  vocatur,  va* 
liatiohem »    inueftigari ,  tum   vero  alterum  multiplo  cu^ 
iuscunque  alterius    aequalcm    ftatui    oportere.       Quodfi 
ergo  hi  valores  difFeicntiales,  feu  variiuiones,  praefixionc 
litterae  $  indicentur  ,  aequntio  pro  fi^ura  bafis  ita    ex- 
primetur  j^Sjy dxzzSJ dxV{aa{i '+'pp)'\'{y—pxf)^ 
Cum    igitur  negotium  ad  inueftigationem  harurei   varia- 
tionum  pcrducatur  ,  cx  methodo  maximorum  et   mini- 
morum  contemplemur  hanc  formuiam  yZ^^r,  in  quj  2 
fit   iiinftio    quaecunquc,    tam  variabilium  x  et  jf,  tam 
earum  differentialium  ;    feu  pofito  dyzzpdx^  qurfntita- 
tis   p,    quandoquidem    haec   forma    binas  noftras  com* 
pldditur.     Quia  ergo  Z  eft  funftio  quantitatum   finira- 
xum  x\  j  et  p,  ea  differentiata  talem  praebcbit  fbrmam 
i/2  =:  M  </;i?  H^  N  i/j'  -+-  P<//>  4-  ctc,  et  quouifi  cafu  quan- 

titates 
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dtfltei  M/N  et  P  innotelcent  f  quibu8  inuentis  dabitui 
foraiulae  fZdxyialot  differentialis.  Pro  priori  ergo  for. 
iTiula  /ytfXj  quia  Zz=^,  crit  M=:o;  N=:i  etP=:o. 
Vnde  eius  Tariatio  erit  Tt  x.  Pro  altera  vero  formula 
J^xViaai  i-^^pp^-^iy-pxf)    erit  eodem  modo 

Vnde  licceris  breukatis.  gratia  retentis  erit  luiius  akerius 
<brmulae  valor  differendalis  vt  N— jl.  Quare  profi- 
gura  bafis  coni  confequimur  hancaequationem  m=N-j^ 
denotante  m  numerum  condantem  ,  cuolutis  omnibus 
aequatio  abibit  in  hanc 

Biai    poflremi   termini  aequationis  hoc  modo  in  vnam 

fiimmam  coUigentut  —  "-^J^Ctftf+^Ar+^/)  ita  vt  noftra 
ja^uatio  hanc  formam  induat 

(A)  fndxz^'-^^^ -  «(^^^_^id^ 
fnuWpIicata  ea  per  ^  prodibit  (B)   /ff/(y=:  ^^^^*^-^ 
_.a.pdfiaa^..^yy)^     Fiat  combinatio  (A)  *+(B)^ 
«a  dabit 

^e  imegraca  pofito  \mz=:n,  et  adioaa  conftante  nab 

binc  pofito  ^=<2  circulus  elicietur. 

6)  Cum  ex  aequatione  nzz^^^^f^  non  ftatim 
pateat  curuam  quaeGtam  effe  circulum  ,  et  Etdlerus  id 
iioa  exponat,  lubet  eius  rei  hic  demonftrationem  adii- 
cerc.  Cum  fit  n—^^i^*^  fumtis  quadratis  habebimus 
tandem  "i^^ii-^pp^^^^Cj^px)'.  Ponatur/— »,  xet 
Toni.VIII.Nou.Comm.  Bb  prodibit 


1^4.       sdtmo  pmiumm, 

prodibit  dy^^udx-^-xdUizpdx.  Vnde  ^— =:-s^,  et 
aeqiiatia  piaecedens>  mutabitiir  m  fequcntcm  — T— Ti^ 
~(aJ.p)'jeAr,Jumendis  logarithmis  fit  /rziJ-l-^fC^+Pf) 
ma/(«-^)+2/jf,  et  diflferentialiba»  inp^— r!irJ+T* 
Hinc  ob  f^=:1r  prodibit  x-Hp«=::o^  qnod  ob 
•p=V  c'  «^"1  poft  integrationem  dat  arx+j^j^rConft. 
quod  manifefto  efl  ad  ciiculum  ablciifis  a  cemra  coso» 
putatis.  Pergit  Eukrusi 

7)  Ae^atio  niab^xx-^vy)^^^^-^-^ 
porro  per  lubftitutionem  /-^^r:«y(i-{-pp>hancfup- 

paditat  aeqpaiionem  Jti^^t^^  =  v(aa!^«uty  ia*n  co. 
nemur  omnia  per  nouam  Yarialiufem  determinare ,,  at 
^ubftitutio  ai&mta  dat  per  diffirientiatioBem  (C][j:  ==  ^^ 
VCi+PP)-?^^!.  Vnde  oriinrob  jc/w:-t-ttV(t+^). 
(D)jr=-^V(i4-/>/>)-+-yf5^pn-  Statuatur  pprro 
b^euitatis  gratia  ^[ail^wt^^^^y  ^^^  aequatio  pro<  corca 

ex  qua  reftat ,  \t  p  per  «  vel  U  determinetur ,  tunc  x 
ct  j'  ex  (C)  et  (D)  per  folam  variabitem  exprefla  ha- 

.bebimus:  Cum  igitur  fit  |^(i-H>/>)-+-««=i  22g.^eiit 
ftatim 

.  dp rfuVf»  —  U) 


«-»-Pf  —  y(dtfU— oi— uu(i— U)> 

Si  pro  «  ex  antecedencibus  valor  per  U  expreflus  fi^ 
'ttituatiir,  aequalio  (eparata  integrari  poterit  per  fignum 
jfiiniinatorium.  Hinc  "p  innotefcet  per  U,  ideoque  etiam 
per  »,  et  probleiha  erit  folutum. 
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Auctoref 
t.    EVL  E  R  Os 

■     t 

^upiiei  modo  (^aeftto  de  refifient^ ,  ^m  cofpo&i 
fdidii  io  fiuidis  mota  paeiantttr ,  tnidari  Iblet ,  al*. 
tero  negotiiKn  tantum  vero  proxime  plenimqne  confi' 
cituir ,  dum  quamita»  refiftentiae  pec  regulam  &tis  coa- 
cinnam  ad  cakulum  reuocatw  ^ .  akero  vero  irefifientiao 
do<3:rinam  ex  ipfa  fluidonim  natura  et  preffione,  quam' 
in  corpora  exerunt ,-  per  profiindtfiimas  Hydrodynami* 
cae  inuefiigationcs  con^tuere  ■  Geometrae  fiidt  conati* 
Quo  poQevwri  modo  fi  negotium  ad  finen»  perduceiKD 
licetety  ompift,  quae  ad  menfuram  refifientiae  pertinenty 
inde  accuratiflime  definiri  poflent,  neqne  ampUuscoaAi 
efliemus,  ad  modam  priorem  con^ere ,  quo  prope  i»ii- 
tum  Tera  refifientiae  magnitudo  exhibetiHr.  Veruinf 
ctiam  nunc  tam  longe  ab  ifia  perfe^  refiifientiae  co- 
gnitione  abeflfe  Tidemiir,  Tt  priori  modo,  etiamfi  eint 
defeAum  probe  norimus ,  minime  carere  queamus  f  fbd 
eo  potius,  quotics  lefifiencia  iodaganda  occutiiit^  Tti 
debeamus» 

II.  Prbr  antem  modos,  qoo  Ne^^toncR  pfitti- 
tnum  eft  vfus ,  etiamfi  eius  aberrationem  a  Teritaio 
flon  igoorafie  Tideacur ,  bac  regala  ad  caiculuol  ik)pri- 

Bb  ai  ml» 
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mis  accotmrodjita  contioetur,  tt  rcfiftcn^ili  jratiwem 
compofitam  fequi  cenfeatur  ,  ex  ratione  duplicata  cek- 
titatis  *  <^ua  fiuid»m  nnpingit ,  ««t  mtione  fiaritet  du- 
plicata  iinus  anguli  ^  quem  diredtio  impuKionis  cum 
fuperiicie  percu(&  coniiliMt.  <Hinc  ergo  fi  pro  allifio* 
oe  fluidi  perpendiculari ,  irbi  aqgjulus  ille  fit  re(2us , 
refiftentiae  quaatitatem  iioueiafmis,  ildle  «rit,  «am  pro 
'quauis  :aliifione  obfiqua  ^afifignarB.  At  Tero  ii  fuidum 
perpendlculariter  fuperficiera  quampiam  planam  fenat, 
«efiftcDtia  nequalis  aeftiitiatnr  ponleri  o^uintiae  ^eio^csi 
-Ihiidi  ^  <cuiti8  'tofis  iic  dpTa  fupevgcies  peroifla  ,  «Ititiido 
vero  cot^^t  cum  «a  ,  ex  ^ua  jgteue  («adendoi  ipftm 
ifiuidi  xelertottefn  -eftt  laipetvattHtnn. 

Ili.  'iiaec  «egula  «cum  «b  6<llem  -irlbfn  la   «al- 

«dIo,  i»m  wto  3deo  ^iiratittm  ^comineiKiari  fHeretHr, 

quod    a  «entate  «plenimqtie  Ibaud  notabilitier  ib)udere 

^eprefaetldaiur.      Nam  ^uod  ad  >prmcjpia  -attinet ,   ^* 

4)us  innititar,  itulluin  f(ia»e  «ft  dilbiumyquia  ea  litQsfs 

.fint  Taga ,   aitque  «  '«ero  flatu  9    nA  .quem  tacoomfno- 

udantur,  fvmota,,   <\mm  wt  condlufio  ^nde  «dedudU  pio 

certa   admitti  ^ueat.      Maximam  •  enim  partenn  haec 

TeguU  ed  petita  ex  ^rollifione  corporum ,  dum  fluidimi 

-continuo  in  ci»-pus  data  celeritate  .et  «fecundum  dite<^ie- 

-nem  motus  rfui  impingere,  codfiii£^umque  «jterere  coa* 

cipitur.      At  ifero  certum  «ft,  ■fluidun)  oeutit^jiianr)  in 

(corpiis  hoc  «lodo  impingere  ,   ied  aRtequam  ^d  corpns 

perueniat,  tam  fuam  diredlionem,  quam  celeritatem,  i» 

lnfle<flere ,    vt  cum  >ad  corpus  fperocaerit ,  4«cuDduin 

jp&m  eius  fuperficiem  paeterkbtitnr ,    nulhmque  'atimn 

nua  in  corpi»  exem,  praetsr  pxeffiooeiD,  ^quae  Ipfi  ia 

iingulii 
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fjngulis  contadus  pandis  conueoit.  Qpam  ob  rem 
coDclufio ,  quae  ex  ratiocinio  tam  peruerlb  deduci  {okt^ 
mioime  pro  vera  haberi  potelL 

IV.  Quo  hoc  clarius  perlpiciamus  »  flumen  con  T»\>,  II 
cipiamus ,  quod  data  celeritate  (ecundum  diredionem  ^'S  <• 
O  V    feramr ;    iam    irero  ia  hoc  fiumine  corpus  collo- 

cari  AME,  quod  quantam  vim  a  flumine  fit  futten» 
taturum ,  deflniri  oporteat.  Atque  per  regulam  vulga- 
reni  baec  vis  ita  inuefligatur ,  quaH  in  fingiila  corporis 
punda  M  vena  aquea  IM  lecundum  diredtionem  flu« 
minis,  eaque  celeritate ,  qua  ilumen  progredi  affiimimus^ 
incurreret,  ac  per  confli^him  verum  corpori  vim  in- 
ferret.  Interim  camen  fi  adioiKm  jSuminis ,  prouti  re 
Tera  fe  habet ,  pcrpendamus ,  mox  percipiemus » tradus 
feu  quafi  riuutofr  fiuminis ,  qui  fupra  corpu»  in  notabi* 
li  ditlantia  celeritatem  fimm  oim  ditedione  retinue* 
rant,  vti  /,/,^  Sf&S»  ^''^'  '"•**  propius  ad  corpus 
icteSerint,  cmQim  (iium  inffc^ere,  atque  tandem  iux« 
ta  corporis  ktera  defiucre,  quae  defiexio  in  figura  cx* 
hibetur.  £x  quo  malaifedum  el!t ,  nusquam  eiusmodi 
conflidum  fieri ,  qualis  ia  conftitittione  regulae  vuJg^* 
ris  concipi  folet. 

V.  Quin  pottos  btnc  mani^um  e(l,  iflam 
aqoae  vim ,  quae  fub  refliflentiae  nomine  coraprehen* 
ditur,  a  prefiione  ac^e  iuxta  corpus  piaeterlabentis 
proficisci ,  cfom  idcirco  (HreffioQem  inuefhgari  necefle 
efl ,  fi  refiflentiam  accuiate  affignare  velimus.  Quare 
tera  ratio  refiflentiam  determinandi  f  qua  alter  modus 
fiipra  memoratus  coatioetur ,  huc  redic ,   vt  preffiooem 

quara 
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quam  corpns  in  fingalis  punftis  a  fluido  iuftinet,  de« 
finiamus  :  at  vero  haec  quaeftio  altioris  eft  indaginis , 
quam  Tt  eius  enodationem  a  prdedibus ,  quos  adbuc 
in  bydrodynamicis  £bcimus ,  expe£i:are  <]ueamus.  Hic 
enim  finguli  riuuli ,  ex  quibus  Huuius  conftat,  et  quem« 
admodum  curfum  fuum  circa  corpus  inflet^ant»  con- 
fiderari,  atque  omnes  iUae  lineae  curuae  Jfy  ggtbbt  ttc. 
quafi  fub  communem  aequationem  redigi  debent;  'vnde 
^einceps  aquae  celeritas  in  fingulis  cuiusque  riuuli  pun^ 
^is  concludi  queat.  Hac  autem  demum  celeritate  co« 
goita,  ipfam  prefiionem ,  cui  bog  negotiiim  innititur , 
aiOgnare  }icebit ,  a  tam  perfe<fla  autem  motus  fiuido- 
]rum  cognitione  adbuc  longe  abfiimus, 

VI.  Quae  Celeb.  Alembertus  de  refiftentia  ^ui" 
dorum  in  peculiari  1n(km  eft  commentatus ,  bsinc 
fummam  difficuitatem ,  yeram  refidentiam  inqefiigandi , 
pnagis  demonfirant,  quam  leuant.  Cum  enim  Vir  acu" 
tiffimus  omni  adiiibita  (agacitate  faanQ  quaefiionem  ad* 
acquate  explicare  baud  valuerit ,  Tt  inde  refifientia , 
quam  quaeuis  corpoia  in  aqua  mota  patiuntur ,  afiigna* 
ri  pofiit :  ma^no  boc  nobis  eft  argumento  ,  qqaefiio^ 
nem  t^ntopere  eife  difficilem**,  vt  vire^  Inimanas  tan- 
tum  non  fuperare  Tideatur.  Quae  ego  etiam  nuper 
in  aliquot  difiertationibus  de  motu  fluidorum  expofiii , 
Bullum  fiibfidium  buc  afferunt.  Etiamfi  enim  omnia , 
quae  ad  motum  fluidorum  pertinent ,  ad  aequationes 
■analyticas  reduxi ,  tamen  ipfa  Analyfis  minime  adhuc 
jta  eft  exculta ,  M  illis  aequationibus  refbluendis  fuffi- 
xiat.  Quae  porro  alii  dc  boc  argumento  funt  meditati, 
haud  feliciori  fucceflu  Tires,  fuas  ingenii  funt  experti. 

va.  m 
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'  VII.  Etfi  autem  determinatio  preflTionis  in  gene«' 
re  ,  hoc  ei\  in  omntbus  pundis  fluidi ,  tam  a  tra(%a 
fingulorum  riuulorum ,  'quaot  ab  aquae  celeritate  pen- 
der ,  camen  inueni ,  fi  quaeftio  ad  vnicum  rioulum  ie« 
ftring.uur,  tum  preflionem  in  fingulis  dus  locis  pet. 
iqlam  cderiutem  definiri.  Quare  curo  corpus  AME 
ab  vnico  riuulo  /,  /,  /  contingatur,  omnisqne  refiften- . 
tia  ab  eius  prefiionibi»  fblis  oriaiar ,  fi  inodD  prefiio- 
nem  huius  riuuli  in  fingulis  eius  pundis  cognolceremus, 
inde  facile  rcfiftentiam  -,  quam  corpus  a  ifluaio  fufiinet, 
definire  polTemus.  Tatnetfi  autem  ifta  celeritatis  co- 
gmtio  per  riuulum  corpori  proximum  non  minoribus 
diflkultatibns  fit  fiibiedhi ;  quam  determinatio  preffionis 
geacracim  coafiderata  ,  tamen  hoc  inde  lucri  nanci&i- 
mur  ,•  vt  fi  nobii  licuerit ,  fiue  per  experienciam  ,  fiue 
Tndecnnque,  celeritatem  fiuldi  iuxta  corpus  praeterlaben- 
tis  cognofcere,  hoc  Iblum  nobis  iatis  fit  futurum  ad  Te- 
lam  refifientiam  coiporis  accurate  determinandam. 

Vlll.  Si  enim  ponamus  celeritatem  ,  qua  aqaa 
circa  elementum  corporis  M  praeterlabitur ,  debitain 
eiTe  altitudini  v,  atque  aflinnamus,  Tt  vulgo  fieri  (b- 
let ,  omnes  riuulos  in  plano  horizontali  verfari,  ex  iis, 
qnae  demon(\raui  de  motu  fluidorum  in  genere ,  coUi- 
gitur ,  preffionem  aquae  in  punfto  M  exprimi  .per  al- 
titudinem  k  —  Vy  ita  vt  quantitas  i^  pro  toioriuulo/,/ 
/  /,  eundem  obrineat  valorem ,  ideoqbe  in  praefenti 
negotio  pro  conftanci  haberi  queac,  etiamfi  pro  diuer- 
fis  riuulis  diuerios  fortiatur  valores.  Hanc  autem  pres- 
fionem  k-v  ita  interpretari  oportct ,  vt  corpns  in  M 
a  pondere  columnae  aqueae,  cuius  alcitudo.fit  ::rib-o», 
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foUicitari  fit  ceo&ndum.  Pro  bafi  (cilicet  huius  coImiH 
nae  fumi  debet  elementum  fuperficiei  corporis  in  M, 
quod  ab  ifta  vi  normaiiter  vrgebitur ,  Tti  in  omnibo» 
preflfionibus  euenit ,  hincque  porro  more  iblito  quaatw 
tatem  totius  refiftentiae  colligere  licebi^ 

IX.  Quanquam  auttm  circa  celeritatem  aquao 
apud  (ingula  punifta  M  nihil  liabemns  exploratum  ex 
Theoria ,  tamen  (i  experienriam  in  fubGdium  vocennuSM 
^regias  refiftentiae  proprietates  cogno(cemus«  Cunt 
eoim  au^a  ceteritate  4a  eodem  riuulo  prelfK)  diminua* 
tur ,  contra  vero  augeatur  celeritate  imminuta ,  certor 
affirmare  poterimus ,  in  quibus  locis  corporis  AM£ 
aqua  velocius  praeterlabatur ,  ibi  refifientiam  efle  mSno» 
lem ,  quam  iis  locis ,  vbi  tardius  praeterfluit :  quae  \c^ 
ritas  fi  jprobe  perpehdatur ,  pluta  alia  infignia  conkAsL» 
ria  fuppeditare  poterit'.  Ac  merito  hoc  ingens  para^ 
doxon  videri  debet ,  quod  a  maiori  celeritate  refi(len> 
tia  mihor ,  a  minori  autem  celeritate  refidentia  maior 
(matur  ;  quod  primo  intuitu  regulae  vulgari  directe  ad« 
veriari  videtur.  Sed  omnis  difiicuhas  euanefcet ,  fi 
perpendamus,  hic  diuer&s  fluidi  celeritates ,  quibus  eo<- 
dem  tempore  fiiperficiem  corpops  (bingit,  inter  fc 
compacari.  Neque  minus  certum  manet,  fi  vel  fla- 
irios  velocios  moueatur ,  vei  corpus  celerius  aduerfua 
aquam  tmdatur ,  lefiftentiam  qiioque  maioreni  cfla 
iiituram. 

X.  Viciffim  ergo  vbi  per  experienriam  refiflen- 
tia  maior  deprehenditur ,  ibi.celeritas  fluidi  praeterk- 
hcntis  miaor  fit  aecefle  eft  ^  cum  igitur  nooerimus,  in 

us 
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lis  fuperficiei  corporis  partibus,  adquas  ditedtio  flumi- 
nis  OV  propius  ad  perpendicularem  accedit,  lefiden* 
tiam  eflle  maiorem ,  atque  omoium  maximam ,  yM 
diredio  iluuii  OV  ad  corporis  (iiperficiem  fit  normalis; 
ia  iftis  locis  quoque  celeritas  fluidi  praeterlabeotis  mi- 
cor  efle  debet.  Ad  aogulum  fcilicet  AMI  erit  re(pi- 
ciendum ,  qui  quo  fiierit  maior,  feu  redo  propior ,  M 
celeritas  aquae  tanco  minor  fit  necefie  efl,  contra  au- 
tem  eo  maior,  vbi  hic  angulus  diminuicur.  In  figura 
igitur  exhibita  ceJeritas'  aquae  praeterlabentis  circa  A 
sm  ininima ,  circa  E  -vero  maxima :  atque  hoc  etiam 
experientia  mmifeflo  declarat,  qua  conflat,aquam  circa 
verticem  A  ploumque  fete  penitus  flagoare,  impri- 
Uiis  fi  angiilus  OAM  fiierit  re(!his. 

XI.  (^oniam  i^tnr  nouimus  per  legulam  Tulga<* 
|tem  ,  quantumuis  debili  nitatur  fiindamento ,  refiflentiam 
lamen  parum  a  Tero  aberrantem  obtineri ,  eius  beneficto 
celerkatem  aqnae  ioxta  corpus  praeterlabentem  vero 
proxime  afijgnare  poterimus ;  et  quoniam  io  eodem 
ziuulo  O  in  fingulis  locis  ffffE  amplitudo  recipro- 
csim  tenet  rationem  celeritatis ,  binc  fimul  amplitudi- 
nem  iflius  riuuli  corpus  contingentis  in  fiogulis  locis 
definire  licebit.  Tum  vero  porro  primo  hoc  rioulo 
conftituto  fimili  ratione  riuulus  (equeos  fggfikw  fe- 
cundus ,  ex  hocque  tertius  gb  bg  ,  indeque  fequentes 
vero  proxime  defigoari  poterunt.  Quae  determinatio- 
nes  etfi  a  veritate  aliquantum  recedere  funt  cenfendae , 
tamen  in  tam  ardua  inueftigatione  indgni  \fo  non  ca> 
rebunc.  Quodfi  enim  iam  vero  proxime  tradum  fingu- 
locum  nuulonim  Yoa  cum  aquae    celeritate   cogooueri! 

Cc  a  mus. 
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prodibit  dy^udx-^^xdUzzpdx.  Vnde  jzltt^"?^»  ct 
aeqiiatio  pniecedens»  mutabitiir  m  feqiicntcm  — r-^ 
z=:{u-^p)'xXylumeadi&  logarithinis  fit  /rziS-V-/(i+pf) 
in  2 /(« -p) -fc-  2 /* ,  et  diflferentialibu»  ,^;^  —  i^rj+ "i • 
Hinc  ob  f4rS-  =  1r  prodibit  x-Hp«=:o,  qnod  ob 
•p=:^  ct  a:=="|  poft  integnttionem  dat  «x+j^j^rConft. 
^uod.  manifefto  eft  ad  ciiculum  ab&iftis  a  centro  cosd» 
putatis.  Pergit  Eukrusi 

7)  Ae^atio  ni^ab-h  xx-^  yy)  ^  <^-H«-igy)c.T-^ 
porro  per  (ubditutioflem  y-pxziWVix-^-pp^laaadyx^ 

pditat  aequatfonem  ^^^^^  =:  v(a«!»-«up  iam  co- 
nemur  omnia  per  nouam  vaxiabilem.  determiaare ,.  at 
^ubftitutio  affiimta  dat -per(^ffi!fenttatioBem  (C^rrzj^ 
V(i+PP)~y^m-  Vnde  oriitirobjc:/tc-tUV(i+^). 
(D)jr--^V(i4-/>p)-+-yo+m-  Statuatur  ppno 
b^euitatis  gratia  viM^ilSi— ^U,  erit  aeqnatio  pro-  corca 

ex  qua  reftat ,  vt  p  per  «  vel  U  determinetur ,  tunc  x 
et  y  ex  (C)  et  (D)  per  folam  variabilem  expreflk  ha- 
^bebimus;  Cum  igituc  fit  pp  {i-hpp^-huuz:.  ^^^^  edt 
ftatim 

dp dv'V(t—XJ) 


t-t-pp  —  y(dtfU— a6— uu(i— tlU 

Si  pio  u  ex  antecedentibus  valor  per  U  exprellcis  Cih- 
'ttituatiir ,  aequatio  feparata  integrari  poterit  per  Cgnum 
iGimmatorluin.  Hinc  p  innotefeet  per  U,  ideoque  etiam 
per  i»,  et  probleiiia  erit  folutum. 
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Tab.  H.  XV.  Ac  regula  qaidcm  haec  certo  fillit  in  cot^ 

^'S'  *•  poris  parte  pofteriori  ENB;  fi  enim  ponamus,  Yt  in 
parte  anteriori,  efle  vzzc  cof.  CP* ,  puppis  nauis  praeci- 
fe  tanta  Ti  propelleretur ,  quanta  prorarepellitur;  vnde 
a  pundo  £  retrorfum  formula  v=c  cof.  (p*  eo  magis 
a  veritate  difeedet ,  quo  propios  ad  B  perueniamus  ^ 
tantum  ergo  in  parte  anteriori  AME,  tanquam  tokran- 
ter  Tera ,  admitti  poteft.  Interim  tamen  hinc  am- 
iedando  fiifpicari  poterimus,  quomodo  motus  aquae  prae- 
terlabentls  circa  puppim  nauis  ENB  le  fit  habiturus, 
Si  enim  puppis  nihil  ad  refiftentiam  conferat,  certum 
eft,  aquam  ab  £  ad  B  celeritate  vniformi  deflnere ,  ea 
icilicet,  quae  debeatur  altitudini  c ,  et  quam  iam  in  £ 
recuperauit  Sin  autem  in  hac  parte  lentius  decurrat , 
nauis  hinc  propulfionem  accipiet ,  ^a  refiftenda  dimi^ 
nuetur.  Fien  autem.  iiequit,  yt  -vsquam  euadat  vl>c, 
quia  tunc  prefilo  prodiret  negatiua.  Hoc  enim  cafii  a- 
qua  poft  nauim  vacuum  relinqueret ,  et  nauis  quafi  fiil- 
cum  tniheret;  vnde  ob  <leficientem  prefiiionem  a  tergo 
refifientia  vtique  augeretun 

XVI.  Si  igitur  puppi  nauis  ENB  eiusmodi  fi- 
gura  tribui  poflet ,  vt  aqua  ab  E  et  B  progrediendo 
ictardaretur ,  atque  cirpa  N  et  B  minorem  habitnra 
eflet  celeritatem,  quam  in  E ,  talis  figiira  conftraa:ioni 
nauium  efilet  aptiflfima  iudicanda  ,  quia  hoc  modo  aqua 
puppim  adeo  antrorfum  propelleret  ,  refiftenriamque 
pro|:ae  diminueret.  Verum  fi  experientiam  conitilamus, 
talem  figuram  vix  dari  colligere  licet ,  quin  potius 
omnis  cura.co  conferri  debcre  videtnr ,  vt  ne  alterum 
incommodum  vfii  veniat ,    quo  ob  vacuum  pene    na- 

vem 
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vem  lelidum  refidentia  adeo  augetur.  la  eoimprimis 
ergo  circa  figuram  puppis  erit  elaborandum  ,  vt  tale  va< 
cuum  euitetur,  ac  puppis  ita  infeDfibiliter  ad  B  vsque  con* 
vergat ,  vt  aqua  eam  iugiter  fequarur ,  neqne  riuulus  E/ 
eam  vsquam  deferat.  In  hoc  etiam  infignis  illa  nauium 
proprietas  verfatur,  qua  puppi  talcm  figuram  conciliare  ftu- 
<tent,  vt  aqua  libere  ad  guberuaculum  decurrere  queat,  quo« 
efieAu  fi:uftraremur,  fi  aqua  circa  puppim  nauem  defere- 
cec,  neque  in  gubernaculum  allideret. 

XVII.  Ex  celeritate  autem  aquae  iuxta  corpus 
defluentis  figuram  riuulorum  illonim ,  per  quos  aqua 
motum  fuum  infledic ,  iatls  cxaAe  colligere  poterimus. 
Ac  primo  quidem  pro  riuulo  corpori  proximo  fff 
eius  amplitudo  vbique  celeritati  reciproce  debet  eflb 
proportionalis.  Cum  igitur,  pofito  angulo  AMI=:(|>,  Tab»  IL 
celeritas  aquae  in  M  fic  zzccoC^]  in  hoc  loco  am-  Fig.  3- 
plitudoriuuli/critvt^-;^:^;' quia  antem  hunc  riuolnm 
SDgufiifiimum  concipimus*  motusque  aquae  in  M  fe- 
cnnduai'  curuae  tangentem  dirigitur ,  amplitudo  M  ^  ad 
cuniam  ftatoenda.  eft  normaUs.  Quare  in  normali  Q^M 
fnpdudta  capiatur  portio  M^ ,  quae  fit  vbique  vt 
;^^,  feu  vt  (ec  ({>,  ob  ^  conftantem ,  et  puniftum  q 
eric  in  curua  proxima  fgqe  riuulum  exhibente.  Ve- 
rum  hic  <P  denotabit  qubque  angulum  PMQ,  pofita 
applicata  PM  ad  fl^uminis  dirediooem  OA  perpendicu- 
lari:  vnde  erit  M^  vt  g%.  Producatur  ergo  vbique 
applicata  PM  in  ^ ,  vt  pars  produda  Mp  fit  conftan* 
tis  magnitudinis  ,  et  ex  p  axi  AO  agatur  parallelap^, 
normalem  Q,M  produAum  fecans  in  ^,  eritque  pun* 
£tum  q  in  curua  quaefita. 

xviri. 
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XVIII.  Cum  er^o  curua  fgqe  hac  praedita  fii 
proprietate  ^  vt  fit  interuallum  Mp  conftantis  magnitu- 
dinis  ,  in  pundo  £  ^  \bi  tangens  curuae  e(l  axi  A  O 
parallela  ,  ipfa  riuuli  ampiitudo  E^  ^  qune  eft  applica- 
tae  P  M  paraUela,  hanc  amplicndinem  habebit,  feu  Ticiflim 
interuallum  M  p  vbique  idi  amplitudini  £  e  aequale  eft 
capiendum  ,  vnde  patet  ^  quemadniodum  ^b  £  per  M 
ad  A  prcgrediendo  amplitudo  riuuli  continuo  augeatur. 
Hiuc  ergo  pro  vertice  corporis  A,  &  ttSt^  Kd  fiierit 
ad  ctiruafn  normalis/  pundi  d  ab  axe  AO  diftantia 
Dd  quoque  interuallo  £f  erit  aequalis  ,  et  quoniam 
hic  riuuii  amplitudo  per  iplam  redam  Dd  aeftimari 
debet ,  in  hoc  locp  Di/  aquae  celeritas  aequalis  et); 
cenfenda  celeritati  in  Ee ,  hoc  eft  verae  flumiiiis  cele- 
ritati,  ita  vt  hic  fluuius  adhuc  vero  fuo  motu  feratur, 
neque  vllam  ob  corpus  oppofitum  mutationem  fubierit. 
Qiiin  etiam,fi  corpusin  A  angulo  terminetur^  quaeli- 
bet  alia  redta  A^  ad  axem  AO  magis  inclinata  pari* 
ter  ad  curuam  in  A  normalis  efi  cenfenda  j  vnde  et 
bic  difiantia  ab  axe  Gg  ipfi  £f  et  D^  efi  aequalis, 
ficque  vltra  J  riuulus  includetur  reda  dgf^  axiA  Opa^ 
raliela. 

XIX,  En  ergo  figuram  primi  riuuli  fgdqe 
corpori  AM£  proximi  et  altera  parte  cum  axe  AO 
tum  corpore  A  M  £  terminati ,  per  cuius  partem  ante- 
riortm  OJDd  aqua  motu  fuo  naturali  affluit.  Cuin 
autem  vltra  D  V  ad  corpus  appropinquauerit  ,  ob 
crefcentem  ampiitudinem  riuuli,  eius  nROtus  partim  re- 
tardabitur,  pinim  dircdionem  ita  infleiftet ,  vt  ab/ad  q 
vsque  diredionem  quidem  curuac  /^  fequatur ,  ex  al- 

tera 


tcti  Yero  pftrte  prhnaai  leoindaih  axem  DA,  tum 
Tero  recuoduin  dudum  cunuie  AM  progrediatur ;  at* 
qos  ad  A  oi)  inflxiroam  amiplitudiaem  motQ  minimo 
fatmsi  At  veio  fingqlt  interlialla  Ee  ^  Mq ,  D(/, 
G^  iofinite  parua  fiiot  coocipiendi,  qfm  fi  denuo  in 
doos  phuesue  riunlos  minores  fiibdiuideotar ,  Yti  in  fi* 
gura  bifedio  per>  linedm  fs^d'  q^o'  repraefentator , 
Yode  motut  aquae  -  per  .fiogulok  'ho$  rianlo$  eiusquid  xe* 
tardatio  et  infieiio  mulfio  cianus  per(picitur, 

XXi  Qtiaoquam  haec  tantom  proximo  ad  Ted» 
tatem<  accedere  fiint  ixnlenda  j  atc^  atfeo  Tltra  A  Ter- 
fi»  O  \at.  oontiouitacis  io  iormnU  nofira  non  ampli<»' 
oblenntiir;  cun  tI  fbrmnlar  «tmpKtada.riuoii  in  dxxxk 
per  reAam  Di^  (ed  Ai^'efl*et  aefi^randa',  tamen  b&ec 
its  ad  .Teritatem ,  quam' experientia  monftraro  folet, 
accedew  Tidentur,  n  fi  non  per  bonc  ipfam  con- 
ftto^ionem ,  tameo  per  &ti»  firoilem  Tem  figam  fin«'. 
gnlorum  riiirioram  definiri  fit  centenda.  Per  expeden- 
tiam  eqim  certnm^efi:,  tancum  io  modica  a  corporo 
difiantia  motum  demum  fluminis  perturbari  incipere , 
itt  TC<,  cum  retardetur,  toan  circa  corpus  infle^atur, 
ooioino  Ttt  dettoeatio  rinuknim  lecundum  ibrmulam 
nofiram  ^a  maniieft)  dedarat.  Atqiie  io  pnrte  cor^ 
pcMris  aotica  AME  noHum  efi  dabium ,  qdn  interual- 
la  Isueralia  Mp  fint  inter  ib  ptoKime  aeqnalia  ,  pone 
corpus  aotem,  Tt  Ti<fimiiS;  baec  aequalitas  cei&bity 
dum  ibi  ip&e  ampUtudioes  Mf  poUus  aeqoalitatis  le- 
gem  iequi  Tidentur. 

XXI*  Vt  a  fimpUcioribus  incipiam ,   terminetur  i*,!,.  n^ 
corporis  p^rs  antica  daabus  lioeis   re^   A£  et  £F ,  Fig*  it 
Tom.VIII.Nou.Comm>  Dd  qu»* 
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qiunim     haec    fk   diredioni    fiaminis    parallelfl ,    ilh 
Ttcunque  indinata  ;  haec    ftilicet   figura    quafi    femiffif 
corporis  eft  (pedanda ,  iodiciumque  partis  vltra  redam 
AC  fitac  pari  modo  ablbluerur,  dummodo  pundtom  A 
maxime  promineat.    lam    ad    riuulos   defignando»   ad 
leAam  inclinatam    A£   ducautur    normales  Ad^  Er, 
tum  in  dato  intemalio    D</=rF/,  diredioni    fluminis 
OA  parallelae  agantur  odyfe»    iunganturque    punA» 
d  tt  e  re^  de ;  ac  linea  compofita  odef  repraefenta'- 
bit  tradlum  j^uuli  proximi ,  fimiK  Texo  modo  fi  inter- 
Talla  D^d\  ¥^f  maiora  cai»antar,    figura  rinuli    fe- 
quentis  (/d'  e'j'  ptodibit.     Sic  qwdem  iecunduro  regii« 
lam  inueptam  figuni  riunk>ram  exprimetnr ;  renera  aci- 
tem  ciica  d  ^  e  aoguli  obtundentur ,    quia  aqua   non 
fiilMto  ,  fed  fiicceffiue ,  diredionem  mntabit :  Tude    qoo 
magis  rkiuU  a    corpore   difiabunc,    eo   mag^   eomm 
tra^us  ad  Tniibrmitatem  accedec,    quin  ctiam  interual* 
la  F/  ratione    D^  ka   inftnfibiliter    diminueatur  y   tc 
tandem  riuuli  ^tis  remoti  diredioni  OA  piane  parafie* 
li  lefiitusntur. 

XXII.  Iq  primo  ergo  riaulo  aqua  per  totonEi 
tradiHn  OodD  celeritatem  fnam  et  diteAionera  retinelMry 
ac  nHiiatio  demnm  in  diftantia  AD  a  corpcve  incipiet; 
nifi  quatenus  ob  incamationem  ad  d  hoc  iiHerBallfnn 
aliquaatum  augeri  eft  cenfendnm.  Cum  igicur  fit  Di/: 
AD=AB:BE,  crit  ifia  diftantia  ante  corpos >  ia 
qua  motus  aquae  pertntfoari  incipic,  ADrz^B.Di 
=::D«/.  fang- BAE.  Vnde  fi  angalus  BAE  fiicfit 
ledis ,  hoc  fpatinm  in  infinitum  augeri  Tidettur ;  te<- 
lum  cum  ip&  liuuti  amplitudo  Dd  pro  infiniite   paraa 

fit 
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fit  habenda,  bioc  ioteruaUum  ad  magnitadmem  finitam 
Kdigetur.  Verum  fi  plures  pofitioaes  lateris  E  A ,  Yt  £  oC| 
inter  fe  comparemus,  quae  omnes  eadem  l^itudine  AE 
fint  praeditae,  ponamusque  BE=:«,B  Apjtr,  et  amplitudi^ 
nem  riuuli  Dijf— F/=/,  locus  D,  \bi  motus  aquae 
primum  perturbari  iacipit  /  a  refta  BE  diftabit    inter* 

valio  BDzr:*:-!-^  ,  quod.  fit  omnium  minimum  ,  fi 
xzz.Vaf^  leuBflnz:yBE.D^,  quo  cafu  angulus  BaE 
iam  mioime  a  jft&o  diftabit.  Vertfimiie  autem  e(l  y 
ii  (patium  Ba  adhuc  ininus  capiatur,  atque  adco  eua» 
nefeat ,  interualium  BD  non  fieri  magis  ,  cum  pofitio 
£E  non  in  maiori  dilkntia  motum  aquae  perturbare 
•valeat,  quam  pofitio  aE ,  vnde  et  pro  pofitione  BE 
haec  difianria  erit  cenfcnda  BD—^Vaf. 
'  XXtll.  Hinc   ergo    coUigere    poterimus  ^    quo-  Fig.  j, 

modo  aqua  ad  fiiperficiem  B£ ,  quae  ad  diredionem 
iluminis  eft  normalis  ^  alluat.  Scilicet  riuuluso^,  cuius 
ab  axe  OB  didantia  fit  Dd  y  motu  inalterato  afifluet 
vsque  ad  ^,  vt  fit  diftantia  BD=:2  VBE.D</ ,  hic- 
que  demum  motum  fuum  infle&et  ad  e  progrediens^ 
vnde  fccundum  ef  Ia.eri  EF  parallelc  proferetur ,  vt 
Ct  diftantia  F/rzD^/.  Simili  modo  riuulus  remotior 
Tium  fequetur  o^d^e^f  ^  corfiim  fuum  iam  in,  d^  infle- 
dehs,  vt  fit  interuallunt  BD^rzaVBE.DV^  In 
fpatiis  autem  Bi/  et  dd\  quia  ibi  amplitudo  riuulo- 
nm  eft  maxima  ,  monjs  aquae  erit  tardiftimui  ^  et  ad  B 
penitns  quielcet  ,  *  vnde  hic  refiftentia  quoque  erit 
roaxima ,  ad  £  verfus  F  autem  ^  ob  riuuli  primi  am** 
plitudinem  decrefcentem  j  ^continuo  diminuetur  ^  nequc 
taipeii  diminutiio  taota  efle  poteft ,  vt  refiftentia  inde  ona  a 
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tesek  Yoigari  tiots^titeir  abhorrcat  Hand  aliter  RGfteaiii 
compari^a  fore  tkletHr,  fi  latu»  EB  letco  fiierit  iucliiiatum, 
fig.  ff.  ^CXIV.  Sit  iam  corppris  figura  AMP  qnadrant 

tircoli )  atqae,  ad  tradom  riutili  pro^umi  inuenieddiim) 
pouatur  tadius  drculi  CA-z=.CM.irztt,  amplitudo  rraufi 
in  P  ,  tiempe  F/rr/.  Pra  pondo  quoconque  circoK 
M  ponatur  ab&iOa  CP^x  >  appUcata  PMriir  ,  Yt 
fit  irjir^j^^rzdd.  Tum  produfto  tadio  CM  ia  m^ 
Vt  fit  applicata  cttruad  quaeficae  pm^y-^ft  en»  ab- 
ftifl&  Cp=^ji;-|--^.  Statuautor  ergo  pro  coroa  otnf 
coordinatae  C/^=X,  ^wzrT»  vt  Ct  Y=r)'-4-/ct 
irzl2:=^^y;critquej'-Y-/ct  *=^-=tWo. 
de  ob  xX-^y^z^zaa  pro  curua  om/  habebitur  haec 
Bequalio  (XXH-YY)CY-/)*=tf«YY :  qqae  fi/ 
Vt  parameter  v^iabilis  fpedetur,  inaumerabiles  iftiuS' 
mpdi  coruas  t^mf  exMbebit »  quae  omoes  iccoodum 
axem  AO  ia  iafinitum  exteadeatur,  ab  eoqoe  taodem 
interuallo  ^f  dinabunt ,  vnico  caiu  excepto ,  quo 
/=rd  fpium  circulum  AMF  ref^rente.  Cum  eoim 
Ct  KX=z^r^-YY ,  fi  X  10  infioiium  abeat» 
fiet  Yir/  Neque  vero  omnes  hae  curuae  riuulos 
fexhibebuot,  propterea  qood  quaeque  fequeas  noo  eodera 
knodo  ^  praecedc^te  defiaitur  ^  vti  prima  ex  ipfo  dc* 
cqlo  e^  coadru^a» 
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queMimn  riualorum  a  prtcccdentibus  fimili  modo  defi. 
tfifur ,  fi  iateraiUam  Ffzzf  ftatuatur  fioitum ,  curuae 
omf  %^^  exprcffionc  nwgis  complicata  definictur.  Ac 
pro  «ppiicaia  qaidem  crit  Yrzj^-f-/,  verum  abfciffa  X 
talis  erit  fiinaio  ipTarum  a:  et/,  vt  fit  ji-+-(5f)(")r:o, 
Ynde  natura  fiin<aionis  X  determinatur.  Si  cnim  po- 
natur  pcr  rericmX=ijt-/P-f-//Q.-/*RH-/*S-ctc. 
exiftentibus  P,  Q,  R  ,  S  etc.  fiinftionibus  ipfius  ar, 
cuius  quoque  dara  elt  fundio/,  erit 

<;^=(i/;»;-/'^P4-/^q-./VR4-/VSetc.)(P-a/Q. 

•i-3/R-4/*S-hetc) 
vnde  fitt 

t^— d«,Q.— -szr»R— — 3; —  ;Sr= — ^ etc. 

ficque  data  curua  AM.  omnes  riuulorum  curuae  om 
aftignabantur ,  ac  pcr  feriem  quidem  infinitam. 

XXVI.  Qioniam  hae  fiirmulae  tantum  vero 
proxirae  tradam  fingulorum  riuulorum  dccJarant ,  fii* 
pcrfiuum  for-et,  in  iis  euoluendis  operam  coDfiunere.  Ve- 
rae  tajncn  fi>rmulae  ab  his  non  admodum  erunt  dir 
vcrfae ,  ac  fortaffe  earum  refolutio  multo  gcilior  eu|^ 
det.  Praeterea  vero  notari  conuenic,  formulas  vcras 
non  omnino  determinatas  efle  poile,  nifi  fi)rte  exteofio 
flunii  in  latitudinem  fit  infinita ;  nam  vtcunque  fluuiu$ 
circa  corpus  curfiim  infiedat ,  ad  ripam  tamen  eius 
dirediOQcm  fequetur.  Vnde  aequatio  iDter  X  ct  Yita 
debet  efle  comparjta ,  vt  pofito  /=^0  ,  praebcat  ip- 
lam  corporis  figuram  AM;  fin  autem  ipfi  /  certus 
qaidam  valor  tribuatur,  vt  tum  figuram  ripae  exhi». 
beat.     Ita^  ripa  redlae  AO  ad  cdiftaotiam  ■:z.b  fiierit 
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parallela  ,  ac  ponatur  CFzza^  aequatio  ioter  X  etY 
has  proprictaces  habere  debet  ^  vt  pofito/izrOy  iode 
ipfa  curua  AM  refultct,  feu  fiat  Xnit  et  Yzr/^  fia 
autem  ponatur  f  —  b—a  ^  quo  caia  pandum  /  in  ri« 
pam  cadet,  vt  tum  fiat  Yzz.b  quicunque  valor  pro  X 
fit  proditurus. 

XXVIL  Hinc  autem  (atis  probabiiiter  rcfiften- 
tiam  definire  poterimus,  qua  corpus  AMF  in  fluido 
canali  OCIH  datae  amplitudinis  CHzr^  motum  pa^» 
titur,  ad  quem  cafum  regula  vulgaris  non  eft  acconi* 
modata.  Sit  igitur  celeritas ,  qua  corpus  fecundum  di« 
redicnem  AO  promometurjn:^,  et  riuuli  axi  proximi 
amplitudo  Oozze^  amplitudo  autem  corporis '  maxima 
CFrr^y;  vt  fpatium  ia  canali  refiduum  fit  FHz:i&-^, 
per  quod  cum  fluidum  omne  defluere  debeat »  affamo 
enim,  id  neque  (upra  corpus  neque  iofra  defluere  poflTey 
flmplitudo    riuuli    in    F/   erit  ^^^n:/,   vbi  ccleritas 

debita  fit  altitudini  k  vt  fit  kffzicee^  feu  k~(rira?' 
Ponatur  nunc  pro  corporis  figura  CPzr.r;  PM^J^; 
ct  pro  riuulo  CprzX  et  pmrzY  ^  neque  hic  erit 
Y-— j^rr/i  neque  Y— j^rrf,  fed  medium  qucndam  tc- 
nebit  valorcm  ,  vt  fit  Y^-j-zi^-^e.  At  eft  Y— r  • 
mm-i/x:y{dx'  +  d/),  vnde  fit  Mm-^/^^^^^^ 
Si  ergo  ccleritiis  aqiiie  ad  M  defluentis  debita    fit  alti- 

ludini  o;,  crit  — ^j,.   -^vzizcee.^tuv-^g^^t^^zzij^y 

XXVllL   lam  vero  fluidi  prcffio  in    M    eft   per 

refiftentiae    theoriam    veram    aequalis    altitudini  C—v. 

Scd  qnia  in  F  preffio  debet    efle    nulla  ,    euidens  eft^ 

fore  Czzkzz^^^t^  vnde  preffio  in  M  crii  zzf^zzsjl^ 
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^(hL.y)*\''fxk^.a^*)>  quae  cum  fit  normalis  ad  corpo. 
lis  fuperficiem  ,  iade  naicetur  refidentia  ex  curuae  ele. 

-.      -1//J    »  .    j  »\        •      j     cbbdy  cbbdx*dy 

mento  V(dx  -i-aj  )  oriunda  •=-{h=ra^^Cs:^*Tdxr:i:^*\ 
cuius  inttgrale  dabit  totam  refiftentiam.  Si  amplitudo 
fluidi  i&  elTet  infinita)  fbret  refifteniia  n:-^^  f  <r/d^^j:^. 
Si  ergo  AMF  fuerit  linea  rcda  AF,  fitque  CAr::^^ 
ex.iftente  C Fzza;  erit  a-^j  :x=za:ift  feu  a-yziz.'^^ 
et  dyiz.—  -5-,  hincque  dx  -^dy  ■=. 4-^ — -.     Vn- 

de  hoc  cafii  refiftentia  crit  ^-^-^r '^^;z:^'-\' j^^^i^^i^) 
quae  per  totam  reAam  A  F  extenta  fiet :  . 

^ehb  ^^    bbcb  bbcbb acbk  a.bbcb -^ 

JE^  "+"  aa^bb  "~  {tt<H-bb){h a)  —  (fc— a)»  .""  (aa-H>i>X*»— «) 

quae  expreflSo  abit  in  hanc  :  JiytxF^:^'  At  fi  flui- 
dum  efict  infinitum,  refiftentia  fbret  =  a^n^r^;  quae  (i 
pooatur  =:R,  illa  refiftentia  erit  =  ^^^i^*j,?R,  ideO''. 
qae  maior,  quam  R« 

XXIX.  Experientia  qugque  hoc    ipfiim .  egiegie 
confirmat ,  qua  conftat  corpus  jn  canali  angufliori  prb- 
motum,  maiorem  pati  refiftentiam,  quam  in  canali  am" 
pliori ,   atque.  adeo  fi  amplitudo  corporis  CF  amplitU' 
dini  canalis  fiierit  aequalis ,  ita  vt  corpus  canalem  pqr- 
fet^e  expleat ,    tum  refiftentiam  fieri  infinitam.     .Qiiia, 
enim  fluidum  non  nifi  per  fpatium  FH  defluere    pofle. 
aflRimitur ,    hoc  (patio    euanelcente  corpus  moueri  noa 
poflec,    quin    fluidum  in  minus  yolumeji  compinger«. 
tur  \    at    fluidum   nullius  comprefijonis  capax  aflumicur. 
Quod  fi  planum  ad  direi^ionem  motus  fuerit  normale, 
Tti  ii  ipfa  linea  CY:=:a  celeritate  y^  indipcAione  CO. 
pcomQueatur ,  refiftentia  ia  iOuido  inflnito  foret  zLae-R^ 

ia 
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ia  caoali  autem  amplitudiois  CHr:^^,  eadem  fioea  le* 
fiftentiam  ru(lioel>it  ^^(in^Rjqoae  ergo  erit  adillani 
\t  CH*  ad  FH*.  Nifi  ergo  amplitodo  CH  prae  am- 
plitudioe  corporis  CF  fiierit  praegraodis,  augmeocum 
refifteotiae  erit  ootabiie,  Sic  fi  CH=:2CF  eric  re- 
fiftentia  cr^R,  fi  CH::=:3CF  ,  erit  eji  =:{R-,  ac  C 
feerit  CH=  xoCF,  erit  refiftentia  z:zVjR=:iifR. 

XXX.  Quaoquim  autem  binc  rioulorurq,  per  quos 

aqna  circa  quodque  corpns  deflbit ,  defignatio  non  adeo 

difficilis  Tidetur ,    tameo  eorum  natura    cum    priocipio 

cootinuitatis  vix  cpoeiliari  poteft.      Cum  eoim  riuulo* 

rum  partem  cprporis  aodcait)  ciogeotium  amplitudo    fit 

cofioui  apguU ,   quem  tangens  corporis  cum  dire^ione 

motus   conftituit*   reciproce  vero  fiiitem  proxime  pro- 

portiooalis,  iuxta  partem  pofiicam'Tero  eorum  afnpli- 

tndo  fic  quafi  confiaos ,    nuUa  huius  anguli ,    queiri    C|> 

Tocauimus ,   ftmAio   excogitari    poOe '  yidetur  ,    quae 

pio  parte  antica  ,    vbi  hic  aogulus  eft  pofiriuut,   eios 

cofinum  proxime  exhibeat,   pro  parte  autetn  poftica , 

vbi  ifie  ai^ulus  fit  negariuus,  quafi   non  amplins   ab 

hoc  apgoio  peodeat ,  (ed  confians  euadat.    Interim  hoc 

certum  efi  ,  amplitodinem   riouli   exa^e  per  ^^  non 

cxprimi,  qaia  tum  fimilis  mutatio  circa  partem  poftI< 

cam  locum   habere    deberet,   quod   veritati    repugnat. 

Cau&m  quidem  ampUationis  riuulorum  in  parte   antica 

agnoicinnus  j    fimulque  in  parte  pofiica  ablentiam  buius 

cauiae  concedere  debemus,   fed    (^omodo    baec   cum 

'  principio  continuitatis ,  cui  calculus  efl;   (uperfiruendus , 

cohaereant ,   ouUo  modo  patet ,  ex  quo  fumma  difi^^ 

coltas,- 
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cukas, '  q^a^Theocia  inotus  fluidorum  etiatn  nuac  pre->. 
initur  ,  muko  magis  perfpicitur,  ^uo  propius  ad  eam 
perddgpre  «idemur. 

XXXI.  Quae.hadeous  cradita    funt,  tantum  ad 
sefiftentijun  pknt  proprie  (uQt    referenda,    nihijo    mo 
minus   refifteiptia   najuis   aliusue    corporls  in  aqua  moti 
iode  coUjg^  ppteft,,.  dum  eius  pactem    fubmer£im    pef 
lediones  inter  ie.  paraUelas  in  ftrata  minutiflTima  fedam 
cpnciptmus.     Ita  fi  A  WE  N  B.  fuerit  fe^io  nauis  quae-  Tab.  n. 
ciuique   borizontalis  ,    eius    reCftentiam    inde   qupque  Fig.  2. 
ac^inwire   licet ,;   iGqa^em  iiqna  feiifiens  in  hoc  plano,  . 
pcrmaoeat ,   nq^e  fuiiiim  ve]    deoriiim    iuxta    nauem. 
defluat.    Qiiod  igitur  ad  Bgfoam  puppis  EN  B  attinet) 

in  geoete  iotelUffm^s..  aqusm  imua^eam  defluere  noa 
pofle.,  nifi  lineae  £NB  curuatuca  iit  vbique  iraldc 
«xi|Si^4  Com  enii^  ^  £/  nulla  detur  prefiio  ,  nulla, 
inde  vis  adefi ,  qu^  inotuin-^iiae  ab  £  lecuoduin  ,dir 
ledioaem  axi  AB  pai»llelam  pio^eOxtrae  inflei^at,'  . 
aique  ^  hanc  ioflexionem  a  foia  grauitate  aqoae  produci 
debere  j  cj^od  quidem  in  feAionibus  profiiadionbus  ci- 
tiu»  euenit,  quam  magis  eleuatis.  Tum  vero,qoo  ve-. 
locius  naois  promooetur ,  eo  difEciliua  aqoap  decurfus, 
iocqruator,  et  nifi  ioflexio  ENB  fit  fatis  parua ,  aqua 
oauem  deferet,  et  ob  deficieotem  ibi  preflionem  aquae,. 
lefiileotia  prorae  etiam  a  poodere  aqoae  proram  vrgeo- 
te  ai^bitur ,  quod  iogeos  vitium  oauium  rejputatur.     » 

XXXII.  Etiamfi  aptem  aqua  ioxta  puppem  ENB^ 
ll^  deflqat,  nequ^  iflud  ioccMximodum  fit  pertimeiceo-. 
dom  )  taroeo  hoc  ad  facilem  guberoaculi  a<^ooem  >  ad 
^oam  noo  minos  nauem  ioiUodam  efle  oportet , .  npn 

Toiii.VIII.Nou.Comm.  £  e  fuffi* 
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fufficit.  Cum  eQim  aqua  fere  Tsqae  ad  B  (kfluxent^ 
quia  ab  altera  parte  fimili  modo  fertur,  perinde  mo« 
tum  criinitiuare  debet  >  quafi  (ecundum  red:im  B V 
obex  ipfi  obiiceretur  ^  et  quia  prope  B  curfiim  iii« 
fiedere  cogicur ,  periade  vti  ia  A  efl:  k&mti ,  eiut 
motus  eo  magis  retardabitnr  ,  quo  maiot  fiierit  angulus 
ABN)  quod  qiiidem  in  ndatoribus  aauibus  yfu  Ttnire 
potefl>  etiam  fi  linea  ENB  Ht  arcos  circuli  admbdum 
magni  'y  in  aqua  autenl  circa  B  fere  flagaante  guberna-- 
culum  vix  vllam  vim  excrere  valebit.  Quocirca  ne- 
ccCe  efl  /  vt  ftgura  ENB  n6n  folum  k^re^incuruetar^ 
fid  ettam  iii  B  cum  axe  AB  atigulum'  i&m  acutonct 
conflttuat.  Intenm  tamen ,  ob  iflam  aqoike  ^etar&ticK- 
nem  circa  B,  nauis  inde  maiorem  preffioneni  faftioebir^ 
qua  refiftentia  prorae  imminuetur  y  vnde  ^  nifi  guberea^ 
ciili  ratio  haberi  deberct^  anguW  &ie  redbis  ctd  B-cbs-; 
fittn  nauis  potins  accelerartry  qoath  retoidaict*^ 

XXXIII.  Hae  autem  tonfideratfbnes  ad  cotmmv 
diorem  cnolutiortcra  formufarrirtB,  quibus  vniuerfa  Theo* 
ria  motus  fiutdorom  continetar ,  viam  aperire  videntur» 
Cum  enim  iflae  formulae  fn  genere  pr6  q^bcunque 
loco  tam  motum  flm^di ,  qnam  pre(Honeni ,  exhibeant  ^ 
quae  fiimma  generalrtas  in  cauj^  erat,  quod  hae  -fbr- 
muiae  mnus  tradtabifes  euaierint  ^  ea ,  quae  hadtemis 
(unt  allata)  non  exiguam  fpem  facilioris  calcnli  6ciunt, 
fi  nbn  (blum  riuolos  ^  per  quos  fingulae  aquae  part^^ 
culae  defcmntur ,  contdmplcmin: ,  fed'  etiam  faarum  cur^ 
varum  traieftorias  ortho^afes  in  calculum  intiDduca:- 
mus'!  quouiam  enim  hae  traiedortae  cutusqne  riuDli  in 
^QO^u&  ]/xo    ampUcudtflem    comniodiflime  oflefldant^ 

inde 


in^e  celeritas  ^qvan ,  quae  in  qtiolibet  riuulo  amf^itn. 
dini  reciprace  e(l  prpportionaJis  ^  aptiffime  defioitur  ^ 
'Vnde.  deii)cep$  predjq  p^  fofmnl^^  .  concinQiQrcm  :  ez« 
primi  pofle  videtur.  Afliimo ;  autem  ,  tann  omnem 
vaquam^  f\{Uffi  eii^:m9tuD|,  iOf  eodem  ptanojeflc  coa« 
ilitutum  y  eumque  aann  itSi  ad  (latum  permanentem  efle 
perduAufT)^  yt  riuukirum  tr^Sus  iint  conftances,  neque 
Tlli  amplius  mutatiojQi  obnoxi^e., 

XXXIV-  Qiio  aiitem  liaec  facilius  ad  Theoriam  TaKIIl 
refiflentiae  accomrhodari  qijeant  /  omnes  determinatior  Fig.  i. 
nes  ad  figuram  corporis  A/M^  aquae  immiifi  referri 
conuenjet.,.  tiunc  ergo  figjiiRim  pro  fixa  habebo  *  quia 
in  refiJlientiae  inuefljgatione  perinde  efl,  fiuc  corpus.coa- 
tra  aquam  (lagnantem^  fiue  aqua  Ci»ntra  corpus  quiefcens 
pari.  celeritate  feratur*  lincta  corpus  ergo;  aqua»  qui* 
cuiique ,  moti\s  ei .  trib(ji|itur  y  (ccundum  eius  figpraoci 
AME*  praeterfliiet , '  et  in  maioribus  diflantiis  motus 
aquae .  fiet  |>er  certas  lineas  curuas  RYSp  rys^  quibus 
riuufi  cbnflituuntur.  Talium  riuulorum  Teries  intra  A  |V1  E 
'et'  KYS  inbQita  multitudo  concipi  debet ,  quae  omnes 
inter  le  taiJtani  ratipne,  patametrl  diHieraQt.  Sit  MY/ 
traiedom' 'orthc>gdnalis~  qoaecuhque  ,  quae  ex  M  egreflGi 
omiies  riualos  normaliter  traiiciat ,  vti  etiam  in  M  ad 
iplam  curuam  datam  AM£  efl  normalis,  Hocque 
modo  puddU  riuulofum  Yetj'  inprimis  cum  pundlo 
M  ecxCkwQmm  i  Tt  magb  ad  hoc  puoftum,  «juam  ad 
aHud  quodntt.  perttnere  liMt  cenfe^idai  '     i    -. 

XXXiV.iPooamus  ergo  pro  ifto  pundo  M  ab- 
iciffam  APzii,  et  applicati  P  M  exprimetur  percer- 
tam  quaivlfUD, iiudiODefr)  ipfiusi:    pio   nuulo  -autem 

£  e  a  RYS 


.RYSTpanimeceif  (it' ±?^,  qfii-pro  18q(iiente  ry/  aW 
Aa.if-^-diry  pro  ip(a  autem  caraa.  AME  euafndfcat 
>Iam  fitus  puodU  <Y  peadebit  paijcitn  a  puivfto  M,  pac 
;tim  a  panmetto,  Tnde  eius  coordinatae ,  quae  fint 
-AXitA'.  XY3=j^,  trtint<  fen<!tionc»  iftarum  'diiaruflt 
.quantitatum  >i  et  ^;.  ponamufr-ergo-:    * 

.     ihf=?tis-^(^dk  ct^djfd=:Kifs^Sdb\f 
quae  relatio  inter  ;c  ec^  ita  debet  eflecomparata, vt^ 
pofKo  b=iOf,  ipfam  curuam  AME  praebeat:  atfiipfii 
certus  quidem.  et  c6nftan&  valor  tribuatur ,   aequaUo  lit 
'pnidltura  pro  curua  RVSj  pro  qua  crgo  erit  dxziVdt 
•et  dyrrKds.  '  Sin  autem  pun<Suro  M  fixiun  rumatur,, 
Tariabilitas>   (blius   parametri  A  dabitr  traie^oriam  ortbo* 
■gpnarein  MYj^^  pro  qua  ergo  dud«    appiicat»    proxF' 
ma:  x/t^  et  Ysr,  axi  AX  parallelty  erie  Xxz=:Qdbf  et 
yz:^Sd^\  quia  pro  pud^i»  itt  eadeaii  traiedferii».  .fijt» 
quantitas  f  non  variatur, 

XXXVI.  Cum  iam  Yy  fit  ad  airuam  RYSuor- 
malis ,  erit  ex  natura  traiedoriarum  orthog^Mialium 
zy:Yz-=:dx  :  -dy=LV  :  -R  vndefit  S  :.<J:^P.:  -rR 
ideoque  PQ^-f-RScrp.  .  Vt  huic  conditiQpL  :l^ti6&ciSK 
inus,  pooamus  fiatlm:  ,. 

Q^rrRT  ct  S=z-PT  vt  fit    ^ 
^;c=P</i-f-RTi/A) et  dyxs, R </x-»FT'rf*. 
IV^oto  autem.fint'riQnii  atnplitado  YyTzdbV(iQf^S&) 
=  T</^V(PP-HRR),  cui  omi  cetericfs  aqiMe  ia    Y, 
■^teiius  fl^  ineodem  <riualo   compdraiiir ,   lit    leci* 
pooce  -proportionalis,  pofiu  cekritate  in  'Yzrv,  (lataa- 

«nus  <»  gTVtppViR)  v''  ^  ^  deootiK^  "An^ioiiein»    ipfios 

.  _ ;.  :.  .  -i  pan- 


J^ametn  *  'tiaimtt.  i  '  iRefoluatur  hacc  treteritaar  fecu»- 
ttim  <iire(9aones"c6orditRitaiiim  xer  7,  fiutqu6  celerita* 
tes  deftdataetrecundum  AXr::{»  et  fecandum  XYnv^ 
«;  leperiturt  '         '  "^  """" 


•  RK 
BB 


^' —  T(PP-hRRX  ^^   ^' T(PP-».RRJ 


fiab^bimus ; 

'         '•"..  —  ^TwM     '    ■    "     '     lCT^Hir  '     ' 

•-     .^.-r-  ^TT    ig^;  g-*T-::  B  '  >'•  *  •■  :   <  ■ 

(^oauqiiet  fauteip  ipo(|i|^  iF^ff,;hfl^  IQclerit9tef>  :«,^t  o  # 
.gilculum'  iotfoduici,  qiiam  •.qnaotitjtteS'  ^  e(;  R  ibl  reUA" 
qu^,,.  iTnde.cQmgptitt  ;  , ,.,  ...;,.. 

..iJl.  .     o JL2L  .   ri—*'''   g-.—»» 

•et  rfi^E^ifiii/J-f^T-^i/^J  tt'^= 
quas  eigo  fbrmulas  int^rabiles'  ieidle  oportet.  Qimre 
^iuia^ittii^^jtttf-^vv-ei;  3  funftio»  ipfijis  >  taatum, 
^citev  QoUigitui  i  .■cuiasnioidi^^io^iooessefle  idebwat  j^-v 
^t  l^y  i^t.bis  duQbus^i;eqaifiti»  rati$fi&t.  Siquidfim,.()UQifl 
tegul^  .yipl^;aiyis  i^igd^t*  .^eleritos  in .  quouis  .iiuqk>^pcq- 
.jppiitiQaalis  -^t .  ^ctei  ^  ngolr  y  q^em  .curoa  .  ciim  ,  ufi 
fecit,  fea.tfzry(>,!,!itg)>  babeterous  C«=:a»,  9x1.' 
fteote  C ,  fiin^one  ipfius  k  taotum » ideoque  vrV (C«-i«) 

(eo  «=:*^  et  v:=J  V(CC-««),,  ita  Tt  iatc|;rabil$s 
eflie  debeceot  h^  formul^e.:     . 

••-    .1'..       •     .    .  '  J 

E  c  3  xxxvm. 


jt^it       ,    DIIFCIDATIONES 

XXXVIII.  Verum  Um  perpepdamiis,' qoid  Thfi(V 
pa  motus  fluidorum  r^i^t.  Ofteridi  autero,  (i  preflio 
aquae  iii  Y  expooatqr  per  altitudinem  ^ ,  et  ex  viri- 
bus  acceleratricibus  nafcatur  efficacia  =^V,  tam  fiimtii 
X  et  f  Ttcunque  v^riabilifoas ,  hanc  aeqpationem  locum 
faabere  dcberc :'.    .,  '        •". 

p  =:  V^/(«^:ir(g)4-W*(f5).-4-tt^7(JiH«^]f) 
Totwn  ergo  negotium  huc  redit ,  vt  ifta  formala  io' 
tegrationem  aAu  admittat ;  iiiG  enim  hoc  eueniat ,  ta- 
lis  motus ,  qualis  per  qua{ititates  »  et  «;  fingitur , 
omnino  fubfiftere  nequiti  Si  quaefiio  de  preffione  re- 
■ftriiigatur  ad  vnicum  riuulum ,  ofieridi  hoc  integrale  eo 
«ed<x:i ,  vt- fiat  ^r=:V— 1»«,  vbi  i»»  refcrat  altitu* 
dinem  celeritati  aqoae  debitam  >  vti  iam  fupra  innenT. 
Verum  pro.  tota  motus  extcnfione  pccefk  eft,  vt  illud 
differentia|e ,  cujus  integrale  occarrit,  fit  oomple^ni.^, 
Tti  quidon  lo((uendi  mos  cft. 

f  XXXIX.  Qijodfi  formulas  hadem»  inuentas  htif 

tcansferre  velimos ,  habeftius  quiddM  Talores  pro'  <fx  et 
'iy  ;•  vtrum  pro  fbrmutis  (j^)  ct  (^)  notandum  eft 
In  difierentiatione  ica'  fblum  x  pooi  variabile  ,  vt  y  ma- 
neat  iouarlatum  j  eigo  ofo  dyzzo  erit  Tudbdzvds 
ieu  4/^zr^;  vnde  fA  dxzz^.     Quare  fi  ponamui 

du=.JkdS'\^Xdlf  et  dvzzJAds-^Hdk 
crit  in'hac  hypothefi  ' 

^-        -  '   =    •  jamili- 


DE  RlSISTENTlA  TtVimRVM,       ttti 

Similkerpro  fbrmolis  (Jf)  et  (^y)  aflumitur  * conftans, 
TOdc  erit  dl,=^  et  dy^z^^^i  ,  ficque  prodibic : 

XL.  Ex  his  crgo  differcfttialc  ftpcrin»,  cuhi» 
uitegralc  ia  ibrmulam-  pco  p  datam  iDgrcditur ,  abibic 
in  formam  fcqaeotcm : 

H- fT^  (»<//-HT«;i/^j (KT«-f-L«} 
-Hf?-«(««/i-+-T«;//^)(KTv-L«)     - 

4-  f  J^  Wj  -  Tudb)(M,  tv  -  N«) 
qoae  qoatuor  ibrmulae  fiatim  ad  has  duas  redigpatnr; 
Y.\}tds^Tvdb)'^m(vds-'Tudby 

Cam  iara  fit  K=^(j-^)  et  ^=(0; 

preilio  «piaefita  p  fequeati  defiaietur  aequatioac: 

p^W-fijids-^Tvdb)  (iT^+ivds-TudSxi^) 
fcu  ob  udu-^vdvzzMdv  babebitur: 

XLI.  Haec  formula  adhoc  coocioaior  rcddi  poeef!, 
intCDduceado  praeter  ip&m  ceieritatem  v,  eiu»  quoquc 
dire&ioaem.  Sit  etgo  <^  aagulus  qucm  diredio  mo« 
tus  in  Y  cam  »te  ho  facit,  et  quia  fit  s^r^^coCC]) 
et  v=:v6a.  (^,cpoficttur  Hvic  vdu—udv^zz—HHd^^ 
ficque  prcffio  p  dcfioieoir  per  haoc  aequatioaem ; 

^=V-/c^/(-^-;-T««^*(f)) 


414.:         jyiLyClT>JT10NE>S      ' 

quae  non  ^mpUus  peodet  a  poGtioBe  .c€iord|Qataniin , 
-vtpote  arbitiaria ;  et  hic  quantitates ,  >i »  et  <^  cooii> 
deraiidae  iunt  tanquam  ftinftiones  ip(arum  s  tlh.  Hic 
Tero  euidens  eO  >  li  ^  fufnatur  condans,  iQtegrationein 
nullam  habete  difii€ultatem>.  cuis-piodsat 

teotant^  D  liindioneBi  .parametri' D.;  quate  ii  ^ 
«ius  variabilitatis  ratio  habeatur,  efle  oportet. 

vnde  hoc  obtineinps-  rfqnifitum.,.  vt..jBflfe  debciat 

^—  ('j^)  4-  T  tr»  Cg^P^-  ftnfaiqpLipfius  h  tantum. 

XLII.  Vertim- tnfiiper  necefife.  eft,  vt  ibrmulae 
<di^erentiaks  pro  ix  «t  dj  inuentae  fiant  coiiipletae  feo 
integrabiles  j  valoribus  autem  pi:o  u  et  v  fubftttutis  ha- 
bemUs  i  "•-  '' '         "* 

</A'=rT\(^^con^-H.T4iin'4^)"      '  '  ' 

i/y  =z|i,(  </xfin.  cj) -.T//*cor  CP ). 
Qpae  fornnulae  vt  fiant  integrabiles  neceire   cfl   fit :  fi 
breuiatis  gratia  pofaamus  t^=:0, 

©cof.(I)..^^-B0fin.^(^)+Bcof.<PC^)=-^(  ^) 

Bfin.(J)</», 

, — -{  —  \ 

»»      V/' 


0%(p.^-^+B0cor(l)(J'>fBlin4>(^)=— -(^") 

quae 
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qoae  formulae  reducaotur  ad  has  duas: 

</»  d(^ 

Eigp  piacterqaam  quod  fit  (3-)=®w«(^) 

necefle  efl: ,  Tt  binae  (equentes  quaotitates 
1    /0    I   dQ  dv      u   ^Cj)^ 

-es^Ts^Q^db^^^^^^^h^+e^Ts^ 

fict  fundiones  Iblius  parametrl  h. 

XLIII.  Ex  his  iam  poterimus  diiodicare ,  noni 
eiusmodi  fiuidi  ftatus  ,  cuius  refiftentia  perfe€i;e  fequatur 
xegiilam  vulgarem ,  iit  poflibilis ,  et  fub  quibus  condi-* 
tionibus  ?  id  quod  inuefligauifle  operac  ent  pretium. 
Regula  antem  vulgaris  poftulat ,  vt  fit  i<=:^^ ;  cum 
Jgituc  hic  pofu«rimus  uzzvcof  (^,  fiet  H=r:Ccor.<|>, 
cxiftente  C  fiiDdione  ipfius  b  tantum :  hinc  erit 
dv  ^  i/d)        dv       dC       ^        .     ^  d(b 

d(p        dv 
Verum  elfe  oportet  Bvn{jr)=:ij^)  ,  vode  fit 

d(l>  ^  d^ 

CCecof.(p\-^)-^CGa.(p{^) 

^     ~fin.0   (51)  ^^_-cof(P  jfi) 
ideoque  ©=c^$.(|f)'^«^-fiS^-(]F) 

dD      dM      V  ,d^      , 
Cum  autem  porro  efle  debeat  Jf-^(ji,H  ©  (J7 » *'"' 

iin    CdC  ■  d^  CCQo(0'd^ 

T«m.vni.Nou.Coinin.  F  f  Cm 


i»<jr  DltrCIDATlONES 

fiuc 

dD      CdC    ...    CCcof.Ct)rf$ 

XLIV.  Hinc  fi  taatum  ^  prtf  TariaUU  habeamos,. 

s  vero  vt  condaatem  (pe(5temus ,  habebimus  haoc  ae« 

quationem  dificrentialem  x- 

^.^-    .^.-     CCiCl>cof.(J> 
^  =  CiCcof.CD- ^- 

cpwm  fi  raore  confueto  integremus,    et  loco    conftantis 
•  fiindionem  ipfius  s^  quae  fit  2^,  introducamus ,  dum£ 
et  t*  pro  fimdioaibus  ipfius  b  tantum  ii0umimus,  ob-* 

Cinebimus : 

E  ^^         F-E-f-S: 

</F  ^CCrfE 

csilfcnte  /C=i7g-etD=iCC-*i/-— g;-> 

Hinc  ergp  eruitur: 

^       .      F<^K-E</F-+-S</E-Eiaf2' 

^*=^*=*'^-  ^  =     ^(FH-S)VE(F-HS}" 
F</E-E</FH-2^</E-E</a 

«''^-aCF-l-SjyECF-E-i-^;) 

ka  vt  fit : 

/0 -j/^YE 

Vj.^-'2.Fh.  2)</jy(F-E-i-2i).*' 

^ F</R-  E</F-h2</E 

V^^-^a(F-i-S}</^yE(F-E+5:); 

XLV. 
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XLV.  His  vflloribus  ihbnitutis  obtinebimui: 

v=:Cy-pq;_-^     ct 

EVE(F-4-S)        </A</S 


'C(F--E-i-S)'  (F-i-2:)</E</j-E</F</x 

4/E  d?  <J2i 

Ponamus    breuitatis    gratia  ^T^^^»  Ih^^f^  2 — ~^ 

C//F      C/</* 
«itquc^C=:^=:  — ;     ct 

/0=|/E-Hi/(F-v-2:)-/C-/(F-E4- 2)4-/0- 
-7(^(F-l-2)-/E> 

Sit  porro  deizitdb  et  df-zz.^dby  eritque  fumto  £)lo^ 
variabili 

^_3_?.  __JL /     ,     ^-/     «(Fj^E^ 

e</A""  ftE"^  ft(F+S)    ft  E"^  F-E-v2"r(F+S)-/E 

At  Tcio  efle  dcbct  ^^^—{^—)  _  (^_j; 

tnde  ob 

I    _V(F-E-hS)  ir(FH"2:)-/E 
©«—       EVE       •  0-  ^®' 

^  -  Lif  .     /    ,      /~g  f(F42:)-^E 

Bi/^'"    E  "*"ftE'^F-E-f-2:'*"KF+2(-/E 

XLVI.  Quia  haec  fbrmula  ab  akera  Tariabili  s 
omnino  immunis  efle  debet,  transformetur  in  hanc 
Ipeciem ; 

i5.— ZL*      L        /-^         «        e/E-^gE 
Bi/^—  E '^^^'^"F-E+S:"^? '^'^KF+S^-^iE 

F  f  d  Tnde 


»S  DILyClDATtONES 

Tode  maoifefiam  eft,  efle  oportere : 
eeif-eXF+Z  )-/?/£( /-f)+(e/E-<<rEXF+2:)-EE(e/-<^)=o 
ideoque  *^(/-f)=E(^^— i/) 
ct     ^/(/~tf)=E«<r-e/) 
Ccque  neccffe  eft,  Tt  fit/ir^,  Todc  fit^=:e;etF=E; 
Itque  hinc  prodit  ^  =z  =7!^ -4- ,7 » i^eoque  int^granA) 
/B=:/^-f/E,  feu  3=171.    Porro  vero  eric 
^  ,     S  Eo-VECE-t-S) 

E  :2 

ic  deniquefin.  4)=yg— 2;^  ct  coC^zzV^^—^. 

XLVn.  Vcmm  ob  F=E,  fit  /Cr  J/E  et  C=VE, 
Tnde  fiimta  pro  E  fundtione  quacunque  ipfius  ^,  et  pto 
X  fiindione  qiucunque  ipfius  j,  ftatuaturque  dEzzedk 
et  d^X^iZirds 

V  ES        ,  ^     Eo-VfE-l-S) 
erit  ^=cy^^  ;  et  0=  _-^-J 

item  D=r{CC-i/— |.— =i:iE-|E=;ovelcooftan$. 

I        tfSVS 
Tum  vero  crit  T=: --^  =  ^^y^t  ac  deniqne 

•b  T»-B®— -^22VE    '  obanebim«8 

(Tds  edh  -4 

'*=  SVE2" -*-  e7E2~  *'''°'^"'  *=yEi 
,      (rds     edb  ,  1       x 

Quarc 


DE  KESISTENTIA  FiriWttyM.      aap 

Quare  cum  Ct  ^rrg  -jf,  crit  *=r- a  1/^^-.  g-^ 
Sit  firtf,  et  fiet  xxzr^tftf— 4<7jr.  Preffio  autem  ia 
quouis  loco  Y  cnt  p=V--7=r~=:V ; . 

XLVIII.  lam   ergo    audadter  pronunciare  poflfu-  Tab.  IIL 

mus ,    regulam    lefifleQtiae  Tulgarem  exade  locum  ha.  ^'S-  >• 

bere  non  poflfe,  nifi  quando  figura  corpwis  A£B  fuerit 

parabolica,    et  finguU  riuuli  «^^,  afe'b'  quoque  fint 

inflexi   lecundum    parabolas,    quae   cum   illi    parabola 

AEB,  tam  axem  £F,  quam  focgm  F^  babeant  commu- 

nem ,    Tode   et    Tofis    eictremam  oram  aep  (ecundum 

fimilem  parabolam  formatam  eflTe  oportet.    Cum  igitur 

in  reliquis  cafibus  omnibus    legula   Tulgaris    a    veritate 

aberret ,  refifientia  quoque  aliam  fequetur  legem  ,  neque 

ifii  regulae  erit  confentanea.      Quando  etgo  fpecie  hu- 

ius  regulae  nonnulli  feduAi  putauerunt ,  fieri  pofie ,  Tt 

corpus  in  fluido  nullam  refifientiam  paflurum  moueatur, 

propterea  quod  aAio  fluidi  in  partero  pofiicam  defiruat 

Tim  in  pattem  anticam  exertam ,  et  in  fluidis  terreftrU 

bus  baec    deflrudlio   a   tenacitate  prohiberi  cenfeatur ; 

iam  maoifeflum  cft,  hanc  conclufionem  nullo  modoad> 

Biitti  pofle.    Quia  enim  corpus  parabolicum  AEBnon 

vtrinque  terminatur,  hic  caliis  neutiquam  ad  xefiftentia& 

do£tx)nam  traduci  poteft. 


F*  3  PRIN5 


P  R  -I  N  C  I  P  I  A 

THEORIAE   MACHINARVM. 

Auftorc 
l.    E  F  l  E  R  O. 

j. 

Primum  omnes  machinas  m  duas  claffes  dijiribui  con^ 
venit :  quarum  prima  eas  comple&itur  ,  quae  dum 
in  aBione  verjantur  ^  ita  ynijorfmter  mouentur  ,  vt  omnes 
eius  partes  perpetuo  tnotu  vnijormi  jerantur.  Ad  alic- 
ram  vero  clajjem  eae  pertinent  mafihinae ,  quarum  ftn- 
gulae  partes  in  motu  Juo  modo  accelerantur  ^  modo  retcT- 
fiantm ,    ftiamfi  Jortp  fota   rnachina    motum    mijormm 

fnenticfUtr. 

Pxioris  cla(ns   funt    machinae    oneribu$    eleuandis 

^eftinatae ,  item  psiolae  frumentariac ,  quippe  quac  dum 

in  adione  debita  verlantur,  omnes  earum  partes  iugitci: 

inotu  vniformi  agitaniur ,  ita  yt  nusquamncque  accelc- 

ratio,  neque  retardatio  motus.  adfit.  Piftrina  vero,  aliaeque 

machinae ,    quae    tundendo  opus    conficiunt ,    quonjam 

piftilla  altcrnatim  attoiluntur  ,  ac  remittuntur ,    ad  flaf- 

fem  pofteriorem  funt  referendac :    quorfum  ctiam  pcrti* 

nent  omnib  gencuis  liorologia  ,    iq  quibus    cum    nullum 

proprie  adfit  onus  fuperandum  9    (ota    aAio    ip    altema 

partium  acceleratione  ac   retardatione  .  coufiimitur.     Ma- 

cliinae  quoque  aquis  attollendis  deftinatac  huic  clafli  funt 

annumerandae  9  quoniam  cum  emboh  oon    piotu   vni- 

.   '  fornii 
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fsrmi  agitantur ,  tum  etiam  ipfi  aquae  »    quae  primum' 
^crat  in  quiete ,  motus  imprimi  dci>et ,  ad  quod  necef* 
iario  acceleratio  requintur.     Pofterior  ergo  claflis  iatifli. 
me  patet ,  atqu&  adco  (aepe  roachinas ,   quae  .  ad  pdo- 
lem   pertioere  debebant ,   recipit  \  id  quod  earum'  \itio. 
euenit ,  qusndo  dentes ,  quibus  lotae  fe  mutuo  Yrgent ,. 
non  ita  ftierint  elaborati ,   yc  dum  Yua  motu    vniformi' 
gyratur,  reliquae  pari  motu    cieantur,   (ed   quafi    per 
fuccuffiones  impellantur.     Alio  autem  loco  oftendi,  cu< 
iusmodi  figuram  dentibus  binanim   rotarum    (e    inuicem 
trudenrium  tribui  oporteat ,  Tt  dum  altera  motu  Ynifor- 
mi  circumagitur ,  alterius  quoque  motus  futurus  fit  vni^ 
formis.     Quam  necelTaria  autem    haec  fit   machinarum' 
di(iin<SHo,    ad'  tsttms^  a^Uooenx   retfte:  peripiciendam' ,> 
ftiox  claiius>  exponetur.- 

a.  I»  MacUnis  prmae  ctajjfs  ,^  0ae  in  omihus' 
pariibus  motu  vniformi  Jertmtur\  vis  ad  earum  motum 
conjeruandum  requijita  praecije  aequalis  efi  ei^  qm  opus 
eji  ad  aequilibrium  y  feu  quae'  rejijientiae  tantum.non  Jit' 
perandae  par  ejt, 

Quae  igitur  Yis  aequilibrio  producendo  (iifficit,. 
eadero  mopiro  quanturouis  celerem  in  roachina  ,  dum» 
modo  fuerit  vniformis,  conieruare  valet.  Hinc  fi  roa* 
cbina  ponderi  loo  librarum  eleuando  defiinata  ita  fit 
inftrudla,  Yt  pro  aequilibrio  opus  fit  vi  xo  librarum, 
eadem  vis  lo  libiaium  fufficiet  ad  idem  pondus  loo  t^ 
celeritate  quannimuis  magna  vniformiter  eleuandum. 
Statim  eniro  ac  motus  machinae  ad  Yniforroitatero  efl; 
perdoAus ,  quia  fingulae  partes  ob    iaertiam    ad    hunc 

mo^ 
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motum  con(eraaadum  (unc  ^(pofitae,  cootinnatio  nw- 
tus  plus  oon  requirit ,  quam  irt  refiflentia  motui  adaer- 
faas  fuperetur,  quae  cum  eadem  fit  atque  io  fiam 
.quietis,  eadem  vj^quae  machioam  in  fiatu  quietiscon- 
icruare ,  eiue  motom  vel  minimum  valet ,  ad  motum 
ynifbrmem  conleruandum  (iifficit.  Mirum  quidem  Ti> 
debitur  et  exporjlentiae  contrarium ,  quod  celerrimus 
motus  maiori  vi  non  indigeat,  quam  tardiflimus;  cum  ta- 
men  in  machinis,  vel  aqua,  vel  animalibus  a^is,  nullnm 
fit  dubium ,  quin  ad  motum  velociorem  producendum 
maior  aqoae  copia ,  maiorue  animalium  numerus  reqm- 
ratur.  Verum  liis  cafibus  perpendendum  eft,  augendo 
Tel  aquae  copiam  >  vel  animaiium  numerum,  vim  inde 
ortam  non  augeri,  propterea  ^od,  qoo  Tclocius  ma- 
cbina  mouetur,  fiue  aquae,  fioe  animalium  vis  in  ro^ 
chinam  agens  minuatur :  Tude  fit ,  vt  etiamfi  pro  mo- 
tu  celeriori  maior  yis  npn  requiratur ,  tamen  maiori 
fiue  aquae  copia,  fiue  animalium  numero  fit  opus:  quod 
idem  de  reliquis  virium  generibus,  quae  ad  machinas  roo» 
mouendas  adhiberi  (blent ,  eft  tenendum.  Minime  iQr 
tur  nofira  propofirio ,  qua  motum  edam  Telociflimum , 
dummodo  fiierit  Tuiformis,  iraiorem  Tim  non  exigere 
flatuimus  ,  quam  tardiflimum  affirmamus ,  Teritati  ad- 
Teriari  efl  cenfenda  ,..quin  potius,  Tti  firmiflimis  Theo- 
riae  principii»  iooititur  f  ita  quoque  experienriae  apprime 
confbrmis  deprehenditor ,  dummodo  quantitatem  Tirium 
rite  aeflimare  ditcanpos. 

3.  Hiw  emdens  efi^fi  vis   macbinam  JoJBcHjms 

vel  maior  jumt^  vel  minor  ea,  qme  ad  aeqmlihrmn  c(mr 

Jeruandm  requiritur ,  Jeu  quae  ipfi  vei  minimm  motum 

im" 
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mttprimere  vakt  j,  tm  motm  macbinae  priori  cafit   ac 
iceleKatum  pojlermi  vero  retardatum  iri, 

Vicifliin  ci^  iateUigitur ,  ii  motus  macl^ae  de- 

beat  accelerari.,  maiorem  yvax  requiri ,  quam  quae  ae- 

quilibrio  conferuando  iiifficiat :  hoc  enim  cafii  non  folum 

refiftentiam^  ieu  \im  'motui  machinae  proprie  aduer(an- 

lem ,  vinci  oportet ,  fed  etiam  4pti  accelerationi  inertia 

tam  onecis ,  quam  (ingularum  ipfius  machinae  .partium^ 

<reludatur.      Quamobrem  fi  ex  vi  data ,    quae   iiiperet 

•eam  ^  qua  ad  aequilibrium  fiidinenJum   opus  eft  ,    mo- 

^s  macbinae  acceleratus  definiri  debeat,   .pratter    -vim 

.tefiftentem  fimnl  inertiae  .ratio  eft  habenda  ■,    quae    inf 

Teftigatio  idcirco.  proprie  ex  pnncipiis  motus  efl:    expe* 

tdienda,  dnm  confiderado  motus  vniformisper  folajprin- 

-cipia  ftatica»  &u  aequiUbrii,  perfici  poteft.   Vnde  fit,  Tt 

ii  accelerationem  cuiuspiam  machinae  definixe  Teiimus, 

m  calculos  plerumque  admodum  moleflx»  prolabamur*  dura 

inotus  Tnifbnnis  ficiUirae  ad  calailum  reuocatur.  .SimiHs 

efl  ratio  retardationis  motus,  quae  ofitur,  fi  vis  follici- 

tans  minor  fuerit  ea  ,  quam  aequilibrii  conferuatio  exi« 

^t :  tiun  enim  vis  refiflentiae  y   motni  machinae    relth 

^ns»  quateaus  vim  foUicitantem  fiiperat,  in  retacdatio* 

nem  motus  impenditur;  cuius  accurata  explicatio  pari- 

ter  ex  -inotus    pirincipiis  eft    petenda.      Quando    ergo 

machina  altematim  mptu  accelerato  «t  retardato  agitatur , 

tuto  conclndere  pofiumus,  vim  follicitantem    alternatim 

maiorem  minorennque  eflfe  ea ,  quae  ad  motnm  vnifor  • 

tnem  eCet   neceflaria:   difficiliimum    autem    plecumque 

eiit    ipiam    accelerationem    et   retardationem    aflignare. 

Interim  tameo  fine  dubio  pronunciare  licet ,   fi   oouies 
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iHae  ^tes  modo  maiores  ^  modo  minores,  ad  mediam 
quandam  yim  renocentur>  hanc  minorem  non  efle  fu- 
turam  ea  yi,  quae  ad  motum  ▼nifbrmem  requireretur; 
fi  modo  acceleratio  et  retardatio  irtrinque  aeque  a  mo- 
tu  Tniformi  difcedant. 

4.  In  macbinis  prioris  daffls  ,  quac  motu  vmfor^ 
m  agitantur^  produdhm  ex  vi  foUicitante  in  ccleritatemy 
qua  htcedit ,  aequak  eft  produ£h  ex  vi  refiftente  in  ce^ 
kritatem  y  qua  promouetur. 

Hacc  propofitio  fequitnr  ex  principio  vniuer^K 
aeqnilibrii  ,  quo  condat  tum  binas  vires  contrarias  ma- 
chinae  cuicunque  applicatas  effe  in  aequtiibrio  >  cum 
impreflb  machinae  vel  miniitio  motu  vires  fueVrnt  reci- 
proce  vt  fpatia  percuria ,  (eu  vtr  celcritates ;  hinc  enim 
produfta  vtriusque  vis  in  foam  celeritatcm  ficnt  inter  fe 
aequalia.  Oflendimus  autem>  in  motu  machinarunci  vni* 
ibrmi  ad  refiftentiam  vincendam  matorcm  vim  non  re- 
quiri»  quam  in  flatu'  aequilibrii ;  vnde ,  cum  motus  ma- 
chinae  tam  vi  follicitanti ,  quam  refiftenti,  certum  ceJeri- 
tatis  gradum  tribuat,  fi  vtraque  vis  per  fuam  ceUrita- 
tem  muhiplicetur ,  ambo  produdh  necefle  eft,  vt  incet 
fe  fint  aequalia.  Verum  celeritas  1  qua  vis  quaecunque 
mouetur>  fecundum  direAfonem  eius  propriam  aeOima- 
ri  dcbet ,  in  direftione  (cilicet  vis  mente  concipiatur 
fixum  quodpiam  pundhim  ,  cum  quo  confenitur  pnn* 
^um,  vbi  vis  machinae  applicatiir;  a  ex  mutatione 
momentanea  diftantiae  horum  pun6torum  cefcritatcm 
definirf  oportet  Qiiomodo  autem  qnonis  cafii  haec  bf- 
na  prodndla ,  quorum  aequalitatc  aftio  machinae  conti- 
netur^  rede  exprimi  conueniatv  moxaccuratius  expone- 

tun 
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tur.  Qiiod  autem  ad  machinas  motu  noa  VDiibrmi  opo* 
raates  attiaet « hioc  latis  efl  perfpicuum,  (i  ptodudtim  ex 
-vi  foUicitan(e  ^o  (iiam  celerititem  maius  fuerit ,  quam 
prckiuAum  ex  Yi  refiftente  in  fiiam  ^eleritatem ,  quoaiaiii 
tum  vis  foilicitans  maior  eft  quam  motus  vniformicas 
requirit ,  motum  machinae  inde  accelerari ;  contra  ve- 
ro,  fi  iUud  produAum  hoc  fiierit  minus>  retardari.  Ex 
quo  inte.Utgitnr ,  idorum  produdlonim  accuratam.  cogni* 
tionem  ad  adionem  omnis  ,generis  machinanim  defini* 
eodam  maxime  efle  necefl&riam.  Quomodocunque  eigo 
machina  iuerit  compofiu  ,  hic  non  tam  ip&  compofi- 
tionis  ratio  in  computum  ingredttur,  quam  ratio  cele- 
ritatum  ,  quibus  cum  potentia  cum  onns,  dum  machi- 
nae  motus  imprimi  concipitur ,  proroouentuc  :  quandOirf 
qiudem  ex  hac  ratione  (latim  ratio  intec  poteodam  et 
OQus ,  quaro  tam  motus  vmformis ,  quam  accetetatOB  et 
recardacu&  reqalrit ,  innocefck. 

5.  Momentwn  effieQus  menittir^  Ji  ifis  mnui  mael»* 
fkfe  relu^nSffeu  cm  muendae  mftebina.^fiinOwrtper  viant 
ak  ea  dato  tempore  dejeriptam  uultrpBcetur*  I^bocau* 
tfm  tempore  bic  perpetu»  miautum  Jeemtdm  ^mnemUs* 
Iq  boc  momemo  efie^  vcsa  contioetuc  nocia 
effeciius  a  macbioa  quacunque  editi*  Quo  celoriua  aiin 
ODUS  y  feu  viis  refitkns.,  laoiietttr  >  fcii ,  qiio  maiiis  fiKrit 
^tiiiin ,  per  quod  daco  tempofe  pNMnoottinr ,  eo  mt«> 
ipc  aeftioutuc  naachinae  ^&m,  et^  inaaeme  ceiegitaio 
eadeoi ,  q!Ho  maior  fiieric  ipfa  refiAenQa ,.  eo  maiet 
qjioqiie  cfieAu»  cenfetuVi  Ad  hoc  «g^  iBoraed^ 
CM»  defitteadim  pffiono  ipfa  vis  idMeas,.  quateooil 
mocui  iqachiflae  rdtAaiur.  ^  esfjptOBiii  ^  vmif»  qpstasicH 
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per  ponda»  aequiualens  exprimt   debet ,.  tom  veto-  dS^ 
Q»lciciidum  eft  j  per  quautum  (patium  ea-  dato    quodami 
tempoie  promoueatur.     Hioc    momentum    eflfedus    ad' 
definitum  <]uodpiam  tempns  adftringitur ,    pro  qno    hic 
<tommoditatis  gratia  minutum  fecundum  afSimamus ;  it& 
Tt  hac  exprefljone  eflfedus'  too  minnto   fecundo  editus» 
ilulicetur ,    vnde  autem  facile  ad  <]uoduis  aliud  tempus, 
iiqfiidem  motu»  fberit  vnifiinnis,  transfeiri  poterit.    It& 
fi  onoB)  cuius  pondus  =0;,  fit  verticaliter  attoUendum^ 
idque  (ingolis  minotis  fecundis  per  altitndinem  a  eleue* 
cur;  erit  momentum  efifeAus  =Q«<      Sin  autem  onus^ 
horizontaUter  {«omoueri  debe»,  eius  tantum  fridHo  fnpe- 
land*  eft-,  quae  fi  aequiualeat  ponderi  Q;,  onusque   pa-w- 
Bter  per  fparium  a^  finguli»-  minutis  (ecuoudis  protrabator» 
momentum  efie(flus  pariter  erit'  mQir.      At'  fi    oniiS' 
fiipM  plano  inctinato  (arfiiro  traln  debeat  ,  vis  refiilens' 
Q  partim  pondere  oneri» ,.  paitim  fiidione  exprimendai 
eiifc.    (^od^  fi  iii  mo^  momeotom    eflfedbis    fit    aefti^ 
mandum  ,   indisigari  debet  vis  ad"  mokm  eircom    ^en*' 
ibun<  ceqoifita.,  cuius^  qutdem  pundhim  applicationis-  im-- 
primis  e(t  fpedbindum  '^  quod  enim   quo^magis  ab  axe- 
Biotus  fiierit  veraotum',  eo  minor  ris-  refifientiae   fupe- 
nndae-  par  crit;      Quonum  vero  baec  Tis  per  fpatium^^ 
^p  rainuto  &cundo^  por  cuilura   mukipUcari'  deber^. 
quod  in  ratione  difianUae  ab'  axe   crefcit,    produdup 
eandem  quanricatem  ferinebit ,    fiue  difiantk  ilk    maicMC 
minorue  afiumatur ,.  vnde    momentum    efiedus   fixum! 
ebtinebit  valorem;      Si  machina  ad   aqnam   eleuandao:!^ 
fiierit  accommodaca ,     ex-    Theoria:  fiuidomm   oflradl' 
foteft^  aiQmeQCDm  efita  mueoiri ,   fi^^  copia  aquae  ,. 

eiusb 
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cias  iciticet-  poodus ,  quAe  fingKlis  roinutia  Iscundis  ele- 
vatur ,  pef  xotsm  alticudiaem  eleuationis  nuiUiplicetuc  , 
fimitiqne  ODodo>  pra  ooiniiHis.  emnino-  cafibus*  momen- 
tum  effeiPus  a%nari  poceik. 

6-.  Mamentum  itnpidjus' fimilh  modo  reperitw ,.  fit 
vU  macblmmaSltt  impeUens  .Mtiplicetur  per  fpatium  r 
^ud^  ab  ea  «kilto  tempora  eorficitur :.  u^i  iterum,  pro  boc 
dato  tempore  mnutum  jecundm  affimetun, 

TktaA  e^o  res  requiruatus  ad  momentum  impMli- 
fiis  conftitueodum ;,  primo  fcilicet  ip&  vis  impellens  ^ 
cuius  quantitatem  pondere  metiri  licec ,  deinde  fpatiumyi 
quod  ea  ag^ndo  fingulis  minutis-  lecundiS'  abfoluit :  ha^- 
rumque  duarum  quantitatum  multiplieatione  momentum» 
impulfii&  orituc,.qiiod  eigo  homogeneum  erit  cum  mo*' 
mento  dkdaau  Circa  aeftimatiom^  ipfius  tis  impel»' 
lentis  plerumque  ad  celeritatem,  qua  in  machinam  ag^t^ 
eft  refpiciendum  \  nifi  eaim  haec  ^m  a-  graaitate-  pon» 
deris  defcendentis  petatur,  qiiod,  dummodo  aequabHitec 
defcendat,  perpeoio- aequali  vi  yrget,  aui^a?  celeritate^y» 
qpa  in  macbinam^  agit »  finiul  eius  quantias  diminuij 
fi)let,.  idque  diuerfimode  pro  yaria  Yirium  (bllicitantiuoait 
Batura.  Ito:  fi>  macbina  operis  bominum  animaliumu» 
iinpellatur,  eorum  .  ^is  a£ku  exerta  maxime  ab  adlio»* 
nis  celeritace  pendet :  cura  enim  animal  li  indigeat  ad. 
(e  ipfiim^  mouendum ,  atque  omni ,  qup  poUet ,.  ai& 
adhibito  fe  vitra  certum  celeritatb  gpoidum  mooere  n&— 
queat,  q^o  propius^eius  adio  ad  banc  gradum  acce»- 
ferit ,  eo  minorem.  Tim.  exerere.  valebit ,  quippe  quae: 
cum  illum  gradum  attigerit ,  penitus  euanefcet.  Quare. 
&.  vim.  impellencem  aeftinoare  velimus ,  minime.  magpi^. 
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tudiaem  conatus,  quo  machinam  quiefcenteim  folltcitit, 
tanquam  eius  menfiiram  accipere  debemus ,  (ed  ad  hoc 
iam  ipfam  celeritatsnt ,  qua  machina  mouetur ,  fpedaxi 
opoitet ,  Tnde  pro  natura  Tis  agentis  eius  vera  quan- 
titas  definiri  queat :  atque  hanc  demum  vim  per  viam 
mimito  fecundo  percur(am  multiplicando  obtinebimus 
Ycrum  momentum  impulfus.  Iftud  vis  agentis  decre- 
mentum  a  motu  iam  acquifico  ottum  clariflTimci  perft»- 
citur  in  macbinis  a  Ti  ittabentis  aquae  impulfis»  quo 
celerius  enim  rota  aquaria  gj^ratury  eo  minorem  vim 
$i3  aqpa.  (iiftinet;  dum  contra  yis  aquae  in  rotam  quie- 
tam  eft  maxima.  Probe  igitur  cukisqne  generis  Tirinm, 
quae  ad  aiachinas  mc»ueadas  adhibencur»  natora  eft  ex- 
ptoranda ,  Tt  pco  qncriibet  celeritatis  gradu  Tera  tis 
flgemii  quantitas  affigiMuri  peflSe. 

7.   Si  macbifM  fiti^kt»  Mvaty  emsque  mttu 

fmW   vn^ifrmi  ,  mmenkm.   iffe&its   praevije   aeqtut/e 

efit  mmentih  impulfiis  ;   idko^  e»  cogmt9<  mmem   tm- 

puifiu   verus   effeShis   eiitst»  mmammn   poterH    deter- 

AAimo  kie  pvimim»,  maebimKn  ftidibtte  carere , 
tum  Tere  eius  motum  efe  Tmformem ,  Tt  conferuaiio 
motua  mochinae  nuUam  Ttn  feqnitat ,  toiaqne  tis  ini- 
pettintis  adi9  i»  onus  pionKHieBdum  impendatur.  Ita 
enfln  flet,  t«  %eratio  tis  rekKSbmtis  maiorem^  Tim 
Dot»  «Kigat ,  quam  quae  aeqniKbrio  eontioendo  fuffice* 
ret ,  pcQipDeqea  quodf  tbtam  enus  motui  machinae  re< 
fiaoaciam  oppoait.  Ciim  igrtur  ptodlidtont  ex  vi  re- 
6Stmi»  i»  iiai»  tSDteiieitem-  aequate  St  vi   impeOentt 

per 
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per  fuam  ceieritatein  asultiplicatae  ,    haeque    celeritates 
iint  Yt  rpatia  ecdem  tempore  confeda ,    fi  earum  loco 
Ijpatia  vno  minuto  lecundo  abfoluta    fiibftituamus ,    illa 
produda  abeunt  ia  momeata.  impulfu»  et  e£fedus,  piouti 
ea  modo  definiuimus,  quae  igitur  inter  ft  aequalia  efle 
oponet.     Hinc  fi  cognita  fiierit  quantitas  Tis  impellcn- 
tis  yna  cum  celeritate ,    qua  agit,  inde  fimid  momen* 
tum    efl«dus    innotefcit  *,    ita  fi  yis  impellens  fit  =P, 
Q^nmque,  quod   ab  ea  finguHs  minutis  fecundis  confi- 
citur,  =:p,  exprimet  ?p  momentum  impuIfiiSyCui  cuni 
aequale  fit  momentum  efiedus ,   fi  Q^  defignet  refifien* 
tiam  oneris ,  ec  q  fpatium  ,  per  quod  vno  minuto  le- 
cundo    pt^m(mtsttuf  y   erk  Q^irPp,  hinajue  ^=:^* 
Ib   hac    fbrmula    nota  itta    aequalitas    intet  caufim  €t 
eflfedufo  contifietw ,  quiMenus  ea  quidem  rite  ad  aAio* 
nem  machinarum  accommodatur ;   eique  ai^oni  machi- 
narum  certus  terminu»  praefigiiur,  quem  nuttquam  transi* 
gi«di  valeant.     Pendet  igitur  quantitas  effedbis  noo    fb- 
lum  a  qnanticate  vis  impellentis ,  (ed  etiam  a  celeritate» 
qua  agere  poteft ,  et  quoniam  vidimus,  jderasque  vires » 
quae  ad  machinas   agitandas    adhiberi    folent ,    ita    efie 
companitas ,   vt    au<!^    celeritate    ip(ae  minuantur ,  de 
quantitate  efiedns  nihil  certi  definire  licet ,  nifi  explo- 
rattrni'  fit ,    qua   lege  quantitas  vis  impellentis  pro  fin* 
^U»  ceieritatis  augntentis  diminuatur.     Atque  hinc  eue« 
nire  poteft ,    vt  manente  eadem  vi   foUicitante  ,    e£Rs« 
dtu»  machinae  plurimum   variari   pofiit,    prout    fcilicet 
ea  vis  alia  atque  alia  celeritate   fiierit    praedita ,    quod 
thmen  ttfutiquam  aequalitatem-  inter  caufam-  ct  efiedum 
enerrit  j    (KOf^terea  quod  tn  iufla'  cau&e  aefttmatione  Qh 
m^^eleritatis  ratio  haberi  debet.  8. 
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8.  FfiBh  vero ,  quam  paries  macbinae ,  3m 
inter  fe  conimouentur  exerunt ,  non  admodum  iudicium 
•macJj^iharum  turhat ;  quoniam  enim  motm  madnnae  re- 
htctdtur ,  refiflentiam  meris  tanfum  augere.  efi  cenfenda , 
•ex  quo  mmentum  effe3us  data  quadam  quantitate  au^ 
pri  debet^  antequam  momento  impulfus  aequalefiatuatur, 

Hic  ex  experieDtia  aflamitur  iiidionis  qoantita- 
•teni  eandem  manere ,  qnantacanqne  celeritate  machina 
moueafnr :  vnde  machinae  cniusnis  propofitae  ftiQiio 
explorari  poteft,  fi  remota  oneris -refiftemiainueftigetur, 
quanta  vi  opus  fit ,  ad  machinam  ,  dnm  eft  in  quiete, 
Tel  tantillum  commouendam  ;  tanta  «i«m  vis  deinceps 
qnoque  ia  motu .,  vtcunque  ftieiric  rapidas ,  perpetuo  ad 
firi(£bionem  fuperandam  tequiretar.  Pertnde  igiti»  erit , 
ac  fi  refiftentia  oneris  certa  qnadam  qnaatitate  fit  aud», 
iicqne  commode  fridiUo  cum  ipfb  onere  coninagettHr , 
ita  vt  ob  fri(5tioaem  refifteatia  oneris  maier  fit  aefti- 
manda ,  quam  re  vera  eft.  Qiioniam  enim  refiftentia 
.oneris  p^petuo  eadem  manet ,  -quacnnque  celeritate 
cnoueatur ,  'firtAlo,  congnie  ad  oneris  refiftentiam  adiici- 
tur.  Dum  minus  congrue  propter  eam  vis  impeUeos 
quapiam  qnantitate  inrHninnl  xonciperetar ,  qnia  haec 
tnm  cderitate  motus  variatur ,  etiamfi  ratinne  reds  in- 
itituta  res  eodem  redeat.  Atque  j^inc  fridionis  nuUa 
Tatione  feorfim  habita  refifteatia  oneris  oh  eam  aoda 
llatim  per  esperientiam  cognofei  poterit :  quaeainqoe 
enim  machina  cum  adiunda  oaeris  refiftentia  fiieric 
propofita  ,  quaeratur  vis,  quae  illi  vel  taatt^lluni  com- 
fnouendae  par  fit,  atque  ex  regulis  ftaticis  ftacim  €01-. 
Ugetur  f  quaota  £t  tota  vis  fefiftentiae ,    quae  tatn   ex 
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onere  ipfo ,  quam  ex  fridione  refultat.  Quae  fi  fiierit 
cogQita,ac  ponatur  =:Q.>  ea  in  momentum  efiedus  in^ 
troduci  dcbet ,  cui  deinceps  momentum  impulfus  erit 
coaequandum ,  dummodo  motus  fuerit  vnifbrmis ,  pror^ 
ius  vc  ante  eft  praeceptum.  Totum  ergo  negotiuoi 
huc  redit  y  vt  in  computo  ob  ftidionem  refiftentia 
oneris  data  quapiam  quantitate  augeatur  ^  ac  momen« 
tum  efieAus  ex  hac  refiftentia  auda  determinetur  ^ 
cui  aeque  ac  ante  BQomeptum  iropulfiis  aequale  flatui 
debebit. 

9.  Tropojita  macbina  cm  reftpfnia  fuperanda 
anie  mnia  mdagari  debet  quantitas  vis  impellentis  j 
quae  ad  eam  in  motu  vniformi  conjeruandam  reqmritur^ 
Haecque  inmfligatio  commodijjime  per  experimenta  infittm^ 
tur  ^  vt  Jimul  jriStio  in  effeCtu  comprebendatur. 

In  hunc  fiaem  bina  machinae  loca  .praecipue  (unt 
notanda  ,  vbi  tam  vis  impellens ,  quam  refiftentia  oneris^ 
appiicatur  ^  atque  ex  ftruftura  machinae  patebit ,  quae- 
iiam  ratio  y  dum  mouetur  ,  inter  celeritatem  vis  im« 
peilentis  et  celeritatem  oneris  intercedat.  Quare  fi 
quantitas  oneris,  (eu  vis  motui  machinae  reludantis*,  fue- 
rit  z::Q,  et  ratio  celcritatis ,  vis  impcUentis  ad  celerita*. 
tem  vis  rela(fi:aatis  fit  st  m  ^A  n^  quantitas  vis  im« 
pellentis  foret  n:^  ,  fi  motus  machinae  ob  fridionem 
non  impediretur-  Qijando  ergo  fnftio  adeft  ,  quae  in- 
fuper  vinci  debet  y  niaior  vis  impellens  requiritur ,  ad 
qiiam  inueniendam,  cum  fridlio  difficulter  a  priori  defi* 
niri  queat ,  commodiifime  ad  experimenta  confugietur. 
Machina  fciiicet  in  quiete  conftituta  ei  in  loco^  vbi  vis 
Tom.  VIII.  Nou.  Comm.  H  b  im- 
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8.  Ffidlh  vero ,  ^am  /.y^^^^  ,  m<i  pnnw 
ittferfe  conimouentw  ex'^  ..>;</eiQde  ea  fenfim  auge». 
fnackinarm  turbat-^  ^^auaimata  motiKn  imprimew 
'Afc'/rfter,  refift-  ;,<>>^'f'»f  «»  ^P^a-  ▼»,  qoae  mo 

£eri  df^         .vSSS^  ruffickt.      Ob  fridionem  autcin 


.'■':.' 


x^/  jof  pt^^  ^"*™  "5^>   eoque    magifr  hanc 
V  ><V^£xcedct ,  qoo  mfaior  f&erit  fri^io  f  feu.  po. 

^!^^  per  experiinehtom  inuenta  =:P,  eHt  P>^^ 

^^p^z^-^Fj    exifteotc   F    cius    augmemo  ad 

^^em    fiiperandam  •  requifito.        Vcl    &    pocuitur 

f:=z^,  ob  P=:J-((i-4-GJ>  friftio  eundfem  praeffe- 
bic  effedum  y  ac  fi  loco  refiftentiae  Q^.maior  refiftemia 
Q-4-.G  fuperart  dcberet.^  Neque  yera  bpus  eft,  ,vt  iii 
lioc-  expcrimento  vi»  expiorans  P  la  eo  ipfo  loco,  vW 
deinceps  vis  unpellens  applicari  debet,  appTicetur  ^  & 
enim  in  alio'  loco  applicetur ,  cuiiR  celerita&  ad  celeii- 
tatem  iu  Ibco  vis  impellcntis  fit  vt  ft  ad  k,  eaqiie  vi4 
jeperiatur  crlT,  hioc  fkile  concliidctur  vera  vis  im- 
pcUentis  P  quantitas,  quippe  quae  crit  Pizin'^:  quem- 
admodiim  ex  principii»  flaticift  eft  maaifeftum»  Hoc 
crgo  mpdo  plura  cxpcrimenta:  inftitui  poterunr^  ($\a 
ccrtioces-  de  vera^  qjuantitate  vis  P  rcddaniur.. 

lo.  Qtunaaaauiw  fuerU  rejijfenfia  Juperanda  j 
macbina  Jemper  ita  infirui  poteji ,  vt  data  vis  mpet' 
lens  ,  ^uae  fimtd  data  cekritate  agat ,  ei  vniformter 
mouendae  [u^xiat  j,  wide  ita^  momentum  effeclus  Jponte 
ma^ejcet^ 


^  Exprimat  Q^  refiftentiam  ruperandam,  qmt  iimul 

fdftionem  rite  aeftimatam  et  ad  locum  refiftentiac  re* 
iduaam  complc^tur:  deinde  (k  P  vis  iinpcllens,  quae 
^ngulis  minutis  feCundis  fpatium  p  abfbluat ;  quoniam 
niin  vires  /  quibus  mathinae  agitari  foleot  ,  ita  funt 
^omparatae ,  vt  audta  adionis  ceteritate  minuantur ,  dc 
corom  quantitate  tibfolute  mhil  certi  pronunciatc  licet, 
nifi  cderitas ,  qua  agant ,  QmiA  deGniatur»  His  pofitis, 
«X  Tiilgaribns  Mechanicae  elementis  conflat,  quemad* 
iBodum  parces  macliinae  inflnii  ac  difponi  debeanc  y  tt 
Tis  P  idiftentiam  Q^  in  aequilibrio  continere  valeat. 
Efficiendum  (cilicet  eft,  vt  dum  machina  tantillum  mo*: 
vetur^  fpatia  tam  a  vi  impeljeote  P^  quam  a  reliflentia 
<^  percurfa  ipfis  virfbus  iint  reciprpce  proportionaiia» : 
Machina  igitur  ita  inftrafta,  motus  quiqunque  vnifbrmis 
inaiorem  vim  impellentem  quam  P  non  requiret ;  et 
<]uia  vis  impellentis  quantitas  eatenus  eft  =:P»  quatenui 
ca  praefcripta  celericate  agit,  hoc  efl  fingulis  minutis 
fecundis  Q>atium  =:p  conficit ,  etiam  in  mptu  machi^ 
tiae  vniformi  haec  celeritas  vi  inirpellenti  conueniet. 
Cum  igitur  momentum  impulfus  fit  ^Pp,  eidcm  mo- 
mentum  effedus  erit  aequale ,  itafi  q  denotet  Ipa* 
tium  9  per  quod  refiftentia  Q^  fingulis  minutis  (ecundis 
promouetur  9  quia  cfl  Q^^P^;  erit  q—^^  ficqae 
verus  macliinae  efleAus  Jnnote&it,  fiquidem  motus  vni* 
Iformis  fit  rapax. .  Qiioniam  vcro  in  refiflentia  fupc- 
randa  Q  fridionem  fiimus  complexi ,  euidens  eft ,  quo 
maior  fuerit  fridtio,  eo  minorem  eflle  futurum  verum 
machinae  cfFedum.  Hinc  fi  fridio  aequiualeat  vi  G 
i»  ioco  xefiftentiae   applicatae ,   atque   iam   Q  denotet 

Hh  £  ipfam 
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jpfam  refiftentiam  fuperandam  ,  crit  Pjpr=(Q^-4-G)^, 
ideoque    verum    momentum    efieftus  Q^^irPp— G^, 

feu  ob  ^=0:^  crit  id  Q.^=c^p.=:  oio- Pp; 
fcilicet  in  rationc  Q^-t-G  ad  Q^  minus  erit,  quam  mo« 
mentum  impulfus  Vp. 

IX.  Nifi  vis  impellens  ftt  pondus  defcendens»  ems 
quantitas  a  cel^itate^  qua  t^H ,  pendet ,  ita  vt  pro  ce- 
Jeritate  nuiJa  ftt  maxima  ^  tum  vero  auSta  eeleritate 
decrefcat  y  donecy  cum  ceJeritas  datum  gradum  attigerii  » 
psnitus  euanefcat  j  neque  vnquam  Imc  sradum  fuperare 
queat. 

Ifta  Yis  impellentis  dimioutio  ntione  auftae  ce* 
leritatis  clariffime  in  impuKu  aquae  contra  obicem  mo- 
bilem  perfpicitnr.  Ponamus  enim  obicem  effe  planum, 
et  aquam  in  eumdiredte  celeritate  altitudini  c  debita 
illidere  ,  obicisque  fiiperficiem  eflfe  'Z^aa^  eritvi^aquae 
aequalis  ponderi  mafi^eaquae,  cuiusTolumen  efl=«4rr, 
quae  (latuatur  =::  A.  lam  fi  obex  habeac  motum  , 
quo  impulfui  aqiiae  direde  cedat,  eiusque  celeritas  de- 
bita  fit  altitudini  v»  perinde  erit,  ac  fi  aqua  tantum  ce- 
kritate  V^-Vv  illidat,  cum  ante  celeritate  "V  c  in- 
currifTec ,  vnde  nunc  vis  impulfiis  aequabitur  ponderi 
inafrae  aqueae,  cuius  volumen  efl  rrtftfCVf— Vv)*, 
quae  ei^o  ob  aaczik  erit  =A(x  — Vr)"«  Cum 
igitur  haec  vis  cuanefcat,  fi  fiat  'Vvzr.Vc^  cademque 
fit  =:A,  dum  adhuc  in  quiete  ver&tur,  generalitis 
adionem  huiusmodi  virium  ita  defcribere  poterimus , 
vt  dicamus  ,  fi  quandtas  talis  vis  ,  dum  quiefcit ,  fit 
z=:A,  dum  autem  fingulis  miDutis  fi^cundis  ^tium  ==/' 

percuirir> 
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percnrrit ,  eiiaQefcat  ^  tum  fi  ita  moueatur  >  Tt  fingulis 
minutis  fecandis  rpatium  jp^  exifiente  p^fy  ab(oluat| 
eius  quantitatem  fore  =:A(x— J^/.  Quae  etfi  ex  na- 
tura  impulfus  aquae  funt  defumta ,  tamen  latius  patere^ 
atque  adeo  in  aftione  hominum  animaliumque  locum 
babere  videtitur;  de  quo  eo  minus  dubitare  licet,  cum 
huiusmodi  vires  nonnifi  propemodum  ad  calculum  re« 
Tocari  queant,  De  hominibus  ergo  atque  animalibus  ^ 
quorum  ope  macbinae  agitari  (blent ,  fiatuemus  9  fi 
hominis  animalisue,  dum  quieicit,  vis  fuerit  =:A,  ea 
vero,  quando  fingulis  minutis  fecundis  fpatium  ^/ 
percurrit ,  euanefcat  ^  tum  eiusdem  vim  ,  dum  ita  mo« 
vetur ,  vt  fingulis  minutis  {ecundis-  fpatium  zzp  abfol* 
vat ,  fore  =:A(i— |-)*.  Quodfi  crgo  talis  vis ,  dum 
finguUs  minutis  fecundis  per  fpatium  crp  fertur  ,  pona* 
tur  —  P,  erit  Pir:A(i  — J^)*»  ac  fi  inluper  conftet  vis 
A,  quam  eadem  vis  in  quiete  exerit,  liinc  vicifiim 
concludemus  maximam  eius  celeritatem  f  qua  nullam 
amplius  vim  exeret :  crit  enim  i—^zzzVj;^  hincque 
f^  yA,lyp ,  vnde  natura  huiusmodi  virium  diftindte 
intelligitur. 

12.  Si  buiusmodi  vis  ad  macbinam  mouendam 
adbibeatur  ,  quae  in  quiste  maior  ftt ,  ^m  refifientiae 
aequihbrium  requirit ,  tum  maebina  mox  ad  motum  vni- 
jormem  perducetur^  quo  deinceps  perpetuo  agitabitur » fir 
quidem  ipfa  mncbina  motus  vniformis  juerit  capax. 

Sit  igitur  haec  vis  impellens  ita  compirata ,  Tt 
in  quiete  eius  quaotiuis  ilt  =:A ;   dum  suitem    fingulis 

Hh  3  minutis 
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Tninuttt  fecundis  Ipatium  =/' abfolak,  iaoihilam  abeat: 
ejuiidcm  ergo  vis  impellentis  quantitas  erit  =:A(i'^)*, 
dum  minuto  Tecundo  Ipatium  zzp  conficiet.  Sit  porro 
tota  refideDtia  (iiperanda  =Q,,  qua  fimul  firidio  com- 
prehendatur,    ip(aque  Machina  ita  inllruda)    vt  ftatus 

aequilibrii  vim  =:^(j|^  requirat.  His.pofitis,  ^ia  aflii- 
roo  cfle  A>>^Q^,  ftatim  ab  inhio  ftiotas  machinae 
.  jtccelerabitur ,  et  quoniam  audlo  motu  vis  impellens 
continuo  imminuitur  ,  acceleratio  tamdiu  durabit,  quoad 
vis  impellens  quarititatem  ^Q^  attigerit.  Re  vera  quidcm 
hoc  demum  tcmporie  elapfo  infinito  eueniet,  vcrum 
pleramque  mox  ab  initio  machinae  talis  motus  impri' 
metur  j  qui  ab  ifto  vniformitatis  gradu  vix  parte  cen- 
tefima  difierat ,  qui  igitur  in  praxi  iam  pro  vniformi 
haberi  poterit.  Quod  fi  euenerit ,  motusque  iam  pro 
vniforroi  haberi  poflit,  necefie  eft,  vt  fit  A(i  ~J-)'  =  ^  Q. 

ideoque  x-^=:V1h  et  p=:^^./,  quae  for- 
mula  fpatiuin  exprimit,  quod  tuiti  a  vi  Impellente  (xQ 
gulis  fecundis  abfoluetur  ;    visquc  refiftens    crgo    eodem 

teropore  per  fpatium  zza^pz::^. — iTrirs—^f  promo- 
vebitur.       Vndc    raomentum    effe(ftus    habebitur  zz  sf 

^-^fx^^./^i-"»^^-'»^"^)/^^'  q»o  fimulmomen- 
tam  impuKus  definitur.  Patet  eigo,  quo  maioris  celeri- 
tatis  vis  impellens  fiierit  capax ,  antequam  aAionem 
amittat,  eo  maiorem  ab  ea"  produci  efieAum  j  his  au- 
tem  cafibus  machina  tardius  ad  motus  vniformitatem 
perducetur.  Ac  fi  adeo  fpatium  /  fiierit  itrfinitum  , 
quo  caTu  vis  impellens  conftanter  eandem  qinntitatem  A 

retinerety 
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retineret ,  him  qaidem  tandem  tfEflum  in  niftnrtum 
excrefcere  poflc  y  verum  mox  tam  debilia  incumenta 
acciperet  ,  yt  a  leuiifima  refinentia  vkerioi:  acceleratio 
impediri  poflet.  Semper  tamen  cactcris  paribus  cffe<flus 
co  .  maior  obtinebitur  y  quo  maius  fcerit  fpatium  /, 
etiamli  is  non  in  eadem  latioue  augerr  (it  cenicndus» 

13.  Etiamji  iptur  eadem  impulfione  ad  eandem 
re/ijientiam  juperandam  vtamur ,  effe6tus  tamen  pfurimum 
a  macbinae  indole  pendebit ,  Jeu  a  ratione  m  r  n  ,  quae 
inter  celeritates  vis  impellentis  et  refijlentis  ftatuitur. 
Haecque  adeo  ita  temperari  poterit  >  vt  maximus  effe- 
£lus  conJequatm\ 

Quoniam  pio  poiiiionibQS  moJo  in  gcncfre  fftrdl^ 
tis  imienimns  monnfenttim  effcdtns  ^^^toI  ^""^^^/Qr 
patet  cins  quantitatem  manenfibns  A,/ crQ^plurimum 
a  ratione  m.n^  qoam  flirudara  machinae   praebcr,  pcn- 

derc  ;  fi  cmm  fuerft  rel  ^rro,  Td  iS'— ^7  fe"  \  —  %^ 
Ttroque  cafn  cffed^us  penitus  euanefcit.  Vnde  inter  li* 
mifes  ^  ct  ^  dabitur  tator  quidam  medius  pro  ftaAio- 
ne  ^  capiendus  y  qui  cum  maximo  ef&dn  futurus  fit 
coniundus  ^  quem  ergo  poti(Omum  operae  pretium  erit 
cogriouiiTe*  Ponamus  in  hxmG  finem  ^rrg^?^  et  huic 
forrauJae  z  z-^^z")/^  maximom  valorem  conciliad 
oportebir;  reperietur  autem  2«— 35;ipy^:^o,  idcoqife 
z-zi^V^^  qaarc  habebitur  ^—  J^;  fcu  machina  ita 
inftruf  dtber ,.  vt  fit  celcrrfas  vis  impeHcntis  dd  ccFeri- 
catcat  m  reiifteatis^  vt  s^Q^  ad  4A.    Qaodfi   ergo  i^ 

valor 
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▼alor  J|  pro  fiaAione  s  rubftituatur,  fiet  VSf-r:,' 
ct  i-V^rr^;  hincque  maxirouin  momentuin  efie. 
dxa  obtinebitur 

Hinc  igitur  luculenter  perfpicimus  ^  quantopeie  eflfe<fhis 
ab  idonea  inachinae  difpofitione  peniieat ,  cuni  imico 
modo  ifl:e  efledus  maximus  obtineri  queat,  fciliceteffi* 
ciendo,  YC  fit  minzizgQi^A^a  qiu  proportione  ii  ma« 
china  recefferit,  (emper  minorem  efiedum  producet| 
etiamfi  tam  yis  impellenSy  quam  vis  refiftens,  cum  fri* 
dione  maneant  eaedem  ,  quam  fi  haec  iufta  ratio  ob- 
leruetur.  Interim  fi  vel  tantiUum  ab  ea  aberretur  | 
detrimentum  in  efiedu  vix  erit  fenfibile  j  quoniam 
maxima  et  minima  aliquam  latitudinem  admittunt, 
id  quod  commodee^enit  i  quia  in  praxt  hanc  ratio- 
nem  fummo  rigore  vix  obferuare  licet.  In  eo  tamen 
ent  elaborandum ,  vt  machinai  quam  ficri  poteft  exa^if* 
^fime,  ad  hanc  rationem.accommodetur. 

14    Si  vis  impellens  ita  Jit  comparata,^  vt    cele^ 
:  rHate  f  mnem  aiiionem  amittat ,    machina  femper  ma* 
ximum  praejiabit  effedum ,  fi  ita  inflruatur ,  vt  vis  im- 
pellentis  celeritas  Jiat  pars  tertia  ipfius  f. 

Sumo  bic,  vt  et  in  fequentibus,  fpatium  vno  mi« 
nuto  "(ecundo  percurfum  pro  menfura  ceieritatis ;  ac 
huiusmodi  vim  impellentem  contemplor ,  cuius  dum 
efl  in  quiete  quantitas  fit  =  A  ,  quae  autem  celeritate 
y^lata  omni  a^ione  deftituatur.     Huius  igitur  viS|  dum 

cderitate   zizp    procedit  ,   quantitas   erit    Z3  ( c  —  ^  /. 

Quodfi 
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Qnodfi  Um  r^fid^ntia  ope  machloae.  fupecanda  fit  ^^ 
-et  ratio  celeritatis  vis  ^tnpelleDtis  ^  <:el<eritatem  i^efi* 
Aeoiiae  ponatur  =:«:»,  qaae  ratio  a  (Irudara  machinat 
pendetf  Tidimus,  vt  eCedus  maximus  obtineatur,  Aa« 
tui  oportere  5  =;:  ^.  Tum  vero  pio  celeritate  vii 
'Irtipellcmis  nancifcimur  ?=:^/%=:(i-V5^)/: 
«rit  itaque  6b  VJj^irJ.prrJ/.  Hoc  autem  immedia- 
te  ex  adlione  yis  impellends  colfigi  poierit ,  quippe 
cuius  momentum  impulfus  maximnm  reddi  <iebet,  Tt 
inaximum  momentum  effe^  obttneaTnr  Verum  fi 
Tis  impellens  celentate  p  agere  aflumatur,  qaia  tum 
«ius  <]uanricas  «^  ==  A  ( i  -^  )' ,  «ric  cnomeatum  ial- 
pnlfus  ==  kp{  X  -w|:  )*  ^  <qaj(4  smaximrum  t^dum  fitcA 

»  -^-:^,  Ihincque  3^:=/  et  ^sry. 
l^lSedus  rgitur  maximus  produci  oequit,  nifi  vis  iini 
peHens  iia  agai ,  Tt  eius  celeritas  p  fit  pars  lerria  cele* 
xitaris  /,  qaa  omni  adiooe  priuatur.  Pofito  autem 
^•=z}f  i  erit  quantitas  Vis  impcUends  nAJ[i--;)* 
^l A ;  Tnde  pro  ^iata  ii  refifiente  machina  ita  flitempc' 
xarl  debet ,  Tt  Tis  $  A  in  aequilibrio  confifiat  cum  H 
xefiflente  fi-idione  fimnl  tomplexa  •  leu  Tt  Tis  \  A  tan* 
tum  non  moram  m»:hinae  imprimere  Taleat.  Scilicet 
ii  tota  Tis  refifiens  fit  =:Q)  celeritas  tis  impellentis 
fld  celeritatem  refifientis  ftatui  debet,  Tt  pQ^  ad  4A » 
<quo  Bdo  momentnm  efit^s^  ideoque  «t  mnmeotum 
^polfus  erit  =^A/,  <)uod  ouUo  modo  maius  ejffici 
Tom.VIILNoo.Comoi.  l  'i  ^'. 
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poterit    feu  fieri  omnino  nequic,  yt  ab  eadem  Ti  ita* 
pellente   ni4ior  efiedius  obtineatur. 

15  Cum  rathne  celeritatis  ^  ^  vis  impeHeni 
d^t ,  macbma  ad  maximum  effedtum  producendm  Jiterit 
pifij'u£la  ,  JriiUo  quoque  Jpe^ari  debet ,  quae  frimo  » 
quamwn  fieri  poteji ,  erit  dimimienda ,  tum  vero  eius 
ejjeCius  eo  minor  reddetur ,  qm  lor^ius  vis  impelkns  a6 
axe ,  circa  quem  machimm  vrget ,  rematetur. 

Afiumo  ergo  fndionem  iam  eo  ysque  efle  iiii« 
nutam ,  vt  minor  fieri  nequeat ,  et  Tim  impellentein 
rotae  ede  applicatam  ,  cuius  radius  fit  =:r ,  in  eadem 
flutem  diftantia  ti  opuS'  efle  F  ad  irid^ionem  fnperan^ 
dam.  lam  fit  M/  momentum  impuKiis ,  idque^  tinaid* 
inam ,  cuius  Ti»  impellensi  eH  capax »  qaae  agat  celerita< 
te  ^p,  et  quia  vis  ad  fridioaeRi  fuperandam  requifi- 
ta  F ,  Ttpote  in  eodem  locc»  applicata ,  eadem  cele- 
ritate  agit ,  erit  eiu»  momentunf  =  F/>  y  ideoque  Te« 
rum  momentum  eflfe<5his  detradbi  fridlione  erit  zz-Mf 
—  Fp,  ex  quo  quantitas  efiedus  ob  fridtionem  minutus 
aeftimari  debetr  Ponamus  iam  ,  rotae  illius  primariae 
radium  augeri  in  ratione  i :  X,  ita  Tt  Tis  impellens  ea- 
dem  nunc  applicetur  ia  diftantia  Xr  ab  eius  axe ,  e(r 
in  hoc  loco  vi  tantum  opus  erit  ^F  ad  fi:idionem  fu< 
perandam  :  machina  autem  paucis  mutandis  denuo  ita, 
inftruatur,  Tt  pro  motu  Tniformi  Tis  impellen&  celeri- 
tate  py  cui  maximnm  momentum  impulfus  relpondeat, 
incedat ,  et  cum  fi-i<flio  nunc  tantum  huius  momenti 
partem  ^F/>  poftulet  y  Terum  momeatum  efi<B(^&  hoc 
'    -  '  *  cafii 
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cafa  erit  ^M/^-iFp,  ideoque  eo  maius,  quam  cafu 
praeced^te ,  quo  mgior  fiierit  numerus  X  Hinc  igi> 
tur  patet  fieri  pofie  •  Tt  ab  eadem  vi  impellente ,  fri 
dtioqe  mm  imminuta ,  multo  maior  efie^us  impctrari 
pofllit:  hic  autem  fiippono,  audo  illius  rotae  diametro 
fridionem  aon  augeri ,  vi^e  haec  regula  ita  debet  li< 
mitari,  -vt  quatenus  augepda  rota  hac  principali  fri> 
Aio  vel  noD  augetur  ,  yel  faitem  in  miaore  ratione 
aug^r ,  quam  diameter  rotae ,  eateous  (emper  conue- 
niat  hanc  rotam  maximam  fieri.  Ancequam  autem  ad 
hanc  regukm  confiigiamus ,  maxime  intereft ,  vt  no- 
tis  artificiis  firidbionero ,  quantum  quidem  fieri  poteft  , 
diminuere  cooemur ;  tum  yero  obferuatio  hiiius  regulae 
nibikMTiinus  maximam  a^ret  vtilitatem ,  propterea  quod, 
etiamfi  fi:idio  fit  minima ,  ob  eam  momentum  efifcdus 
fldhuc  notabiliter  diminui  pofiet ,  fi  fcilicet  X  dcnotaret 
firadionem  valde  pinam, 

16.  Denique  plurimm  ad  madhinarum  perfeitiO' 
tiem  (imfert  motus  vnijormHas  ^' ad  quam  ideo  imprmis 
macbinas  in/irui  oporfet ;  JS  erum  motus  non  fuerit  vm* 
formis  ,i  fed  per  interualla  modo  intendafur,  modo  remit- 
tatur  ,  tum  effe£tus  jemper  erit  minor  eo  ,  (pa  Jecmdum 
tegttlas  praeeedentes  obtineri  poffet. 

In  motus  difformitate  enim  ncn  folum  portio 
vis  impellentis  in  fiiperanda  inertia  conlumitur ,  (ed 
etiam  nonnifi  maxima  celeritas  aequalis  eft  ei ,  quam 
machina  eiTet  habitura  ,  fi  motu»  feret  vniformis. 
Namque  dum  motns  acceleratur,  vis  impellens   maior 

I  i  2  eft 
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e(t  tt  ad  aequili1)rium  rieqiiiticil,  ebisqne  idcirco  (Dcleritai 
miaot  f  quam  &l  ^  quae  mociii  viii£ctfilu  cotttteHiret  { 
ctH  autem  imeidum  madunae  motus.  eeletiot  iaeflii 
queat^  quia.  tamea  hoe  euenit»  <{aaada  machioa  aoa 
iu  totum  onus  agit  ^  iadft  aiiiil:  omoiaoi  iOi  augpiieatuiil 
cflfeAus.  reduadat :  Tttoqu&  ergpi  cdh  (empet  wo.  pi* 
lum  de  vi  impeilentd  pedt  ^  quaadO>  motusi  ooa  tdf: 
tni&rmi&.  Qaare  ia  tuxr  potkCmunl)  eH  incrtmhetniam» 
Tt  machinae,  qjuaotum  fierLpoted;  motu&taiJBbmi&coa- 
cilietur..  Hunc  io.  finem  iigitur-  ^  fdmo>  rot^  ^  qnae:  fe 
jnutuoi  mouent^  iti  fiiut  fabrieandae^  tt  dum  tOa.  tni«^ 
fonniter  mouetur  ^  etkim  leliquarum  motus  piodfis^ 
vnifijrmi&^  id  quod  dentibu^  rotarum  deblJtai  figutai  In^ 
docenda:  efficietut ,  quod  argumentnm  aatehac  ^efctc&^ 
Ibiui^  Deiade;  de&£bis  Taifibcniiitaris.  imfdmi^  eft  ^ec» 
timei2:endus-  ^  quando  nMchinai  ^tIhUi&  altematim  attoK 
lendi&  ac  demittendis>  tel  depdmendis^  deflinatur,  t>rOH. 
pterea  quod  corpori,^  quod  eft.  ioi  quiete,.non  fiibitQmo» 
tu&  imprimi  poteft  His.  ergo>  cafibuS.  machina.  ad  pi«> 
itilla  ita:  ed  applicandit  «,  tt  motus.  macbdOae:  ttoo.  &a 
<|uaa]r  raotnm  pilliltorum  »  feu:  tt  ille  taifoirmis.  ma.'>- 
aere  pofljt  ^  etiamfi  hic  1  (taui  quietis.  ac(telJeretur  ite<<' 
fumque  retardetur  ».  qui  «ffisfhu.  commodilGCune  pei  bnu 
clua  iocuruata:  impetrari  ihlet  ^  dum  eoim  hiiiiii|«ft^| 
in;idbiam  pidtlbim  eleuaadum  primum  arripit^  mixum 
tium  oMitinnare  potefi,,  etiamfi;  piihlium  panim  attoK 
haxt ;  id  quod  etiam  tfu  tenic ,  quando*  piiUlhun.  ad 
maximam  alticiidiniem  fiierit  elenatum..  Quoniam  au^- 
icm  hoc  pa^  |iifiitla  motui  maduoa^  ooa  liempetfart 
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Ti  rduftaotnr»  ea,  fi  plii»  liieriac»  ka  dirpoai  oponet^ 
▼t  tMcIlitaa  quoliis  fhooiiEat^  ia  ^lli  pluisk »  qtaoilifti 
alia  fiat  ia  loco  imo ,  alia  ia  fiunmo  ^  alia^  ia 
roedio  ilatu  Yerfeotur,  agat  y  fic  eOim  rehu^aotia  aequa* 
biiis  reddetur.  Idem  obferuaudum  eft  ia  omnibua 
mactiiais ,  quibcis  motus  reciptoci  produci  iblait ;  ac 
perpetuo,  quaado  tiis  tribus  rqjolis  eric  latis&dum  ^  certi 
efle  poflumus ,  macliioas  ad  fununiUD  peifi^kjoius  gcaduiiib 
cuius  taat  capaces»  «Ife  €119^ 
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X, 

nter  plures  modos ,   quibus  lentes  fuper  catinis ,  Gm 

immotis,fiue  in  gyrum  fu^is,  m&d  ac  poliri  (blenr, 

hic  eum  tantum  ad    examen    reuocare    conftitui ,    quo 

catino  vniformiter  in  gyrum  ado,    lens  ope  llyli  eius 

centro  applicati  ad   catinum    apprimitti^r ,  quo    fic ,  Tt 

ipfa  lens  circa  (lyium  lilsere  mobili»  a  catini  motu    io 

gymm   agatur ,    et  quatenus^eius  motus  a  motu  catini 

dilcrepat ,.  eidem  atteratur  ^    ficque  politura  perficiatur. 

Quoniam  hnc    ratione  nrbitrio  artificis  nihil  aliud  prae^ 

ter  locum ,  Tbi  lentcm  fiiper  catino  detineat ,  relinqui- 

tur.  Hic  modus  lentes  poliendi  prae  reliquis  geometri- 

cae  inuefiigationis  capax  videtur  ,  dum  contra ,  vbi  to  - 

tus  lentis  motus  ab  arbitrio  artificis  pendet ,  yix  quid« 

quam  definire  licet. 

Tab  IV.         ^*  Sit  igitur  PQRS  catinus  ope  machinae  rota- 

Fig.  I.  toriae    ccrta    quadam    velocitate    vniformiter  in  gyrum 

agendus,  circa  eius  axem  O,  quem  verticalem  aflumo, 

vt  motus  catini  in  plano  horizontali  abfbluatur.      Leos 

autem   AEBF   ope    ftyli    eius  centro  C  applicati  ita 

COtt' 
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Continao  ad  catinum  apprimatar »  vt  pandtam  C  irn* 
motum  lenietur ,  kns  autem  circam  id  libere  reuolo! 
queat.  Cadno  iam  in  gyrum  aAo ,  ipfa  lens  circiT 
fiyjum  in  mocum  abripietur ,  moxque  mformiter  cir^ 
Cumagetuc  ,  -  cuius  motus  celeritatem  ante  definiri 
oportet,  quam  effe<f]tus  attritus,  feu  celeritas,  qua  fingols 
loQtis  punda  fupec  catino'  teruntuc^  aflignari  qiieaf. 

j.  Deaottf  u  celeritattth  gyratoriam  catini ,  itai 
id  diftantiam  quandam  fixain  il  centro  0>  'vnitate  in- 
dicandam  relatam  ,  tt  in  difiantia  a  centro  quacunqud^ 
z  fit  celeritas  Tera  —«2,  cuius  quadratum  ituzz,  \i 
menfuras  certa»  obtineamus  ,  exprimat  altitadinem  huic 
ctleritati  dei^cam  i  haC  erga  fitterit  U  motusr  c^acinl.  prof. 
fus  determinatur ,  qtfippe  qutf  ^oaXHtat  y  pan<^uai  fpad' 
cunque  cadni  Z,  ciiiitf  difbntia  ah  ixtjC^  fuerit  OZ 
z=:Zf  ita  moueriy  yc  eius  diredio  fit  ret^  ZmzdOZ 
normalis,  celeritas  tero  =-:»«^,  qnae  tanta  efl:  incelU<; 
genda ,  quantd  d  lap(ir  grauis  per  aldtudinem  tiuzz 
acquiri  (blec  *,  quandbqufdefnK  cadnus  in  plagam  PQ^RS' 
circamagitur  ;  Ci  enim'  in  pliagam  conCrariam  circum-' 
ageretur  pari  celerltate,  celei^tas  quidem  pundi  Z  fo*- 
let  eadetb ,  led  dire^io  Zm  contraria  eflet  fiatuenda. 

4.  Quod  porro  ad  lentein  attinet ,  pcimo  eaH 
(^meter  AB  in  computum  eft  ducendus,  cuius  ^^miliis 
fit  CAzrCBrro.  Deinde  plurimum  refert,  ih^quan* 
ca  diftintia  eius  centrum  C  a  centro  cadni  O  ope  fiyK 
fixum  detineatttr,  quae  difianda  flt  OC=^.  Tuin 
uro  fi  de  efiedn  attritu»  iudicaie  Yelimos  ^  Ti»  qus 

e» 


ca  ad  catiQQcn  ^pprimltQK,  YvtiQfm  }aM  coooei^rx 
^u^e  Tis  f^q^etur  poivievi  ^P^  Cum  attjtevn  caota  vi 
tota  ^cies  leocis  inf^ipi:  «catiaQ  apprimatur  ^  Tis  qoa 
^uaelibet  eius  ponio  «tque  ^ideo  «lemeotum  ^ipprlmi- 
tur ,  ^x  elus  TatioQC:  ad  «}tam.  ^ciem  erit  coUigeQda  ; 
!fi(^uiclem.  alTofnimpas!,  le^ti  i^  catioi  figunun  efle  iudu- 
€tam^  tptuEDqi»^  4icsg;()^gni  ibk  |paUtu»  ^.  ablol« 
Tcndum. 

"$.,  |[k  qu.99  <;^9. 1iQat«f|)  fiint.  opta  conftitatis^ 
lauenig^ndus  el^  ^iiis  fx^q!^  ^  -^i  ob  centrum.  C  ^um 
«.li.us  €Cb  necp.t  ^  ^Ci  i^ratprius.  ^irca  itd^n  centnon^et 
<qui  toter  tfo^i^^  |>ripD.um  iQCunn  obtinet.  Statim 
^uidem  |>atet^  Tn^e^  <^  motuni  catini  ^  ^m  m  p|^ 
gam  PQF^St  fieri  jpoaQ,  in  firoiilem  pla^  Ai&.Bf 
abreptnm  44%  ^  <??lcr^.  buius  motus,  «ti^  ouqc  ^ft 
JQCQ^ta.  ^it  c^  $n)ili  modo  ibuiu^.  fnotus  celeri* 
tas;  igrranpria  =z,v^  iia.  ad  4Uilapjl3iain  £mn  =«  m^ki^ 
Tt  pundi  ileQd$:  cuiuscunque  ?i,  cuius  «diftantia  at)  ^ios*. 
cen^rQ  C  fuerit  CZ=x,  celeriCB  Tera  ifotnni  "^zz.^fx^ 
^ireiftione  cxiftente  Z»  iid.  CZ  nonnali.  TuRi  Teta 
Tt  puo&uon  C  immocum  teneatur,  quoniam  cnotus 
•catini  totam  lentem  auehere  conatur ,  itylo  praeterea 
Tim  contranitenteni  ^pplicatam  tffc  oportec  «  cuins 
^oaatitas  pariter  «rit  iooeftiganda. 

^.  Quo  Bunc  ieliclus  haec ,  tjuae  limt  incognita  i 
•de^nire  iiceat ,  aote  omoia  motum  rerpediuum  cuius* 
^ue  Jeotis  pundi  ratione  cadni  cxplorari  coonentt ,  ia. 
1^0  motu  verus  attritus.^opfidi^.      Ac  iptimo  ^uidem 
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flttritos  centri  kntis  C  fuper  catino  pei  &  eft  mani- 
feftus^  cam  enim  ob  diftaotiain  bC=:r,  pundlum  ca- 
tini  C  celeritate  i=cu  in  diredione  Ce  ad  OC  nor< 
inali  feratur,  lentis  autem  pundum  C  quiefcat,  haec 
ip&  eu  erit  celeritas  attricus;  quae  ergo  eo  maior  eft^ 
quo  Jongius  centrum  lentis  Ca  centro  catini  O  deti. 
iieatur.  Euidens  antem  eft ,  effitdum  politurae  ab  liac 
flttdtus  celeritate  ita  pendere,  -vt  partim  illi  ipfi«  par- 
tim  preffioni  fiiturus  fit  prdportionafis. 

7.  Celeritas  attritus  autem  omnium  reliquoram 
lentis  punAoram  (iiper  cacino  ,  noa  fdum  ab  huius  y 
fed  etiam  a  lentis  mocu  pendet,  ad  quam  inueftigatio- 
nem  figuram  fecundam  maiori  f^ecie  expre(&m  actbm- 
modemus.  Sit  eigp  pro  punAo  lcntis  ^ocunque  Z  "J*-  ^* 
diftantia  C2=jir  et  anguUis  ACZ=(|),  ad  C2  nor- *^'8'  ««j 
maliter  iungarar  Znzzvx  motum  Teram  pundi  lentis. 
Z  exhibens.  Catini  autem  pundum  fubiei^um  Z,  pCK 
fita  di(lanria  OZ—Zf  ferecur  in  diredione  ZmzdOZ 
normali  celericace  zzuz.  Sumta  ergo  Zm=r«z,  fi 
cacino  et  lenti  fimul  motum  imprimi  coiicipiamus  (e- 
cundum  diret^ionem  Zv,  ipfi  Zn  oppofitam,  etceleri- 
tate  Zvz^ivx.,  tum  vero  completo  parallelogrammo 
mZvz  ducamus  diagonalem  Zz,  res  eodem  reoibit , 
ac  fi  punAo  lenris  Z  quiefcente  catinus  fub  eo  pro- 
moueacur  indiredione  Zz  celeritate  zzZZfCpsie  ergo 
erit  celeritas  attritus  pundi  Z. 

8.  Cum  autem  fit  QCrrtf;  CZrrr,  et^tigulas 

ACZzzCj),  erit  OZzzz-^^Vice-i-xx-^-icxcoU^^), 

Deinde  pofito  anguloCOZ:^w,erittang.wzr^^j^ 

Tom.VIII.Nou.Comm,  Kk  et 
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et    fib.tt-rr^ili^:     pofto   ang.    CZOrr$[— c*,    cf 

triangalo  autem  Zkz  eft  2.yz=ivx\  zv=z2.m:zzuz 
et  angutus  Z  t^s  rr  CZOrrCp  — «;  Yndc  colligitur 
Z  5; — VCv  «7  :»r  A' -f- »» ^z — a  «  «  a:  «cof.  ((D  —  (i>)). 

Inde    Teio   coDigitur  «cd*.  ((p — &)}  =  :v + c  cof.  (p  »  epMy 

valoie  (ub(tituto  fit 
Z«— Vf-uv^x-f-Biia»— aavjTJir— aravjpcof.^)  ieii 
Z«=:  y(<:r«  tf+ 2  f»  (« —v)*coC  (I> -1- («— v)**x). 

9.  Pro  fitu  deindc  huiu»  lincae  Z^r,  qnae  celera> 
tfltem  a^txitu»  pundi  knds  Z  exprimic,  eiit  primo 
CLv  angitlufr  le^iB ,  tua>  Tcro  cof.vZ^ 

Tafr  m  at  fin  kZ«-  -^1-:=,  ''^"jt-'^  =  '-^^^^-coC 
^*'  »•  (CZvH-j»Zar),    Si  ergo  in  fig.  i.    lineam    Z«  f»^ 
peme  cum  CZ  angulum  condituere  afliimamtBy  tM 


fio.CZ;^=:'-2^^^ 


et 


cof.CZ«r^— i#^  exiffenw 

Z«=ry(f  tf  »tf-i-  arar(«— «)xcoC(ft-f-  (a-  v)'jc«Jj 

TBde  patety  (i  fuerie  ACZ=r(]>=:o^  fbre  Zz^zzicu 
-\-{u—v).X'f  ee  angirium  CZs  refium,  ac  fi  psacteK* 
fit  x=ro»  ecic  Kt  ante  celeucas  attiitus  ceotci  lcnci» 
Czzicu, 

xo.  lam  quaefKff  hoc  redlc ,  qoamiMm  fiabitiirs 
fic  ratioaem  ceterieas  gjmtoria  teoti»  o  ad  celeritaceaii 
gTmoriam  eatini  »?  ad  quam  refoloendam  duae  pa.- 
lent  ¥iaey  altera  indiieda  ex  priacipio  miaiima^  a4U0' 

Bl» 
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nis  petita ,  vlteta.  direda  ex  principiis  motus  negotium 
conficieos.  Secuodum  prioiem  nullum  eft  dubium  » 
qiiin  motus  lentis  ica  compaiatus  fit  foturus,  n  attri' 
tus  totus  fiac  minimus.  Quare  (i  in  Z  elemeotum  (a* 
perficiei  lentis  concipiauir»  ent  id  ob  variabilitatem 
tam  diftandae  CZ=:Ar,  quam  anguli  ACZ=:<P,  in 
expicfium  ::=xdxd<p,  quod  per  celecicatem  attritus  Zs 
multiplicatnm,  dat^it  eius  attritus  quantitatem 

xdxd^  Vificuu-^-  a  cu  («— «}*cof.  (f)  •+•  {u^)*xx) 
cuius  int^;rale  per  cotam  kntem  extenfiim  minimum 
efle  debec 

II.  Pioduda  reAa  ZC  vlcra  C,  concipiatur  par 
dementum  fupeificiei  xdxd^  ad  alteram  pactem 
redae  AB,  et  quia  hic  fit  Tel  x  vel  cof.  ^  negati« 
Tom  ,  eius  qnantitas  attiitus  eric 

xdxd0  V(ccuU'~  »  cuiu—v)  xcof.(P-{^(u-^)*xx) 
ConeAis  his  ambobns  elementis,  euideas  e(l ,  eorum 
fiimmam  fieri  minimam ,  fi  fumatur  vzzu^  id  quod 
Ttraque  fi>rmula  irrationali  ih  (eriem  conuertenda  fiicil-- 
lime  pacec,  dum  addititMie  poteftates  impares  ipfius  x^ 
ac  proinde  etiam  ipfius  u—v ,  fe  defiruant  >  vnde  mi" 
Bimum  ration^  celeritatis  v  inuefiigando  manifefio  elio 
dtur  vrrUy  qnod  cum  de  omnibus  elementorum  £lbi 
koc  modo  oppo(itorum  paribus  Talcat ,  (equitur  etiam  , 
totius  lentis  attritum  minimum  efie  futnram ,  fi  (iierit 
«trtr,  ideoque^  lens  aeque  .cderiter  in  gjrrum  agatur 
acque  cacinos,  ica  vt  ambo  aequalibus  cemporibus  fuas 
leiiolutiones  ablbluanc. 

K  k  4  '  II. 
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I  ft.  Veram  etiam  via  direda  ad  eandem  coof 
clulionem  manuducet.  Cum  enim  experimcmis  con* 
ftet ,  frii^ionem  a  fda  preflSone  pendere ,  neque  cele* 
ritatem  attritus  quicquam,  fiue  ad  augeodam,  fiue<fimi* 
nuendam  fi:idtionrm,  conierre ,  elementum  fuperficiei 
xdxdC(>  in  Z  vi  quadam  ipfi  proportionali ,  6b  pies- 
fioaem  vbiqne  aequalem  ,  in  dire^ne  Xz  (bllicicabi- 
tur ;  quae  vis  ei;go  fit  z=:axdxd<P\  et  quia  centrum 
kntis  C  immotum  tenetur,  «rit  huius  refpeiSu  BKunen* 
lyjm  illius.  vis  :z:^xdxd^.  CZfin.CZs 

'—■^  {ccuu-i-tcunu^v)xeojt(p-i~iu  —  »)»««/     *^*'  eiemenw 
autem  oppofito,  yti  fupra,  fumto,  orietur  momentum 

a,xdx^xHu—v)X'^euc^>'J>) ^  ^^ 

V(CCltU  — «Ctt(tt  — v)»o^.(J)-t>(u-~V)*%«)  *   ' 

-/      .  ■      '  •  '  .     . 

X3.  Nunc  antem  >  quia  motns'  lentis  lam  ad 
Tniibrmitatem  c(»npofitus  fiatuitur  >  .  necefle  eft  ,  vt 
borum  momentorum  (umina  vniuer&  ad  nihHum  ledi- 
gatur,  quod  cum  fiat  in  bini^  elemouis ,  oppoptis .,  fi 
capiatur  v—UridcmpvQ.totfL  lente  :  valebit.  Idem 
c^am  per .  integrationem  Xolito  more  elucet ,  pofito 
cnim  v=:«,  ex  demento  Z  oritur  .,momentum 
:^uxxidxd(pcor.<py  vnde  pro  iediore  elemeotari  CZ 
coUigitur  momentum  z::^ftx*d(pco(.^^  .  ct  pro  toto 
ad  marginem  ysque  extenfo  c=:^a^'^f<}>cof.4),  cuius 
denuo  inte^rale  eft  :=;l/i\^n  (}),  quod  p(;r  totam  len- 
lem  extenfum »  donec  fiat  4^zz:^6o\  manifeflo  10  ai« 
bilum  abit|  quod  non  fieret,  fi  non  eflet  vz:zu.  VI- 
cifim  ergo  altera  methndus  per  alteram.  coa$rfl98fqr« 
ct  ouQ  friaci|nain  miaiaii  per  fc    fit  eoideii»,  patet 
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fiinal  alterum  ,  qao  fridio  a  fola  preCfiooe  pendere  as-> 
Ikinitur,  veritati  omnjao  edfe  coarentaaeiun. 

14.  Definita  iam  celeritate  v=:»,  non  difficilo' 
erit  determiaare  vim ,  cui  flylus  ceatro  lentis  C  appli- 
catiis  ,  praeter  prelfionem  P,  reniti  debet ,  oe  centrum 
lentis  C  a  motu  catini  abripiaoir.  Cum  enim  GtvzUf 
erit  Zzzzeuj  fin  C22;j=:cof.<I)  et  coCCZ«=:-fin.(I>, 
ita  vt  fit  CZarz9o*-+-^  ,  ct  «Z»=:<J)=ACZ. 
Ob  fridionem  autem  vrgetur  «lanentam  fiiperfidei  len- 
tis  xdxd^  fecundnm  diredioaem  2.z  m  conftante  ; 
et.  quia  tota- fiiperficies ,  quae  efi  -zzitaa^  denotaate  <» 
peripheriam  drculi»  cuius  diameter  ed  zrt,  apprimi- 

tor  vi  P,  elemeatum  illud  apprimetur  \i  z=.^*^aa 
cuius  parti  quafi  tertiae  fri<^io  aequatur.  Sccibairos 
autem  genecalius  ^  pro  parte  totia  ,  ita  vt  elemea- 
tam  in  Z  fecundum  2«.  foflidtetar  vi  =^^4^, 
qaae  fccuadum  dire<aionem  C2  praebet  vim  r:^^^^^ 
et    fecundum    dire^ioaem   ad   illam    normalem    vim 

\rxd»d<Peof.<P  "  '  • 

•— "  or  aa.        * 

15.  At  per  ea«  qaae  lupn  <Aendimas,  omoef 
iftae  vires  normalen  fe  ddfauaot  >  vade  (fylus  fufiinece 
debet  ahms  ilias  vires  &cuadam  CZ  ageaces ,  quae 
funt  =^^'5^-^^,  et  quafi  ipfi  centro  leatis  C 
iecundum  dire<aionem  CZ  applicatae  eflieat ,  concipi 
pofliint.  QuaeUbet  vero  huiu&modi  vis  refoluatur  G>, 
cundum  dirediones  fixas  CA  et  C^,  eritque  vis  fecun^ 
dum  CAzz^-^*^-^,  €t  vis  -fecundum 
C^  zz  hliMllJiiL^^      Illa  primum  integrata  ,  pofito 
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xzna^dat  ~P</(I)fin.(|>cof.(|)=^P</(I)fin.a(I>,  cDios 
porro  iotegrale  cft  =:  ,^P(i  —  cona(|)).  Pofito  nunc 
pro  tota  leote  ^zzq6o\  baec  Tie  fecundum  CAeua- 
nefeii:.  Altera  yis  (ecundum  Ce  (emel  int^rata  dat 
;^,P</(l)fin.(I)*=:7,P</(|)(i-coCa<J)),  cuius  feqoens 
integrale  eft  =  7^P((t>-{fin.a<})),  ct  pofito(I)=3«o* 
szznf  prodit  vis  (ecundum  Cr=:iXP. 

16,  Ob  motum  eigo  catini  ftylus  fuftinet  ^m 
r=lXP  fecundum'  direiSJonem  Cc,  quam  artifex  con* 
tinuo  vi  contraria  et  aeqHali  renitendo  deftruere  debet, 
fiquidem  ceattum  lentis  immotum  tenere  Telit.  Quare 
fi  Xz=$,haec  vis  aequatur  fextae  parti  preflfKXiis  totiui 
P,  qoa  lens  catino  apprimitur,  coi  conclufioni  per  & 
Terae  Tnicis  cafus  aduerfotur  •  quo  ccntrum  lentis  C 
ipfi  centro  catioi  0  apprimitur ;  tum  enim ,  quia  lens 
pati  motu  com  catino  ciicumagitur  •  nuHusque  attritas 
cxcrcetur,  ftylus  etiam  nullam  Tim  fuftioet.  At  ho- 
iusmodi  exceptio  femper  f  quando  de  fridione  aginir , 
idmitti  debet;  com  enim  in  moto  tardifiimo  fiidio 
seqoe  fit  magna  atqoe  in  celerrimo ,  moto  tamed  pla- 
Be  eoaoefeente  fiidio  qoafi  fobito  eoaoefeit.  Neqoe 
ergo  hoc  iocommodiim  tanqoam  Titiom  calcnlo  eft 
impotandom. 

17.  Com  duplici  demonflratiofte  euidtum  fit,  eflc 
vr=tf,  idem  etiam  experientia  egregie  confirmari  de- 
|>rehendi ;  in  qoacnnque  eoim  catini  loco  iens  detine* 
tMtur ,  eius  veuolotiones  femper  exai^ifiime  com  reoo- 
JtttioQibos  catini  cooueDiebant ,   oeque  tIx   Tllam  ioae- 

qoali- 


qodlitatem,  fie  in  motus  qiiidem  idltio .  obferuare  licuir. 
Vode  patet  fiatim  ab  inicio  motut  leuolntioQes  kntii 
le  ad  eam  aeqaalitatem  componefe  j  quam  caknlus 
onendit^  quin  etiam  mota  catini  modo  intenfb,  modo 
remiffi) ,  lens  eandem  inaeqaaHtatem  ieqni  obferuata  efli. 
Hic  ergo  infigne  cemitur  fpecimen  foecundiffimi  illtu» 
principii  minimae  adionts,  qnod  eo  magis  omni  attentioBe 
dignumvidetur,  quod  edam  in  motu  per  fri(ftionem  impe* 
dito  tam  felici  cum  lucceflii  adbiberi  potuerit,  cum.hade* 
nus  eius  \fus  tantum  in  motibus  'liberis  a  Tiribus  Teti 
nominis ,  quibus  fridionem  yis,  anottmeRire  licec  >  pcr* 
turbati»,  fit  oftenii»r 

iS.  Quooiam  igjtur  e%  eo,  qood  inueDimui 
vzzzUf  fequitur  efle  celeritatem  ZzzzcUf  patet  in  eo- 
dem  knti»  &u  omnia  eiu»  pund^a  aeqnalt  celeritate 
fltteri ,  ideoque  pari  ti  laeuigari  ac  poliri ;  qoo  ipio 
hic  mechartismus  non  mediocrirer  reliqufe  anteceUity 
cum  alfas  alia  lencis  punda  fbrtius,  alia  debilfus  ^  atteri 
foleanc.  Praeterea  vero  bic  perfpicitur  ^  cekritatem  at- 
tiitns  rationem  feqni  interuani  OCrr^,  ita  Tt  fi  cen- 
tnTTO  lentis  C  centro  catini  O  applkeoir,  nullu»  plano 
actritus  fit  fiituras;  quo  longius  autem  interualtum  OC 
caputur  y  eo  maiorem  ^re  atcritum  ,  idiqife  io  eadem 
ratione.  Quam  ob  rem  omnino  neceflfe  ed,  -vt  ca- 
tini  magnitodo  mukum  fuperec  itiagnitadinem  lentis , 
qoae  r^ib  etiam  ab  atti€ctt>U9  pcobe  cd^ferimi  fbkt, 

ip.  Hic  igrttnr  ingen»  confpicicur  drferimeit  fnter 
fiidJQQem  et  aaiixam  ^  ^ae  daa/e  le»  ^vu^   coofindK 

felcoc» 
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ibfent.  FridHo  eiiiin>  fiue  motus  fit  taidior,  fiae  Telo^ 
cior,perpetuo  roanet  eadem .  cnro  attritus  eiusque  e£fe- 
Aus ,  qui  in  abrafione  efi  conRiniendus ,  roaxiroe  a  Te. 
kicitate  pendent,  ex  quo  attriois  quantitatero  coromo> 
di(firoe  mederour  eius  celeritate  Zz  in  prefiionero  du< 
Aa.  Qiare  ii  in  fuperficie  lentis  confidererous  elemen- 
tnm  </Z,  quod  quia  catino  appriroimr  vi  =54^ ,  tc» 
rlturque  celeritate  =r«,  erit  quantitas  mnmz^-^"' 
Hioc  ergo  lens  eo  promtins  laeuigabitur  et  polietur» 
quo  roaior  fiierit  quantitas  ^ ;  quae  propordooalis  eft 
X* ,  vi  P,  qua  leus  catino  apprimitur,  2" ,  eeleritari  » > 
•  qua  catinus  in  gyTum  agitur ,  3**»  interuallo  OC-zzt 
quo  centraro  lentis  difiat  a  centro  catini ,  et  4** ,  deni- 
que  reciproce  fiiperficiei  lentis,  ita  Yt  quo  lens  fiieiit 
roaior,  eo  tardins  laeuigario  perficiatur. 

20.  Hic  autero  non  tanturo  ad  lentis  attritum  efi  r> 
(piciendum ,  fed  qnia  catinus  etiam  atteritur ,  eiusque 
fuperficies  abraditur,  nifi  vbique  aequaliter  radatur, 
roox  eius  figura  alteratur ;  vnde  fit,  Tt  deinceps  etiam 
lenti  figura  a  propofita  aberrans  inducatur.  Quam 
ob  rero  necefle  efi,  vt  etiaro  attritus  ipfius  catini  accura- 
tius  inueftigetur.  Primo  autem  patet  oronia  catini 
punda  ab  eius  centro  aeque  reroota  quauis  reuolutione 
Tab.  ly.  flcqtislit^i^  arteri.  Confideiemus  ergo  catini  pundum 
Fig.  3.  qucdcunque  L  a  centro  catini  O  difians  interuallo 
Ohzzjfi  quod  vna  reuolutione  tamdiu  tanturo  atteritnr, 
quarodiu  per  angulum  MON  profertur.  Cum  iginii 
flttrinis  momentaneus  fit  ci:;;^ ,  vna  reuolutiooe  iotegra 

totui  attritus  cenlendus  erit  ^!^.^'^»°-  ,   fiquidein 

puQ&i 


k 
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puodi  lentis  L  qmatSiae  amitas    voa    loioltttiQoe   ex- 
primatur  per  ^. 

ar^  Cum    nunc    fit    CM:z:CAr=tf;  OC=:^; 

OMz^OL^jj^.erit  cof.  LOMc:'-^:*^^-^'' ,  vnde,ob 
'7r=:i8o*',  erit   attritus    puodti    catiai   L  durante  vna 
teuolutione  =,^^.  A  cof.  ^^^—y*^^,  quaecxpreflGo 
taotum  pro  iis  catini  pundis  valet,  quorum  diftantia  a 
centro  O  intra    Itmites   AO=^+if  et  BOz^rc—a 
continetur, quoniam  tam  in  vtroque  limite,  quam  extra 
eos  ,  attritos  euanefcit.     Hic  autem  notandum  eft  ,    fi 
fiierit   c<^a  ,    ttyzza-e^   foi»    A  cof.  "-—Ty*^ 
=  i8o*=:7r,  (eu  baec  catini  punda  perpetuo  atteri, 
quod  multo  magis  valebit,  fi  fiierit  ^'«^«i-^c,   boc  fci- 
licet  cafu  (patium  circulare  circa  centrum    catini.  O» 
cuius  radius  eft  =:<7— «r,  perpetuo  attritum  patietnr,  ec  , 
quidem '  aequalem  ei ,  cui  lens  eft  fubieda.     Cuiusmodi . 
attrlto  fi  totus  catinus  afficeretur ,  non  eflet  metuenduni* 
vt  eius  figura  deformarctur. 

» 

2ft.  Cum'  auttm  ic^um  (patium  annukuEe  catiot 
knti  fe  applicans  atteratnr ,  quamdiu.quidem,  kns  ia 
codem  Idco  detinetur ,  ous  tantum  figura  alterationem 
patitur ,  eamque  non  aequabilem ,  vnde  Q>baericitas  e^s 
tandem  vehementer  mutabitur ,  Wti(.]ue  i^qintt  figuia 
a  ftopo  non  mediocriter  aberrans  imprimetur.  .  Hiitc 
incommodo  artifices  remedium  a&rre  conaotur ,  dum 
lentem  modo  propius  admouent  ad  centrum  caiini,  mo- 
do  ab  eo  longius  remouent ,  quo  pado  quidem:  ts&- 
Tom.Vlll.Nou.Comm.  LJ  num 
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num  drca  ceatnm  attenmt,  fed  cuca  Biaig|iiem  itttTi. 
tus  muko  mkior  roanet  >  ita.  vt  ne  boc  cpdem:  fflodO) 
eatinu&  per  totam  fuperficiem  aequalTter  radatur.  D&. 
mde  vero  etfi  hoc  moda  attritus  non  tara  -inaeqiabilis» 
fit,  quam  fi  len»  iugiter  va-  eodem  loco:  detineretup^ 
tamen  is  non  cwta^  quadam.  lege  diftributtuc ,  -vnde  fit». 
irt  fignta-  catini  a  (phaerica  mox  notabiliten  lecedat^ 
folique  fbrtunae  fit  tribuendum^,  ^-  quandoque.  boQae: 
indolis  lcQtes  boc  modo  elahorentur;.  , , 

2:3^.  Ad  catihi  antem  attritum  aeqtabilem  redl- 
dendiun  opdmiim  remedium  videt^r  ^.  fi  fiiifium  qnod- 
dam  vitn  praeter  lentem  faper  cacino.  atteianir^,  cuius> 
^;un-<  et  preffip  ita  fit  con>parat»,.  vt:  fingula  catini: 
punda,  tam  »  lente,.  qoam'  ab  ifto  fhifio,  aequabiletn  at*; 
Tabt^  V;  ttitum  patiantur.  Quo  huius  frufii  figuia  fimplicior  pro- 
!%•  .z«  deat,  ponamus  iateruallum  BOeuane(cere,leu.efieOG=r 
r=:CB=:iC»^,  catiaiqne  ndkim  Qk.  diametra  lentis  24- 
eflb  aequai^y.,  quandoquidem^  csaa  tens  perpetno  ia  eo- 
dem  Ibco  detineatur',  fnperfluumforet^  catinum  amplio» 
icm  efficere;  Sit  igitQr  EG^i  fignfa^  iUins  fiufii  Thieti 
^uefiti,  qwNl(C0Dtinuo<^  catino  imeodem  loco  s^plica* 
tum  detineatur',  eique  pondeie  =(^  af^matQr,  caiHS^ 
uea  fit  ^eei  Qmxuam  nihil:  lefert,  qoa  ia^  Iogo^ 
iioc  fiufiQm  j^pJicemQB ».  cooc^iamu»^  id.  ia  iifiu: 
DOHVT. 

%^  Com  igitar  cadQl  po»f{ii   L   a:  centto    O^ 
&KCVIMU0  0L=:/:  difiaoda- ob^^0'a.knte.  attritQin- 
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patlantur,  culaiqoatidtasTna  retidutione  eftrz^AcoC^^ 
— iTff"^'LM.  Tum  vero  eadem  punda  L  M>  fiufto 
'vltri  per  arcnm  VR  ^efenintnr  celeritate  uy ,  ec  quia 
preflio  ia  fingulis  punAls  efl:  vt  ^ ,  erit  (puntitas  at* 
tritus  in  vna  reuolutione=:^.,^r=;^.KV  ,  vbi 
2  -Kj  peripberiam  totius  xircuU  denotac.  Necefle  «igo 
eft,  vt  fummaliaram  expreOionBm  iFS5.LM-4-;;^.KV 
;fit  quantitas  -conftans ,  quae  ftatuatur  =:—.!.  At  po^ 
ika  feAa  OD  ad  AO  perpendicuiari,  ob  aroom  LMK 

r::?/,©ritliaecconaaasr=5|f^.LMK,  ita  vt  faabet- 
tor  haec  aequatio: 

.         .-|^.LM-f-,|h.KV=„-|^.LMK 

^uae  xeducitur  adhanc:  ,%.KV=-5^.MK. 


«5.  Erit  ergo  arcus  KV=:|||^.MK,  tadftent» 
OK=rj;  vnde  porro  area  Ipatn  DOHWlzizee  defi- 
oiri  poteft.  Cum  enim  fit  MK^j^Afin.^,  habebi. 
tur  KVr=:^f^Afia.f^  «  huicque  aceae  ekmentain 
KV.4y~^ifr<fy'Afin.f^,  cuius  integrale  eft 

g^VAfin.,^-  -^VUaa-yjy-ita) 
quod  per  totam   ftuftam   cxtenfiun   ponendo  jrrftii 
praebet  aream  totam 

vnde  quidem  non  area  ^^,  fed  pondus  apprimens  Q,  ita 
defimtur,  vtfit  Q=.^^^'^  Tnde  fioe  ponatur  91=7 

L  l  a  ikic 
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fiufc  TT  — ??|,  ^at  Q,rzAP»  feu  (^=:|fjP,  vndc  conftat, 
quaato  poadere  fruftum  vitri  catino  apprimi  debeat. 

±6.  Ad  figuram    autem    fii](li    vitrei    inuenien- 
dam  quia     inuenimus    *-q^  zr  ——  ,  habebimus    hanc 
aequationem  KVrij^^-.j-j^;.  MK ,    vbi  ee    pro   lubitu 
a^umere  licet.     Statuamus   ergo  eezzlit  —  i^aa  ^   vt 
area  frufti  (it  ad  aream  lentis,  vt  Tr—t    ad  tt,  (eu  4 
ad  II,  fiatqueKV  zr^.MK.     Ad  quam   aequationeni 
condruendam  dudo  per    centrum    lentis    C    quadrante 
CHX,  qncm  reAa  OM  fecet  in  T»erit  TXzrj.MK, 
ideoque  KVzrXT,     Vbique  ergo  fumatur  arcus   KV 
aequalis  arcui  XT,  et  fpatium  curua  OHVI  et  radio 
OD  inclufum  dabit  fignram  fi-ufti  DOHVI,  (eu  in  firu 
lentem  non  impediente  F^Obvi,  quod  pondere  Q^r  ,VP 
catino  appreflfum  defideratum  prae(tabit  efiedum,  vt  fi- 
gura  catini  non  deformetur. 

27.  Etfi  conftruAio  Uneae  Obvi  eft  &cUis, 
dom  vbique  arcutJbv  arcui  xt.  aequalis  eft  capieQdus, 
conftituto  (emicirculo  OmD  (emi(fi  lentis  aequali ,  ta- 
men  conueniet,  aequationem  huius  curuae  ad  coordinatas 
orth()gooales  &Item  proxime' reduci.  Sit  igltur  Op—p 
ci  pvrr^,  exifteotc  Ok-=zy^V {pp-^qq)  etOrr<x, 
et  vocetur  angulus  ibOi»=AGn.^=:()) ,  vt  ^ty^.^a 
fin.C]),  vnde  ob  Jbvrrx/^-tf^^^  hincque  auguluiii 
jkOv=r-/±=  .-7^  leperietur: 

p=:a«fin.(pcof,^  ct  ^=:atffin.(I)fia.,-]5?^, 

vade 
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'vnde  spproximando  colligitur 

^  =:  o ,  5453/>-t-o .  03  5 1 3 .  Jv 
Initio  fcilicet  circa  O  haec  curua  abit  in  redam  ad  OE 
angulo  28**,  39',    cuius    arcus  femiffi   ladii    aequator 
incliuato ;   pro  pundto  extremo    autem    f   fiunt   coot« 
dinatae />  :=  ^  z=  <3  V  a. 

9  8.  Facillime  aotem  huius  finfti  figura  in    praxi  Tab.  V.. 
hoc  modo  delioeabitur :     Radio    OE    diametro    Jentis  ^'S-  ^ 
aequali  defcribatur  circulus  ,  in  quo  primo  capiatur  ar- 
cus  Ei:=:45*,  tum  vero  arcos  En  (emiffi  reAae  0£ 
aequalis ,  qui  continebit  quafi  28*,  39^:    Deinde  centro* 
O    radio   dimidio    O^    defcribatur    arcus  eg  continens 
30*,  ac  duda  veda  On  linea    quaefita    circa   O    cum 
hac  reda  coofiindetur )    nim  Tero  ab  ea  paulatim    re< 
cedcns  per  pundum  g  tranfibit ,   indeque  proferetur  ita 
ia   pundum  /,  yt  hic  circulum  Ei   tangat.    '    Frufium 
ergo  Titri  terminandum  eft  primo  reda  OE,  tum  arca 
Bi,  Ac  deoique  linea  cnrua  O^i    oilen(b    modo    prae- 
fcripta :    hocque     Titrum    catino    appreffum    pondere 

Q^zTt*!?,  dum  P  ell  pondus,  qao  leos  ei  apprimitur^ 

impediet  catini  deprauationem. 

99.  Hic  modus  figuram  catini  intemeratam  con< 
(eniandi  in  Tfum  vocari  nequit,  nifi  len&  iu  detineatur. 
Tt  eius  on  ad  centrum  catini  Tsque  pertingat.  Si 
enim  a  knte  centrum  catini  plane  non .  attereretur  | 
qaooiam  etiam  a  fiuilo  vitri ,    quod  catino   iromotum 
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inctmibere  aflinno  >  inilliim  attritiim  pateretur ,  tiSbSi 
inde  atxadeietur ,  oeque  «igo  deprauatio  eius  caueri 
poilet.  <^uae  eft  caufa^  cur  hic  leBtem  vsque  ad  ca- 
cni  centtum  O  porrigi  afliimferim.  Caeterum  cum 
tam  lentis  fentnim  C  ope  (lyli ,  <quam  totum  vitri 
fiuftum  perpetuo  ia  «odem  loco  teneri  debeat^  artiiex 
Arenuus  ope  fimfdicis  mechattismi  haud  difficulter  hoc 
exequetur ,  ^OHilqiie  efficiet ,  vt  cum  Jens  dato  poa- 
4ere  P  catino  apprimatur,  &uftum  iritri  debito  pon- 
dece  Q^^  quod  ad  iUud  (ii;  Tt  3  ad  xi,  fit  oneratum. 
Hocque  paifto  leotibus  {xaeftripta  figura  induci  poterit , 
^iun  inter  operaadum  figura  catini  jion  deprauatur. 
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KOVA   aV^AI>AM  VECTIS       ., 

PROPRIETATE   DlSSERTATia 

AaetOTflr 
F^    J^.    T.    JEBWa 

Ia  euoluenda  magoet»  theom  occupatis,-  fertuito  &> 
notabilem  quandam  iredtis  jfroprietatero  iiicidi>.quam> 
Ttpote  noo  inelegantem  r.  ct  a  nemine  y  qpantum' 
feio ,  animaduer&m  )  obfiuioni  eripiendam  effc  iudicaui>> 
vnde  non  incoogruum  puto ,  fi.  ipiius  inr  Commcatanu 
Academiae   mentio  Umciatur* 

Slouam  iflam  proprietatem  ^uens^  compieHeip^  «f  ,{^  ^ 
dit  theorema:  VeSifs  "BAC^  aiquaUum  brachiorum-^l^^  i» 
exttemis  punSlis  B  et  C  applicatae  cogitintur  vires  dlu 
tHe  tttagNitudihis ,.  ftabentes  fecwtdum  dfre3iones\  re£Hs* 
po^ione  datis  LM  et  0N>  paraffelas ,  ficundum  lineas 
nempe  BB.  et'  CF:  "ExBibeatur  aUira  Sarum  virim 
per  reStam  BDt  aUera  per  EF,  et  prior  rejbluta  vo^ 
^itetUr  ih  vim  ve&i  paraJkldm-  CB,  atijue'  tarmalem 
ED\  pBfimorqme  jimH'  modo  «r  vires  CG  et  GF» 
'£>fto  fwe  vedtem  ABC  in  aeqtdHMo  con/litmmi  qudn^ 
do  eum  adqui^-Jtum.f,  vt  Jmma.  iwium'  £5-  et  CG' 
fit'  maximumt 

Ero  demonffaandapropofitibnis  iftius-mitate^  co^- 
laJtetuK  j^fitiooe   data   reAa   tertia  KS^,  fitque    aQ& 
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gulus  LPI=ra,  0Q,H=f3,  BKH=r(I>,reaaBDz=A, 
CF  .Vero  =13.  Quaeramus  iam  fitum  T6i9;is,  fiue 
angulum  (}),  qui  fummam  redaram  BE  atque  CG 
reddit  maximam.  Quoniam  hic  angulus  LPI  fiae 
BHI=«,  BKH  vero  =r(J>,  erit  EBD=a-f-^, 
vnde  obtinemus  in  triangulo  reAangulo  EBD,  £B=:A 
cof(a-i-(|)).  SimiUter  cft  angulus  FCG=:p-(t>, 
atque  CGrzBcof.((3-<l>).  Fit  itaque  EB+CG=:A 
ccf,(  a-t-(|>  )-i-Bcor(  p-(p)=:(Acof  a-i-Bcof.p) 
cof  (J)— (Afin.a— Bfin  p)fin.(|),  quae  quantitas  fi  de- 
beat  efie  maximum  ,  eric ,  poftquam  capta  funt  difle» 
rentialia  —  ( A  cof  a  -H  B  cof.  (3 )  fin.  (J)  </(J)  -  (A  fin.  a — B 
Cn  ^)cof.<pd<p-o,  vndcdcduciturtang.(;)z:Jg|^^, 
ex  qua  aequatione  dedudus  Talor  ipfius  ^,  quaefin 
fatisfacit. 

"Ex  flaticis  porro  notum  eft,  effe  tum  vedeai 
BAC  in  aequilibrio  confiitutum ,  quando  eft  ED=FG. 
Cum  ergo  fit ,  yti  ex  fupra  traditis  ticile  conduditur , 
ED=Afin.(a4-(I)),  atque  GF=zBfin.(p-(I)) ,  crit 
pro  ftatu  aequilibrii  A  fin.  ( a -t-  (j) ) = B  fin.  ( (5  -  (J)), 
fiue  A  fin.  a cof  (p-l-  Acof  afin.0r=Bfin.  pcof.  (p— B, 
cof.(3fin.(I),  vnde  fit  |^-i^:=tang.(l),  qui.  valor, 
cum  idem  fic  cum  antea  reperto,  veritas  affecti  noftri 
abunde  patet. 

Dubium  autem  incidere  poteft  ledtoribus ,  an 
reAe  afiferuerim ,  BE-f-CG  efie  maximum ,  conditio 
enim,  quod  quamitatis  jftius  differentiale  euaneicac, 
pro  bacce  re  probanda  non  iiifficit,  cum  BE-f-CG 
quoque  efle  poflit  minimum ,    immo  contingere  qucac, 
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Tt  aeque  maxUmiin  lic ,  fiqque  nununum»  Aft  dubium 
iacile  tolli  ^teft.  Ponatur  breuioris  expreflionis  cauia, 
Bfin  p-:Afin.«rr:|^,'  Bc«rj3'-hA«of.rtz3M',    atqufc 

lBEr+-CG±i2;.  QiionSani  iam  |ho  calu  dz:h6j^ 
rtang  <t>.  «ritfin-.O-yJ^  ^tqnc^con0^y-^== , 
quos  valores  iubftitaendo  m  forjnjola  fupra  tepei^a,  erit 
pro  cifu  V2  r=  o,  «  n:  V  M*  -H  N*.  5it  porro  <p  iftud, 
xjuod  v^ip(^d^t,dzz:.pt  =:^t:^u^  Ijt  ^  jrefpondeqs 
«lii  valori  jpfijK  «qi:\[/--hy?  cricquc  tu»  siz-iVlcojf. 
<.vl/-^-Y  )-ri-Nfin|.'(,%i/  •H^'y.)=M.co(.-i4^cof.y-.M  f?n. 
Ap  cof .y + N  fia.  .v|/  CQf  y  4-  N  cof.  \jy  fin.  y ,  iquae  forn^ul^ 
Pb  -<in.>j/-:^^==i,  ft  cof^£z^^=r,  tnmfit.» 
cof.YVM*-l-N*=:2.  Qpttdfi  ergo  ■z  tefpondens  </g 
«ttanefcemi,  ■■qubd   tupra  feperturti'' «ft  ~^VM"-4-N*, 

indicetur  per*^,  «rlt  ^cofy  :r:2. 

■ .       • .      '     '  •  •         '■,.,.  . 

Cum  ataque  'cofy,  'qQiQDnque  valor  tribuitnr 
dflgulo  -y»  ^»t  fenjper  rainpr  tadio,  .fipe  .Tnitate,  ecit 
generadm.  «<«'',  ^ndc  m^,  <«omao,  wti  aflcrui,  eft 
gtiaximiim. 
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DESCRIPTIO 

IMSTRVMENTI    CVIVSDAM, 

NAVTIS    BAROMETRI  AD  INSTAR 
INSERVITVRI. 

AVCTORE  l(X  SRN.  ZEIHERO. 

Praecipaum  Barometri  marmi  lequKitum  ta  ea  con: 
fiftit ,  tc  aer  in  eiusmodi  agn  corpiis ,  qood 
tiauis  agitatione  nullam  patiatur  mntationem.  Qpare 
iam  (iiperiori  ^eculo  Cekb.  Dr.  Kt^rtus  Hook,  fiimma 
du&modi  inftrumenti  Ttilitate  connidns ,  Barometrora 
quoddam  ,  quod  concuffionibus  nauium  non  alteretar, 
eKogitauit ,  .  coniung^ndo  Thermoroetrum  Florentinino 
cum  I^ebielumo ,  et ,  inflituta  vtriusque  tbermomccd 
comparatione ,  in  quorum  Tnum  aeris  pondus  fimul 
tiffti  alteruaor  dutem  nullam  ab  eodem  patitur  miita< 
tioQem,  lcihm,  diuerfii  aeris  pcodera  indicantem,  per* 
£cieudo ,.  vti  cx  Traasaftionibu»  Angficaoi»  Docum  eft. 
Fari  etiam  modo  Cel.  Anmtms  Barometmm  ▼(!»  buic 
memoraco  infcruiens  inueDit ,  idque  in  Adis  Parifiaa 
dcfcripfit.  (*) 

Vtrumqne  ferfi^  inueotom  oon  modo  per£(S^iu9y 
kA  ad  Tfijm  etiam  accommodatius  reddi  poflet)  fi 
quis  rem ,  de  qoa  agicur ,  denoo  fulcipere  velit. 

Hac  occafione ,  dum  omnia  qoae  hoc  fpe^nc 
momenta,  penfitabam^    nouom  foueotum  fiA^iit,   (^iod^ 

quumi 

i^y  Vid.  MeiD^  de  rAod  des  Sc.  4e  fm^  «»•  1705.  p.  Cim 
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qaum  lR)rtafle  ad  alia  inoeiitai  multiplici  ¥(11  praeclara, 
aditum  pate^cere  poffic*  in  publicum  proferre  non 
dubitaui. 

Si  concipiamus  mercurii  loco  in  tnbo  ToricelKa* 
no  elaterem ,  euidens  e(t ,  eum  vsqne  dum  compre». 
fum  iri ,  donec  aeris  preffioni  perfe^e  refiftat  Inde 
porro  fequitur ,  elattrem  hunc  fub  alritudine  mercurii 
io  fiarometro  Toricelliano  minore,  e.  g.  27^^  minus 
comprimi,  quam  fi  altitudinem  2S  Tel  ap  digitorum 
flttigerit.  Hic  itaque  elater  non  lecus  ac  columna 
mercurialiSy  mutato  aeris  pondere,  (patium  quoddam 
percurret ,  et  fi  indice  inftruerecur ,  pari  modo ,  ac 
mercurius,  inde  oriundas  routatiooes  indicabit 

Hoc  antem  fequenti  roodo ,  ego  vt  acbittor  \  f^  yi 
effici  poteft.  Confiruatur  cylindtus  roetallicus  ABCD» 
^ll  alias  ad  euacuandum  feu  comprimendum  aecem 
▼timur ,  eidemque  adaptetur  embolus  E  pertica  £F 
infirudus ,  ita  »  Tt  minimam  ,  quantum  fieri  potefl; , 
patiatur  firiAicmem;  fedulo  tamen  in  confiruAione  ca- 
veatur,  ne  aer  intra  parites  cylindri  et  emboli  latem 
■fefe  infinuet.  Inter  haac  £,  illiusque  opecculum  AB| 
«daptetur  fpiralis  G,  cpnt  alteri  eztcemitate  embok)  £, 
altera  operculo  AB  fit  afiixa.  H  eft  alter  embolus, 
quo  aer  in  cyiindro  imer  Ttrumque  embolum  conten- 
tus  euacuatur.  IK  eft  capus ,  mediante  cochlea  K  em« 
bak>  H  ¥el  iungendus ,  irel  pro  lubim  ab  eo  fepacao* 
dus.  Fyxis,  fiu  fiindus  CD,  foranune  (^draogulari, 
tanboli  partem  eiusd^  fimnae  x.  i..  commode  reci- 
pieoieieft  inftcudns.  a.  a.  eft  alia  emboli  H  pacs  ro- 
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tunda ,  iriqite  fe  incifam  habeios'  cochlekm  ,  hoicqae 
refponddc  alceca ,  femina  3.  3.  qtiae  embolum  per  fo- 
nmen  fiindi  quadrangulare  retradum  retinet.  4.  4.  eft 
aopulu»^  coriaceus,  imei  cylindri  annulum  s.j^.etpjxi- 
dem  CP-poAtu»,  qui  ipnpedit,  ne  aer  extemus  em« 
4>oli  lateraTubeat.  Embolo  H  itaque  verfus  embolum 
£  .protrafo  ad  ^inilis  omnimodam  compreffioaem 
(•dematur  autem  prius  bamalus  «c,  \t  arfte  ad  fe  inui- 
cera.applicati  poffipt  emboli)  iodeque  ad  fiiqdum  ys- 
que  retrado ,  fpatiuna  inter  £  ec  H  euacuabitur ,  ec 
«xterna  emixSlum  premens  aeris  columna  (piralem  G 
nd  certum  g^dum  extendee,  don^ c  aeris  pretnoni  pec- 
&&e  refiftac.  ,Froud  aubem  aefis  pondus  mutacur>  (pi- 
xalis  etiam  plos  minu&ue  extendetur»  embc^sque  vna 
cum  fua  pertica  F£,'  a  thinijtlo  aeris  poodete  ad  maxi* 
mum  Tsqtie,  {pdtium  certum  petcurrer,  et  quodtibet 
-perticae  £F  |ton<f%itm ,  ad  extern^m  Opercult  Itiper» 
fiderti  AB  rblatum,  potidiis  aeris  mutatum  indicatHC 

Si  igitur  ad  notandas  mutatiooes  ponnnus ,  altw 
tddinem  mercnrii  eiTe  in  Barometro  communi  2&'^, 
4''^  ped.  Rhenan.  vis ,  <pia  Ipirali»  G  trahitur ,  ae- 
'qtialis  eric  preilioni  colamnae-mercorii  y  ihdiotttm  em- 
1)011  E  transuerlam  pro  bafi  ,  ac  aS''^,  4'''"',  pro  altita- 
dine  habentis.  Adeoque  ,  tc  deeerminecur ,  quo  vsque 
ipinilis  hoc  aeris  p(»^re  (uerit  exten& ,  quaeiumque 
tlrgae  £P  pars  extra  operculum  AB  promiiie^,  m- 
hil  aliud  requirhur ,  qhiim  vt  abferatur  fendus  CD , 
'extrahamr  embblus  H,  hamuktqtke  ee,  embolb  infixo, 
i^dpeadatur  ^oodos  t(teuuie  nietcuriali  aeqoipoQderans, 

idemqae 


BAKOMETRI  NAP^TICL  ±rT 

idniiq^  erir  y  ac  H  aeri»  coluintis  einb(>la  E  incunn- 
bens  omni  fua  prefliooe  in  fpiralem  G  agerec »  et  pef< 
ticae  £F  pondum  ia  Uaeanv  AB  cadea&  defigoare 
poceric ;  Iiocque  inodO'  alia  quaeuis  puo^  a  mioima 
mutacioae  ad  maximam  vsque  ioueaieacur  ^  pooderis 
matum,  vel  addeodOy  vel  an&fendOy  quaotum  Bacome- 
tri  Toriceili^ni  altitudioeSy  z  mioima  mutatk)oe  ad 
mazimam  vsqucy  xequiruntr 

Qmm  cota  vicitfitadd  pooderi»  aeris»  vel  merco^ 
rii,  decimam  qpartam  partem  cirdter  attiogat ,  fpatuHn, 
quod  puD(flum  qnodfibet  perticae  £F  percurric  ^  ooa 
admodum  poteft  efle  magnum.  Vc  autem  itlae  mu- 
tationes  reddantur  ootal^iorear ,  elSiciatur ,  vt  yiig^  fab 
motu  ad  rotoiam  ^  patiatur  firi&iooem,  buicque  acus 
PY  affigstur,  qua  in  lamioae  LMN,  cui  cyiiodrus 
ABCD  duorum  ciogutorum  ope  aooeditury  oppofito 
latere  diuifiooes  in  limbo  ioferiore  ootatae  iodicaotur. 
Ne  aotem  pertica  vacillet ,  fed  io  motu  fao  rotulam  ^ 
&cum  femper  circumducac,  ad  $  alia  rotula,  quae 
elatere  e  ioftruda  efl: ,  perticamque  ad  ^  articulo  d<Mia* 
tam ,  ad  priorem  adprimic ,  affigeoda  eft. 

Qnum  iaterdnm  fieri  podlc ,  vt  acns  cafii  de  lo* 
co  luo  exddat ,  vu^m  immotam  derelioqueos ;  oe- 
cefle  erit ,  vt  certa  Barometri  altitudo ,  e.  g.  media , 
figoo  quodam  io  vir^  ootetur  >  e.  g.  lioea  transuerla , 
quae  fub  medio  aeris  pondere  in  fnperficiem  AB  iofto 
cadat,  ct  acus  diuifionem  in  laminae  limbo  MN  &« 
dm  ia  partes  duas  aequales  diuidat.      Haec  fi   obier ' 
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Tetur  cautela ,  inftnimentam  ,  perticam  vel  deprimendoj 
Tel  retrahendo,  eo  v$que ,  donec  linea  fuperficiem  AB 
flttingat ,  acumque  Py  ad  diuifionis  medium  dirigendo, 
denao  Kemper  Terificare  poteris. 

Ad  ezcludendum  T«to  omnem  aerem »  qin  alias 
emboli  E  latera  fubire  £icile  poflet ,  olei  et  feui  miftn- 
la  (germ.  (6pctfc)  ^pci^  embolum  ad  aliquot  lineannn 
altitudinem  afiiindatur.  Si  autem  pofl:  aliquod  tempo- 
ris  interuallum  eflet ,  cur  aerem  clandeftino  irruptum 
lii^icemur  ,  tunc  denuo  euacuare  cyliadram  ,  et ,  fi 
^iralem  fuae  elafiicitatis  feciflfe  iaAuram  foret  conied)»- 
n »  de  nouo  pun^  determinate  oportet :  id  quod  &« 
^  opeta  fieri  poteft. 


DVARVM 


DVARVM  MACHINARVM, 

VNIVS    AD    PERFICIENDA    qVAEDAM 

INSTRVMENTA,    GERM.    SKdttteUifett  / 

ALTERIVS  AD  COCHLEAS  INFINITAS 

EXSCINDENDAS   IDONEAE, 

DESCRIPTIO. 

jrCTORE   l   E.    ZEIHERO. 

Machioaflim  fiue  inftrumentorum  a  modem^s  d* 
brefa(Sborum  capitula  rocuoda ;  cochleis  adiun^, 
et  capfuias  cylindricas,  mediame  cochlea  connexas^ 
firiatis  leu  crenatis  donatas  eflie  marginibus  ,  QonnuUa- 
rum  inftar  monetarum ,  notum  efl: ;  id  quod  germanice 
Tocant  ^(x&aMt  Crenae  autem  iftae  noa  tam  oma- 
nrenti  cau(a ,  quam  potius  magnum  ob  Tfum ,  quem 
praefiant ,  conficiuntur :  multum  enim  ficiunt ,  Tt  mo^ 
do  di^ae  partes  et  firmiter  apprebendi ,  et  commodo 
moueri  queant ;  cum  e  contrario  in  glabro  margine 
non  habeant ,  quo  obfirmentur  ,  digiti ,  ita  Tt  cochkae 
foluendae  ^epius  nobis  non  Gt  poteftas. 

Inftnimentum  ,  quo  cotificiuntur  margiaes  ftriatl  ,Tab.VU. 
e(k  difcus  chalybeus  Fig.  x.  n.  7,  8,  p»  10,  circa 
frontem  excauatus ,  ac  crenatus :  crenae  autem  nihil 
aliud ,  quam  cochlearum  typi  funt.  CD  eft  ftirca, 
qua  difCiis  circa  axem  ,  altera  extremitate  capite,  aliera 
cochlea  iuftru^m,  mouetur*  G  cft  tncus,  quo  c»; 
jl^o  ligneo  infiauatar. 
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Opu8  autem  fnarginaiiduni  torno  Ibnnatnr  modo 
lequenti :  annulis  hunc  in  finem  torno  iam  efibrmatis , 
ac  politis ,  indrumentum)  ^{^itbdetfen  di(^um,  fulcro  im- 
fKmitinr ,  Tti  <)uodius  inftmmentam  tomatorium  ;  porro 
idftrumentam  ineer  toroaadnm  cOTtra  margioem  opens 
margpnandi  ifbrtiter  premitur ,  tam  din ,  donec .  crenae 
inftrumenti  flnnulis  perfede  fint  impnefl&e:  idquodpec- 
fldis  «iliquot  reaolntionibus  fadum  «rit. 

Macbina  tantem  ipGi ,  ad  «fttnamodi  inftmmeota 
perficienda  ,  Tt  €t  ^lia  quaedam  •  cochleis  infinitis  qni* 
busdam  fingularibus,  quil>us  inftrumenta  hodie  itiftru6a 
reperiuntur ,  exfcindendis  adaptata ,  yno  eodemque  fiin- 
datae  fiint  principio,  inodo  ratione  lbru<5tutae  |>arum 
^iuer&e ,  «quantum  fcilicet  fingularum  {«cuUaris  requirit 
vfiis. 

Cochleas  Infiiutas  niodo  'dl^as  anglicanas  omne 
id,  quod  in  hoc  genere  adhuc  inuentum  eft,  iuperare, 
nemo  inficias  iuerit:  ideoque  non  incongraum  Ibre  iu« 
dicaui ,  fi  vtramque  machinam  ,  <qualis  in  'vfum  labo- 
ratorii  IVkchanici  a  me  anuenta ,  elaborata ,  Illufliique 
Conuentui  cxhtbita  eft,  defi:riberem. 
Tab.VII.  Fig.  I.  n.  I  ,  ft  ,  3  ,  4 ,  5  ,  6  ,  totam   Ma- 

chinam  primo  loco  nominaum ,  fecundum  omnes  ipfius 
partes ,  dimidio  fninores ,  quam  elabcNratae  exfiftunt , 
repraefentat. 

AB,  CDf  eft  par  lamiaaram  ,  mediantibns<  0ii- 
&ii  a,  hf  cochieis  iundtitm ,  eo  modo  ,  Tt ,  fi  necefle 
fiierit,  icemm  feiitngi  pofilt.  £  eft  pars  m6bilis,gef- 
manica  yoce  j^cinf^t^  diAa,  quae  cochkae  F,  pansm 
^  tranieuQtis  ope  protradi  et  rettudi  poteft. 
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GH  eft  ciagultDn  inachiaam  circumdans,  mo- 
bile,  ckuio  oochleatim  (Iriato  cd  fulcimemi  inftar  in- 
ienriens.  Hic  ckaus^leu  cochfiditypus  ri/,  circsi  extte^ 
mitavem  d  quadrangidaris  eft  ,  thocae  pariter  qaadtaa^ 
gultri  a^pponendae ,  ac  cocfaleae  ftu  daui  ope  firman* 
dae }  ad&piatus  ^  thecae  modo  defiriptae  gytgillus  I K 
appiicamr.  Ateeta  exttemitas  4  pori  modo,  aut  claui, 
aut  cochleae  ope ,  in  loco  fnoi  xetinefcur ,  quod  quilibet 
pro  lidnta  fuo  iiilfpoaere  potefl:,  modo  cochliditypus 
ita  fit  £rmatus,  irt  citcum  quidem  gytari  foSGt,  ooQ 
tainea  vaciUet,  fed  in  fitu  fiio  femper  retineatur. 

Qaodfi  igitur  machinae  huius  ope  dilios  cr6njitos 
(9llllMeifen)  performare  animus  eft,  primum  difci 
chalybei  torao  perficiuntur ,  quorum  diameter  circitec 
iSupkx  iconis  n.  7  >  craflitiei  cochliditj^pi  prOportionata 
eft.  Singuli  difci  medium  fbramiile  patet,  cuius  dia* 
meter  {bramioutti  ^,  ^  ,  n.  i.  diitAetrum  addequaic; 
lidem  qirca  frontem  otcauantur  jta,  vt  iplbrum  cauitas 
conuexitati  cochUditypi  circiter  re(pondeat. 

Qio  fido,  eotum  dno  macbimR  applicanhil: ,  Ttl 
ad  n.  3,  g.bf  vidisre  eft.  Interffitium  inter  laminas, 
atque  diftoS  cha|ybeos,  bcaAeis  tednibiB ,  rotundb ,  ori* 
chalceis ,  perferatis ,  impleoit ,  et  totus  apparatiis  cbuis 
/,  /,  ttaiidtur  ita ,  vt  itnimque  imcUnaB  iaminaiii' 
tranleant.  Diftoniq)  tuus.  inter  immolnkm  paktein 
Ytriusque  laminae ,  alter  inter  mobikm ,  codiliditypus 
autem  inter  fix>ntes  di(coram  ponitur.  I^lcos  ia  fige* 
re  oportet ,  \t  eorum  fixmtes  conoexitati  cochliditjr{i 
xefpondeant,  nc  inaequabili  aodo  exlciodantuf. 

Tam.VIILNou.Cbmiii.  Nn  His 
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His  ita  dKpofitis,  mediante  cochlea  F  pars  ino< 
bilis  E,  Toa  cum  fiio  difco,  contra  cochliditypain  ^ 
hicque  contra  difcum  oppofitnm,  .piotraditnr  ;  dcAique 
cpchliditypos  gyrgilU  ope  circum  mouetuc,  fic  cochli- 
dia ,  ad  fioate&  difcotum  oppoficos  le(e  applicantia  ^ 
eos  reci»dum  diie(ftiones  oppofitas  circumagent ,  ac » 
parte  mobili  magis  magiaque  proan]& ,  fenfim  reafimque 
disconim  fix>ntibus  &&  impriment. 

Aft  caute  ficiendum  eft  hoc  opus:  cochlea  F 
enim  paulo  nimis  intenfa  ,  dauus  feu  cochlidicypus  *  vt- 
pote  Talde  induratus ,  facile  diflTringitttr ;  exercitio  (blo 
flcqairinir  lenfiis  quidam ,  quo ,  an  refidentia  nimia 
magpa  fit ,  nec  ne ,  percipitur.  Cochleam  enim  teui* 
ter  tantum  intendere  oportet ,  Tt ,  diicis  prima  Tke  re« 
Tolutis ,  Tix  cochlidiorum  fmmites  fint  confpiciendi ; 
poAea  ardius  fenfim  cog^tur  cochlea  ,  donec  po(t  plu* 
zes  reuolutione»  crenae  latis  profuode  fint.  impreflae. 

Adhibentur  autem  non  eam  potiffimum  ob  cao- 
£im  duo  difci ,  Tt  vterque  fimd  exfcindatur ;  fed  podos, 
Tt  cochtiditypus  ex  Ttraque  parte  fibi  inuicem  oppofita 
aequalem  patiativ  refiftentiam ,  nec  frangatur :  id  qood 
ftlias ,  ob  illius  in  chalybem  adionem  ,  ^ile  accidere 
poflet  Quodfi  Tero  cochliditypus  admodum  crafifus  fit, 
fine  fiadurae  periculo  Tnicos  etiam  dilcus  exfeindi 
poteft. 

Altera,  cocbleis  infinitis  exfcindendis  inleroieof 
machina ,  ratione  firuAurae  a  prioii  aliquantulum  di^ 
fert :  partim ,  quod  opera  diuerfiie  Talde  diametri  hac 
mediaDte  «xicinduntut ;  pattim ,  qaoaiam  dauns  tantom 

modo 
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modo  in  orichalcom ,  vel  ad  fummum  in  ferrum  agit, 
nec  opus  eft,  vc  clauus  dKcos  duos  fibi  oppoStm  fi- 
mul  cxfcindat. 

Machinam  totam  ,  omnesque  eius  partes }    dimi-  Tab.  VII. 
dio    imminutas  ,    fig.  a  et  3.  n.  i  ,  2  ,  3  ,  4  ,  '5  ,  **  ^**** 
repraefentanc. 

AB,  CD,  pariter,  vt  in  machina  prioie ,  k- 
minae  Iknt,  cum  panibus  a^  bj  mediantibuscochleis, 
capicibos  quadrangularibus  inflrudis,  coniundae.  GH 
eft  ciagulum  vna  cum  fno  cochliditypo  e  d.  Cuneus 
Im  cingulo  GH  ec  cochleae  F  efl:  incerpionendus ,  Tt 
haec  illi  innicaCur ,  cingulumque  GH  vna  cum  ioo  co- 
chlidic/po  f  </  ad  opus  exlcindendum  apprimat ,  vci  ad 
fig  &.  n.  X  ,  pundis  nocacum  videre  eft.  eee  etc. 
(iint  fbramina ,  operi  firmando  inferuientia ,  quorum 
▼ni  vel  fllteri ,  prouti  diameter  operis  ehborandi  illud 
reqinrit ,  vncus  /  io(erimr  ;  quem  in  finem  ,  ne  vncu^ 
nin  forte  fbramen  perfede  impleret ,  vacillet ,  (ed  fir- 
miter  io  fuo  remaneat  fitu  ,  quadrangularia  ifla  &^ 
funt  foramina.  In  eiosmodi  enim  operibus ,  prout  res 
podulat ,  diuerfae  craflitiei  axes  obueniunt. 

Quum  di(ci  integri  raro ,  vtplurimum  autem  (e" 
micitcuii  vel  quadrantes,  auc  (eAores  circulorum  ex* 
fcindantar  y  ficile,  eft  perfpedu  ,  necefle  efle  ,  vt  co- 
chliditypus  reducatur,  opereqne  ab  Vna  ad  alteram  ex- 
tiemitatem  peraAo,  denuo  adigatur. 

Reliqua  autem  momenta,  machinae  huius  vfum 
concementia ,  quum  e  prioris  machinae  defcriptione  pa* 
teant ,  fuperfluum  foret  i^petere. 
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DESCRIPTIO. 
ATCTORE  L  E.  ZEIHERO. 

Expofitis  in  nouae  acus  declinatoriae  de(criptk>oe  pro* 
prietatibii&  ^  quibii»  efi*e^hvn  efi ,  -vt  penica  cha- 
Ijbea,  tanqnam  par&  acns  prioceps^^  Yioa  maxiHiam 
magnettcam  ,  oec  ^  nifi  ptio»  duo»  acccperk ::  Ykerius 
oie^tu»  fam  de  ioneiueado  ^iquo»  OEiodo,.  Ti  cuius 
prisma  eioKQOdi  cbaijbeum  m  poffit  fo^^endt,  Yt  If* 
bere  fefe  ciicumnnouete ,  ac  per  coRfeqnens  pyxidis 
muticae  Tfitatae  ad  w£kax  iDfetnre  qoeat ;.  id  quod  ob> 
tinebitur  fiquenti  modo : 

Tab«  R.         BMmwnr  i9i|»  mgM^  (A»B)  eodem   pbv 

^'S*  '*  Skod^ »  que«i  «1  apum  d^UiMindiiiri  perficieodain  ad- 

hikm  opoittiMC  y  piifeis^tqrqM  pwitei:  duiibiis  cochkis 

Fig.  I.    am  («  -  s);  loco  «iiqiai  app^at^^pi^fdoMis,,.  fifine- 

**  *•     lor  amnc,   ffi   iniigaiiu:  cuq»  aicq»  ftiiftum  ofii^cewD 

F%.  2.   (CDEF).     Fiuawn  hKW  ex.  Imtoa  (CI)^^  conl^, 

«<  3*    cnius  kk.  mcdio  i^rxis.  (5)„  9cfaR|i^ »  GUWiatfi  ccipca  Tel 

pAfaboUcft  (I)  ioflanifb  >  nsiiBita »  cpntiXifil^ah       Ei4«B 

toinae   ciiculus  (KF)    ctrfomo^lkifUBa  ope  (3.4.)  eft 

afioas,.  tocusquQ  apparatus  nofdiaoiibHS.  cQ(hl»is  (la) 

perticae  cbalybeae  ann^itiir. 

Qoam  circoias  ad  cooleQiaBdaai  aecpiilibdom 
£idas  fit ,  e  rei  natuni  ieqpiimi: ,  illum  tam  looge  in.- 
fia  TJigam  efle  poneodam ,  tc  ceacrom  gcauicatis  com* 

muoe 
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nnrae  totius-  apparatus  (ub  ccntrum  motos  cadat ,  acof< 
que  aequilibrium  (emper  redituatur.  Huocque  io  fiaem 
circulus  ifte  columneUarum  (l-4>  ope  cum  acu  eft 
coniuii^<is>,  Tt  ficoin  &^s  j^ofuqctom  Qbftineat. 

Cui  Nonio  Yti  libet ,  circuli  arcus  (£  F)  ,.  qui-  Fig.  «. 
bus  acus  extremitates  inftruuotur<  diuifionesque  defignao. 
tur ,  pari  modo  medianu^bus  cofumnellis  (7*4)  in  tan- 
ta  a  fuperfide-  aciis>  ioferiole  diftamia  di^nat ,  quan* 
ta  ad  conieraandum  acus  aequilibnum-  requiritur ,  fic  cir- 
cub,  primo  loco  defcripto,  non  crit  opus. 
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DE 

AEaVILIBRIO     VIRIVM 

CORPORIBVS    ADPLICATARVM 
COMMENTATIO. 

Audtore 
S.     KOTELNIKO^. 

T. 

NemO)  Tt  (pero ,  dubicat ,  qnin  illud ,  paffim  tradio 
tum  et  demonftratum  in  libris  meclianicis,  cheore* 
ma  de  aequilibrio  trium  corpori  adplicatarum  yirium 
fit  vtiiiffimum  ;  nuliam  tamen  eius  demonftrationem  ica 
efle  comparatam ,  vt  nihii  obiici  poflfit  ,  aut  in  da- 
bium  vocari.  Omnes  vero  iftae  difficultates  euanelce- 
lent ,  (i  principium  minimae  adionis  ,  a  Celebecr. 
Mopertuifio  detedum,  admittere  yellemus ,  de  cuius  ye.' 
ritate  fere  amplius  dubitare  non  licet,  cum  ea  a 
Ceieberr.  Eulero  aliisque  adplicatione  illius  prindpii» 
tum  ad  Mechanicam,  tum  ad  Staticam,  et  inde  deduftis 
legitimis  confequeutiis ,  ita  euida  efle  -videatur ,  vt 
absque  dubio  inter  yeritates  iam  rigide  demonftratas 
referri  polTit.  Ex  principio  illo  non  folnm  trium  v- 
rium  in  aequilibrio  conftitutaram  proprietates ,  (bd  et 
plurium,  eadem  ^cilitate  deducuntur.  £  coDtrario  pet 
methodos  adhuc  vfitaras ,  non  nifi  de  tribus  tantum  yi- 
ribus ,  quantum  mihi  condat  ,  facile  demonfirari  ((kt , 
eas  effe  in  aequilibrio,  fi  quaelibet  earum  fit,  vt  finus 

anguU 
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angali  a  diredionibus  reliquarum  ^Cti.  Theorema 
hoc  etiam  ex  priaciplo  minimae  adtioois,  ni  Mor, 
iam  &epias  demonftnitum  e(l,  icd  methodus  haec  ad 
pliires ,  quam  tres  vires  nunquam  extenia  fuit ;  egre^ 
gias  tamea  praebet  et  maxime  notatu  dignas  proprie> 
tates )  fi  corpori  plures  vires  adpUcatae  ,  ia  aequitibrio 
coaftitutae,  confiderentur. 

2.  Sint  Tites  pundo  alicui  adplicatae,  A,  B,  Q 
D,  E,  F,  G  ctc.  et  earum  diftantiae  refpedtiuae  p,  ^. 
r,  j,  /)  «,  X  etc.  Eruot  momenta  iftarum  viriuoi- 
Ap,  B^,  Cr/D/,  E/,  F«,  Gx  etc.  Et  quia  adio- 
nes  haram  'virium  per  earam  momenta  exprimuntur, 
principium  iiipra  memoratum ,  ad  icopum  nobis  pro- 
pofitum  ita  enunciabitur,  vt  jurnma  a6lionum  omniim  vh 
rium  pun&o  adpHcatarum  debeat  ejfe  Jemper  mimma , 
ii  nempe  vites  in  aequilibro  fiint.  £x  hoc  igitur  prin- 
cipio  erit  * 

Ap-f-B^'4-Cr-+-Dj-|-E/-4-F«-i-  etc.  minimumv 
Ec  ex  natura  roinimi  debet  efle:  • 

A  dp-^Bdq-^Cdr-hDds-^-E  // j-i-E<&+F<fe  +  etc. 
Hoc  eft ,  fi  fitus  pun(5ti ,  cui  vires  funt  adplicatae, 
etiamfi  infinite  param  mutetur ,  tamea  fumma  adlio- 
nunn  debeat  efie  eadem  ,  et  propterea  di6krentia  ioter 
fiimmam  adionem  prioris  fiatus  et  podcrioris  erit  ni- 
hilo  aequalis ,  leu  nulla. 

3.  Videamus  nunc,  quales  obdneant  yalores ,  ip&eTab  Z. 
^pt  ^ii  ^fi  ds  etc.    fi   fitus   pun(^i ,    cui    potendae  ^"8'  *• 
A)  B,  C,  D  ctc.  adplicatae  funt ,    infinite  param  im» 
mutetur.     Hunc  in  finem  ponamus  pocendas  A,  B,  C. 

aE, 
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Di  £,  F,  G  etc  adpHcatas  efle  pundo  O,  ia    dilha- 
jtiis  AO,  BO,  CO,  DO,  EO,  FO,  <JO  ctc.  hoccft, 
J>i  ii  ^i  h  h  ^*  ^  ^c-  «asque  e^e  in  ftatu  aequilibrii. 
Vocemur  anguK   AOfl=^,  BOCirp,  C0D=y» 
DOErr^,  EOF=jE,  FOGr=i;,    GOAzrv),   etc. 
Ponftffius  nunc  pun(%em  O  tr&nslatum    efle    in   o,   et 
tranfibunt  />,  ^,  r,  j,  /,  «,  x  etc.  in  p-^  dp,  q-^dq^ 
r-i-dr,  s-^ds,  t-^dt^  u-\-4Uy  x-i-dx  6tc.    Cum 
yero  fumnia  adionum  f^Aii  pUnAi    O  fit  A/>+B^ 
-i-Cr H-DiH- El-HFtt-+-G*-+- etc.   crft    fcaAm 
lefpeau  ipfius  o  A(/>-+-<//>)-hB{^'H</^)-f-C(r+<*r) 
4-  D  (i  -h  </j)  -f-  E  (/  -f-  i/#)  -h  F(«  -f^  </«)  -H  G  (*-f  </*) 
-4-^^^.     Hinc  iii0fei«ntia  A</^4-B</j7-i-Ci/r-H«tt» 
quae  aequalis  nihilo  efl&  ileb^  )  ideoque 
A<^-i-Bb'^-4-Cd5r-|-Diif-^Ei*4-Ei/«-i-Gi/x+ctc.=ro. 
4.   Vt  jam  valores  ip&rum  i//>,  dq,  dr  etc.  d^ 
termioentnr,   coocipiatur  £X  o  per  O  duda  reAa  io*' 
definita  oON,  £t  ex  A  tamqtiam  ceatlo  |  radio  AO 
defcriptus  arculus  0<7,  et  habebitur,  propter  AO=:Aa) 
aozzdp^      Ponatue   angulus    NOA:=:0,     et    quia 
NOA=NoA-i-OAozi:NoA,  propter  OA^    infi- 
iiite  pafuum,  crit  i/p=rOo.cor.0=//«rcorcp ,  pofito 
Oo:^dm.    Eodem  modo,  &do  ex  B  radio  BO  ai- 
culo  Oh,  habcbttur  obzndq»  et  propter  OBo    infinitc 
paruum    NOB=N(!)AH-AOB=:NoB ,     hoc    eft 
(J)-ha=NoB.     Hioc  dqzzdmco[.{(p-i-ci),      Haud 
dimmili  modo  detcrminabitur  dr:z:dmcoi.{(P-^«i+fi), 
i^i=:i/«cof.{Cl)H-«-HpH-v),  dfzldm  cof.«t)-|-a4-^ 

H-y-t-^),  i/«=:</«cof.(^-f-fli-hp-4-V-+-^-i-«)» 
i/;r=::</OTcof.((J)4-a-i-p4-Y4-^-t-e-f  i;j.  ctc. 

5.  £x 


$ .  Ex  *  his  Yaloribus  ipiannn  dp^  dq,  etc.  per- 
ipicitui  iimul  lex  ,  fecundum  qaam  fbrmaDtur ,  ita  Yt 
fi  etiam  numerus  potentiarum  (it  infinitus ,  yalores  ia- 
cremeatorum  ,  diftantiarum  .  -virium  pmKfto  adpUcata- 
Tum ,  facile  per  cofinus  angulorum , .  a  diredionibus  ti- 
Tiam  ^dorum ,  determinantur ;  quae  lex  Yt  roelius 
percipi  pollet ,  placet  Talores  illos  in  ordinem  ponere^ 

^pc=:dmco(.<^\  rf7rr</iwcof.(0-i-a);  <&r<//wcof(Cl)+a+p); 
4/fJ=:</wcof (Cp+a+p+y) ;  dt^—dmco^i^p+a^^^+y-^B)', 
du=zdmzo{{^-\-a^j^-\-y-^^-^t)\  dxz=:.dmcoC 

Tbi  attente  confideranti  obuium  erit,  Talorcs  Ifios  ita  Tab.  x:. 
fermarL  Si-  oempe  punAum  O»  cui  potentiae  A,  B,  ^ig*  >• 
Cj  £tc.  adplicatae  fiint ,  concipiatur  ex  O  ad  diHan- 
tiam  Infinite  paruam  io  o  tranfiifle ,  et  ex  o  per  O 
duda  redta  indefinita  <70N,  quae  cadet  intra  aliquem 
^ngulum  ,  a  duabus  potentiis  fbrmatum  ,  Tt  in  noflro 
cafu  intra  AOG,  eumque  diuidet  io  daos  alios  AON 
et  NOG>  tum  faciendo  initium  a  potentia  G  Yel  A, 
qnod  perinde  efl\  determinabitur  incrementum  diflan* 
tiae  AO  per  cofinum  anguli  NO  A  per  Oo  mutiplicatum; 
«t  incrementum  difianriae  fequentis  potenriae  B,  per  co- 
finum  fummae  anguiorum  NO  Aet  A  O  B,  per  Oo  mul- 
tiplicarum;  et  incrementum  diflantiae  terriae  potentiae  C, 
per  cofinum  fiiramae  trium  aogulorum  praecedentium 
NOA,  AOB  et  BOC,  per  diflantiam  Oo  multiplica- 
tum  ;  etc.  Ita  Tt  fi  numerus  potentiarum  fit  =», 
inciementum  diflantiae  Tlrimae  potentiae  erit  aequale  pro- 
dudo  ex  cofinu  angulorum  praecedentium  »— linOo. 
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6.  Valores    incrementoram    diftantlaram    Tirium 
.     pundo  adplicataram ,    hoc  modo  determinati ,    ia  a&* 

quatione, 

quam  canonicam  vocare  licet,    lubftituantur »    et    pto* 
dibit 

A  cof.(|>4--B  corC(I)H-fle)-4-C cof  ((f>-|-a4 (3)+D  cof  ((I)4-ct 
-t-p-t- v)-hE  cof.(Cp4-a4-(3+ Y-h^)  4- etc. = o 

(eu 

— 5/in.(j/w.a— C/m  (pii/t.(a-H?)--D//nJJfifiii<0H-P4-7)— E/»*.^^^^ 

£x  tiac  vltima  aequatione  ratio  potentiarum  detenni^ 
nari  debet. 

7.  Cum  iltus  pundi  o  (it  arbitratius  ,  angulus 
([)  Tariae  magnitudinis  efle  poteft  j  ideoque  propter 
diuerfos  valores  (inuum  et  cofinuum  ipflus  (p,  aequatio 
generalis  plures  partiales  praebere  poteft,  prouti  (ucces* 
fiue  alii  atqne  alii  termini  euanefcant.  Angiilus  ({)» 
dcnotante  tt  (emicirculum  ^  poteft  eflfe  vel  o,  vel  ^tt} 
vel  Tt\  vcl  Ittj  vel  27rj  vcl  |7rj  ctc.  Erunt  eius 
finus  refpediue 

o;         i;        o;        -i;        o;         i;  etc. 

et  cofinus 
X  ;        o ;     —  I ;  o ;        x ;        o ;  ctc. 

Rcliquorum  valorum  ipflus  (})  vsque  in  infinitum  ,  fi« 
nub  et  cofinus  coincidunt  cum  quatuor  prioram  Oylitf 
nty  et  ITT.  Vnde  patet  aequationem  generakni  ^  pluics 
duabus  praebere  non  pofie  ^  quae  prodeunt  poneodo 
$:=:o  et  ^^  =  ^7^;  vel  Cl)rijTr;ct(I)  =  Tr;  vcl  ^=:«; 

c( 
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ct  (J^^fTr;  Ycl  (pr=o  et  ^z^zltt.  Nos  fumemus 
in  pofterum  femper  hos  duos  valores  (|)=o  fcilicet 
et  ^zriTT. 

8.  Vidimus  fiipra,  quomodo  Talores  incremento- 
nun  diftantiarum  ,  quarumlibec  potentiarum  ,  inuenian- 
tur ,  et  demonftrauimus ,  pro  Tnico  Talore  cuiusuis  in- 
crementi  dari  duas  aequationes ,  propter  duos  diuer«> 
fos  yaiores  ipfius  CP  \  videamus  quoque ,  quot  Talores 
accipere  poted  incrementum  difhntiae  cuiusuis  poten« 
tiae  pundo  O  adplicatae »  dum  pundum  iUud  fucceffi- 
ye  ex  ybo  locq  in  aliud  transfciatur.  Primo  intuitu 
adparet;  punAi  O  fitum  pofle  mutari ,  non  folum  ita, 
Tt  cadat  in  o^  intra  angulum  DO£,  fed  etiam  intra 
quemlibet  alium  ,  a  dirediombus  duarum  Tirium  &dum; 
et  cum  talium  aogulorum  tot  fint,  quot  numero  po* 
tentiae,  tot  etiam  dantur  Tarii  fitus  pundii  O,  ita  tC 
quoduis  dillantiae  incrementum ,  alium ,  pro  alio  pundi 
O  fitu,  Talorem  obtinear.  Si  numerus  potentiarum 
iit  =r»,  quoduis  incrementum  dp^  dq^  dr  etc.  fortie* 
tar  8  Talores  diuerfos.  Ideoque,  propter  fupra  demon* 
ilrata,  aequatio  generalis  canonica  praebebit  s»  ae* 
quationes  particulares ,  ex  quibus  Talores  potentiarum 
in  aequilibrio  conftitutaram ,  angulommque  ab  iis  £i^o* 
lum,  determinandi  fiint. 

9.  Quoniam  ex  algebra  con(lat ,  tot  debere  efie  ae- 
qnationes,  quot  funt  incognitae,  dubium  hic  fuboriri 
poteft,  plures  dari  aequationes,  quam  necefle  eft ;  nam 
potentiae  per  finus  angulonim  »  et  finus  per  potentias 
tantum  deteimiiiari  pofiiint,  quare  noD  pluribus  n  ae- 

Oo  a  quacio* 
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quadoaibus  opus  efTe  videtur.  denotaare  n  nummim 
poteatiarum.  Sed  ia  pofterum  patcbit ,  quamlibct  po« 
tentiam  duplici  mudo  determmatum  iri ,  et  quaeuis  bi- 
nae  determinationes ,  re  vera  non  nifi  TDicam  daot 
cantum  aequ<itioaem  >    naturam  aequilibrii   coatiaeDtem. 

lo.  Supra  demonftrauimus  legem  ,  qua  Tak>ies 
ipfonim  dp  t  dq  y  ds  etc.  formaatur ,  pro  qualibet  po- 
fitione  redae  0ON ,  a  fitu  pm&i  0  pendente.  Ita 
pro  pofitione  re<3ae  0ON ,  quando  ifla  cadit  intra  aof 
gulum  AOG,  habuimus  4^r<//»cof.cp,</f=</mc<^C((p+aX 
tf/=r<//ocof.(<I)-i-a-f-(3)etc.  Si  iam  redta  ON, 
promoueatur,  et  fucceflfiue  intra  angulos  AOB,  BOC, 
COD  etc.  cadat ,  dum  iterum  ad  angulum  GOA  re» 
deat ,  valores  ipfbrum  dp,  dq  t  dr  etc.  ita  fe  habe* 
bunt ,  pco  qualibet  pofiUone  reda  O  N. 


z. 


dqdmcoi:i<P-^ct) 

</r<//»cof((j>+a+p)     . 

</j</«cof.((j)+a+(3+Y) 

dt  </OTCOf.(04-a+(3+Y4  $) 

du  <//wcof  (ci)-|-a+(3+Y+J+e) 

(iic|</ff»cof.CCp+a4-(3+Y-i5+g+^)  i</wcoi:(<f>+f3+y+iJ+e+^ 


s. 

//«con(4)+(3+y+^+«+<+>0 

dmcoiC^ 

</wcof.(ClH-p) 

</«K:of.(^  +  |3+y) 

<//»cof.((j)+p-t-y+^)     . 

i/OTCof.^Cli+f^+y+i^+e) 


DE    AEQVIIIBRIO  VIKLVM.  293 


dp  </?»cof.(Cl)+Y+^+«+?+'V)) 
dq  <//»cor((i)+Y+^+e+2^+'vj4-a) 
drdmco(,(^        .        .        . 
ds  <//wcof.(Cp+ Y) 
dtdmco{{<^^y-\-$)     , 
//w  <//»cof.(Cl)+y+^+e) 
</^j</»cof.((p+Y+^+e+2^)     . 

i/><//wcof.(Cl5+e+2;"+'vi)     -     - 
p^  £/OTCof.((i>+e+<+'vi+a) 
<fr  ///wcof  (CJ)+e+^+>j+ce+(3) 
ds  £//»coi:(Cp+e+^+>l+a+P+y) 
dt  dmco^.(^       -       •     -     - 
</tf,^»wor(Ct)+e)        •     -     - 
</A:|<//«cof.(4>+e+^)    -     -     - 

7. 

<J^[iOTCOf.(0+'Vl) 

</^  <//»cof  (CJ)+'vi+a) 
di  ^OTCof  (Cp+vi+a+p) 
</i  </>wcol  (Cl)+'vi+a+(3+y) 
<//  ifwcof  (Cp+Tj+tt+p+y+^ 
<//<  </fwcor(ci)+7|+a+p-t-y+^+e) 
dx\dmcoi.<^ 

In  hac  tabula  prima  columna  repraefentat  Talores 
ipforum  dp  ^  dq  ^  dr  etc.  pro  pofitiooe  ledae  0ON 
intra  angulam  GOA  ;  (ecuDda  pro  jQtu  eiusdem  rcdae 
iutra  angulum  AOB;  et  tertia  pro  fitu  intra  angulum 
BOC  et  ita  poiro. 

Oo  3  jx. 


</»»cof(Cl)+5"+e+^+v)^  -  « 
</wcof  (CJ)+5'+e+ ^+vj-f  a) 

rf/wcof((i|)+<J+e+^+'v)+a+p) 
elmcoC.^P      -       -      -    - 

dmcoU<P+$)  '  -  - 
</«cof((i)+^+e)  -  .  . 
<//wcof(Cl)+^+e+i^)      -    - 

6. 
</«rcof(Ct)+^+>l)     -    -    - 
<//wcof(Cp+^+>l+a)      -     - 
<//wcon(Cl>+^+'vi+a+|3)      -' 
«//wcof  {Cl)+^+'vi+a+p+y)  - 
<//»cof(CJ)+^+>l+a+(3+y+^> 
<//«cofCJ) 
W/wcof.(Ct)+^) 
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II.  Tabulam  hanc  adornauimus ,  pro  eo  cafu, 
-vbi  (eptem  potentiae  pundlo  O  adplicatae  (unt ,  et  ob 
eam  rem  tantum  ,  vt  facilius  adp^rcat ,  qua  ratione , 
pro  quolibec  iacremento  diftaptiae  ,  tot  valores  formaii 
poffint ,  quot  potcntiae  funt.  Namex  infpedlione  io* 
lum  huius  tabulae  lex  fbrmatiotiis  abuiide  pcrfpicitur , 
neque  explicationem  eius  exhibere  necefle  eft.  Adnot- 
mam  huius  tabulae ,  quolibet  cafu  dato ,  pro  quoais 
potentiarum  numero ,  (imilis  £icile  componi  poteric  \ 
quod  fequentibus  exemplis  iiluftrabitur. 
Fig.  A.  X2,  5iQt  puniflo  O  tres   potentiae   A  ,  B  et  C 

adplicatae ,  et  vocentur  diftantiae  AO=p,   BOrr^, 
CO  =  r  ;  et  anguU  AOB=a  ,  BOC=:p ,  CODzzy  ; 
tum  erit  ex  fupra  demonftratis.   retentis  deDominatio* 
-   bus  </m  et  Cp , 

dpzdmcof.(^  \dp~dnK!0^{(^-\-^y) 

dqzjdmco({(^^a)     |</fr</iwcof(p 
i/r:z</«cof  (CJ)  t-«+(3  |</rr<iwcof.((I)-H(3) 

quibus  in  aequatione  canonica  Ai/p+Bi/^+Ci/f  r:o 

fubflitutis  prodibit 

I.  A  coC  Cl)+Bcof  (Cl)-Ha)4-Ccof.  (C|)-4-a-+-p)z:o 

II.  Bcof.  Cp-hCcof  (C})4-p)4-A cof. (0+p+ v)-=o 

III.  Ccof.  (i)4-Acof.(Cli)-f-Y)4-Bcof  (Cp+y-h a;=o 

feu 

I.  Acof.CP-4-Bcof.  Cl)cof.a+Ccof.Cl)cof.(«+  f3); 

-  B  fin.  (j)  ifin.a-Cfin.  (pfin  {a  +  ^)\ 

II.  B  cof.Cp-hCcof.  CJ)cof  p+ Acof.(i)cof.(p+Yh 

-C  fin.  (()  fin.p-.Afin.<Dfin.(p-i-y)$"' 

III.  CcoC  Cp  -h  A  coC  Cpcof.  y + BcoC  Cpcof. (Y+«b  «.^ 

^  A  fin.  <])  fin.  Y  -  B  Ca.  Cp  iin.  (Y+a)5 

fona» 


dq-dmcoL(<^i  Y+«) 
drzidmcdC^^^ 
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Ponatur  Cj)=o,  erit  fin.cjirzo  ,  ct  cof.Cl)i=:i  ,  tunc 
orientur : 

I.  A-HBcof.a-4-Ccof.(a-|-(3)  =  o 

II.  B-i-Ccof.p4-Acof.(p-l-Y)r=o 

III.  C-f-Acofy-i-Bcof  (Y-f-a)c:o 

Eft  vero  propter  a-l-jS-l-Y^^^^^cof.^a^-p^rcofy, 
cof.(p-h  Y)  — cofa  ,  et  cof  (Y-H«)=:coif  p,  qiM- 
bus  (ubfUtutis  habebitur : 

A +Bcof.a-l-Ccof.  Y=o  ;B-hC  cof  |3-f- Acofaro; 

C-J-Acof  Y-t-Bco(.(3=.o  ; 
Eodem  modo,  pofito  C|)~5*,  propter  fin.(J>ni, 
ct  cofCprro,  obtinebitur: 

Bfin.a-i~Cfin.(aH-(3)r:o;(fin  (3+Afin.C(2+Y)-o; 

Afin.y-i-Bfin.(Y-i-a)=o  ; 

£x  quibus  prodit: 

Bfin.arrCfin. y;  Cfin.(3=:Afin.a;  Afin.y=Bfin.|3; 
£x  his  aequationibus ,  valores  ipiarum  B ,  C  ec  A  ia 
prioribus  (iibfiituantur  ,  et  habebitur  : 

I.  Afin.a-J-Cfin.ycof  a-i-Ccof  yfin.  ano 

II.  Bfin.  (3-}-Afin.acof(3-|-Acof.afin.(3zro 

III.  C fin.  y  4-  B  fin.  (3cof. y  -i-  B fin.  y  cof  (3  =  o. 
£x  quibus  oritur : 
Afia.a=iCfin.(3;Bfin.p=:Afin.y;Cfin.y=iBfin.«; 

13.  louenimus  igitur  fex  aequationes  lequentes: 
A fin. a=Cfin.(3 ;  Bfin.prr  Afin. y;  Cfin.yrrBfin.a; 
Bfin.a=:Cfin.Y;Cfin.p=Afin.a;  Afin.yrrBfin.^; 
qiunim ,  bioae  inter  fe  conueniant ;   lcd  hoc   in   ahis 

cafibui» 
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'»  cflfibus ,  -vbi   plures  potentiae   confiderantur ,   non  fit. 

Lex,  qua  iftae  aequationes  fbruriantur,  eft  talis:  NumeraDdo 
potentias  ab  A  verfus  dextranii  ,  hoc  ordine  A,B, C, 
priores  tres  aequationes  obtinebia ,  fi  primam  potentiatn 
mukiplices  in  cofinum  anguli  adiacentis  ad  dextram 
illius  potentiae ,  illudque  produdum  aequabis  tertiae  po> 
tentiae,  in  cofinum  iequentis  anguli  multipUcatae.  Eo- 
dem  modo  formantur  tres  aequationes ,  numerando  po< 
tentiasin  partem  contrariam  ,  fecundum  ordinem  A,C,B. 
Si  harum  aequationum  I  et  IV ,  II  ct  V  ,  III  et  Vlta, 
combinentur ,  habebis  tres  aequationes ,  aequilibrii  nato- 
ram  continentes: 

I.  A(fin.a4-fin.Y)=(B-hC)fin.p 

II.  B  ( fin.  (3 -f- fin.  a ) = ( A -4- C )  fin. Y 
IIl.C(fiQ.Y-Hfin:p)=(A-l-B)fin.a 

Tig.  3'  14.  Pro  quatuor  potcntiis ,  tW  AO=^,BOr^, 

CO=r  ,  DO—s  ,  habebitur  ,  cxiftentibus  anguJis 
AOB=:a  ,  B0C=(3  ,  CODrrv  DOH=:5; 


<//)=:</OTCon((t)4-p-hY+^) 

</rzr</«cof.(Cl)H-|3) 
dszzdmcoL  (^-|-f3-f- y) 

dp:=dmco(,{<p-^yi^$) 
d^dmColX^-h^-^a) 
</rci<Awcof.(<p-h<JH-  flt-{-(3) 
dszLdmcoi.  (^ 

quibus  Yaloribus  ipforum  i/p ,  dq^  dr  ^  ds  m  aequa- 
tione 

A</p-l-B</^-HC</r-4-D//j=o  fubffi- 


<^=r</iWcof.Cl) 
</^r=</»/cof.(Cf>-|-a) 
drz=.dm:oi  ((i)-Ha-+-(3) 
</i=::</OTCOf:(4)-ha-l-(3-hY) 

</prr</»«:o(:(Cl)-f-(3-hY-*-^ 

</^=</«?co(:(Ct)-f-YH-^H"«) 
drzzdmcoi.  Cp 

</x— </«fcon(CJ)-|-Y) 
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fhbftitutis ,  elidentur  quattior  aequationes  fequentes : 

I.  Ac?f.^ ^-BcoA$co/. a^-Cj»/.CPco/.(a-4-y j-HDw/.^ftjWa-J-P-t-YU  -»-• 
—  iSinj:^Sin.ei,—  Cjtn.<9lnu[  a-»-p)  —  D;jn.4>//iu(«-j-p  -♦-'y)i~" 

B.  «Hf.  <t  (  B -I-  C  cof.  p  -4- D  «/.  ( 0 .4-7 )  -•-  A  «/.( 3  ^>-f. Jj) , , 

_7f«.<P  (  C/rn.p -+.  D/in.  ( P -+-  «y )  -<-A.fi«.  ( p^-l-7-+-  ff ))]  — 

in.a»/.$(C-+.D«»/.V-4-Aa>/.(>-*-ff  )-+-Bcrf.(VH.|.|_a)V> — ^ 

—  /m.  (p(  D/i».  7-*-  A/in.  ( >  -f.  ff)  -i-  A^n.(<y+ J  ^-a  )U — • 

n  CQ^  $  (D^.4-  Aoo/.$  _».  B  cqf.(  j;  -f-  a  )H-  Ccof  ( J  -f.  a  -+-  QYl —  « 

—  /«•i<P  ( A/io.  5  -»-  B/m.  (  5 ^- a  )-f- C/in. ( {-t.a-f- P)-S —  " 

fit  Tti  fupta  iecimus  C])=:o, £ritfiQ.<|>  =  o,  cof.<|>r=z» 
qui  valor  ipfius  (p  dabit  hos  aequationes: 

I.  A-hBcof.a-l-Ccof.fv-+-^)-4-Dcor:^=:o 

II.  B-t-Ccof(3-hDcof.(aH-^)H-Acof.a=r.o 

III.  C -1- Dcoi.  Y -h  A  cof.  ( flt -f- p ) -f- Bcof  p  =:  o 

IV.  D  -f-  A  cof  ^  -H  Bcof  ( y  H-  p )  -+-  Ccof  y  =ro 
Item  ,  pofito  (^zziiit ,  prodibunt ,  propter  ila.4>=x 
€t  cof.(])=o  ,  fequentes: 

I.  Bfin.a=Dfin  ^-i-Cfin.fy-l-^) 

II.  Cfin.p  =  Afin.a-hDfin.(^H-a) 

III.  Dfin.v=Bfin.pH- Afin.  («-+-p) 

IV.  Afin.^=:Cfin.v4-Bfin.(p-hv) 
Multiplicentuc  quatuor  pnores  aequationes  lelpediue  per 
fin.a^  fin.p»  fin.Vi  ^^-^  ^  pofierioces  per  cof.a, 
cof.p,  cofv>  cof.^ ;  tandem  in  prioribus  pro  Bfin.a 
cof.a  ,  C  fin. pcoH p ,  Dfin.  y  cof  v  et  A fin. ^cof.  J 
fnbftiaiahtur  eanm  vakues ,  ex  pofierioribus  deprompri. 
Et  hic  priores  quatnor  aequatioocs  in  lequentes  trans* 
fbrmabuntur : 

I.      Afin.aH-Cfin.(a-+-Y-H^)H-Dfin.(a-t-^)=ro 
n.    Bfin.p*f-Dfin.(pH-a-f-^)-t-Afin.(p-f-a)— o 

III.  Ciin.v-+-Afin.(v-l-«-f-(3)H-Bfin.(Y-f-p)=0 

IV.  Dfin.^-|-Bfin.(^-1-V4-P)H-Cfia.(^-1-V)=<> 
Tom.VIII.Nou.Comm.  Pp  tx^ 
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er  quibas ,  qoia  fin.  (a-Hy-f-^')^:— fin.p,|fin^«+J) 

z= — fin.  ( ^  •+•  Y )  *^<^' »  cKcientur 

Afin.a=:Cfin.p-HDfin.(^-4-V) 
Bfio.(5=:Dfin.yH-Afin.(yH-^) 
C  fio.y  =  A  fin.  ^  -h  B  fin.  ( a  -H  ^  ) 
Dfin. fcBfin.  a  -h  Cfio.  (a  -*-P). 

15.  tnuenifnus  igifuf  cx^o  itequatioaes ,  qnae  th 
mili  modo  formiancur «  tc  et  primum  inuentae  fex ; 
nempe  fi  pocentiam  qnamcunque  A  mnhiplices  per  fi- 
nuiti  aoguli,  inccr  eam  ec  proxime  fequentem  intec* 
cepti ,  hocque  produdum  aequale  ponas  fiimmae  ^vt- 
dul^orum ,  '■  ex  tcrcia  potentia  ab  A  numerando  m  fi* 
oum  aoguli ,  incer  eam  et  fecundam  intercepct ,  ec  ex 
quarta  io  finnm  angulorum  iocer  eam  ti  (ecundam  'th 
centium  :  aequationes ,  qoae  hoc  modo  furmaacur  y  e( 
^uas  iam  fiipra  paragrapho  praecedenti  elicuimu»,  runt: 

I.  Afin.ar=Cfin.p+-Dfin.(^-f-Y) 

II.  Bfia  pc=:Dfin.y4-Afia.(y-|-^> 

III.  Cfin.y=:Afin.J-f.BfiB.(^-4-a> 

IV.  Dfin.J=Bfin.a-i-.Cfiu.('a-i-f ) 

V.  Afin.<Jr:CGn.y-f-Bfia.(y.-H(J) 
VL  Bfio.a=DfiaJ-f-Cfin.Ulhy) 
VII.  Cfin.p=:Afin.a-hDfin.  (a-t-^> 
VIII.Dfin.  y=;Bfin.  pH- Afin»<  p-H  «) 

Ex  quibBS,  eombinando  I  cumt  V,    II  cum  Vf,  IB 
fwn  Vil  f  IV  ciifn  VIUtj»  ,  fiuat  quatuor  aeqoadones, 

'I  •{  ,    .'■>•-   . 


aequilibrii   nacuiam  potendaniiii  A  ,  Bj  C  et  D  con- 
doeotefi  , 

A  (nrut-l-fin.^)=:C(rm.p4-fm.  y)-KD-HB)  fin.  ((34- Y)     : 
B(fiD.p4-fin.a)=:D(fin.Y-l-fin.^)-h(A-HC)fio.(Y-l-^) 
C(Gn.y-|-fia.j3)=:A(fia.3'  H-fin.a)  -t-(B4-D)fin.  {$-+-0) 

D(fin.^-Hfin. Y)=:B(fin.a-H  fin.(3)-t-(C-J-A)  fio.  (a-f-(3)     - .  •  ^ 
i6.    Sint  quinque  potentiae  A,  B,  C,  D,  E      Jj'     * 
ptmdo  O  adplicatae  ,  quarum  difiantiae  fiint  p  ,  ^ ,  r , 
/,  /;  et  anguli  AOBrra,   BOC=(3,   CODrry, 
"DOlk—S  et  £OA=:e^   erit  ex  fiipm    demonftratis 

ipzdmcof.(P  |ijft=fcoC((|)-f-(3-t-Y'^-^-+-0 

i/pii«cof.(C|)-|-tt)  Viqzdmco{(P 

^r:</wcor(CJ>-f-a-f-p)  lir::</»»co(.(<t>-l-(3) 

rffZi/OTcof  ^4>-t-a-+  (3-*-y")        I  /J^rf/wcof  (^-i-p-f- y) 
*z</OTCof.(^-f-a-4-p-i-Y+^J*=<*»cof.(<p-f-p-hY-^^) 


;f:<^of(Cp-f-Y-l-<5^-l-e) 
pilzdmcoii^-i-y-i-S-i-g-hd) 


dp-dmcofJ(,(p-^$-\-€) 
dqzdmcoQ  C^-\-$-\-t-\-<x) 


inzdmcol.^  «ihz</iWcof((I)-i-^-i-e-i-«4-P) 


dsz.dmcof(^ 
dtzdmcoC{<p-^$) 


//jZ</OTCOf((J)-f-Y) 

^-dtecof.((i)H-Y-^^) 

<//>rr</wcof((I)-f-e) 
p^^cof  ((j) -He-Ha) 
dr=dmcoC  ((j^-f-e-i-  a-f-(3) 

</jzr</«cof  (^-f-£-f-a-h(3-HY) 
dt=dmcoli.(P 

Sabfiitotis  his  valoribus  iplbrum  dpf  dq^  ds  etc.  fiic* 

ceffiue  ia  aequatione 

A</j>-f-B</^-HC</r-i-D</i-f-E<//=o 

P  p  2  elicienr 
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elicientur  iequentes  aequationes: 

n.  (»/.<P(BHhCM/|H-p«/.itfl^-7H-B«»fi^^  — 

— /«/p(C/ni^-^D/jii^H-V)-HEji"ufl^Y-^*)-*-^f«n^$-4-7H^-f-ey  — 

m-cof.4KC-tDcof.7.+Ecof.(y_»^-f.Aflo/(7^.J-+^)-HBaf.(V-#.*^^  

--Jtn4(D/ta.Y-HE^ai(V--g)-t.A/w.(7-t-{-f<)-HymH7't-^'»-e  |  cl))S — 

V.  t?f.<p(E.JuAcofrt^-Bco/.(H-a)-4-Ca/{«-HM-®-HD<gf<(fH-PH 

--/ia.(J(A/m.t-t-B/ziii(t-Kflt).f.C/m^H-«H-P)-4-RW«H-«-i-P-HV)j"~ 

17.  Ponator  nunc  <I)rro  Tt  liipra ,  ct  erit 
iiD.4>=:o  et  cor4>=i»  tumque  orientur  (equentei 
aequationes : 

L   A-i-Bcof.*-f-Ccof.(y-4-*-+-e)-4-Dcon(^-|-i) 

-t-Ecof.fsro 

IL  B-h Ccof  ^-t-  Dcof. ( 5  4- «-i- «)-f-  Ecof.  («-i- a) 

-t-AcoC«=:o 

III.  C-i-  Dcof.  y  -+-  Ecof  (e-t-  «  -*-  (3)  -f-  AcofCct-H^) 

-f-Bcof^no 

IV.  D-f-Ecof.^  -t- Acof («-H(5-f-y)4-Bcof.(^H-Y) 

-t-Ccofy  — o 

V.  E  -f-  A cof.  t  -f-  Bcof  ((3  -1-  y  4-  ^)  -^ C cof (y-t-^) 

-f-Dco(«J=o. 
Item  pofito  (pnrlTr,  fiet  fin.(J>m  ct  coi.^z^o^ 
ficque  piouenieot  iftae  aequationes : 

I.  B fin. «  =:  E  fin  e-H Dfm.  (^  -h  g)  -t-C fm.fy-f-^-hc) 

II.  Cfin.pt=:Dfin  (a-f-<5-+-ei-hEfin.(a-+-e)-4-Afin.« 
IIL  Dfin.  y  =:  E fm. (a-h j3-i-e)H- A fm.(a-f-p)-HBfin.(J 

IV.  Efin,  ^:=:Afin.(a-|-(3-+-y)-HBfin.((34-y)-f-Cfin.y 

V.  Afin.e=:.Bfia.((34-V-f-^)-f:Cfin  (y-f-^)-f-Dfin.^. 

Multi- 
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MaltipllceDtur  prioies  quinque  aequationes  per 
(in.  a,  (in.  p )  fin.  y,  fin.  d' ,  fin.  E ,  et  poderiores  per  cofinus 
eorundem  angulonim  ;  tandem  Talores  ipfarumBfin.a 
cof.ee,  Cfin.pcor.(3,  Dfin.ycof.Y»  Efin.^cofd^  et 
Afin.econe»  in  prioribus  fubftituantur»  et  transformabun« 
tur  ifiae  aequationes  in  fequentes; 

I.    Afin  (t=Cfin.^H-DfiD.((3-HY)-f-Efin.C^4-Y-f-J) 
IL  Bfin.p=Dfin.  v-f-Efin.(y-|-^)-HA  fin.(y-4-5^-+-e) 

III.  Cfin.y=:Efin.^-i-Afin.<^-f-e)-i-  Bfin  (^-i-6-+-a) 

IV.  Dfin.^^rr  Afin.e-f-B  fia.(e-4-  tt)-|-Cfin.  (g^-a-(-p) 

V.  Efin.e  =:  Bfitt.a-|-CfiD.(a+  ^J-i-Dfin.(tt-f-p-f.y) 

quae  naturam  quiuque  Tviiim,  io  aequilibrii  ftatu  exiften- 
tium,  ezhibenc 

xS.  In  hoc  cafii  eadem  lex  deprebenditur,qaam 
et  fupra  in  formatione  aequationum  obfernauimus ; 
neque  opus  e(l,  rt  plures  cafus  eudluantur,  ex  hisiam 
tuto  concludere  licet ,  aeqnationes  idas  fequentem  in 
roodum  formari :  Quaeuis  potentia  per  reliquas  ita  de> 
terminatur ,  vt  multiplicata  in  finum  angpli ,  inter 
eam  et  proxime  iequentem  intercepti ,  aequetur  tertiao 
ab  ea  potentiae  y  dudae  in  finum  anguli  inter  ficun> ' 
dam  et  tertiam  iacentis ;  plus  quarta ,  dudla  in  finum 
anguloram  y  inter  lecundam  et  tertiam ,  tertiam  et  - 
quartam  interiacentium  ;  plus  quinta  potentia ,  multi- 
plicata  per  finum  trium  anguloram  ,  inter  eam  et  &- 
cundum  iacentium;  et  fic  porro. 

19.  Si  iam  potentiae  I  et  V;  II  etI;IIIetII; 
IV  et  III;  V  et  IV  combinentur ,    prodibunt  iequen. 

F  p  3  tes 


te»    aequationes  >    naturam  aequiiibrii  quinque  poteotia* 

runi  coQtineates : 

A  (  fin.  a4-  fm.  O  =  C  (fia.  5  -|-  fin.  ( y  H-  ^))  -I- D(fia  J 

H-fin.(e-hY))-i-(B-|-E)fin.(eH-y-f.^) 
B(  fin.g-f-fin.a  ):=D(fin.y-i-fin.(^-f-e))-HE(fin.e 

.4-fin.(Y-|-^)-i-(A-t-C)fin.(Y-V-^-f-6) 

C (  fin.  y -f- fin.  e )  ~  A  ( fin. « -h  fin.  (<5^ -H  e)) -t- ECfin- «S" 

-i-fin  (a-f-e)-i-(B4-P)fin.(J-i-e-Ha) 

D(  fin.^-i-fin.v  )  =  B(fin.e-f-fm.(e-i-a))-4-A(fiQ.e 

-+-fin.(a-f-e))-h(C-f-E)fin.(e-f-a-i-^ 

E(  fine-f-  fin.^" )  =:C(fm.  y  4-fin.(a-f-g))-f-B(fia.a 

H-fm.^gH-y^-i-CD-f-A^fin.a-t-e-Hv). 

Fig.  5,  sto,  Sint  itaqqe  fex  protentiae  A,  B,  C,  D,  E.F 

pundo    O    adplica.tae ,    afigulique    ab    iis  compreheofi 
a,  e,  y,  f,  e,  ^j    crit    per    regulaiii    fupia    §.    18. 
traditani 
A  fin.  a  ^  C fin.  § -f- D  fin  (g-f- y)  4- E  fin. (g -f- y -f-^) 

-f-Ffin.(§-f-yH-^-|-e) 
Afin.^=Efin.e-f-Dfin.(e-f-^)-f-Cfin.(e-f-^-f-Y) 

-f-Bfin.(c-f-^-f-y-i-S) 
hinc 

-H(B  Hp.F)iw.(p  H- V-t-« -4-e)-»-E  (/w  €  H-/M.(P-#-'y-h  5)) 

Eodem  modo  inueniuntur 

n,  B  (/tn.  P-|-/ia-  «)—£(/««.(?-*■»-»-/««•  («-hf ))-♦-  Dr/w.7-l-/n.(«"-H-«-?l) 
-f-(A  -♦-qjw.cy-f-d  +£-t-?))-»-P(/ii7.?-H:fin.(£H.f+'y)) 

m.  C  (/w.7-4-/Jn.R~  P(/'».(^-tt«)-Hfin.(£-K5))-t-Ea«n.ff-*-/i«/t+^-M)) 
-f.(B -♦- D)  j«n.(J--He-l-^-*-a) -I- A  ( /M.a-|-/ni.(^-t- «H-^ 

IV.  D(/in.5-H/in.Y):r:A(/in.J[«-t-P)-f./in.'^^-O)-t-B(/in.0-4_/fnj(a-f.^-H)) 

-l-(E-»-C)/iB.(?-t-^-»-a-*-ft-+-F(/«.«H^/«ii.(?-t-«-H3)) 

V,  E  (/in.  t-^fin.S)  —  B(  /in.  (a-t-C)-t-/'".(P-»-V))-t-A(/in.^H-/iii.  [a-^^+V^ 

H-  (F  -H  D)/iii,  (?4. a-|-p-t.71-t-C(  K  -y  -f. /in.  (P+.a-t<)) 

Vt  P(/(a.C-t-/in.t):^C(/in.(p-f.a).+.Jfii.('y-*-*l)-+.B(/in.a_t-fin.(PH-y4-5)) 
H-  (A-t-E)/».  («-|-P4.7+ff).t.D(/i«.  J+./in,  (>?^)). 

ait 


»£  J^QVtLtBklO  j^mvM.  m 

2z.  Htae  fex  dequatiodes  daturatn  aequilibrit 
tti.  ^iritim  A>  B,  C«  D«  £,  ec  F  punao  O  adplica- 
tanun  perfeAe  determinanc.  £t  quoui»  dato  cafu,  pro 
qiiulibdt  nucnero  potentiarum ,  facile  inueniuntur  j  per 
regulas  fupra  traditas.  Veritas  vero  Tlieorematum,  his 
aequationibus  contentorum ,  ex  eo  etiam  oflendi  pot* 
eft,  quod  quaelibet  harum  aequationum  euanefcere  de- 
bet ,  hoc  eft:  omnes  nermini  fe  deAnieie  debenc ,  (I 
potentiae  et  anguli  ab  illis  fadti  omnes  iiierint  inter 
&  aequales.  Sumamus  ad  hunc  fcopum ,  ynam  e:s 
fuperiori  paragrapho  ezhibitis  iez  aequationibus ,  velutx 
Vltam. 

la.  Quia  A-^t-^y-^B -^-t-^-ii^zzi^ity  erit 
Y-l-e-^ar=2ir-(J-h6-H^)  et  a-^-t-^-y-^BzzLa.it 
— («4-0»  ^^^  fin.(y-f-6-4-tt)=  — fin.(^-i-6-J-^) 
ct  fin,(a-|-5-4-y-i-3')=:-7fin.(e-i-23,  quibus  lub(U« 
tutis  fiejt, 

—  (.V-HE)/«.  (£-f-^ -H  D  (/»1**  — M  («-t*-**^» 

Rmatur   nunc    A2:Bi=:C=:D=E=:F  et  «=6=^=^ 
zztiz^  et  pcodibit; 

2  fin»a=:  2  fin.  2  a-Hfin.  a-^fin.  3  <£— 1  fin.  s  a 
-f-fin.a  —  fin.3a 

tln  omoes  fiermioi  (6  deftruunt. 
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D£ 

COMMODA     ACVS 

DECLINATORIAE    SVSPENSIONE 
DISSERTATIVNCVLA. 

Auctore 
5.    KOT  E  LKIKOfF. 

I. 

Ezperientia  docait,  acus  magneticas  noo  perforatas  ooa 
(bluni  maioiein  viin  magaeticain  acdpeie,  led  et 
id  hicri  adfene ,  irt  &dlius  effid  poffit ,  n  acos  dnM 
tancum  polos  magneticos  a  pundo  fufpeafioois  aeqpe 
diftantes  «dipifcatur,  quod  in  acubus  in  punAo  (iifpen* 
lionis  perforatis  diffidllime  obrinetur.  Nana  piaeter 
cxpedationem  plures  polt  exoriuntur :  quo  fit,  vt  mo- 
toi  acos  dedinatoriae  pertnibetor,  et  ideo  ezperimeiitii 
com  tali  acu  inftitatis  confidere  oon  lice^qood  iamQ 
Zeiberus  in  difiertatione  ante  tradita  annotauit.  Ve- 
rum  paodffimae  acus  faoc  tiefidu  carentes  fibricantur. 
Igitur  non  mediocria  in  (cientiam  rerum  oauticaniai 
tocamque  phyficam  redundabunt  emdhimenta,  fi  iite 
deieifhis  commoda  acus  fiilpenfione  euitari  poflit. 
Cuius  rd  in  gratlam  contigit  mihi  inddiflfe  in  &queas, 
non  fiimptnofum  et  ad  pnixin  aptiflimum  ,  a^us  dedi- 
natorias  fiiQ)eDdendi  artificium ,  vbi  non  eft  necefle»  acooi 
peitiiQdere  ,  Tti  adhuc  GnStm  eO. 

XL 
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II. 

Defcriptio. 

I.  Fabrefiat  kmina  chalybea ,  parallelopipedi  fi* 
guram  habens,  in  'vtraque  extremitate  in  cufpidem 
abiens  y  perque  totam  longitudinem  aequaliter  craifa . 
in  qua  centrum  gtauititis  determinetur ,  et  notetur  li- 
neola  transuerla. 

2.  Lamina  ad  acum  declinatoriam  hoc  modo  fii- 
biefiida  induretur  et  imbuatur  vi  magnetica,  ope  dua- 
rum  magneticarum  laminarum,  feu  magnetum  artifida* 
lium,  ad  laminam  ita  adplicatorum,  vt  ad  partes  con- 
trarias  inclinati  angulum  efficiant  ,  \erticem  ad  lami- 
nam  habentem.  FriAio  ad  centrum  grauitatis  lineoU 
transuerfa  notatum  incipiatur ,  ibidemque  finiatur ,  tra- 
hendo  magnetes  dextrorlum  ct  finiftrorfum  ad  extre« 
mitates  Tsque  laminae.  Hoc  modo  obtinebitur,  Tt  la- 
mina  non  (blum  duos  tantum  polos  habeat,  fed  et 
centrum  eorum  commune  cum  centro  grauitatis  lami- 
sae  coincidat. 

3.  Fiat  ex  ligno  conu$  trancatus,  cuius  bafis 
inferior  habeat  diametrum  multo  maiorem  diametro 
bafis  (uperioris.  In  bafi  (iiperiore  huius  coni  fiat  inci- 
fura  transuerla ,  ad  axem  coni  normalis ,  et  quae  ad 
laminain  accuratiflfime  quadret ,  ita  Tt  lamlna  in  eam 
impofita  cum  cono  firmiter  cohaereat. 

Tom.Vni.Nou.Comro.  Qq  4.  lo 
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m, 

4.  la  bafi  inferiore  coni  fiat  iecundunf  cius 
axem  cauitas  cooica  ^  cuius  altitudo  yvs.  non  adaeqoet. 
alticudineni  coni  y  propterea  \t  pundum  (uCpenfionis  y 
quod  e(t  ia  fundo  canitatis ,  cadat  fiipra  commuue; 
centrum  grauitatis  acus  et  coni. 

5.  Laminii  imponator  in  incifoam  »  in  (nperiore 
bafi  coni  fa(5tim »  ita  vt  lineola  transueria ,  cencrum 
grauitatis  laminae  defignans ,  pcr  axem  coni  tranfeat  f 
fiifpendaturque  in  pixide»  eodemi  modo^  Yci  acus  oidi- 
nariae  fiiipeaduntur. 

iir. 

Quodn  acus  parum  (labiiitatis  habeat^  aut  m^ 
Yertatur  >  quod  indicio  eft »  centrum  grauitatis  efle  (ti- 
pra  centrum  fufpenfionis ,  tum  fiat  annulus  ex  graui 
roetallo  ,  et  ad  inferiorem  coni  bafin  adcommodetur. 
Potefi  etlam  huic  incommodo  obuiam  iri,  fi  conus 
ita  ^brefaftus  fit ,  vt  ex  duabus  partibus  con(let , 
fuperior  cx  ligno,  inferior  vero  ex  metallo.  Inte- 
rim  notandum  efi,  pondus  coni  debere  e(Ie  maius  pondere 
acus.  Attamen  artifex  curare  debet ,  ne  pondits  coni 
'  fic  valde  magnum  refpe<^u  ponderis  acus  ;  boc  eft :  ne 
iufto  maius  fiat ,  et  fuperfiuo  pondere  acum  (egniorem 
reddat.  Vt  igitur  intcr  pondus  coni  et  acus  defiderata 
(emper  proponio  obtineatur  ,  fequens  problema  fubiua* 
gere  placec,  ■ 


IV. 
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IV. 

Problema. 

Dato  pondere  acus  declinatoda^  determinare  di- 
mennones  coni  truncati ,  fi  illius  pondus  ad  pondus 
acus  habeat  ladonem  datam. 

Solutio. 

Sit  pondus  acns  :=p;  et  pondns  coai  =»))« 
denotante  n  numemm  integram.  Ponatur  pondus  vnius 
digid  cubici  chalybisrz^;  erit  vohimen  acus  declinato. 

riae  =^2£?  linearum  cubicararo. 

Sit  porro  graultas  (pecifica  chalybisad  gramtatem 
(pecificara  materiae,  ex  qua  conus  fabre&dtus  delset  eflfe, 
Tt  }  ad  w;  et  foliditas  coni  r:S. 
Erit  5=1^ 

Sed  ez  geometrids  conftit ,    pofita  diametro  bafit 
inftrioris  coni  =zx\  fuperioris   rrj';    altitudine    bf   et 
ratione  diametd  ad    peripheriam  =1:7^)  fore  S  =  j^ 
'J^^tE^^  nTth^x x-i-j x^yy)\  Tnde  obtinetur 
xx-\-xy-{-j^y=.''^^. 

Quia  ratio  diametroram  bafium  coni  truncati  eft 
arbitraria ,  ponatur  x^^Ky ,  denotante  X  numeram 
Tnitate  maiorem ,   et  habebitur 

Tnde    j,-^^,y^, 
et  a:  =  X/. 

qq  *  V. 
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V. 

Sumta  igitnr  aldtudine  coni  b  pio  arbitiio , 
bafium  dijmetrt  ex  traditis  in  praecedente  paragcapho 
determinabuDtur  ;    oportet  tantum  numerum  X-  definiie» 

vt  i^(x-zr-i  -  X*— T)  paruum  valorem  obtineat.  Haec 
formula  exliibet  valorem  difiantiae  centri  grauitatis  coni 
truncati ,  ab  inferiore  eius  bafi.  3ed  quum  debeat  efie 
X>>- 1,  et  -  temarium  non  multqm  excedat,  tum  enim  conus 
erit  defbrmis;*  nam  fi  ponas  X=:3  ,  etit  diftantia  cen^ 
tri  ab  inferiore  bafi  >-|^.  Sumamus  ergo  X  ita  ,  vt 
difiantia  centri  grauitatis  fit  praeciie.=^^.  Quam  ob 
lem  erit  x^— 5jf=T=?;  vnde  habetur  haec  aequatio: 

X*-4X'-f-8X-5=o 
cuius  radices  funt,  i  ;  i  ;  i-l-Vtf ;  i— Vtf 

VI. 

Vt  igitur  difiantia  centri  grauitatis  coni  cadat 
td  ^^  ab  eius  bafi  in&riore,  fumatur  Xi=i  +  V<$  et 
crit: 

Sed  quia   ViJ  =:«.  4494-9  ,    erit  X=:  3, 44949,    quae 
fiaAio  decimalis  dat  fequentes  fra(£tiones  pro  X : 

T)I»    5»  53» 

quarum  pofirema  (atis  accurata  efi.    Si  ergo  fumatur 

x=x  \jfzz3  vel  jcrna  ;  j=7  vel  j:=:9  J  y^S^t 
vel    ;c=:ao  ij^—C^  ; 

(emper 
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femper  centnim  grauitatis  coni  erit  ad  |  eius  akitudiQis 
depre(rum.  Hoc  tamen  notato«  quod  maiores  nuaieri 
propius  ad  veritatem  accedunt. 

VII. 

Si  quis  parum  curet ,  vtrum  pondus  coni  datam 
habeat  proportionem  ad  pondus  *acus ,  nec  ne  ;  is  po« 
teric  ex  paragrapiio  praecedenti  fumere  rationes  diame- 
troromi  Id  tamen  refpicere  debet,  vt  pondus  coni  fit 
maius  pondere  acus.  Sed  propter  eos>  quibus  propor* 
tio  ponderum  ,  acus  et  coni  ^  curae  eft ,  funt  fequea* 
tes  abfointi  valores  diametrorum : 

Qiium  ligQum  ad  hunc  vfum  aptiflimnm  fit  ebe» 
num  ,  propter  fuam  duritiem  et^grauitatem  \  efi  enim 
illius  grauitas  fpecifica  ad  grauitatem  fpecificam  chalybia 
indurati  vt  i.  177  ad  7.  ao^:  «rit  «=01527777777 
et  Vm=io.290i<S  '^  ideoque  J^irSP-ipT^H  i  «  X 
zr  135.KJVJI»  f®**  ^  ftabilitatera  acus  obtinendam 
fufificit  altitudinem  coni  cz<5'^^  fiatuifie,  tum  centrum 
grauitatis  acus  erit  ad.  minimum  adhuc  ad  1'^'  infra 
pun(5him  fufpenfionis  depreflum.  Mox  vero  ■ofiendam  , 
quomodo  efficiatur ,  vt  centrum  grauitatis  profundius 
cadat.     Ponatur  ergo^z=<J^''' ,  et  eric 

j^^KJ.odV V  et  J»;=55.4y"^ 
VIII. 
Qiiia  pes  cubicus  aquae  ponderat  62\  libras  Am- 
ftelodamenfes,  feu  480000  gniDa,  ideoque  pollex  cubi- 

(^q  3  cus 
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af 


V. 


Sumta  igitnr  altitudine  cop^' 
bafium  diametri  ex  traditis  in//^' 
determinabuntur  ;    oportet  tar  ,f  ^ 

vt  i^(x4n-xi^)  P*""    //     ' 
formula -exliibet  valorerp 

truncati,  ab  inferiorc  ,  ;    j 

V>  I ,  et  ternanum  "         >  ' 

crit  deformis ;  n?  < 

tri  ab  iufcriorf 

diftantia  cen' 

lem  euc 
> 


.ui. 


cu» 


.j3 


'  *    J  ^  cias  ce«- 

Juabus   tertifs 
plicetur,   tum 
citer   altitudinis 
i  grauitatis  acus 
tribui  debet,  Tt 
...oies  partes  colligatur; 
outincbitur  :    JFiat  conu»   fecua- 
viUiones ,  cuius  pondus  fit  acquale  ppa* 
.. ,  deinde  ita  tometur ,  yt  non  lada  bafi  infe- 
riore,   ad    partes    fuperiores    multo   gracilior  reddatiit. 
^  (  vti  figuti    reprefentat )     Tum   ponderetur  .  vt  ablata 
t..  6,  pars  maffae  innotcfcat.      Poftea   obducatur  lamina  aiiri-. 
chalcea  ,  pondere  abl  itae  malTae  aequali .   tam    cauitas 
conica ,  qnam  bafis  inferior  coni.      Lamina  vero ,  qua 
bafis  obducitur,  dcbet  craOior  fieri  ea ,  qua  cauitas  coni. 
ca  obdtice<ur.     Ita  obtinebitur,  vt  acus  magnam   ftabili» 
latem  habcat. 

pt  quum  in  tomando   difficilc  eft  obfemarc ,  ^t 
pm%  ad  datas  d  menfwnes  exaiSte  fabricctur ,  adhibca-. 

tur 
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tur  cautela :  kmiaa  aorichalcea  bafin  coni  obduceni 
fiat  ponderofior  ablata  Hgni  portione,  Sed  han(:  pro^ 
portionem  ponderis  et  altitudini»  coni  tantum  tunf 
obferuare  licet ,  cum  pondus  acus  fit  non  infia  500 
grana  ;  in  minoribu»  Tero  altitudo  k  minor ,  et  pon^ 
dus  maius  «ccipere  conueniec,  prour  necefib  erir.  For^^^ 
mulae  vero  ad  abfblutos  diametrorum  bafium  Talore» 
detemiinandos  adhibeantur  lequentes : 


'=39.    ^pVn^l  it 


-y — 39.    ^9^  iuob  {  in  pjttibus  decimis  poP 

iicis  Rhenani. 


Exemplum    L 

Sit  pondus  acus  n:  2 1 40  grana ;  fiimatur  pondus  con^ 
aequale  ponderi  acu&,  et  altitudo  :zz6^^^,  Erit  »r:i; 
^=2140;    bzz6^^^,      Vnde    inuenitur  jzzi^^^'^ 

Exemplum     11. 

Stt  pondus  acus  =535  grana.  Et  fiat  pondus 
conl  aequale  pondcri  acus  ,  altitudo  Ycro  =r^=i  6'*'m 
Erit  p=:535  ;  nzz.  x. 

Vnde  fit  diameter  bafis  fiiperioris  z=.y  rr  %*'\ 
inferioris  zz.xzz.^Y'\ 

Exemplum     III. 

Ponatur  pondus  acus  =:  60  grana  ;  pondt»  coni  du- 
plom  ponderis  acus  •,    akitudo  ^=4.'^''.      Erit*«=:2; 
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te$  aequationes ,  naturam  aequillbrii  quinque  poteotia* 
nini  contineates : 

A  (  fin.  a+  fin.  e )  =  C  (fio.  6  -|-  Cn.  ( y  H-  ^))  -F D(fia  ^ 

H-fin.(e-hY))-4-(B-|-E)fin.(eH-y-f.^) 

B(  fin.g-f-fin.rt )  — D(fin.y-i-fin.(^-f-e))H-E(fin.i 

-Hfin.(Y-|-^)-i-(A-t-C)fin.(Y-V-^H-e) 

C(  fin.y  -f- fm.  e )  =  A  ( fin. « -i-  fin-  (<5^  -H e))  -t-  E(Gn. <r 

-1-fin  (a-f-e)4-(B4-D)fin.(J-t-e-ha) 

D (  fin.  ^ -+- fin .  y  )  =:  B  ( fin.  §  H- fin.  (e -h  a)) -4- A  (fin.  8 

-4-fin.(a-hS))-+-(C-hE)fin.(e-f-a-i-e;) 

E(  fin.e-f-fin.5'  )c::C(fin.y-hfin.(a-4-g))-i-B(fia.a 

H-fin.(?H-y)-h(D-t-A)fin.a-H§4-v). 

Fig.  S'  ^^*  ^^"^  itaque  (ex  protentiae  A,  B,  C,  D,  E.F 

pun6):o  O  adplica.tae ,  aRgulique  ab  iis  compreheofi 
«»  S,  y,  ^,  e,  ^i  crit  per  regulam  fupia  §.  i8. 
traditam 

Afin.a:;=Cfin.0-f-Dfin(8-Hy)4-Efin.(e-^y-4-5) 

-i-Ffia.(S-l-yH-^-H«) 
Afin.^=:Efin.e-i-Dfin.(e-t-^)-hCfin.(e-f-^-hY) 

-4-Bfin.(e-i-^-l-y-hS) 
hinc 

4TB-4-F)iw.(P^-'y.+.«-4-e)-»-E(/w€H-i/n.(^-#-'y-t-W 

Eodem  modo  inueniuntur 

n.  B (/in.P-|-;ia-a)— E(/iB.(ff-f.7)-»-/»i.(M5<)).-«-DfJiB.V-l-/ni4ff-fc«-t-?)) 
-f-(A  -t-Qjjn.i7_|-«  +«-t-?))-»-P(/ii7.?-»-fi«.(£+.y+7)) 

+.(B^-D)J?n.(J-».a.f.?-*-a)-l-A(/in.a-»-/B.(^-t.s-HJ)) 

IV.  D(/im5-H/in.7):iZA(/in.(a-*-P)-»-/i«.(^-t-«))-t-B(/ta.0.4-/inj(a-f.^+t)) 

V.  E  (/ia. «-»-/»».«)  3=  B(  /in.  (a.4.C)-H/>».(P-+-7))-t-A{/in.f-H/in.  («.-P-HT:)) 

-t-  (F  -+-  D)/m,  (?.+.  a-t-0+-'Vl-t-C(  im.  7  -f-  /i".  {N-*K') 

Vl  P (/&.?-K/»n.t) ~ C (/in.(p-t-a).4./iii.('y.f.«D-+.B{/ni.a-»-fin.(P->->+5)) 
-+-  (A-t-E)/»n.  («-|.p4-'y-j.ff).+.D(/i«.  J.+./in,  fy+^)). 

AI* 


IX.  tlae  fex  dequatioiies  fiaturam  aequilibrii 
(ti.  ^irium  A.  B,  C^  D,  E,  et  F  pundo  O  adplica- 
tarum  per&Ae  determinant.  £t  quouis  dato  cafU)  pro 
qilulibdt  numero  potentiarum »  facile  inueniuntur  ,  per 
regulas  fupra  traditas.  Veritas  vero  Theorematum,  his 
aequationibus  contentorum ,  ex  eo  etiam  oflendi  pot* 
eft,  quod  quaelibet  harum  a^uadonum  euanefcere  de- 
bet ,  hoc  eft:  omnes  termini  (e  deftruefe  debent,  (I 
potentiae  et  anguli  ab  illis  fadi  omnes  fuerint  inter 
ft  aequales.  Sumamus  ad  hunc  fcopum ,  ynam  ex 
fuperiori  paragrapho  exhibitis  iex  aequatiooibus ,  velutl; 
Vltam. 

.   (a-«-P-W-»-*H-l>(/ai.y-Hi«^'y-t-^-»-«)). 

li.  Quia  o{-V-&-+-Y-t-^-f-fi-i-^=2  7r,  erit 
y-l-e-f-a— 2ir— C^-i-s-i-^)  et  A-^t-^-y-^Bznaif 
-(f-t-'^),  quare  fin.(y-l-e-4-a)=-fin.(^-t-6-i-<) 
€t  fin.Ca-f-S-t-y-J-^')^:— fin.(e-i-4^),  quibus  (iib^* 
tutis  fiet, 

r  (/fn.  f  ^M.  e)  —  C  (Jln.  (^-|-«)  -I- ffn.  {?-+.«)  -+-  B  {/:ib«^-/iR.(p-i.'y-HJ))' 

—  (.i-»-E)/M.  («4^  -H  I>  (/««*«  — ^.  («Hi-£-*^> 

Rmatur   nunc    A=r:Bii:C=D=£=:F  et  «=6=^=^ 
ZZKzi^  et  prodibit; 

2  fior  a = 2  fin.  2  a -H  fin>  <x -+- fin.  3  flt --*  1  fin.  s  » 
-Hfin.a  —  fin.3a 

tbi  omnes  termini  Ce  deftruirot. 
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ALiqVOT  RARIORVM  DESCRIPTIONES 

COMPLETAE.     ADIECTAE     SVNT 

DELINEATIONES  ffl. 
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Auctore 
lOH.  CHRIST.  HEBENSTREIT. 

I. 

MESSERSCHMIDIA.  Um.  Hort.  Vpf.  p.  ^6. 
ARGVSIA.  Amman.  Stirp»  Ruth.  p.  ^p. 
TOVRNEFORTIA  foliis  lanceolatis,  floribus  cotymbo- 
fis,  caule  herbaceo.  Lim.  plant.  p.   141.  n.  7. 

Circa  initium  Maii  pianta  ex  terra  prouenit,  turio* 
nibus  copiofis  forma  capitulorum  globoforum  ^ 
compadis  ex  foliolis  connolutis ,  anguflis  et  pube(centi« 
bus. '  Incrementum  *cauliculorum  et  foliorum  ,  primis , 
poftquam  ex  terra  prodiit  ^  diebus  ^  eft  admodum  ledh 
tum  et  vix  animaduertendum  :  augentur  Tero  cundae 
partes  multo  euidentius ,  ii  congelationes  nodurnae 
ceflknt  y  et  pluuia  (blum  aliquoties  irrigauit.  Menflruo 
fpatio  vtplurimum  exado,  ad  iuftam  in  ea  perueniunt 
fingulae  partes  magnitudinem  ^  et  planta,  omnibus  fuis 
parcibtis  exomata ,  difquifitioni  eft  apciifinr^a.  De  ra- 
dicis  aetate  primuni  quaedam  praemittenda  erunt,  cum 
ea  multum  conferre  videatur  ad  fingirlarem  illius  con* 
ditionem  diiudicandam.  Viuaceni  adniodum  efie ,  diuque 
iiipcrftitem  ,  exinde  cottigo,   quia  in  adfignato  ei  loco 
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in  horto  per  decenniam  iam  crenit ,  et  quotannis 
craffitie»  curionibus  et  pluribas  gemmis  nodofis  aogetifff 
latiusqae  ierpit.  Aliquot  yero  annorum  ipatium  requi- 
ri )  antequam  fufficientem  copiam  fuccorum  colJigat,  et 
caules  fiorentes  et  frudus  periScientes  profoat ,  boc  iam 
adnotauit  Ammanus  in  Stirpium  cariorum  ,  in  Imperio 
Rutlieno  Ipoate  proueaiencium ,  deferiptionibas ,  Pe« 
tropol..x7S9.  4.  p.  ^o.  111.  Lmnaeus  in  Hort  VpH 
p.  3d.  c^tuies  plantae  pedales  ^idit ,  nuUum  Yero  flo- 
lem  vcl  frudum  ,  exinde  etiam  hanc  ftirpem  genete 
dubio ,  Mejferjcbmidia ,  tradere  coadus  eft.  Eandem 
denuo  in  Spec.  plantar.  p.  141.  inter  incertas  adbuc 
plantas  Tournejortiae  generi  adfociauit.  Mihi  itaque 
fiibnafeitur  fufpicio,  in  horto  Vpialienn,  aetatem  iaftam 
nondum  adfecutam  »  aeque  ac  olim  hic ,  flores  fiudos* 
i)ae 'fei^((  recufare.  Fru(5tusy  nec  apijid  oos  -perfidty 
licet  quotannis  fioreat,  et  eos  promittat.  Radix  itgqoe 
depidta  ad  ex^mplar  recens ,  eft  perenriis ,  calami  olo- 
rini  craffitie ,  tenax  ,  extus  fpadicea ,  multis  tubercultf 
ceu  tot  gemmis  in  omui  ambitu  pcaedita.,  horizonta- 
liter  repens  ,  et  copiofis  fibrillulis  capiUaribus  ad  tuber- 
cula ,  et  vbi  finitur ,  infirudta ,  intus  alba  et  panim 
iiiccoia.  Caulis  adlcendens  eft  firmus ,  inffexus  tamen 
flliquantum  ad  terram  ,  inferius  totundus ,  (iiperius ,  vbi 
rami  ex  alis ,  fbliorum  exeunt .,  angulofus .,  hifpidus , 
fbliis  copiofis,  et  ramis  ad  cacumen  vsque ,  •  .vbi  floses 
collocantur,  vefiitus.  Folia  caulina  et  ramea  funt  an* 
gufta,  lanceolata,  integra ,  tenuibus  et  cojHofi&pilis 
obfita  ,  in  auerfa  parte  ex  albido  virentia  et  fericea 
^iafi  ^cie }  io  aduerfa  profiHidius  vivore  perfu& ,  neruis 
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et  ven»  aliquot  inflnida »  et  breui  petiolo  cauli  al- 
ternatim  adhaerentia.  (Per  n^tigentiam  pidoris  fadum 
efle  moneo,  quod  in  fuperficie  folii  fuperiori  multae 
venae  excunentes ,  quae  tamen  abfunt ,  delioeatae 
exhibeantur).  Singulare  quid  obferuaui  in  incremen* 
to  foliorum  ,  nempe  augmentum  horum  durare  per 
omnem  aeftatem,  et  folia,  quae  primo  vere  confpiciun- 
tur  )  lineari-lanceolata ,  pube(centia ,  rigida ,  etiam  con- 
fertim  pofita,  fi  canles  perfedos  confideras  aeflate  ca- 
deote )  nunc  triplo  maiora  efle ,  Yiridiora ,  flaccida  et 
rara,  dimenfion»  etiam  fiia  irtplurimum  conueoientia. 
Integritatem  caules  et  fblia  conferuant  ad  primum  geli- 
cidium  vsque ,  qpo ,  fi  laeduntur  tantisper ,  protinus 
comigantur ,  nigrefcunt »  non  tamen  decidunt ,  led  vna 
cum  caulibus  peieunt.  Rami  plures  in  fuperiori  caiilis 
parte  ad  alas  foliorum  oriuntiu: ,  altemi ,  palmares , 
quibus  dein  fiiccrelcunt  alii  in  medio  ec  inferiori  loco, 
minores  et  tenuiores.  In  fiimmitate  plantae  et  ramo- 
rum  fiiperiorum  ,  pedunculo  communi  elong^to  et  fub- 
diuifo  in  aliquot  ramos,  pedicellis  breuiflimis  flores  tres 
quatuorue  infiflunt  ita,  vt  corypabum  quafi  forment. 
Calyx  eft  monophylliB ,  qninquifidus ,  laciniis  lanceola- 
tis,  hifpidis,  conniuentibus,  dimidiam  tubipartem  haud 
attingentibus.  CotoHh  eft  mooopetala,  regularis,  infiin- 
dibuliformts,  tubo  cjlindrico  in  fiindo  globolb,  Umbus. 
quinquifido ,  fegmentis  ad  horizontem  diredis ,  fuko 
longitudinali  exctuiatis ,  in  ambitn  finuatis ,  apicibus  ex* 
tremis  deorfum  flexis.  Color  corollae  in  limbo  ia 
Ttraque  fuperficie  penitus  efl  albus,  in  tubo  interius 
flanus ,  exterius  viridis ,  et  in  fiindo ,  vbi  calyce  tegi* 
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tur,  flauefcit.  Stamina  ad(unt  quinque  in  medio  tubi, 
filflmenta  breuiffima  et  antherae  fubidatae  eredhie  flanae; 
piftillum  ftaminibus  breuius ,  ftigmate  globofb  fcabro  , 
quod  extremicati  globoiae  tubi  clauis  inftar  infixum  eft. 
Semina  adhuc  feiQra  exfpedaui.  Et  ne  parte  prima- 
ria  deftituta  prodeat  haecce  defcriptio ,  eam  fupplere 
in  animo  habebam  Clar.  Mejferjcbmdii  expofiiione, 
data  ab  Amtnano  m  ftirpibus  tarioribus  Ruthenicis.  Sed 
routanda  fuit  (ententia ,  ideo »  quia  in  nonauUis  emen- 
danda  eft  inuentoris  de  femine  huius  plantae  enucleatio. 
Forte  fortuna  inueni  in  feminario  horri  nonnuUa  huius 
plantae  femina  "vetufta ,  et  perfpexi  clare ,  ea  efte  duas 
capfulas  ofleas »  fubftantia  fpongio(a  exterius  veftitas , 
fecundum  longitudinem  leuiter  cohaerentes  ,  quarum 
quaelibet  in  parte  exterioce  conuexa ,  fi  transuerfim 
diflfecatur,duos  nudeos  oblongos  ,  incuruatos  >  angulatos. 
in  loculamentis  fepacatis  indudit.  Capfiilae  totins ,  ex 
duobus  hemifphaeriis  coalitae ,  fipram  ,  loculamenta  ,  et 
nucleos ,  tabula  adieda  repraefentat. 

Ex  charafterum  genericocum  diuerfitate  diiudican- 
das  et  denominandas  efle  omnes  plantas ,  (ententia  tam 
certa  tamque  firma  eft ,  vt  probatione  nulla  indigeat. 
Quodfi  itaque  perluftramus  plantam  ,  et  fingularem 
firuftificationis  (faruAuram  ab  omnibus  adhuc  cognitis 
plane  diuerfam  deprchendimus ,  necefl*ario  quoque  ei , 
ad  euitandam  in  difceroendo  ab  aliis  confufionem ,  no* 
Tum  imponendum  erit  nomen  genericum.  Ad  tiasce 
autem  plantas ,  charaAere  fingulari  donatas  ,  referendam 
•  efle  Mejjerjcbmidiam ,  omnes  iam  perfpexerunt ,  quot- 
quot  eam  dUquifiuerunt ,  nec  reliqui  tefragabuatur ,  qui- 
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(«8  iir  pofteram  occafio  dabinir^  eam  pcoptas  contem- 
plaodi.  De  Taria  deBominatione  iUius  pauca  taotum 
addairi.  B.  Mffferjfbmi4ius  ^  priinus  inuentor)  eara  ia 
Xenio  Ifidis  Sibiiicae,  c)uod  ia  tabukrio  Academiae 
adferuatur ,  a  loeo  natali  penes  Argunum  Ifuuium  ^ 
Jfffmiam  vocauit.  Hoc  oonieB  et  delcriptionem  ,  ia 
loco  natali  coocionatam  >  ftirpibHs  Sak  Ruthenicia  Clar. 
j^imams  infemit.  Sed  ne&io^  cur  mutata  compellar 
tiooe  iUam  dixerit  Argfifiamt  Optime  tamea  iofimul 
monet ,  p(^e  etiam  in  poftemm  vocari  Mejferfebmidi^ 
«m  ab  iodagatoce*  Ui.  Limuteus  io  HorcVp^  1*7^^ 
10  8vo  emiflo ,  equidiBm  Mefferjcbmi^ae  geoas  eoodi-' 
derat  ex  bac  ooua ,  de  qpa  lermo  eft ,  plaota :  ta  Ipo' 
debus  vero  plantarom  Anoo  1759.  editis ,  illam  ad* 
Toitmefortiae  genus  setulit.  Si  vero  conferimus  cum 
Mejferjcbmidia  charadeies  geoericos  ^  a  tJmiatif  io  gc« 
nenbus  plaotar.  edit.  qniat.  1754.  Tounufortiae' 
adftriptos,  cognoftimns»  io  quam  plurimis ,  praefertira 
in  fruAificatiooe,  difcrimen  iane  maxinjum.  Ptaecipaas* 
dififbrentias  sdlegare  idco  necedarium  erit  y  quia  exinde 
difcrepantia  vtriusque  g^neris  comprobabitur.  Diffett 
itaque  Mejjerjiehmdia  ab  eo  x)  filamentis,  quae  non 
fimc  l(Higitudine  tubi  corcrilae  ,  led  breuiffimae  ;,  2)  ^tu 
anthecarum ,  ^iae  noo  io  fioce  corolhe ,  fed  profoodius, 
et  quidem  in  medio  tiibi  f  baerenc  *,  3)  fiylb ,  ^ii  ^^ 
mioibus  eft  breuior^  4)  frud;u,  qui  eft  ficcns,  omni:  * 
(nlpa  dcftitutus,  %%  duobu^heitiifphaeriis  coalitus,  quo« 
fom  fingulom  duo  Ibculamcnta  diftinAa  habet ,  femetf 
vnicnm  includentia,  feu  nucleos  obloogps,  aogulatos' al* 
bidosq^    Ad  ffiemoiiam  ^tiu  xeoouaiMbm  et  confer' 
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Tandam  Tiri  optimi ,  DameRs  GottlieBB  MefferJishMM  ^ 
Gedanenfis,  Med.  Doftoris,  qui  ab  anoo  1719  ad  1727 
omnem  diligentiam  ec  ftudium  iodefeflum  iinpendit  , 
colligendis  et  defcribendis  naturae  thelauris  regoi  Sibiriae, 
plantam  hanc  ab  ipfo  denominare  minime  impiobanduffl 
erit ,  cum  idem  honor  et  aliis  exhibeatur  ,  quoram 
merita  in  rem  botanicam  vidcntur  aUcuius  momenti. 
Exfpedamus  io  pofterum  ,  adhibita  vlteriori  cidtura , 
femina  matura  ab  hac  plaata ,  quae  communicari  pote- 
runt  cum  iis,  qui  dcle^ntur  cukura  et  propagadooe 
plantarum,  nuper  detediarum.  Vt  Tero  attquam  inc» 
rea  libi  acquirere  poflint  hoius  Tegetabilis  ideam**  adied 
iconem ,  confedam  ad  plantam  in  horto  adniemico 
florentem  ,  et  quam  Ce).  Ammams  oiim  defcriptiooi 
fiiae ,  cum  tantum  plantas  iuniores  poffidd>9C ;  sdAat 
non  potuit.  Dum  .^iffm/iif />»/!?  defciriptionfo  inentio- 
nem  iniicio ,  quae  bona  et  completa'  eft ,  fi  fiti^um 
excipias,  infimuletiam  reprehenfionibos  fotte  nonnolio* 
Tum  ,  qui  me  adhim  egififi;  putahunt ,  data  alia  defcrip- 
tione ,  obuiam  ire  debeo.  Declinare  Tero  liiis  com- 
mode  pocero,  rationem  adducens  non  fpemendam;quifl 
incongruum  mihi  Ttdebitur  emittere  iconem  fbkm  fine 
expofitione  aliqua ,  Tel  et  iedores  amandare  ad  libium, 
quo  forteplures  careot,  fi  plantam ,  ouoc  demum  de- 
lineatam ,  infpiciunc. 

Tab.  XI  Explicado  Tabulae  I. 

A*  ThnM  IV  nataraii  magnitiifioe. 
*  B.  Radis  «epem  cun  tarionibils. 

«.  Calyx  cum  piiyilo* 
h.  Corolla  absqoe  calyoe. 

4*  Eadem 
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0.  Eadem  tubo  difk&o  >  vt  fidmina  cum  piftillo  in   coii* 
fpe&um  veniant. 

d.  Cipfula  integra. 

e.  Hemifphaerium  fru^us  ab  interiori  Gas  expofitmn* 

/•  FruAtts  integer  transuerfim  difleflus,    vt   quatuor  ho« 

mifpbaeriorum  loculamenta  appareant. 
g.  Hemifi^aerium )  fubfiantia  exteriori  Tpongiofa  orbatum, 

offeum,  cum  duobus  loculis^  vt  moDftrentttr  femiua^ 

ab  interiori  &ic  apcrtas. 
b,  Semen. 

II. 

AESCHYNOMENE  caule  hifpido,  foliolis  acnmioatisi 
leguminum  articuiis  fuborbicuiatis.  Rqyen.  Flor.  Leyd. 
Prodr,  p.  384.  Haller.  Hort.  Goett.  1753»  p.  a^S^ 
Linn.  Spec.  plant.  pag.  713.  n.  2. 

HEDISARVM  caule  liirfuto  mimofae  foliis  alatis  9  pin^ 
nis  acutis  minimis  gramineis.  Shan.  lourn.  to  lamau 
ca  Tom,  I.  p.  i85.  tab.   118.  fig.  3. 

Inrer  femina ,  ante  triennium  ex  Anglia  huc 
mifli  )  reperi  Hedyfarum  quoddam  americanum  minus 
inimo^e  foliis  Sloan.  infcriptum ,  quodque  facum  |  (pa« 
tio  decem  dierum  elapfo  proueniebat ,  et  iaeto  incre« 
raento  fumtp  ,  poft  duos  menfes  flores  cxhibuit  ,  quos 
(equebantur  femina  matura ,  filiqua  articulata  inclufa.  Pe- 
riit  tum  planta  frigore  taAa  ,  quae  ex  ftrudura  fua,  et 
celeri  omnium  partium  euolutione,  videtur  annua.  Qiiae 
de  ea  notaui  ,  dtim  vigebat ,  breui  hac  expofitione  re- 
feram,  et  commemorationem  horum  anguftioribus  limi- 
tibus  circumfcribere  potcro ,  quia  planta  ,  de  qua  didlu- 
rus  fum  ,  fuperiori  (heculo  iam  inuenta  et  delineata  ,  et 
aaie  aliquot  annos  denuo  ab  IU.  HaUero  in  Enumeratio- 
Tom.  VIII.  Nou.  Comm.  3  s  no 
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nc  horti  Regii  ct  agri  Goetting^  i753.  in  8.  cdito, 
quoad  partes  praecipuas,  florem  nempe  ct  fruduni  ^  dc> 
fcripta  ej[l>:  Defikit  vcro  illius  cxada  icon :  ca  enim  , 
t!psLm  dtdit  Sloaneus  in  Hift.  lamaic.  VoL  Lpag.  i$6. 
tab.  II 8.  fig.  3.  niinime  toicrari  poteft  >  ct  a  Cei. 
Rqymo  Flor,  Leyd.  Prodr*  pag.  384.  iurc  mala  ad* 
pcllatur,  hinc  meliorem,  et  ad  viuam  plantam  fadtam, 
cxhibeo.  Vegetationis  hidoriam  paucis  dilucidabo.  PlaQ« 
tulac  ex  terra  proucnicntes ,  pcrriHentibus  aliquamdia 
Cptyledonibus  >  cx  cauliculo  y  tcnui  ^  tcrete  9  hilpido 
emittunt  folia  pinnau  ,  folitaria  ,  akerna.  Si  planta 
pedis  altitudinem  ,attigit,  ia  inieriare  loco  ad  latcra  fb- 
liorum  emittit  ranios .  procumbentes  ,  io  fupcriori  adfur- 
.gjentcs»  Exporrigitur  tum  caulis  ad  pcdcs  duos  ct  nU 
tra  y  :ncque  .ramen  multum  volumine  augetur  :  crafljties 
enim  eius  yix  ad  duas  lineas  parifinas,  ybi  maxima 
cft ,  accedit  Rami  numcro ,  quo  altior  fit  planta , 
augentur  ita ,  Yt  habitii  cxtcrao  fmticulum  quafi  j  ramis 
Tndique  obfitum  ,  repracfencent.  Nunc  ad  fingulas  par- 
tes  feorfim  defcribendas  ^  progrediendum  ctt.  Radix  e/l 
'Tnica,  fibro(a  ^  fibrillis  albis  donata.  Caulis  adfurgit 
-vnicus ,  redus  >  rufelccns  ,  totus  hifpidus ,  pilis  infcrids 
rutilis  paucioribus ,  fuperius  viridibus  ct  copiofioribus,  vc* 
flitus,  parum  lignofiis ,  tercs^  emittens  plures  vndiquc 
ramos ,  fuperiorcs  adfurgpntcs ,  inferiores  vero  tcrrac 
horizontaliter  incumbcntes.  Folia  pinnata,  foliolis  alter- 
nis  denfe  pofitis,  ct  ex  parte  fibi  quafi  incumbcntibus , 
lanccolatis,  acuminatis,  in  extrcmitatc  cUiatis,  fupcrfi* 
cic  prona  laetc  viridibus ,  fupina  glaucis,  25-30  pari^ 
bui,  feu  pinnis.    Coflac  adhaerent  foliola  breuiffimo  pc* 

tiolo 
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tiok>  ita ,  vt  pars  pofterior ,  oblique  quafi  4edolata  , 
apprefla  fit  coft^e  ,  et  ii  decidunt  ,  fouea  rotun* 
da  in  cofta,  vbi  adhaefenmt  ,  confpicitur.  Folia 
perfe<%i  figuram  equidem  habent  lanceolats^  ,  cofta 
tamen  (emper  non  nihil  arcuata ,  reclinalam  fiftit  fo- 
liitm.  Si  tanguntur  roanu,  foliola  compllcantur  ad  co- 
fiam  immgtam  ,  (ed  tardius ,  ac  in  mimo&  fic  did» 
podica ,  neque  facUe  apte  aliquot  horaa  iterum  expii* 
cantur ,  hinc  etiai|i  difficillimus  efi  labor  exdccare  ra- 
mum ,  ob  cclerem  coUapfum  et  conttadionem  partium. 
Omna  velpere  ,.  et  dum  pluuia  cadjt ,  folia  quoque  com- 
plicantar  et  depeodent.  Duratio  et  Tigpr  eorum  bieuis 
admodom  efi  ]  hinc  caules  et  lami  adultiores  foliis  &re 
orbati  et  denudati  apparent ,  cacumina  mo  ramoram 
defluuium ,  fuccrefccntibus  femper  aliis ,  abunde  fup- 
plent.  Stipulae  ad  finem  petioli  poiitae  fiint  ex  du|i* 
bus  pattibns  conflantes ,  quamm  Tna  ,  folio  contigjna , 
maiorefi,  altera  Tero,,  pedunculo  commuai  axiilari 
adfians,  minor  deprehendiiur.  Figuram  habent  ianceo* 
latam  et  in  fuperfieie  externa  nonnullas  rubicundas  ve> 
nas  ,  quae  difpareot  paullatim.  ..  Pedunculus  florum 
communts ,  >  ad  ld(eia  folimiim  poOtus «  fitu  parallelo 
cum  iisdem  extendkur,  his  tamen.efi  lobgior ,  filifor- 
mis .  pilofus  ,  inegulariter  ramofus ,  bradeisamplexicau' 
libus  Quato-acuminatis  ad  fingulum ,  pediculum  florum 
pofitis,  Flos  Tnicus  fuftinttur  pedunculo  proprio,  Tncialt 
fere  ,  cindo  duobus  tolit^is  oiiatp  -  la9C|K>latis  opp(^S| 
in  ambitu  ciliatis,  et  calyci  arde  app^is.  Calyx  eft 
monophyllus  bipartitus,  parte  alte^  pofl  vexillumma* 
iore ,  refiexa ,  leuitec  Ufida  ,   in  nonn^llis  ipeciminibus 

S  s  a  into- 
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integerrima  obferuata ,  altera  cariaam  fQftetitante  mioo* 
re  \  canaliculata ,  et  in  extremitate  ciliata  :  tridentatam 
prout  111.  Halknts  e^m  efle  indicat,  non  imieni.  Fk)s 
efl  papilionaceus :  vexillum  fubcordatum  ,  patens  ^  re« 
flexum  ,  lutefcens  ,  ( ifabellinus  eft  color )  venulis  rubi- 
cundis  longitudinalibus  ec  macula  aurea  rotunda  ante 
irnguem  varicgatum,  alis  paullo  breuius:  aUe  exoudto- 
oblongae  ,  obtufae  *  redae  ^  vexillo  longiores  et  limbo 
iaterali  exteriori  deflexae ,  lineae  purpureae  vefttgto 
Tix  apparente  in  medio:  carina  alis  breuior  ^  dipetalai 
fbliolis  lunulatis  exterius  purpurafcentihus.  Stamina  de« 
cem  in  duobiis  diftinAis  corpbribus  ad  bafin  vsque  fiffis, 
quorum  quodfibet  in  filamentis  ^  akitudine  facceflfiue 
decrefccntibus ,  quinque  antheras  fuftinet  ^  luteas  y  paruas 
et  rotundas.  Stamina  cum  piftillo  ct  ftigmate  fubulato 
in  carina  abfcondita  latent :  fuccedit  legumen  inflexutn^ 
articulatum  ^ ''  (cabrum  ,  articulis  pofl:  maturitatem  ibla« 
bilibus ,  numero  variantibus :  femen  renifbrme  vnicum 
luteo  •  fufcum  ,  in  quolibet  leguminis  articulo  fuborbi- 
culato  inclufum.  Ex  datis  buc  vsque  charaderibus 
quilibet  cognofcit ,  a  Cel.  Rqyenio  fuo  iure  noftram 
plantam  ad  genus  Aefchynomenes  efle  relatam ,  et  ab 
eo  in  Flor.  Leyd.  Prodr.  pag.  384.  denominatam : 
Aefchynomene  caule-  hifpido  ,  foliblis  acliminatis  ^  legu^ 
minutn  articulis  fuborbiculatis  ,  quem  et  lecuti  font  IIK 
HaUerus  et  Linnaeus  ,  retenta  Royeni  denominatione  ; 
ifle  in  Hort.  Goetting.  pag.'  16$  ,  hic  vero  in  Spec. 
plamar.  pag.  713.  n.  %.  Inuentioais  gloria  debetuff 
III.  Shaneo^  qui  eam  in  locis  meridionalibus  iofulae  la- 
maicac  fponte  crefcentem  legit^  et  in  catalogo  plantarum, 

quae 
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^uae  in  infula  lamaica  fpocte  proueniunt ,  Lond*  16 g6.  S. 
P^g*  74*  vocat:  Hedy^rura  caule  hirfuto  mimofae  foliis 
alatis  pinnis  acutis  minimis  gramineis.  In  biftoria  lamaicae 
VoL  I.  pag.  i%6.  eam  irlterius  expoluit,  et  iconem 
quoque  dedit ,  (ine  d^bio .  ad  exemplar  ficcum  cpncin^ 
natam  ^  quia  folia  et  flores  quoad  maximam  partem 
deficiunt  ^  hinc  Cl.  Rqyenii  iudicio  (xnnino  mala. 

ETtplicatio  Tab.  II.  Tab.  XII. 

A.  Flantae  ramus  in  naturali  magnitudiiit. 

a.  Flos  ab  antica  facie. 

b.  ]dem  a  poftica. 

€.  Idem  a  latere  expofitoii 

d.  Staminum  fnfciculus. 

e.  Ouariom. 

/.  Calyx  bibbiatus  cum  fiaminibus  et  legQmine  Ibeciinda. 

£.  Legumen  maturum. 

b.  K  b.  b.  Leguminis  arti^iuli^  quorum   fmgulus  ab   alii§ 

diftinfiusj  vnicum  femeu  continet. 
/.  Semen. 

iir. 

VERBESINA  fbliis  oppofids  ouatoacatis  integerrimi», 
(cabris,  peduaculorum  iummitatibus  iacraflatis  et  fb- 
liofis. 

RVDBECKIA  foliis  oppofitis  hirfutis,  ouataacutis,  calyce 
imbriciuo  cylindrico ,  radii  petalis  pilliliatis.  Zmn.  Ca- 
tal.  plant.  hort.  acad.  et  agri  Goettiog.  pJ  409.  c.  icon. 

Radix  huius  plantae  eft  ^ioia ,  Tnica ,  refta.  £x 
corpore,  pollicem  loi^o,  in  extremitate  obcufo  ct 
quafi  truncato,  oriuntur  radiculae  pkues  quaqua  yei' 
fum  repentes ,  tenifce» ,  aibente» ,  in  radice  euuKii  paul* 
lo  poil  lufefcentes  y  fibriUuUs  piuribiis  dcwatae.      Supe* 

Ss  3  liores 
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rlores  radiculae ,  ex  capite  radicis  et  reliquo  eius  am* 
bitu  prouenieutes ,  inferioribus  5  paullo  ante  defcriptis  ^ 
funt  tenuiores  et  numero  pauciores.  Caulis  efi:  in^rius 
iimplex  ,  reAus  ,  duos  yel  tres  pedes  altus ,  inferius 
glaber  et  teres ,  fuperius  molli  et  tenui  lanugine  vefti- 
tus )  calami  olotini  craifitie ,  hinc  ver&s  fupremam 
partem  attenuatus  ,  vbi  et  folia  fibi  propius  adftant » 
quodam  modo  angulatus  *  Tnico  flore  ,  inter  ramos  ex*^ 
orto  y  terminatus ,  et  fibi  reiidiius ,  inclinatus.  Folia 
radicalia  adfunt  nullai  (ed  tantum  caulina  et  ramea. 
Haec  in  parte  caulis  inferiori ,  et  pauUo  etiam  altiori , 
femper  (iint  bina »  oppofita  ]  minora ,  pauciora  et  an« 
guftiora  fuperioribus ,  quae  numero  terna ,  volumine 
maiora  et  copioSora  ,  ouato-acuta  ,  felTiiia ,  fcabra ,  pal- 
lide  viridia  •  •  integerrima  ,  in  fuperficie  prona  veno(a , 
in  fiipina  tribus  vel  quinque  neruis  promiuentibns  do« 
nata  ,  et  ratione  fitus ,  femper  defiexa  apparent.  Ex 
alis  fbliorum  fingulis  proueniunt  rami »  foliis  eiusdem 
formae  et  fitus ,  ac  in  caule  ,  ornati »  oppofiti  ^  eredi 
primum  ,  pofiea  patuli ,  dltitudine  inter  fe  difcrepantes. 
Interdum  eo  in  loco ,  vbi  alias  ramus  exCurgit  >  petio* 
lus  tantum  aliquot  linearum  y  duo  vel  tria  fblia  pro- 
ferens ,  oritur ,  pro  imperfedto  ramo  habendus.  Rami 
per  paria  in  caule  a  radice  ad  dimidiam  plantae  alti^ 
tudinem  crefcunt ,  ex  aduer(b  fibi  oppofita ,  numero 
incerto ;  in  fuprema  vero  parte ,  vbi  tria  fblia  caulem 
ambiunt  \  ibi  eriam  tres  rami  confpiciuntur ,  fiores 
citius,  ac  inferiores  rami,  exhibentes  ,  quod  alias  mious 
ibllemne  in  florefcentia  ,  prout  etiam  illud  ,  quod  rami 
proximi ,   infra  florem  ,    qui  cauiem  terminat ,    pofiti , 

dum 
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dam  iDcrefcunt,  hunc  aldtudine  multum  fiipeiaDt.   Loa-t 

gitudo,  feu  potius  aldtndo,  iftius  partis,  quae  ex  fquamis 

rigidis  ,  imbricatis,  conftat ,  et  communiter  calyx  voca- 

tur  y  io  planta ,  quam  deicribo ,  erat  nouem  lineas  pa^ 

lifinas,  licet  interdum  ec  in  maius  Yolumen  excrefcat: 

figura  eius  eft   cyiindrica ,    antequam    iam    nominatae 

fquacnae  a  fe  inuicem  diicedunt,  et  flosculos  tubulofos  et 

lingalatos  emittunt ;    podea  refert  figuram  coni  inuerfi. 

Mag^oitudo  earum  primum  defcribenda    enC ,   antequain 

ad  fitum  ,  colorem ,  flruduram  ,  figuram  ct  numerum 

progrediar.       In    inferiore    paite    calycis    pofitae  fiint 

^uaraae  duplo  minores  reliquis ,    in  media  ec    (uprema 

parte  collocatis ;  augentur  enim  volumiae  fcmper ,  quo 

altius  ad(cendunt ,  ec   fupreraarum  limbis  reclinati  fiores 

radiati    incumbunt       More  imbncum  denfe  fibi  impO' 

nuntur  ,    et  quidem  ita  ,    vt  dimidia  pars ,    imo  duae 

tertiae ,  vnius  ab  alteia  obtegatur.     Textura  earum  fere 

e(l    cartilaginea ;    nullum    enim     parenchyma     laminas 

difiendit,  et  tantum  funt  membranae  laeues ,  elafiicae  et 

concauae,  lineis  longitudinaiibus  nonnuUis  exaratae.    Co- 

lor .  quo  nitent ,  in  parte  exteriore  efl  pallide  viridis , 

puniflis  nigris  quafi    coagmentads    fhdus ,    in    interiore 

luteo-viridelcens ;  in  apice^fiimmo,  fubrotundo  et  mol* 

liori  ,  exterius  efl:  linea  fufca  et  profunje  viridis.     ¥i- 

guram  obuerfe  ouatam  equidem  omnes  habent  :     atta* 

men  cum  inferiores  duas  lineas ,    mediae    et    fupremae  ^ 

quatuor  et  fex  lineas ,  altae  funt ,  facie  exteraa  diuer- 
^e  non  nihil  apparent.  Ab  vuguibus  angufiis  fenfim 
amptiantur ,  donec  in  parte  paullo  fupra  medium  latis* 
fimae  fadae )  denuo  angufUntur ;  apex  vero  efl  fubro- 

tundus, 
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tundas ,  membrana  moUiori  ,  antea  iodicata  i  quafi  CO' 
ronuiis.       Niimerum    folioiorum    calycis    infimul    ad« 
ponere ,    fuperfluum    videri     pofiet  Donnullis :   attamen 
idto  omitrere  noiui,  quia  conftantem  illum  tiit  cogno* 
vi ;    in    multis   enlm  floribus  didedis  eum  fcmper  ex 
S2  et  ^4-  foiioiis  conftare  comperi.       Poftquam    caly- 
cem  expofui ,  tranfeo  nunc  ad  flores.     Hi  duplicis  ge- 
neris  funt :    alii  in  radio  fic  dido  lingulati  et  pidiUati 
tantum  ,  aliiin  difco,  tubulofi  et  hermapbroditi.     Ra« 
dii  floiculi  in  florc ,  cui  nihil  cx  omnibus  fuis  partibus 
deed  ,    duodccim    (emper    numerantur  «    ct    lingulam 
fiftunt  ouiitam  ,   in  apice  crena  vna  vel  aUera  emargi- 
natam  j    odo    iineas  longam  ,    quinque  ad  fex  latam , 
nitidam  ,  deflexam  ,   duabus  luteis  venis  fecundum  loo- 
gitudinem    excurrentibus   et    multis    aliis  transuerfalibus 
notat;;m.     Colorem  lateum  flores  ifti  liabent,  fed  ideo 
prac  reiiquis  huius  claftis  notabiles  ^    quia  in  flore  adul- 
liori  ct  fcmina  maturefcente  perfiftunt    immarcefcibiles , 
et  exiguam  alterationem  coloris  patiuatur.       Continaus 
eft  fl^Tculiis  ifte  lingulatus  cum  femine  triquetro,  ftria- 
to ,    cinereo ,    incumo  ,   nec  vmquam  ab  eo  feparatur. 
£x  meditullio  flofculi   exit  piftillum  vnicum »    diuifiim 
in  duas  tubas  luieas ,    incuruatas ,    duas    lineas    longas. 
Alterius  generis  flores ,    hermaphroditi    nempe ,    pofiti 
funt  in  thalumo  conico  pnleaceo,  linjsam  crafto  et  fim- 
gofo  ^    quornm  ii ,    qui  centrum  dilci  occupant ,   citius 
rcliquis  efllorefcunt ;    conftantes  autem  ex  corolla   mo- 
nopetala  tubulofa  9    tubo  breui  in  flne  globofb  et  quo^ 
dam.  modo  compreflb,  limbo  in  quinque  fegmenta  linea-» 
ria  ,  extus  ferruginea,  intus  lutea  et  tomentofa  ,  diuilo. 

Stamiua 
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Stamina  quiaqoe  in  medio  tubi ,  diftindh  babent  fila- 
mcnta  breniirima  ct  andieras  cylindraceas ,  tubulofas  ^ 
param  inter  fe  cohaeientes  ,  licet  cyliodrum  fbrment. 
Piftillom  per  fiorem  delcendit  ad  femen  ysque ,  et  in 
extremitate  altera ,  ex  tubo  exporredla ,  diuiditur  in 
dufl5  tubas»  prout  in  lingulatis.  Semina  inuoluuntuc 
paleis  lanceolatis ,  omnem  ambttnm  iilorum  vaginae 
inftsir^citcumdaDttbus^  in  apice  prominente  colore  puU 
lo  in&dis ,  et  font  angulata ,  angufta  f  coronata  duo- 
bus  denticiilis  fubulatis ,  altero  breuiori,  aitero  longiori, 
ijuamquam  ooonunquam  alter ,  \el  deficiat ,  Tei  Yix 
omfpicuus  fit.  Abfoluta  oonc  partiom  fingularum  ex« 
pofitione ,  progredior  ad  conftituendum  charaderem 
Senericum ,  ex  florum  et  ieminis  conditione  petendum« 
Secundum  methodum  a  Cel.  Ijudwi^o  elaborataro  ^ 
iQuam  iequoTi  pertinebit  ad  claflem  floram  compofito* 
nun  mixtorum ,  et  fi  adtendimus  ad  reliquas  notas 
charaderifticas  ^  pro  confiitutione  generum  adfiimtas , 
quales  funt  calyx  fquamofus ,  thalamus  paleaceus  et  le* 
inina  angulofa ,  ad  genus  Verbefinae  planta  ifta  9  tam« 
quam  fpecies  genuina,  referenda  efl.  Difierentiam  fpe* 
cificam  in  foliorum  fitu  oppofito ,  et  pedunculo  floram 
breui  ac  incraflato  ^  tribus  fbliis  confianter  vefiito ,  fii^ 
cillime  inueniri  poile  credo.  Reliquis  itaque  Verbefi^ 
nae  fpeciebus  adiungstur  nomine  fpecifico:  Verl)efina 
fi>liis  oppofitis  ouato-^acutis , .  integ^rrimis  9  icabris,  pe« 
duncnlorum  fummitatibus  incrafiatis  et  foiiofis.  Noo* 
dum  odenniom  eiSuxit^  ex  quo  imot  haec  planta  ez 
CalJia  in  Germaniam  mifia  ,  non .  oullis  innotuit; 
iQuantum  recordor ,  Cel.  Bernb.  de  luj/ieu  eam  ex 
TQm»VJlI.Nou.Comm.  Tt  Ame- 
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America  meridionali  accepit,  et  nomine  Bidentis  &po^ 
pariae  folio  Lipfienfibus  commuuicauit.  la  viridario 
inftruifliflimo  Cel.  iMdiv^H  ante  aliquot  anno»  primum 
floruit ,  et.  ex.  illo  a  me  1755  primum  (emioa  Pe- 
ttopotiti.  mifl^  r  tumt  vero  1757  cumt  aiiis  rarfdribi]s> 
cultam  et  fibrentem.  deftripd  et  delineandam>  cnraui; 
Repetii.  vero  &tionem  hoc  anno>  idea,  vt:  de-  Yege< 
tatione-  illius ,  aetate  et:  perduratibne  in  dimate  boreali 
certi  quid  notare  val^m.  Dum  iam  confe^'  eflet: 
delineatio ,  et  deicriptio  compofita ,  oflfertur  mihi<  Cata- 
Iogus>pl&ntanim  liortiacadtmiclet  agtrGbctdbgenflSj  coa- 
fcriptus  a  Clar.  ZimiOy  Boain.  Pioft  Goetting.  (Gbetring, 
275  T-  S^vV,  ia;quo>  Haec  Vertieflaai  ex  femihibusi  Lipfia 
quoque  acceptis,.  ab  audore  catalogi  Rudhetkiae^.  t^m- 
quam  noua  fpecies ,  admniMratur  ,  inftri^ta- :  Rudbeefaa 
foliis  oppofitis^  btrfutiS'  ouato-  acutts-,  caiyce  imbrieatO' 
c^indrico:,.  radii^  petalis-  piftillatis  ,■  et  icone  illuflcatar ,. 
in.  qoar  vnicus>  ffi)s  ,  vnft:  cuoa  fiaguIiS'  partibuS'  floris  et 
£minis  ftflitur.  Qiiia  vero  totu»  habicus  plaatae  fiagu- 
brem  quamdam^  formam  prae  (e  filrt ,  et  rami  eredo> 
patuli  ,.  caulem  ipfum  fiiperantes^,  venuftatem  fpecioBm 
fiiirpt!  conciliant ;.  non  auocari  potuii  a  propoflto-^,  quod 
cepecam  ,  iconem.  iam.  coafedam ,  omnem<  hahkum 
d^enuoi  repraefeutantem-,  fiic  tradere,.  quod  miotme. 
difplicebit  Jis<,  qui  plaatam  aouam,  hahitu  et  fi)rma 
piof^as.  peculiarem ,  iiifpicere.  ci>piuat ,  vsque'  diim  vul* 
gatior  fit:,  quod<  proxiinc  futurain ,  oum  quotBnots< 
copiam  feminum:  exhibeat  ,.  ec  non:  adeo^  roagna  cunt 
ihi(|ie>  ptoueniat.. 
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Explicatio  Tab.  III.  T.b.XlII. 

•A.  Plantoe  Qatiua  inagnitudine  expofitae  pan  fapcrior* 
n.  Calyx  cutn  di(ci  iflorlbus. 
/^.^.^•^quanue^calycinae  variae  'inagnitudinii. 
'(.  Radii  flofculus  4h  dntefiori  t&dc  cum  femino    tfiangult 
nudo. . 

'4.  Difci  flofculus  cum  palea  vaginali  (cmen  obuoluenie» 
€.  Vagina,  feu  pafea  eiusdem  -jlofculi. 
'/  Semcn  ,  difci  rflolculum  Tuftinens. 
:£.  Dirci  flodulus  cum  fuo  pedicdlo. 
tb»  Semcn  difci  bidentatum. 

IV. 

IBRASSICA  fbliis  oualibus ,  fiibintcgerrimis ,  Boralibus^m* 

plexiaiiiibuSydaacedlatis.,  xalycibuswngiiibus  :petalof4lin 

longioribus.  t^inn.  Ccnt.  I.  Plant.  Vpf.  1755.^11.  54. 

Radix  annua  ,  cautefcens »  lignota^  'emitrit  Tiidique 

Tadiculas  f>lures  albas  ,  fucculentas  ,    fibrillis  copiofis  in«- 

ftriuSias.       Jolia  /radicalia  copiofa ,    quae  in  capitnlnm 

^olligttntur ,  lantequam  K:aulis  ex  iradic^  protradiior »  Tt-« 

plurimum  pedem  Songa  ,  «et  ^imidium  ^ata  y  t)blonga , 

obuer(&  t>uata  1    in  margine  ifndulata  ^t  dentata  ^  tlefi^ 

tlcults  apice  callofb  in(lru£tis  ;  fupecficie  ptona  iriridia  ^ 

rugofa  »    glabra  ,    fupisa  gi^uca  »   laeula^^       Neruus  fblii 

pecMtus  albus  j    in  bafi  vnciam  latus ,.  ia  aduerfa  parte 

laeuis  et^^epreirui^,   in  auerfa  vero  exflans-et  fulcatus^ 

«X  quo  fecedunt  ctiam  •vtrimque  pltircs  irenae  albcntes , 

fubftantiam  foiii  perreptantes.      Caulis  in  planta  florente 

et  femina  maturante ,    circa  terram  duo5  pdlices  cras« 

fus  9    canaliculatus ,   ^glauctis ,  qnaqua  "vetfiim  plures  ra« 

imos  alternos  «emittit :   fupcrius  glaber  «t  ^uodanYmodo 

Tt  2  ango* 
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dogulorus,  tta  quiaruorue  pedes  alciR.      F<4ia  {n  caufe 

et  tmm  fuat  (eSlUa ,  amptexicaulia  ^  cordftto^laac^olata^ 

denticulis  minoribus    et    rarioiibus    inftnlfta,    (u|>rema 

Tt  plurimum  integra.       Fiores  in  pedunculo   cominunl 

ante    ibrcfcentram    denfius    colledi  ,     Tmbellam    qnafi 

fiftunt ;    poftea    Tero   difTiti  in  fpica  elongata  fucceffiue 

aperiuntur ,    prottt    in    rcliquis    (iliquolis  ita  fieri  folet  i 

prnpius    pedicellus   lex    linea^   longus    flocem    (uftinec. 

Calycis  fblioia  funt    q^atuor »    fublutea :    duo    excerioni 

bafi  gibba  ec  latiora ,   <kio  interiora  anguftioca  ^   omma 

fiibulata ,  concaua ,  canaliculata  ,    ere^a ,    poft  decidoa  ^ 

fiiperanc   altitudine   Tngues  petalorum,  et  eminest  inteir 

petala  ,   tbi  ftamina  bteuiora  pofiCa  fbitr ,    hitfC    eciam 

petah  oppofitum  fitum  ,  noa  cruciatum,  babenc.     Petak 

k  func    (abrotunda ,  concaiia ,    in   apice   tnica    ctcna 

emarginata  ,  tutea ,  terminaca  tngue  br«ui  y  latOHhniceo» 

bio-albida.       Glanduke  qoatuor  tiride»:   fiareirta  &% 

filamcBtis    liaearibos    tecetibifs ,    quomm    duo   bretrion 

excrorfum    flexa ,    quatuor   altiora  ere^a ,    edumfiaiif 

tetragonam  fornfvant  ^    his  infifluRt  amherae    oblongae  g 

acuminataey  biIocuhre$f  cztrorfum  fleXiEre,  fcvt  diflaatesy 

puluetem  loteum  dirpergeote».      Stylus  tnicu» ,  fiigina 

capitatum  mtnimum^      Siliqua  blu^ni»,  finearis,  kter»' 

bus  compre(&,  duo»  pdfices  loi^a,    nado& ,    pr«pcer 

valuuia»  tenues ,  pcr  quas  femins ,    in  tbalamo  ftmgofo 

haerentia^    tuberciriorum    inftar     extus    conffAciuntur ; 

feptum  tahiuhrum  promtnen»  dimidium  poUtcem    loa- 

giim.      Semina  matura  rotunda  ,  (ubj^fca  «  ^kndentia  , 

goftu  acfia.     Huius  plantae  fcmina,  tade  ad  nos  dek- 

ta  fint ;   paucis  iadicase  oon  fiipeifluura  em ,    pcaefer' 

fin 
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tim  haoc  ctiam  ob  rafionerfl ,  qiiia  ptregrinator  qul-< 
dam ,  qui  Chinam  faaud  ita  pfideiti  tifitauit ,  adferdir  ^ 
ae  fi  in  rcgno  finenfi  btafficae  ec  finapi  fua  fpontc 
noo  crefcerenti  Hdius  Tero  opinionis  vanitatem  nod 
ibhim  indices  pkotailum  antiquiores ,  qtialis  cifl  immor- 
taiis  Boerbauii  ^  qai  in  indice  alteio  II.  p  xs.  Brafii' 
cam  finenfem  Iblio  ladtucae  ^  flore  luteo  ,  quae  fbne 
Doflra  efl  fpecies;  et  p.  13.  Sinapi  chinenfe  folio 
acanthi ,  inter  plantas  txmt  tetnporis  iam  notas,  enu« 
merat :  fed  etiam  omnis  fiitura  dubitatio  plind  tolletur« 
fi  certiores  ^cio  cnriofos,  aeque  in  Chlna  ac  in  aiiis 
r^ionibus ,  brafncam  quamdartt  efle  indigenam.  Scianc 
itaque  exteri ,  commercium  iitter^rum  Acad.  Scient* 
Petropoiitanam  diu  iam  cum  R.  P.  Societ.  lefu  Feki-' 
oi  commoFantibos  habere »  illosque  fuUnde  femioa  Taria 
iofimul  Dobis  tranmififie.  Talem  colledionem  femi* 
Duro  etiam  175^  per  mercatores  mfficos  Pekioo  Aca- 
dMiiia  Scient.  impetrauit.  Inter  ea  £ifcicufi  duo  erant| 
alter  Braffica  finenfis ,  alter  Caules  finici  mai&imi ,  in« 
figniti.  Vtnunque  femeQ  fatum,  et  ex  terra  proueniens^ 
piotoiit  vnius  dosdemqoe  fpeciei  plantas ,  hanc  nempe* 
quam  cxpoftii ,  brafficam.  Nifi  me  infiigaffet  coriofi* 
tas  et  experieodi  defidedum ,  an  diflerrent  etiam  cha- 
radieribus  fpecificis  ab  huc  vsque  cognitis  l)raflicae  fpe- 
ciebus  indicatae,  omififfem  forte  liorum  feminum  ^tiO' 
sem,  quia  iam  cx  commercio  litterarum  anteceflbrum 
meorum  cognoueram «  plus  vice  fimplici  non  ea 
iblum  femina  transikiifla  efle  ,  quae  Sioarum  regoo 
indigeoa  foot ,  fed  et  alia ,  ex  aliis  prouidciis  feofim 
JlLua.      Simile  quid   et   oonc   h&mi  iutfle,    inteK* 

T  i  3  kxl 
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1exi  perfpicue :  adpofita  enim  erant  aUa  brafficarom  I&* 
iniaa  ,    nullo   peculiari  ititulo  rinfigiiita  ,  iquae  dederunt 
brafiicam  ,fic  di^tam  oleraeeam  eiusque  ^^ietates  omni* 
biis  cognitas ;  hinc  scoliigo ,  •cdli  jilares  iitHdem  pro  Tfa 
oeconomico.     Sed  tedeamus  ad  noftram.      Plaaus  sdu- 
nioresi    fi    obiter  infpiciuniur.,   nemo  ad  braflicas  .re* 
ferret;  es^ade  cnim,  habitum  JLa^lucac  ifatiuuae ,  roma-. 
D^e  diiflae ,,  referunt.     iVlwfem  circiter  adukae  riblia  ia 
capitulnm  colligunt,  rmolie  ret 'Oblongum ;  itum.  brein 
interiedto  temporis  .fpatio  cauli^    protruditur ,   ct  Tanni 
.copiofi  /fit  patuli  exctelcunt.     Alteto  menle  poft  :Iatio< 
nem  >  fi  tempeflas  coeli  fiauet ,  'iam  ilores  profert ,  tt 
tqnarto  .-menfe  esudo  ^mina.-maturantur.      Frigus    fep» 
temtrion^le «  ^qmid  exenqtc  .tnenfe  .Augudo  iiam  ingnii^ 
iminime  ob  ftextutam  moilem  et  fucco(am  -peiferre  ira- 
kt.     ;Si  <coniej£tara  fuon    inptobabilis  locum   inuenire 
potefl;^,  ibrd0ica  forte  iiofirt ,    ea  ipfii  eft;  planta ,    ex 
cuiqs  femine  premituriroleum  iHud  ^  quod  iSincdles  iidfai- 
bem:  Jn  cibo  cejt  lucerna..  'prput.«ej&rt  Jno^pmsi  ^tiecosi 
inOeconomia  ;Sinarym  Holm.  1757«  .'8.  pbatam,  lcn- 
bens,  «X    qua  ,  dcpcQmuntttr   (emina    pro  tconfidendc^ 
olfio ,  xapbaiK)  elfe  fimilem .,  et  fiorem  habere  luteum. 
fxperimenta.  tmm  capi  pQterunt*cum  fHfBciens.co^  le< 
minum  coliedii  fuer>t  ,,nequey  iUa.iixita  iove  ^euideo, 
cum  iam  alia  ifpecies  btnfiicae    radice   cauleTceitte    fiifi- 
formi,  feu  Napus  filueQris^  oleum  fuppeditet ,  ad  multos 
Tfus    fa»T«iiare.       Antcqnam   vero  finio  difiertatiooem , 
probandiim  mihi  inpumbit.,    genuinam  etiam  efle'  fpe- 
«iem  Jjr^fikae,,  eique.infin>Ql  iirpQnendum.iioinon  fpoctfi' 
cuffl ,  .quo  ,  Ab  .aliis.  iiii   ^eaert&  ctue  ^iftingni  pofiic. 

Super- 
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Superfluam  vero  foret  denuo  hic  enimierare  notas^  cha- 
radterifticas-,    quas    pro  ftabilicndo-^  generc  Braflicae  ad- 
fumlerunt'  methodorum^  auAores.-      G)nferantur    modo 
dattea^  nobis  fuperius»  delcriptlbneS";.  et^  notatae  infingulis 
partibus  conuenientiae ,  cum  gcnero  brafli:ae  ;  compro-- 
babit  tum^.  et'  fimiliaido  ,  et  aequaiis'  fabrica  partium  » 
huic  r  Qec  alii  generi,  adnumerandam  efle  in  pbfterum. 
Accedit    fentemiae  nDftbc- non- leue  roBur  etiara  exin- 
de^    quod^  111.    LinnaMis    in'  Centur;  Pkitu  I;  Vpral. 
1755;  n;- 54V  adfigpauit    ei*  etiam'   iam    locum    inter- 
braflicasi      Attulit  enim'  b:  0'sbeck'y  redmc  cx  China  , 
(emina^  blnc  vegetJintcm\.  florentcm'  et  frucaus  fereri- 
tem^  difquifiitit  et  denomitfauit:     Retinemus  hinc  datlim^ 
ab-  co'  nomen>  fpecificum>  irotftuiiatum  :■  Braflrca    foliis 
ouaifl>us  ,,  fubiategerrrniis  ,.  florallbus^  anlple^icadibus  ^ 
ranccolatiss  calycibus*  vnguibus*  petalorum'  Ibngioribus. 
De  nouai  planta  vna  cum    defcn^ptionc    cxhibere    ico*> 
ncm  ^  omaibus*  nufncris  ablblucam  y  minime  fuperfliium' 
eflTe  reDp:  attamcn  »'  fi  adumbratio    cxada',    fcclundum 
omncs  partes*  datur  ,  er  liic  labor   omittii  poteft'.    Cn- 
rafliem^  ceit»  cdtiflci  icohem  ,  nifi  me  auocaflct  a*  pro* 
pofito  diuulg^tio  km  fadla  plantac  alibil     Obflitit  roihi 
er  hoc ,    cum^  dubius    haerebam  ,    annon*  icon*  Vatdi: 
Hermanni\  in  Parftdi(b  batduo  pag;  250;  data%  et  quae 
Sinapi  indiciim  nf>axicilum*v  lAdfcticae  folio,  fiftit .    aequc- 
ooficae  plantafc ,    ac  Sitrapi  ,    conueniat;     Quodfi  enihi 
cuiquam-  voiupc-  eft%-  conferre  datam   ioco  indicato-  de- 
(criptionem  et  icoocm *  cum  braflica'  hac    florentc  \.  co« 
gnofcer  ftatim^^    calycem',   florem  et  frudlum  omnimO'- 
dam.  coBUcaicntiam  inter.  fe  tiabere ,.  nec  meliorem'  et 

acca> 
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accuratiorem  ,   fi   folia   «xcipias ,    de  nouo  fieri  pofle 

iconem.     Sed  qua  fiducia  tu  ailegas  hanc  icooem,  obii' 

ciet  aiiquis  ?  Num  te  latec ,  illud    Sinapi ,   quod  Her- 

matms  dercripfic ,  et   deiineatum  dedit ,  a  Boerbam , 

limtafo  et  aliis  omni  tempore  ad  Sinapi  rehtmn  cCkl 

Fateor  hoc  iniolens  eCe>    praefertim    fi    defcriptionem 

111.    Unnaef    de  hoc  Sinapi  in  Hort.  VpC  pag.  191. 

datam  ,  curatius  perpendo,  et  cnm  planta  hac  confero ; 

multa  enim  indicantur  ibi  figna,  quae  difliiadent    con- 

fundere  Sinapi  illud  cum^brafiica ;  ^ci  iUnd  tantnm  ,ob 

florem  et  fi:u(^m »  braflieae  noftrae  fimillimum.  Quan- 

tae  di0icultates  (efe  obiiciunt  ei ,    qui    plantam ,    quam 

pro  noua  babendam  efle  credit,    cum    denomioationi- 

bus  incompletis  et  iuflo  breuioribus  antiquomm  confecre 

(ludet,  ii  tantum  norunt>    qui  hunc  laborem  ia  fe  fu- 

fceperef    Quodfi  enim  adfiroiamus ,  a  nemine  huc  irs> 

que  mrationem  ^^Um  efle  plantae  a  nobis  difquifitae, 

incumbit  nobis  infimul  probare ,  ifia  loca ,  Tnde    acco- 

pimus  femina,  a  nqllo  botanico  adbuc  efle  perlnfliata, 

peque  etiam  illinc  vmquam  ad  exteros  mifla   efle   ft- 

mina,    Pofierius  de  Sinarum  regno  non  yalet.     Cum 

cnim  commercium  exteromm  cum  Sinis  fit  longo  ab* 

binc  tempore  iam  inflitutum  fit,  pluresque  peregrioato- 

res    attulerjnt   inde    planos   indigenas  j    nunc   vbiquo 

cognitas  \  non  Improbabile  e^ ,  et  buius  plantae  ftmina 

olim  efle  exportata.     Huius   aflerti    yeritatem    exinde 

probari  poflie  contendo ,  quia   Boerbtnms  in  indice  al- 

tero  II.  pag.  1%.  recen(et  !3raflicam  finenfem   laducae 

foiio ,  flore  luteo.     Si  nudum    illud    nomen    accipio , 

proHt  plantae  indituQi  eit,   qnid  impedit,   quo  minus 

ccedaoi, 
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aedain ,  cfle  noflram  rpedem ,  tuin  folia  nidicalia , 
prout  fiipn  monui,  habitam  laiftucae  fitiuae  eza^ 
ideranL 

Occafione   liac  tDpjx^rtuna ,-  dum  Sinapi   (pecie! 

IDinitionem  imeci  >  non  incongruum  «rit ,  quaedam  hic 

«ddere  <de   quadam   Ipecie  >   faaftrnus  dubia.      Notum 

cniffl  tft,  in  indice  Soerbaauti  pag.  i&.    inter  Sinapi 

fpoasi  liaberi  etiam  aliqBSm,    quam  acanihi  felio  to» 

m.    Citat  hoc  fjrnonymnm  lU.  Vnmm  ad  Ipec.  »• 

Hort.    Vp&l.   pag.    191 ;   in  Speciebn   Tero  itenim 

«mifit ,  Ittbftiniendo  folum  Sinapi  jndicum  la€hicae  fcdio 

Hemmm.  Cl.  ZmHts  in  OitaJogo  horci  «ragrr  Coei^ 

tiiigei^  Ttrmqne  fynonymum  fimul  addodjt.     la    ie- 

miaano  lionl  ncademid   idleruatMnnr   quoqoe  Sinapi 

icanthi  folio  infigoStnm ,  quod  laram ,  minime  fpeciem 

Uiman  Spec.  plant.  n.  4.  indicatam  dedit ,  ied  eam 

potinS)  quam  111.  Hdkm  Hoit..!GQttK^.p«g«  »50  te« 

tento  nomine   Sinapi  tnientale   ma^dmnm   rapi   Iblio 

ToMfM.  1.  K.  H. ,  quoad  florem  et  Irudum  ddfcripfit. 

Folia  illod    habet  pinnata  ^    pinnis   tribas  irregdariter 

decRattit ,  Impari  maxima  ^  reliqua  ex  defcriptione  aile* 

^ta  SaUav  petenda.    Eodem  tempore  leueram  Sinapi, 

«z  Cbina    175^.  .4ic(;eptnm.>  Jdeo  celebratum  apud 

Sioaifet>   piront  in  capfula   adfcripTum    legitur,  quod 

^  ilOus  tadlces  td^   cum   raphani    maions  radicibus 

9  crudis  commixtae  el  maceratae  per  aliquot   horas   ia 
9,  vaie  claufo  habeant  fiporem  IbrtHIimum  ,>  coUatis  ve- 

10  Ttrinsque  foliis,   fioribus   et   filiquis,    nempe  dus, 
ToiD.VIII.Noo.Comm.  Vt  quod 
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quod  acantbi  fblio-  aeeeperaiti  i^  ct  boia»  ex  China  ae^ 
cepti ,  cogaoui ,  fDminie  4ifl^cre  fpeciey  (ed=  nomine 
rantum.  Nemo  kaqw  a  me  exigere  poteft  Tltenoreo» 
de  hac  fpecie  relatiotiem,  quia  eam  iam  111.  Halierusy 
et  iMnaeus  Ceot.  Plaot.  I.  o«  55«  noroiiie  Qiecifico' 
Sit^pi.  filiquis  retrorfuo^  bilpidis  y  apice-  fiibtta^pai» 
compKflis  ^  exhibueie^ 


« .. 
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'^yOS  CERTA  FLVIDORVM  GENSRA  PERRi 
FOSSVNT  ,  ANTEQVAM  JIANT  SOUDA ,  IN 
-IGLACIEM  ABEVNTIAi  ATQyE  GRAMBVS 
SVMMIS  CAlBORIS,'QyOS.Aa:iPER«.POSSVWT^ 
J30NEGi«VLLlRE  'H»JCIPIANT,  ET  IN  IPSA 
iBVtLITIONE  CONTINVATA,  DKSERTATIO 
3XPERIMENTAUS. 


rV'      '•"■ 


Auctore         *  .  ^' j 

:  t.     A.    BRAVHL 

Scalam  graduunl  fiHgeris.  et  calor»  inngnes  sffieire  vti- 
liutes,  ad  Bflturani  fluidcmim  parit^tr  atque,fiimo> 
«um  corponnn,  adeo  quoque  ipfuis  -ignie,  melius  -«egQO- 
icetiduxiydabioitaEet.  .  Piibkcauic.  .prlmum  ,  <quo4  fciaia» 
-«asnwdi  feakiB  graduum :  «akms  ct  frigoris  magnus 
I^ewfmu  ia  iA(ftis  Socictatis  Regiae  L<)ndiQenfis  menfe 
jAprili  170.1.  .N.  «70.  N(Knen  Audoris  hic  quidem 
addltum  noD  legitur  ,  tribuitur  tamen  illi  in  Opu(culi% 
fbi  haec  fcala  opufculum  XXI  conficit  Tomi  IL 

Sc^ni  /gradutim  frigeris  perficieodl  >occafio  fco* 
•cid  di^io  in  locis  feptentrionalioribus  «naior  eft  ^  quam 
in  ininus  ieptentrionaltbus  ^  in  primi^i  biemibus  .  faeuio* 
«bus.  Quum  i^tur  hiemem  anni  17^7  et  1758  Te« 
iMunemioifim  bk  PjPtroburgi  .ex^rti  iimus «    hac    op- 

Vf  »  potiu; 
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portimitate  vtendum  cenrtit»  Tariift  experimends  injftitiieiK 
di&  (calam  ,  frigotis  potillimum  >  pecficieodi  et  ampli^ 
^candi. 

Aotequam  ad  ipfo  experimenta  expooeacEt  psO' 
grediar ,  quaedam  de  Thermometris  pcaeinonendai  ti> 
^ntur,  qaibus  ia  capieodis  experimentis  ifiis  fiim. 
Scak  DelUiana  a  me  efl:  adhibita  y  qua.  etiam  ia  ob. 
feiuationibus  meteorotogjcis  ^iendis  vtor  «  ^bi  fialicet 
cifira  gjcadum  cabri»  aquae  ebnllieutis  „  ec  numeras 
X50  gcadum  aqtiae  in  gjbdem  abeuntis»  et  aquac  fiib 
glacie  notat »  fiue  ahiis  r^laicere  incipientis.  Nullam 
cnim  di&rentiam  vnquam  obteruare  potuimus  inter 
gradum  niuis  regelari  incipientis«  gbciet  lecens  nacae, 
ct  aquae  fiib  gtacie ,  qjoamtns  inmunera  experimenta  ia 
hunc  fiuem  inAituerimu&.  Hinc  qaoque  noa  dubitaui- 
mus  in  thermometris  nodri^  ^pius  Pundum  coogjela- 
tioais  opt  aquae  fiib  glacie  detecmniare  «  q|ua  mininio 
tempore  haec  methodus  iod^,  qood  commafiffimum 
tunc  in(»imis  eft,.  qoando  thiennometri  puofU  fisft 
panllum  ioco  mota  videntur,  quod  nonnumquam  con- 
dngere  poteft  et  folet  pturibus  experiuQeads  infbtntis» 

Non  ignoramus  quidem  quibusc^mt  hanc  deter* 
minationem  pundi  coogelationis  ope  aquae  fiib  glacie 
dubiam  vidcri  poflGe,  quia  experimenta  quaedam  pco- 
tare  videntur  aquam  maiorem  frigpris  gradum  noa-> 
paacpsim  redpefe  pofle»  quam  aiuis  cegjBla^ixce  inctpien- 
tb ,  vel  ^aciei  cecens  genitae. 

At  enim  Tero  nihit  tate  obf^niare  potniiDus^ 
qjtttrouis  onmi  diltgentia  adhibita  ia  hunc  fioem   expe< 

amentt 
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rinieota  ceperiinm  atqae  fepecierimu»  piurima.  Texi. 
musi  vitra  cera ,  eic  aliis  opercidi&  ex  vitro  et  ligao  ^ 
porro  varia  olea»  lini»  cannabinum^  oliuarum»  nucum 
et  eflfentialia  aquae  fupeffudimu» ,  io  omni()us  hifce 
experimentis  fub  eodem  gradu  fcilicet  150  gjacies  in 
aqua  oriri  coepit.  la  quolibet  vitro  thermometrum 
a  nne  immerfiim  erat.  Aqua  ciica  bulbivn  thermome- 
tri  congelata  retinebat  ab  initio  eundem  gndum  nkiii. 
regelascere  iacipientis,  fed  tota  aqua  in  Yitro  congelata 
adfumebat  paullarim  gradum  frigoria  aeris  ambieaci&  ^ 
170  et  xso  e(c. 

Rarione  tempor»^  qao  in  diuerfis  vitris  aqut 
gclaftere  coepit>  omnino  diflEeientia  mihi  eft  notata. 
Nam  primum  aqua  in  Titro  aperto  etl  gelatst»  cnm 
nondum  veftigium  g^ciei,  neque  in  vitris  te<ftis»  nequa 
ia  iis  y  in  quibos  oleum  aquae  inna^bat  >  deprehendere* 
tur,  et  in  his  quoque  congelario  diuerfo  tempore  con- 
tigic )  licec  omni»  aqua  >  quam  aeri  &igidu  expociere- 
ttir  ,  eiusdem  fiieric  temperiei  >  quod  etiam  de  oleift 
liiperfufis  eft  intelligendum.  Non  igitur  valet  confe- 
quentia ,  hoc  vel  iliud  fluidum  mioori  tempore  ad 
coogelatioaem »  quam  aliud  >  indigec .  ergo  fub  minori 
gradu  quoque  gelakic »  quam  condittones  efle  qoeanc  » 
tam  relpe^u  vafit »  quam  nacurae  fluidt  afiaeque»  quae 
efficiaoc,  vc  fluidum  drius,  cardius^  cemperiem  aeria 
adHimat ;  hinc  quoque  in  omnibus  experimencis  noflri& 
ad  cempus  non  accendimus>  intra  quod  in  quolibet  flui^ 
do  congelatio  coatigit,  ied  tantum  ad  gcadum  thermo^ 
metri  immerii. 

V  Y  3  Fuaaiiia 
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PuD^um  ^xum  alterum  more  confueto  aqua  bd< 
lientp  eft  detecmioatum ,    fcd  fub  certa  et    determinacA 
ibaromecri  .aUitudine  fcilicet  28  polj.  pedis  i^gii  pariGea- 
fis .,  quum    condpt  thermomecra  variari ,  fi  fub  diuerft 
/  l^arometri    altitudiae   aqui   .bulliat.,    cui    immerguntur^ 

Ad  eandem  profuqditatem  quoque  aquae  ebnlUenti'  /unt 
imtnedaf  nimirum  6  |>cUiqim  paris.  Buibus  in  omni- 
i)iis  thermojmetris  jerat  .fphaericus^  elegimus  autem  hanc 
figuntm  ideo  >  c^od  minor  {K>ctio  fluidi  ^B^^lorandi  re» 
qi^rebatur ,  quam  j(i  fbrmam  cylindcaceam ,  aut  aliara 
;bulbu8  haberet.  Hydrai^yrum  erat  idem  pucumj,  quo 
thermometra  funt  impleta ,  et  hac  ratione  thermome. 
fira  litis  concoixlan^ia  ob.tinuimus ,  qinbus  gradus  fi-igoris 
cc  caloris  'fluidorura  adourate  explorare  potuimus.  Pars 
fnferior  tubi  therfnometrici  ad  duos  polHces  ^uda  pHane 
crat  n  nulU  -tAbulae  adfixa  j  vt  eo  conrmodius  et  adcU' 
ratius    immergi   potuerint  in  ^uida  explornnda;. 

Vti  fblemus  nbn  minus  termino  pofttiue  in  ad* 
lignando  frigore  >  qfi»m  -calore  ex  confuetudine  loquen* 
a  f  quamuis  frigus  inera  iit  caloris  priuaitio  et  diminu» 
tio ,  ita  'vc  caloris  gradus  minoros  refpedbu  caloris  gra- 
^um  maiorum ,  gradus  firigoiis  dtci  pofCnt.  Ita  gra- 
dus  ftigoris  £00  icalae  noflrae  fatis  magaus  eft  refpe^n 
graduum  ftigoris  in  regionibus  caHdioribus ,  ied  paruus 
'  w{pt^a  maiorum  frigoris  gradiium  c.  g.  figo.  300  etc. 

quo  refpe^  igitur  caloris  gradus  efl  et  did  potefl,  irtt 
in  termims  et  ideis  relatiuis ,  quales  et  frigoris  et  calo- 
ns  fuot ,  £eri  fblet.  MuUus  igitur  terminus  caloris  dC' 
finentis ,  et  frigoris  incipicntis  abft^te  indicari  pottfl; 
mejre  ;ubitrariupi    cA   in  theimomietris  frijgoris  ^dus 
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^  ^*cal(>fis  gradu  numemre    incipcrd ,    qno    aqna    in 
glaciem  abire  folet ,    qnanrmis  koc    non    incondeiTtenter' 
fieri  potefL       Muko  minus  caioris  augmenta  et  decre. 
ihenta   .vltima,  feti' caloris  et  rrigoris  terminos  vltimosy 
adfignari  pc^^e  ,  per  fe  patet;     Hinc  tacile    intelligitur^ 
terminum    materiae   frigorificae  nihil  pofitiui  inuoluere» 
et  inuoluece  pbCe.'    Stint  eiiiiii  nrfateriad  frigbrificae  fic 
didae  nihil  aliud  mCi  materiae  cabrem  aliorum    corpo^ 
rum  minuentes  ,    tt  eft' fpirit&s  ditrh ,    vitridi ,    fali^  , 
quin  rpiritus  vini  glaciei  contudae  et- niai  ad^ia.     Itent: 
^ia  niui  mixta-et  alia.      Neque  hae  materia<  fnge&> 
cientes  in  omnibus  corporibus  c^lorem    dimiftuunt ,    et 
fiigus   ptoducunt ,    Tt  potius  in  aliis  caiorem  aug;eant^. 
et  producant,  vt  idem  fpiritus  nitri' et*  aHr  fpitituis' aci> 
di  et  vinofi^,  qui  reipedti  niuis  lufit  fi^ige^cientes ,    re*; 
ipe^  «quae  (unt  cale&cientes;       Sed    baec  hadentts  ; 
-veaiendum  ad  ip&  ^perimentl   eft".      Materia6,  cirea- 
quasi experimenta  inftituimus,   ftierunf  pbtiflimum    x}* 
SokitioHes-faliuin,  2)  Vina  et  fpirltus  viAi,  sJOlea^^po^^ 
tiffiaiUBi  expre^,  4^}  Metalla  quaedam^ 

Ad  folntiones  &iium  ^iod  atdnet ,  qparum  phaei. 
nomena  primum  proponemus ,  notandum  eft,  in  omni^ 
biis' fblutionibiis  eandem  aquae  qtiantitatemi  efle   adbib«-- 
^m ,    fcilicet  calycemr'  vitreuin  ,    ex'  qua  vinum    bibi- 
iblst  f  aqii»  fer^  plenum. 

Cal6r  aquae  fere  erftt  gradds  tfb,  qub  cera  fiin* 
di  folet.  S^les  ipfieundem  gradum  caloris  teoebanc*- 
Sblutio  ad^pnudbm  laturationis  h&si  eh;  Cia4us-ca« 
16n»  vltifflos  y   qaos  in  fiatu  fluidiutis,   ec  initio  fir* 

Bluutii 
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micatis  ferre  I^e  tblutione»   potaeniBC,  nocain^  qosnA» 
fuperficies  aquae  laUae  glade  obdud  coe{»t. 

En  ipfos  frigoris  gRuhis »  qoos  in  Aani  flniditatit 
vltimo  tulerunt  diuerloRiin  faltuni  Iblutiones,  fiue  fiib 
ijuibus  in  glaciem  aibieie. 

Soiutio  &lis  commonis  in  gladem  abiit  Gib  gndn  is» 

Solutio  folis  ammoniaci  -  -  -  i8t 

Solutio  &iis  dige(tiui  Sylnii  •>  >  -  i6$ 

Soludo  !aa:hari          «  *»  *  .  x6i 

Solutio  cinenim  tlanellatpnim  •  «  -  xtfx 

Solutio  ilalis  alcali  depoiati  *  •  «160 

Solutio  &lis  Ebfbn.        •  «  •  -  15^ 

SMudo  nitri  depnnd  •  «  .  ^55 

Solutio  (alis  (edlicenfis  «  »  .  154, 

Solutio  'aluminis        »  »  »  «153 

Soludo  Titrioli  veneris  •  »  •15» 

Soludo  Yitrieli  communis  «  •  •  x^a 

Solutio  boracis  venetae  .  »  «  15& 

Solutio  lalis  Sibirid    <•  •  .  *  i$% 

Vrina           -           »  -  .  .  xji 

Solutio  atcani  duplicad  «  .  *  i$x 

Solutio  tartari  albi      •  .  .  -  151 

Ex  ccmpaTatione  diueribram  fiigoiis  gnduum , 
fub  quibus  diuerfae  liae  &lium  (olutiones  in  glaciem 
abire  cocperunt,  adpaici ,  folutionts  falium  communis 
«t  ammoniaci  omnium  maximos  fi^igoris  gradus  fiilline* 
le  pofle ,  antequam  ex  (laai  fluidiutis  in  ilatum  foli.  . 
ditatis  vd  firmitads  tian(eant 

Hinc 
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Hiac  fi  iotered ,  tempore  hiemis  aquam  in  (la- 
t«  fiuiditatis  manere ,  fale  communi  in  aquam  imt&o 
obcineri  potidimum  potell ,  qnnm  tiic  fal  maxime  coa« 
gelationem  aquae  impediac ,  atque  (al  ammoniacus. 

Vcrom  vero  ptoporcio  a  me  indicata  inter  gradui 
irigoris  tolutiones  iaiium  congelantcsfemperobtineatyad-» 
firmare  non  aufim ,  quum ,  fi  etiam  caetera  omnia  finc 
paria,  eorundum  &lium  diuer&  bonitas  et  puritas  eOb 
poirit.  Non  igitur  in  his  et  (equencibus  quoque  expe* 
rimentis  adcuratio  geometrica  requiri  poteft ,  fed  ec 
haec  et  fimilia  cum  latitudine  iatelligenda  efle  &cilo 
coofpicitur. 

Differentia  graduum  fngoris  procul  dubio  pendet 
^el  a  maiore  (hlis  copia  ,  quam  diuerlae  (bhitiones  re« 
cipere  et  continere  poflunt ,  vel  etiam  a  diueda  (alium 
natura  atque  textura. 

Nam  qnum  eadem  aquae  quantitas ,  quam  in  expe« 
rimentis  nofiris  adhibuimus,  non  eandem  fiiis  diuerfi  co« 
piam  fbluere  (bleat ,  (ed  admodum  diuerfam  ,  iequitur, 
Tt  in  diuerfis  (blutionibus  diuer(a  quoque  infit  (alis 
qaantitas.  Qnantitattm  hanc  diuerlam  falium  in  diuer* 
fis  (blutionibuft  determinare  multis  experimcntis  non  in- 
feliciter  ftuduit  EJkrus  in  Commentariis  Academiae 
Berolinenfis  anni  1750.  lam  mator  (alis  copia  vtplu- 
rimum  maius  quoque  impedimentum  congelationi  obii- 
cere  poteft  et  folet ,  hinc  mirandum  non  efi ,  aquam 
maiore  falis  copia  impra^natam  maiorum  quoque  fri* 
gori^  graduum  efle  capacem,  magisque  congelationi  refi* 
fiere  pode.  Aqua  igitur  macina  circa  littora  multo^- 
cUius  congelatur,  quam  in  locis  a  iittoribus  temociori« 
Tom.  VUL  Nott.  Comm.  X  x  bus , 
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bus,    quoaiam  circa  littora   «qua   marioa    minus   falfii 
efl«  foiet ,  podflimum  ob  fluminum  influxum  ^  hinc  non> 
nplii  ftacuecunc  f  ylcra  Tiginti  miiliaria  at»  ora  maritima^ 
maria  non  congelari ,  quod  tamea    experientiae   repu» 
gaat.    Tid.    Mufcbenbraekii  Eflai  de  Phyfique  $   925. 
Maiorem  falis  copiam  in  aqux  folutam ».  congelationem 
quoque  magjs  impedire,   iUa  quoque  experimenta   de* 
monflranc,    quibos  diuerfi  gpneris>  (ale&  io:  eademi  aquae 
quantitate  fotuuntur;  conflat  enim  eandem  sbquae  quand> 
tatem»  fi  Toius  gjsneris  (akm  nom  ampliu&  (bluat,,  (blue^ 
t^  tamen  aiterius  generiis<  adhuc  pofle  et  Ihlerei      Quae: 
ia  hunc  finem  experimenta.  inflitui ,.   in  po(teruar  cumi 
aliis  huius  generis    communicabo.      Interim:  diffimulan<- 
dpm  non   efl ,   deprehendi  tamea   folutiones.  maibremi 
ialis.  fduti  copiam.  condnentes^  minu&tamenaliisy  miiio- 
lem  £ili&  copiam  coudnendbus  >    congpladoni  refidece ,» 
qpod  igitur  ai  diner&  (alium!  natunk  et  ^«ciali-  textuiai 
g^oeratinc»  pendere  debet  ^  (ed  fpecialius  hoc    dilquirere 
huius.  loci  noa  eft.^  nec  inflituti;.    Caettnmkmoaenduor 
adhiic  eft  „  cauendunt  efife,,  ne  ti^uta  praecipitado   fiat 
ia  coogelationibu&  (blutionum  (alinamm  t  quod  impedi» 
yd  >.  dum  f  ehemendflimo'  fi:i^t  cas  expolM  ,.    yt  con-^ 
gplado  qoam  breui^fimo  tempore  contingeret..    Hac  ia> 
tione  obtinui  gtaciem  aequaliter  falQm  x  ii^  quantnm  gfs> 
fiu  perdpere  potuf.. 

Quas  (aliunt  (biutiones  frigori  expo(iif ,,  rt  coik 
gplarentar ,,  easdem  igni  quoque  fuUeci ,  n  ebullireat  y 
lam  ad  initinnEfc  ebuUitibnis  determinandum ,  qaam  ad 
«0»  gradus  calocis  definicDdos-^  quos  io.  contmnan  bnlU- 
li^iie  adfiuneifiOL. 

.       .  CQoOflt 
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Conftac  gradum  caldris  aquae  buUientis  efle  coo* 
llantein.  Conftantes  gradus  in  folutionibus  Qoftris  non 
cfle ,  nec  ficile  ^efle  pofle ,  haud  difiiculter  pcaeuidi. 
Sunt  «nim  ^fluida  inaxime  heterogenea,  quae  naturam 
cc  texturam  durante  bullitione  non  poflnnt  non  routa^ 
fe.  Variationes  tabula  ieqnens  indicabit. 
5oIutio  Mscommnots  bullire  plene  coepit  circa  $.  infra  o. 

continuata  vero  «bulfitione  adlcendit  iupta  b  ad  gr.  so 

thermometri  mercurius. 
Solutio  lalis  ^mmoniaci^Tt!  aqua,  bullire  coepit  circao. 

<:ontinuata  ebullitione  attigit  gr.  15. 

Solutio  cinemm  clauellatorum  iam  pleoe  buUire  coepit 

circa  gr.  15.  in&a  o. 

continuata  buUitione  peruenit  ^d  gr.  so  fupra  o. 
5olutionis  iaccbari  Initium  plenae  ebulliiionis   infiu   o. 

da  <ontigit ;  in  continuata  «bullitione  (piffior   &dU 

xiotauit  grad.  fiipra  o.  25  thermometrum. 

Solutionis  falis  alcali  depurati  initium  bullitionis  infra  o.  5* 

continoata  buiiitione  fupra  o.  S.  jidfceodit  mercurius» 
Solutio   Silis  &dlicen&s   plene  bnUire  coepit  infra  o.  3; 

<fein  Ipiffior  fai^  adfcendit  fupra  o.  15  tbermometrunu 
Solutio  ^itrioU  communis  et  ^eneris  plene  bullire  ince^ 

pit  infca  o.  3 ;   et  in  cmtinuata  boUitione  ftre  eun- 

dem  gradum  fetinuit,  ad  i  enim  iiipra   o   tantum 

fldfcendete  vifiim  «ft  thermometrdm. 
Solatio  £dis  Sibirici  conftantem  fere  gradum  qubqne  io 

ebullitione  retinuit ,  nam  fupci  o.  x  taatum  ad(cea> 

dit  themooaetrum  immeiiiuiu 

X  X  j»  Solu- 
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Solutio  aluminis  fqpra  o.  t  bulUit 

Solutio  baracis  venetae  fupra  o.  2. 

Arcani  dupiicati  (blutionis  initium  o.   ccmtiiniata   buQI> 

tione  y  fupra  o.  3.  mercurius  adfceDdtc. 
Solutio  ialis  Ebfon,  infra  o.  3  coepit,  dein  fp^r  fada. 

fupra  o.  20.  theraiometrunn  adfcendit. 
Quod  (i  hi  gradus  caloris ,  quos  fdutiones  £iUuai 
indicatae,  vei  fub  initiuni  ebullitioais,.vel  in  continua- 
ta  ebulUtione,  adfumferunt ,  inter  fe  compaientur ;  con- 
Ipicitur  vel  circa  o,  vti  aqua  fimplex  fokt  ,  but 
lire  coepiiTe  j  vel  infra  cifiram ,  vti  pleraeqoe,,  adeoque 
fub  minoti  gradn,  quam  aqua  folet.  £t  aqua  marinn  fub 
multo  minore  gradu  quoque  bullire  incipere  dicitur^  icilicet 
fub  2a  infi^  o.*  Seid  proportio  certa  et  conftans  gra- 
duum  catoris,  quam  hae  folutibnes  inter  fe  feruent  ^ex 
his  faltem  experimentis  erui  pofle  non  viderar.  Videri 
quidem  pofiet  folurionem  ,  quo  phis  contineat  faTis ,  eo 
fub  minore  gradu  butlire  incipere  debere .  fed  ex  com- 
paratione  experimentorum  non  patet ,  et  diuer&e  BAiunt 
naturae  ratio  hic  quoque  efl  habenda.  Plura  igitur  hic 
fiut  experimenta  inftituenda  »  ad  explorandum  ,  vtnm 
aliqua  ratio  et  proportio  ibrfitan  erui  pofljt  circa  initia 
&ltim  ebullitionis  plenae.  Caeterum  folutionem  cinerum 
clauellatorum  miaimo  calcvis  gnda  ad  ebuUitionei»  in> 
d^eie  coaQ>icitar. 

Ptenae  ebullitionb  kiitrnm  pofiii,  quia  aqu»  quo^ 
qoe  cooflantem  gradom  aoa  naaciftitnc  et  retioety^  b\& 
omois  aquii  pleoe  bdUat. 

Ad  etniniticNiem  cootiauatam  qnod  attiaet  *  faeife 
ptet  ia  c»  nifail  confUns  et  peipetuum.  fiicile  deternni- 
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sari  pofle.  Nam  quo  loagtus  contiouatnr  eballitio,  eo 
plures  vapores  aquei  abeanc  in  aera  necefle  cft ,  eo 
magis  igitur  quoque  confiftentia  flnidi  mutctnr  oportet. 
Continuauimufr  in  noftris  experimentis  ebuUidoncm  do- 
nec  manifeflo  (blutio  in  quibusdam  fpiffior  &da  eft , 
in  aliis  vero  donec  fere  dimtdk  aqua  fterit  euaporata. 
Quae  folutiones  ^re  eundem  caloris  gradum  in  ebuU 
litione  retinuerunc,  eas  ab  aqua  commoBi  param 
aut  nibtl  omnino  hoc  refpedu  difierce,  maiufeftuBr 
eft.  Caeterum  in  eiusmodi  experimentis  omoia  ad 
pundiim  determinari  non  polle»  fed  cnm  latitudine 
quadam  efle  intelligen^ ,  iam  ante  monuimus  ^  quum  eC 
materiae  ratione  bonitatis  difterre  queant,  et  Tiz.  liib 
i^em  circumftantiis  femper  repeti  poflinc. 

Haec  hadlenus  de  folntionibus  lalium»  plures  m 
po(!erum  communicabo  >  fed  nunc  ad  alut  experimenta 
progrediendum  eft ,  lciCcet  ad  ea »  quae  de  vinis  et  Ipi* 
ritibus  vrni  cepimus.  Vina  Taria*  varios  fngoris  grs* 
dns  in  Tlrimo  fluidicatis  et  primo  firmitatis  ftatu  tule- 
nint ,  nimimm  fub  fequentibuir  firigocis  gradibns  in  gjta^ 
ciem  tranfiere. 

Vinum  Hifp.  et  iliod,  qnod  Sed  dicitortabiit  in  glac.  (ub  gr.  x  <^7 
Vinum  Tmto  didum  -  -  x6j 

Madera  Maluafier        -  -  -  1<J7 

Vinum  Hungaricum  Tctu»         *-  -  i<r$ 

Madera  Tinwn  -  ■»  -  i<Jj 

Viauih  Burgundicmn    •  -^  ^  x6z 

Vinum  FI(»enttnum      ^  -  -  iCi 

Vinum  Requemoi        -  -^  -  itf« 

ViauiB  Mar^ux     .     •  -^  s  tCs 

xx  %  yiBUfl» 
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Vinum  Fiancicum  albuni  wctn  -  -  xtfo 

Vioupi  CampaneDle     -            -^  «>  %6o 

Vianm  d*  Emiitage  didum        «•  -^  xtfo 

Vinum  Rhenaoum       ~            *  ••  159 

Vioum  HoogbrioD        -             «•  -  159 

Ccreittiia  anglicana ,  Ale  didbi     ••  •>  159 

VSnum  robrum  Fraocicum         '-  -         "  x$s 

Acetum  vini  optimum              -  -  15S 

CjBieuiiia  ordioafia,  Tti  hic  habeii  Iblet   -  152 

Ad  iplritus  Tini  quod  attinet ,  fequentia  phae- 
tK)mena  frigori  lexpofiti  monftrarunt.  Spiritus  yini 
K^^ificatus  fub  gradu  frigpris  197  nuUum  coogelatioois 
teffiguim  bfteodit,  multo  mious  (pirinis  vini  redtifica- 
tiffimus. .  Sedipiritus  vini  galiicus,  vti  hic  ycndi  Ixy- 
kt;,.1iam  fub  gradu  194  particulas  glaciales  confpicieo- 
^as  praebtut.  Spiritus  vioi  Kudicus  optimus  fub  grado 
191  et  vulgaris  fub  grgdu  190  in  glaciem  abire  coepit. 

^uod  circa  folutiones,  falium  monuimus,  id  hlc 
quoque  valet }  fcilicet  haec  experimeota  adcuratioais 
gebmetricae  non'  efle  capacia ,  fed  cum  latitudioe  qua- 
dam.efle  capienda.  Quisenim  ignorac,  vina  eiusdem 
generis  j  etiam ,  quae  pro  optimis  haberi  (blent ,  non 
cundem  femper  bonitatis  gradum  habere  fblere  ?  Nos 
quae^pocuimusoptima  nanciici  yina.,  in  ezperimeutis 
iwftubuimus, 

Ex  comparatione /rigoris  graduaro,  quos  ther- 
mometra  in  viaa  }mmer&  monftiarunt ,  dum  io  gla- 
ciem  abire  coeperunt,  fnanifeflum  eft,vina  dulcia  ma« 
ioKei.  caeteris  fegoris  gradus  fuftioere  poffe,  donec  coo- 

r    -    .-  geleo- 
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gielentiir  ^  quod  pater  tx  expeFifneAti^  d«  iriao  hifps. 
nico,  et  ficcay  vet  Se<St)  vina  Tinto,  Madiert  Malu»* 
fier  e(  vino>  hui^rica^  qnod  nkiinunT  camen»  tantuiti 
irigoris  gradum  ia  dat»  fluidic»ti&  vltimapei&trc  noft . 
potuiry  quantum  quatuor  priora ,  illa  enim.  1(^7,  hoc  auteift 
i6$  tantum  (iiftinuit.  Minimum^  fri^ori»  gradum  tulie 
tinum  rubrunt  oidinarium  fraocicam  r  quamui»  pro  optim^ 
iiir  generi»  habereturyquo  vFus  fum'.  Vtrum  hae  proportio* 
nes  frigpri&  graduunnr,  quas  indicauimu»,,  adcuratc  femper 
fa  m  expecimentf»  fe  habiiurae  finr,  quK(!io»  t&^  quano 
pro  certo  adfirmari  non  poflb  qiiilibec  pei(pKie>  qui 
tantum  conHderat  eundem  bonitatis  gradum  (empcf 
baec  vina  habere  nec  folese,  nec  faciie  pofle. 

Vina;  er  rpiritu»  vini  y  et  generatim  fluida,  rpiil^ 
tuo(a^ ,  procut  dubio  eo  magi»  congelationit  refiftuntr 
adeoque  eo  maiores  frrgpri»  gradus^  quai  £uida^fi!rrepoSi> 
(iiory  quo  maforem  (piritus-  copiamr  prQ.  dato  volumin^ 
continent.  Hinc  (equitpry  quod!  ei\ismodi  experiment:!: 
indiciar  quantitaris  fpiritus  in  fluidis.  eiusmodi  contenti 
praebere  «jjeafir.  Qia  infigniore»  enim!  fiigori»  gradus* 
ciusmodi  fluid»  fpirituo& ,  <^  fluida;  ^  (iiftineie  pofliinty 
eo  maiorem  fpirituf  copiam  f  quo  minoresr ,  eo  mi* 
■oiem  (piritus  quandcitemi  cooifnebunt.  Salis*  contetatl 
camea  ratio  quoqne  .eric  habends»  quem.  CDUgeflatfbni 
magis-  mihusque).  pro  varur  eiusi  natur»  et  copis  in  fltri^ 
do  contenui^  refifleie,  er  fuperioribu»  patee ,  vti  quoque 
ex  ipiridbu»  fic  didi»  acidiseliKer,.  de  quoram  congela. 
sione  in  po(!eram  ^am.  ArgMmentum  igitur  femjper  ritl^ 
proccdet;  qno  mafor  fpiritu»  copia  in  dato  fl^nido  con- 
tiaetur^  eo  maga  fluidiun^  cOagjelationi  rcfiflery  &A  fot* 

iita» 
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iitan  omni  exceptione  maius  argpmentum  non  erit ,  fi 
iauertatur:  quo  magis  congelatioai  fluidum  fpirituoium 
lefi^t,  eo  maiorem  (piritus  quantitatem  habeat  necefle 
cfi ,  nifi  oftendi  dato  cafii  potefi  >  rationem  Mis  con< 
tenti  negligi  poile. 

Forro  ez  his  experimeutis  iotelligi  potefi,  quaa« 
do  fluida  rpirituolk  a  congelatioae  libera  futura  fint  i 
quando  contra  coaglaciationis  pericub  expofita,  fi  con* 
fiderentur  firigoris  gradus,  fub  quibus  coagelari  coepe- 
funt.  Sed  ^cile  confpicitur,  hoc  taatum  valere  po^, 
fi  in  ip(b  fluido »  thermometro  immerfo,  fi;igoris  gradus 
exploretur.  Nam  aer  ambiens  maiorem  laepius  fiigo* 
ris  gradum  diu  liabere  potefi  et  (biet,  quam  flufdam 
in  Tafe  contentum.  Aqua  ipfii  in  medio  diu  fiuida 
inanet,  quamuis  gradus  i6o  et  amplius  in  aere  i^et; 
quae  tamen  in  media  glacie  contenta  retinet  nihilo 
miaus  giadum  z$o,  quod  et  ex  fiiperioribus  maDt^ 
ftftum  eft ,  et  alias  Citis  confiat. 

Caeterum  cautionis  adfauc  mendo  efi  ^icienda , 
quam  in  hifce  experimentis  infiitutis  adhibui ,  et  qme 
in  ioitituendis  efi  adhibenda.  Notum  enim  efi,  eiui- 
modi  fluida  (pirituofii,  quum  fint  heterogenea,  in  coq- 
geiaticme  infignem  pau  mutationem,  et  eadem  non  per- 
maaere ,  dum  partes  Ipirituo&e  in  medio  fluido  con- 
gregantur ,  et  h|nc  maioris  frigoris  gradus  capaces  fiaot 
oecefie  efi ,  quin  folo  fi:igore  et  congelatione  ex  vino 
l^iritum  -vini  fieri  pofle  conflat.  Vt  igitur  euitetur  et 
cuaporatio ,  et  mutatio  fluidi  ,  quantum  fieri  poted , 
baec  experimeata  tuoc  demum  (iuic  capienda,   quando 

in 


Ib  mk  aMnefphaerioo  «nulto  «naius  fiigus  fegnat,.  iqnam 
^iHduin  ,  vc  coogelascat ,  requirit.  Sic  enim  congela- 
tio  4MCuiffinK>  'tempwe  contingtt  ,  vti  o^igic  it 
•oodiis  cxpetinnentis  ,  ita  ^t  lenfibiiem  -cliffcacQtLtm 
£uidorum  obleruare  non  jxituerimus.,  iquando  pa  :ticu< 
lie  glaciales  confpiaendas  4c  praebere  coeperunt  ia 
hike  fluidis,  et  «os  pundum  ^ongelaticuiis  ootauunus. 

Frogredimur  ad  phaenomena  exponcnda »  quae 
«t  vina  et  ipiritus  viflf ,  tam  Itib  initium  ebuUitionis , 
Quaro  4n  cootinuata  ebullitione  DKMifirarnntv  -Nos  hic 
€antum  Joitium  plenae  ebuiMtionis  notauimus ,  quia  fii- 
«ile  adpocet  ia  jMogreflu  d)ullitionis  fluida  eiusmodi 
^pirituoA  ob  «naporationem  .per^petuam  inrigniorem« 
infignicer  qaoqae  mutarj  ,  ita  Tt  eo  prppius  ad  nato^ 
faoi  aquae  accedant ,  quo  diutius  bullitio  cootinuatur. 

iiiBC  iba\per  n  aioris  quoque  calods  gradus  ca« 
pacia  fieri  (blent  et  debenc,  donec  tandem  gradum  at' 
ioris  aqtiae  buliientis  atdngant  ea ,  quae  funt  minus 
ljiiritiio& ,  adeoqoe  ab  aqna  pamm  aot  iiihil  omaino 
amplius  difieranc 

Spiritiis  irim  TedHficatiiTinHis  (iib  gradH  thermo- 
tnctri  noOri  3»  iofra  o  ptene  bullire  coepit,  et  hic 
^radus  ^ooque  ia  progreffii  ebnltitionis  coBibffls  ^nanfit , 
ipti  aquae  buHtentis. 

Spiriias  mtn  galHcos  buflire  cocpk  infia  o  fiib 
gradu  ao,  fed  •eundem  caloris  giadum  in  progreffu  non 
•obtinuit ,  fed  caler  aliqnoit  gradibtis  aoil^us  eft ,  idem 
qoeque  dicendnm  eft  de  fpiritu  vioi  re^ato,  qut 
ftb  eodem  ffsda  bullire  «oepit. 

Tom.Vin.Non.C«ain.  ^J  Via* 
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Vina  iiib  mitiain  balfiiioiii»  g»du»  catori»  ieqoei»' 
teft  Bnonftrafunt  io  themiooMtra  ifnmerfo; 

Vinam  fiirpamctiro  ptene  ebnUire  coepit  notaitte 
thermoinetiofioflxo*  imiBalb'  iofi»  o  giradas-  x$ 

Vinum  Tinto  «diduni  ^  •»  -  ^$ 

Vinum  rhenasium        j  -  -  -  i$ 

Vinum>  (fErmitagiBr      *»  -  -  *  i5 

VintiOT  Madera            -  -  -  -  ij 

Madera.  Maluafieir        -  -  -  .  i« 

Vinum- iretu&  hungjiriaito         •  -      '   -  i* 

Vinuto  burgpndicum       -        -  -  -  i» 

Vinum  campanenfe        -        -  -  •  x* 

Vinum  gnUicum  tetus  optimum»  -  «  i^ 

Vinfctm  Seai  dkSum        -       ..  -  •  lo» 

Ceteuidi!!  'angjicanai  Ale  dida»      •  «  •  xa 

Vinum  rubrum  otdinarium       ^  m,  ^  $ 

/Lcetum  vini  y  vti  aqu^         *  •.  «^  o 

Qaod  (i  hl  gpadi»  calbri»  diuesfi^i»  fab  cpb»  ^ 
witm  yini  et  vina  ebuOire  coepere ,  iater  fe  compar 
sefltur :;.  adpaiec  primum:  Ipiritun»  mni  redkificatifljmuEn 
Sib  minimo^  ealori»  g^u^  buUire  incepifle  ,•  feilicet  no- 
tante  tbermometro»  immerfo  ^a^  infia'  o.  Voao>  po^ 
fpicitor  felum  Ipiritum  vini  re(Sifixsadfl!mum>  .giadam 
conilantem  in;  ptegreflti  ebuUitioniS'  letinuifle.  Ka^ 
fcuiufr  pbaenomenii  ficile  petfpicitui; ».  qpum  ipiritti»  vini 
fedificatifiimu»  fiiiidum  rainime  heterog^neum  omaiumy 
i||iae  tentaaimo»  experimentis ,  proeul  dobio  fit  ,.<  adeb» 
qpe  iiK  eboUitione  parums  aut  nihU^  oiiaaoiiioi  iDutetuc» 
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.  Quum  lpiritii&  irroi  fedllficatiflimus  inininium 
caloris  gradum  ad  cbidlitioQeDn  reqijir^t,  feqvii  omnioo 
vid^c»  flaida  eo  mioori  caloris  ^radu  ad  ebullitionem 
indi^jeM,  ^uo  pro|nu$  ad  natufam  ipiritus  vini  reiSki- 
ficaciffimi.accedont ,  adeoque  eo  maiorem  ^  qv>o  longiu^ 
ab  ea  receduot.  Quo  maiorem  ig^tur  QHritus  puri  co- 
piam  continet  fluidum,  eo  minoii  ad  ebuliictonem  gra.- 
<du  opus  faabet ,  contra  eo  maiori  cgebit  calore ,  quQ 
sninor  fpiritus  copia  ecit  in  fluido  contcnti. 

Hinc  ex  gradibus  caloris  maioribus  fub  initlum  bul< 
iitionis,  et  minoribus  adcucate  notatis,  de  minore  et 
niaiore  ipiritus  in  fluido  daco  contenti  cq>ia  quoque 
iudicari  pofle  adparet.  Sed  aon  adeo  facile  e(l ,  pun* 
daaxa  inicii  builitionis  adcurate  notare,  nos  initium  bul* 
litionis  tunc  demum  fiatuimus ,  quum  tota  fluidi  fiip«r« 
ficies  ebullire  inciperet ,  faaec  ratio  e(i ,  cur  initium 
plenae  ebuUitionis  adpelbuerimus.  Initium  autQn  bulli* 
jtionis  primae  ab  initio  plenae  ebullitionis  ejTe  di(lJln>> 
guendum  ,  vel  ipla  aqua  monftrare  poteft ,  quae  fem- 
^r  aliquot  gradibus  a  prima  et  parciali  buUiripne  ad 
plenam  difiert ,  maior  Tero  iiaec  difierentia  in  vinis 
mihi  e(t  obferuata ,  fcilicet  xo  graduum  et  amfdius. 
Qtinm  autem  ftatim  poft  initium  ebullitionis  calor 
creicat ,  difHcultas  adcurate  inidum  bullitionis  obleruaa 
A  fatis  patet.  Pondus  atmofphaerae  non  foluin  ii| 
aquam ,  fed  etiam  in  reliqua  fluida  bullientia,  influere, 
atque  difiecentiam  quandam  producere,  me  noo  mo» 
nente  quoqup  facile  perfpicitur.  Nos  fluida  noftca  fpi? 
rituofa  ebullitioni  expofuimus ,  notante  bacometro  aS 
pollices  pedis  tegii  parifienfis ,  auc  quam  proxime. 

Y  y  a  Deni- 
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D&niqae  cx  comparatinoe  gradiium  calbrft,  qoor 
fluida  rpiritiiD&  ia  ebuUitione  adfumere  fofenc  ,  ludiciti 
poteft  y  vtrum  punftum  fixum  ▼.  g.  pcr  fpiritonv  vini 
Tulgarem  m  ttlermometris  fpn^itu  vini  impletis  dete^ 
minari  pofTic.  Satis  patet  nulhim  ^iritum  viai  calo^ 
iem  aquae  buffienti»  adfumefe  pofl&,  <](£imu&  etiani 
-viliflimus  fit ,  er  cert&  iite  ipiritu»  vini ,  qui  gradum 
caloris  aquae  ebullientis  adfumece  m  ebullitione  poteft  » 
panim  aut  nihil  omnina  ab  aqua  difl^rat  oportec.  So? 
his  fpiritu»  vini  tecftifrcatiffimus  huic  fcopo  feniire  poc» 
tSt ,  quoniam  g^adus  catori»  'm  ebuflitioDe  coDfians  e(t 

Sed  (ads^  pfo  (copo^  praefenti  de  fpincttx»  vitiQ& 
ct  Tiais ,.  ad  olea  venienduiB  eft ,  qpae  fiigprft  et  ca» 
lors  nobis  quoque.  Uiat  explorata« 

CHea'  quimr  fiiccefluie  frigore  fpfi^oca  fianr,  dt> 
nec  m  maflam  flrmam  ee  duram  abeant ,  pundum 
congeiatiDnis  eodem  modo",  ac  inr  praecedentibus  fluidis,' 
determinari  non  potuit.-  Nam  in  antecedencibus  ftjido 
congelationis  pundum  defimuimu»,  qnando  fluidum  fii> 
gori  expoficum)^  vci  glacie  obducr  incjpiebat,  vel  par* 
ticdae  glaciale»  adparebant ,  vc  in  fpindbus  vini  fieii 
folec  *,  in  (^eis  methudus  paullnm  mucanda  eiac.  Im- 
inerfimus  fciiicec  thermometrutn  okis,  vti  antecedend- 
bns  fluidis,  ec  anencKmus  ad  gradum  frigoris  chermo- 
mem  immerft ,  quando  flurdicatem  omnem  non  folum 
amifit  oleum,  fedna  duram  fierr  coepit,  vc  cera,  calbri 
non  expofica,  efle  (bht.  Gi%dus  fi-igpr»,  fub  quibosiH 
diueifls  oleis  hoc  fa^m  eft ,  fiiere  lequeotes. 

Okam 


Ofeum  oliinnim  1«*  nuii&m  firmamabiir(bbgradi» 
IHgoris,  quem  thetmometium  immerfum  notabat,  idf. 

Oteum  nucum  ex  flam  fluiditatis  in  (btum  6t- 
mitatis  ^nfiit ,  thermQmcttO'  immeslo»  monflnmt»  gf»* 
dum    fiigoris    t7t. 

Oieura  lioi  iir  ^dem  abiit  ftib-  gndff  tyr^ 

Oleum  caanabimim  fub  eodem  graelu  »97  cotpot 
firraum  ex  fluido  fa^bm  e(t 

Expbrauimus  praetttea  alia  adfauc  oTea,.  tam  ex^ 
pre^ai-quam  deflSIIata-,  (etfeflbntiana,  quae  alii  tempori 
(eroamus,.  pfuribuii  circa  ez  experimentrs  in(titutis. 

£x  cempaKitione-  diueifbrum  fi-igoris  graduam». 
quibus  oka  recen(ka  coogplarunt ,  patet^  oleum  oliuaium 
Biiaimum  frigpris  g^dum  sequirere  y.  Tt  ex  fluido  fiat 
£)iidum  et  firmum  corpus ,.  q.uum  iam  fub  grada  165 
durum  fiidum  fit ;,  contra-  oleum  lioi,  quocum  cannan 
binum  conuenit ,  maximum  ftigoris  gradum  y  q.uum  dc« 
mum  (iib  gradu  1.97  in  glaciem  abiecie. 

(^ea  fsigpr&  firroa:  corpona  Gi&a  texam  et  pr». 
prie  didtam  gkiciem  efle ,  nemov  opinoc,  dubitabic  » 
qui  coofiderat ,  aqtiAm  fiesl  glaciem  y  dum  ex  flatu 
fluidkatis  in  (Umm  firmitatiS'  (blo  fi?igote  tfanfit. 
Omnla  igitur  corposa  firma ,  quae  folo  fi^gpie  geae* 
ranturi.  g^ciem  veri-  nominis  ede  et  dici  pcoprie  po^» 
dubitad  non  potefl ,  vt  cera>  duisa  ^  Titrum  ,  qwB  ip(a 
metalla,  quum  aqua  nil  aliud  fit,  quam  fiifii  glacieSk 

Oleum  tim  fcigore  nott  induiari ,  ad  hoc  -fsqut 
jtempos  »  quod  (ciam ,.  eaiftimatum  e(t.  Quom  in  dt« 
fetfis  legionibus  diuerfi  fiigotis  gradus  regoent  -p  miranp 
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(dam  iion  eft,  fiuidd  efle  in  hac  tcI  ilk  vegioDe  iocon* 
geJabilia ,  quae  tameo  ia  altera ,  vbi  maiores  ftigorif 
gEadus  ob^ruari  jTok^t «  coogelaii  folent.  Refpediue 
igitur  iemper  int^igendum  eHjp,  {efpe^u  (cilicet  lod 
ct  tempori^,  quando  fluida  quaedam  tncongeJabilia  piO' 
Dunciata  ifunt  y  et  prooimciari  foknt)  per  fe  ^^mt.  Ha> 
bent  igitur  regiones  boreaUores  praerogatiuam  iofignem 
!n  capiendis  experimentis  ad  Irigus  pertineotibus ,  pra« 
Ali|s  minus  borealibus.^ 

£x  didlis  poriro  iotelligitur ,  qiud  de  theranome* 
tris  oleo  lini  repletis  fit  feotieodum.  ,  N^m  qnum  iam 
fub  frigoris  gradu  S97  io  mafl&m  duram  abire  (bleat 
oleum  lioi  ^  thermometrum  oleo  lioi  repletum  ad  iO' 
iigoiores  gradus  fiigoHs  obferuandos  efle  ioeptum ,  fidle 
coofpicitur,  oeque  cootra^io  et  dilatatio  proportionalis 
lo  foaioribus  frigoris  gradibus  obtinere  videtor,  dum 
lenfim  ienflmque  fpidfms  flt ,  quam  vt  gradus  fiigoris 
ddcurate  iodicare  polfe  videatur. 

Olea  ftigori  et  congelationi  magis  miousque  re- 
flflere ,  non  aliuade ,  nifi  a  diuerfa  eorum  puritate  eflb 
omnino  iridetur.  Conftat  olea  cfle  corpora  mixta  e( 
beterogenea ,  continere  particulas  tertenas ,  falinas  et 
portiooem  aquae  maiorem  mihoremque.  Quo  igitut 
oleum  erit  purius ,  eo  magis  quoque  coogelatiooi  le* 
flflere  poflfe.  ceofendum  erit.  Olea  iginir  deftillaca , 
quae  et  aetherea  »  et  efl*eDdaIia,adpelIari  foleot,  qUom 
ab  expreflis  noo  oifl  puritate  et  fubrilitate  difleiaot ; 
irigori  ct  coogelatiooi  magis  refiftere  debere,  qiiiim  ex- 
prefla.,  facile  geoeratim  iudicari  potefl.  £t  (piritu* 
fioi  <|ui()  aiiud  fuot,  qaam  olea  (iitttiliora  et  puriota  \ 
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fiident  haoc  dea  exprefla  ad  ebnUitionem  ptt* 
^imtiSy  ad  exptonduin,  fiit>  quo  caloris  gitadii  bi^Ur^ 
Inciperent  f  et  Ttnim  conAantem ,  an  inconflantem  ca-c 
lori»  gradum  ia  continuata  eboliitione  thermometruas 
'inercufiale  immerfum  nuxiftraret.  Fliaenomena  nomi^ 
ttatim  in  oieo  nucum  fequentia  obtbruauimus.  F^umutff 
/iam  emittere  coepft  y  thermometro  immer(b  moti- 
ftrante  gradum  calori»  xdov  fiue  calorem  a^uae  but- 
lienti».  2)  circa  gradum  !^6a  fupra  o  Ipuma  et  quae-^ 
•tfaov  partifHn  agitado  ciica  pariete»  Yal&  eft  con(pe6bi.- 
3)  noa  ita  multo  pofi  pkna  ebdllicio  coepit.  4)  Ali- 
«i^iot  miiHifei»  Uecundi»  po^  plenam  ebiilliticxiem  ,  mec^ 
miriuft  -in  'thennometro  immerfo  bulltie  coepit ,  et  cony 
tilnuo  oleum  ffammant  quoque  conee|>ie ,  htnc  oblecuflk 
tioQefr  nnilae  ampliu»  locum  faabere  poterant;p 

Reliquai  quoquer  oliefy  -vel  iit  initio^  plenae  ebuUi^ 
tioni»  y.  vel  pauUo  pofty  mercurium  in  thermometro  bulli^- 
emem  efl^cerunry  adeoque  ob^ruation^  fihem  impofue« 
nmt^  Sub  diuerTo»  qiridem  calbris  gradu  «a  bullire  in. 
eeperunf ,  quam  diuerfitatem  tamen  ob  fiimos  fpiflb^ 
emiflb»  adcurate  notaie  non  potui^ 

Caeteram  in  ebullitibne  oTeonim  probe  diiplex  bullitio^ 
ed  difliinguenda.  Frior  ebullitio  cum  firepitu  fit ,  et  ptcy- 
cul  dubio  ab  admixta  aqua  efl;  y  pofterior  genuina  pla* 
eida ,  fine  (hepitu,  (ecundum  noltras  ob(eruationes  con* 
tigit.^  Patebit  hoc  euidentius  ex  fequentibus  experimea* 
fis.  Primum  butyrum  puigatum-  buUiens  efiecimus. 
Prior  buUido  cum  firepini  coepit  iam  ,.  thermometro' 
ttajBerro  meisuriali  j^o  iiipca'  o^  caloceia  (ciUcet  aqute 
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■bdllieotis  monftrante.    Sed  noo  diadoiauit,  ftavtad» 
luiB  amphns  dbuUitionis  Teftigtnaa  mox  adpateiet. 

Delo  lente  et  placide  buUiie  coepit,  qoo  h&a 
mercnrins  In  thermometio  fiatim  buUire  coepit :  butf- 
fum  boc  poft  ebuUitionem  SagcGi&am  in  maflam  da« 
tiffimam  infiar  lapidis  abiit  coloris  ni|;ricantis. 

Ceram  praeteiea  ad  ebuUitionem  coegimus ,  pbae- 
somcna  mUii  ob&ruata  huc  redeunt. 

X)  Ceta  liquefieii  coepit  circa  gradam  60  iofra  0. 
«)  Spnma  cum  flrepioi  cicca  gradum  »5  infi:ao  efiom. 
^)  Ceflauit  haec  (puma  et  fliepitus.  cifca  giradum  35 
circiter  Aipra  o.  roox  fiimus  fpidiiis  fequntus  eft,  et 
4)  pauUo  poft  vere  buUire  coepit ,  quo  Gl&o  5)  hf- 
draigfrum  in  therniometio  quoque  buUire  incepit.  blaar> 
oiam  cera  non  concepit ,  mercurio  buUire  incipiente. 

Ex  hi(ce  phaenomenis  receofitis  ciica  eboUido* 
nem  oleorum  expieflbrum  et  corporum  oieofomm  pa- 
tet  primumj  gradum  caloiis  mercurii,  buUientis  iii  gene- 
satim  tribui  pofle ,  quia  Tel  in  initio  plenae  ebuIUttoQis, 
Tel  paullo  poH,  mercurium  in  thermometro  buUienten 
«^cenint. 

Deinde  adparet  in  ebullitione  gradum  caloriscoa- 
llantem  non  maaere,qui  Tero  thermometro  mercariali 
in  continuata  ebuUitione  expbrari  nequit  j  quoniam 
spfe  mercurios  ad  buIUtionem  cogitur.  Ratio  ,  cur  eius. 
modi  cia  gradnm  caloris  contlantem  non  retineaat ,  ne- 
iqoe  letinere  poflSnt ,  Td  ex  eo  fiicile  intelligirur ,  et 
fmenideri  poteft ,  quod  fint  corpora  admodum  hcte- 
iQtgeaea  ,  ^uae  in  buUitione  confidentiam  iiiam   ct   ia- 
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dolem  iDUtem  oportet,  Tti  experimenta  quoqne  do- 
ceat.  In  oleo  raparum  feruenee  pyrometro  fuo  Mi^chen» 
broeciius  dbferuault,  calorem  illius  aequakm  fuifle  714. 
gradibus  fcalae  Fabrenbeitiane. 

Quum  hic  gradus  muko  maior  fit ,  quam  ille » 
qui  mercurio  bullienti  tribui  folec ,  fcilicet  600.  fcalae 
Fabrenbettianae ;  operae  pretium  exiftimaui ,  gradnm 
caloris  hydraigyri  buUieiitis  de  nouo ,  quam  adcura* 
tiffime  fieri  poteft,  expkMare,  vna  cum  quibusdam  aliis 
metalJis,  quatenus  fiib  certo  caloiis  gradu  liiudi,  fluere<: 
que  indpiunt ,  atque  'rurfos  firma  fieri  corpora ,  et  in 
%eciem  qnandam  glaciei  abire. 

In  praefend  diermometto  mercuriati  ftquentia 
o>rpora  metallica  explorauimus. 

Primum  plumbum  liquefieri  coepit  circa  gradum 
320  fupra  o  (calae  nodrae  ,  qui  conuenit  cum  grada 
$96  (calac  Fabrenbejtianae  \  alias  556  gradus  Fabr. 
ioitfo  lique&dlioni!:  et  fufionis  tribui   (okoc. 

Stannum  purum  ex  fiatu  firmitatis  in  fiatum 
flniditatis  abire  coepit,  monlkaote  tb^rmometro  immer- 
1b  170  gradus  (iipra  o.  qui  numeius  conuenit  cum  41^ 
Fabr.  Tribui  folec  gradus  caloris  420  Fabr.  alias 
ftaoDO  fundi  incipieoti ,  adeoque  difierentia  parua  eft  , 
tix  Tllius  momenti,  quoniam  initium  fiifionis  quam  ad« 
curatiftime  adnotari  quoqiie  nequit ,  in  progreffii  autem 
calor  continuo  infigniter  crefcere  incipit. 

Bismuthum  fiindi  coepit  fub  gradu  fupra  o.  235 
=1494.  Fabr.  Attribui  bismutho  liquefiexi  incipienti 
alias  470  Fabr.  folent. 
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2'mcain  quoque  thennomeft)  meitutiali  txploiue 
COoatut  fbi ,  fed  conatus  fiiit  irrin». 

Nam  mercurius  in  thermometfo  prius  buUiit  coe* 
pit,  quam  hoc  corpus  metaliicum  liquefieii  indpevee. 
Plura  circa  metalla  temaatina ,  quae  firma  in  (bita  Co. 
fito  adpaitnt  in  ooft»  teiluie»  fimplicia  et  mixta  ia 
poilerum  commotticabtK 

£x  hifce  tefltaminibu»  igitut  arfpafet  diaetfitaf 
graduum  Caloris>  fub  qaifoui  mttaUoruttL  mihi  inptacfeQ* 
ti  exploifatorum  ftatufr  finniiatis-  cum  fiatu  fiuiditatii  t 
tt  rarfiis  fiatui  fiuidrnti&  cuift  fiatu  firmttatit  conn 
mutari  incipit.  Quum  esim  metaUsfefubeodemfetegr»> 
dd  calotis  IblidaM^  quo>fiindi  (Olent^  incipiant;.  iidem 
gradus  imtii  fiifionis  et  lique&6tiodi» ,.  enmt  quoque  gra* 
4m  initii  fofiditotu  |,  Tel  finnitatis.  Nam  Ytr  aqua  in 
gladem  abire  iolet  fiib  gradu  x  5;a ,  fic  ruHus  fub  eo- 
dem  fere  gradu  regetafcere  et  fluidum.  fieri  incipit.  Aqua 
cnim  et.glaciefr  recens  gjcnita  eundem  tliermometri  gra* 
dum  habere  folent. 

Metalb  igitur  firma  pro  cong^t»  reputari  dd)en^ 
•t  binc  pro  glaciei*  fpecie ,  quae  autem  multo  raino* 
lem  fiigoris  gradum }  quam  glacies  aquae,  requirere  fo- 
iet»  Scilicet  lecundum  nofira  obferuata  quam  proxime 
plumbum  320  gr.  fupra  o.  (calae  nofirae ;  ftannum 
270  fiipra  o  ,  bismuthum  fu||(ra  o.  235  »  qui  gradus 
omnes  alias  infigniores  caloris  efie  iblent,  fiigoris  ta- 
inen  relpediue  did  pofliint ,  quatenus  metalla  di^ 
congelant. 

Hydraigymm  perpetuo  adhuc  in  ftatu  fiuidititis  ad- 
paraity  Duoquam  io  flatu  finnttatis.     Soinffli  fiigoci» 
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'  nnttiralis  gndus  ia  ofnnibQS  regionibus  obferuati  e  fiatu 
floidiiacis in  dtttm  firjpnicntiseum  traofeiTe  non  potuerunt. 
Habet  quidem  Academia  obferuationes  in  Sibiiia 
fidas.,  quae  congelationem  meicurii  indicare  videntur  , 
quum  tam  -  in  thermometris  et  barometris  folidus  yifus 
fiierit.  Quoniam  autem  fub  gradibus  frigoris  multo 
inGgnioribus,  in  aliis  barcxnetris  et  thermometris  mer* 
curius  fiuidus  perftiterit ;  non  credibiie  eft ,  mercuriuni 
fuifle  tunc  temporis^  congelatum ,  et  fbrfitan  ni^us  &i- 
goris  naturalis  gradus  illum  figere  et  congeiare  poterit , 
fbrfan  frigus  artificiale  magaum  praeftare  hoc  poteric 
Mercurius  igitur  Buens  aeque  ac  alia  metaila  in  ftatd 
fluiditatis,  pro  moallo,  certo  caloris  gradufufo,  haben- 
dus  Tidetnr,qui  vero  !ub  multo  mioori  caloris  gradu, 
quam  Teliqua  xnetalla,  fundi  folet,  contra  maximum 
firigoris  gradum,  Tt  fiat  firmQS,  reqiikere,ca6terum  ean* 
dero  naturam  quam  leliqua  metalla  ,  faabere  omnino 
▼idetur.  *  \ 

V^endnm  tandem  eft  ad  ebullientis  Rictcurii 
phaenomena.  Monenda  faic  .quaedam  prius  (iint  de 
diermometris ,  qiiibus  gradu»  caloris  mercuni  buUientis 
exploiani  et  explorari  debet.  Contingere  nimirum  (b- 
lec,  et  faepius  mihi  conti^t,  vt  mercurius  in  thermo- 
metro ,  crefcente  tialore  ,  et  infigniores  gradus  250  et 
300  fupra  o.  adquirente ,  diuidi  foleat ,  et  non  conti- 
nuusperftet,  quoipfo  obfeniatio  vitiofa  flat  necefle  eft. 
Vt  hoc  caueatur ,  mercurins ,  quantum  fieri  potefl ,  ab 
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omni  aere  eft  pufgaodus,  et  thermometrani  ita  2m- 
plendum ,  Tt  nulium  aeiis  Yeftigiuro  ia  boUx)  tliermo- 
metri  adpareat. 

Quae  cepimus  dica  ebullitionem  mercurii  ezpe* 
rimenta  adnotata ,  omnia  ita  comparat^  fiiece ,  vt  mer* 
curius  in  tliermometro  non  diui(u$ ,  fed  continuus  per- 
manferit  ad  termiiium  ebullitionis  •  reliqua ,  tanquam 
vitiola ,  reiecimus  experimenta. 

Vfi  fiimus  in  his  tentaminibus  duplici  metho- 
do ,  ordinaria ,  qna  calor  bullientis  aiicuius  fluidi  im< 
mecfb  thermometro  explorari  folet ,  et  alia  propria , 
qua  thermometrum  carbonibus  candentibus  impofiii ,  et 
ica  atcendi ,  donec  primum  ebuUitionis  (ignum  adpare- 
let.  In  hac  methodo  pofteriore  cautione  et  aftentione 
non  mediacri  opus  e(l.  Cautione ,  tc  calor  carbonum 
candcntium  iufto  maior  non  fit,  alias  adtcenfus  mercu* 
rii  regularis  non  fit,  et  roercurius  quoque  ob  hanc 
cauflam  interrumpi  incipit.  Talis  igitur  calor  edb 
debet ,  vt  adfcendat  mercurius  non  aiinis  celericer , 
adeoque,  quantum  fieri  poted,  lente. 

Attentione  magna  opus  eft ,  Tt  primum  ebulli* 
tionis  fignum  notari  poffit,  quod  coofiftit  in  primo 
fiibfuitu  mercurii ,  adeoque  prima  comnnotione  ii;r^- 
lari.  Hic  primus  fiibfultus  ciica  eundem  tbermometri 
gradum  adcurate  femper  fadus  non  eft,  termini  fiiot 
inter  numeros  4.14.  et  424  fiipra  o. 

Quod  fi  igitur  medium  fiimatui  inter  \u»  onme* 
los ;  inirium  ebuliitionis  meicurii  figi  pofle  Tidetur  dr- 
ta  gcadum  419  z:';*  5  Fnbr»    PlurioM  experiroenta  i&< 
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ftituimus  in  hoac  finem  hac  methodo,  et  euadem  fem« 
per  euentum  obferuauimus. 

In  altera  methodo ,    qua  thermometrum  mercu* 

riale  mercurio  in  Tafe  aeneo  ad  ebullitionem    perdudlo 

immerfimus,   difierentia    quaedam    mihi    e(l  obferuata. 

Scilicet  hydrargyrum  iam  bullire  invafe  coepit,  quum 

thermometrum  immerfiim  notaret  gradum  395  et  4.00. 

Scd  in  continuata  ebullitione  in  irale ,  paullo  po(l  mer^ 

cnrius  in  thermometro  quoque  ebullire  coepit  >  fub  gra,- 

du  414,  420  et  424.      Non   igitur    priores   gradus 

395  et  400    pro    initio    plenae   ebullitionis    mercurii 

haberi  pofiunt ,  fed  pofieriores ,  quoniam  tunc  demum 

«equalis  calor  mercurii  buUientis  in  vaie  |    et  in   ther« 

mometro  immerfo  exfiftere  coepit.     Nam  quum  thec* 

mometrum  mercuriale  Tnum  pollicem  circiter  fiipra  bui^ 

bunn  tantum  immerfum  effet ;  fiicileintellig^tur,  calorem 

onnnem  mercurii  in  vafe  bullientis  continuo  cum  mercu.« 

rio  communicari  non  potuifie.     Satis  igitur  experimeii\« 

ta  Ttraque  methodo  inftituta  concordant.     Caeteruni  ia 

tepetitione  horam  experimencoram  omnia  ad   pundum 

conlentire  noo  pofle,    fecile  concedet,    qui  confiderac 

diflferentiam  mercurii  bonitatis ,  ponderis  «iimo(phaerae , 

fbrfitan  quoque  Titri  thermometrorum ,  aliarumque  ci^- 

cmnftantiarttm »   quando   experimenta   capiuntur.     Nos 

mercurium  purum  adhibutmus,    non  quidem  reuiuifica* 

tum  ,  qui  pro  purifiimo  haberi    fi>ler,    (ed  ita    tamea 

purgatum ,  Tt  impuritatis  omnis  nota  abeflet. 

Experimenta  ipfa  inftituimus ,  monfirante  bato^ 
metro  28  pollices  Parif.  aut  quam  prbxime.  Nam 
P»ikIus    atmoiphaerae  ia   calorem   metcutii    bollientii 
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aeque  iDfluere ,  ac  in  calorem  buliiends  aquae ,  du* 
bium  efle  nequit. 

Vtrum  mercurius  in  eballitioae  continuata  con- 
jbntem  retineat  gradum  ,  tbermometro  mercuriali  decidi 
pofle  non  videtur ,  vt  ex  experimentis  nobis  captis  patet. 
Nam  licet  caior  mercurii  in  thermometro  fen&n  cre- 
Tetit ,  continuata  in  vafe  hydiargyri  ebuUitiooe  /  ita  vt 
Tideri  poiCt ,  eundem  caloris  gradnm  hydrargyram  io 
Ta(e  bullientem  non  retinuifle;  tamen  inde  euidenta 
concludere  non  licet,  calorem  mercurii  in  nfs  bol- 
lientis  etiiim  audihim  fuifle.  Nam  fieri  potuk ,  vt  ideoi 
caloris  gradus  perlifleret^  qui  tamen  non  C(»itiono ,  icd 
Tuccefliue,  cum  meicurio  in  thermomttio  immerfocom. 
inunicari  potuit. 

Hoc  igitur  phaencmienoQ ,  vtmm  calor  io  mef' 
cario  buHiente  iit  conflans ,  an  non ,  aliis  inflnimends 
flc  thermomettii  fnercurialibus  cxplorandam  «fle  &- 
dle  confpicitur.       « 

Caeterum  ebuUitio  omaino  eflfedos  taloiis  pjiiticii- 
'las  maflae  in  vapores  diuidenris ,  et  fubito  diktantis 
potius  videtur ,  qnam  dilatationis  aeris  indoG^  aot  A\te- 
rius  fluidi  elaflici  in  vniuerfo  ex(|)anfi*,  et  vti  mercurius 
ebullitionis  eft  capax ,  ita  reliqua  metalla  fub  certis  coo< 
.  ditionifous  illius  quoque  efle  capacia ,  cum  ratione  doN- 
tflri  nequit.  Vid.  Legons  de  Phyfique  exp6rimental6 
par  Mr.  NoSef  Tom.  IV.  pag.  453. 
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OBSERVATIONES    MF.TEOROLOGICAS 
A0HLBENDAE 

.    Anctord' 
JPETRO  van  JUrSCUENBROEK. 

Mctton  obferuaturi,.  foliBinus  vti  Barometro,  Thet 
mometro,  Hyetomecro,.  Euaporatorio^  Notia> 
mecro,  Ancmometro,  et  fi  quaedam  alu  fint  inAiu- 
roeota ,  quibui  (bttum  atmofphaeiae  piaefentem ,  prae. 
cedentem  aut  itirurum  aliquomodo  cogpofcere  aut  ex- 
plorare  licet.  Necefle  ig^tuteft,.  Tteiusmodi.  iQftrumen* 
tis  TtamuT  maxime  perfeAis,,  ^t  obferuationibus  fideie 
queamus ,  atque  ex-  iis  probas  collig^re  fequelas^  Me* 
morata:  inltrumenta:  funt  admodum  Tulg^iia  ,  £iepius  de- 
(cripta  y.  fed  raro>  tam  bonai  ac:  perfeda  ,,  quemadmo- 
dum  defiderantur ,,  ideo>  obfeiuati6nibus<  cnm  iis-  inftitutii 
fideie  non<  licet :  operae  pretium  igitur  erit,  ea  defcri- 
bere ,,  vt  omnino  peifeda  a  perito  et  foleiti  fibiefianc. 

Incipiam  a  Kirometio*,  qno'  pondus  Tel  prefliim 
atmofpbneiae  aereae  inueftig^mus,  eiusqae  ai^entum 
Tel.  decrementum  vaiiis  tennporibus  comperimus.  Ab 
experientia'  edodi  fumns  fimplex  Barometnim  eflepiae* 
ftanriirimum  ad  obfeiuationes  ceitasc  capiendas  ct  memo» 
liae  tradendas.  Cbnftat  id  tantum  ex  tubo  vitreo , 
redo ,  cylindrico ,  vltia  30  pollices  Rhenolandicos  lom» 
gp^  k>ngitudo  maior  oequaquam  oocct,  pcaeftac.  tubus 
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40  poUicum  breuiorl  et  tantum  30  poU.  Altera    huius 
tubi  extremitas  in  rotundam  definat  fornicem,  quae  berme* 
tice  (Tt  dici  loiet.)  claufa  fit.       Altera   extreiritas   fit 
aperta ,    led  oblique  inftar  cunei  definat  ,    Tt  cum   in- 
(literit    mercurio  ,    ex    cauitate    tubi    ficile    mercurius 
effluere  1  et  ex  ^afe  in  cauum  influere  poffit ,.  nifi  tu- 
bus  a  fundo  ^afis  ^    de  quo    mox    agam  ,    aliquantum 
diftiterit ,    tum  enim  tubi  extremitas  plana  efle  poteft^ 
patulaque  efi  mercurio  via.  Diameter  cauitatis  tubi  fit  ad 
ipinimum  i^  poUicis  Rhenol*  maior  capacitas  non   no- 
cet.  Craflior  hic  (ubus  vulgaribus  efi;  qualiscunque  fiie- 
rity    menfuranda    accurate    ct    memoriae  tradenda  eft: 
nam    in   tubo  amplo  mercurius  ad  maioreni  fubit  alti- 
tudinem  .  qmtn  in  anguflo ,    difcrimen  interdum  eft  1 
linearum  pollicis.    Qiioniam  huc  vsque  ratio  amplitudi*' 
nis  cauae  habita  non  fiiit »    nec    ab    ob(eruatoribus  ad« 
notata  ,    nuHis    hadtenus  defcriptis  oDfcruationibus  baro» 
metricis  fidcre  licet.     Craflities   vitri  vix  dlfcrimen   af- 
&rre  vifum  efl :   notandum  etiam  efl  genus.  vitri  ^  tum 
itt  qua  regione ,  et  in  qua  oflficiDa  vitraria  tubus  &dus 
fit ;    vtinam   eius  vitri  ingredientia  notare  fimul  pofle^ 
mus !  fed    artifices    baec    celant ;  idque  cau(a  eft  ,  cur 
Bunquam    Philofophus  de    vera    altitudine    mercurii   in 
barometro  fit  certior  ,  vitro  vno  maiorem  vim  trahentem 
et  repeilentem  pofljdente  aitero. 

Antequam  mercurio  Impleatur  tubus ,  mtmdanda 
et  polienda  efl  cauitas  interna  ;  nam  /  haec  in  officina 
vitraria  ,  dum  recoquebatur  lento  refi:igerio  ,  contraxit 
fijmum )  et  ibrdes  a  vitrario  inflatas :  praeterea  fuper« 
Scies  afiquantqm  inaequalis  et  afpera   eft  ;    nifi    omnis 

alperi* 
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afpoacas  pdkuia  tdbtur,   nunquflm  accuratifljmt  tubos 

mercnrio  impleri  poceft :    tollitur  afperitas    hoc    pjdo. 

Capiatur  filum  ferreum  cradTitudiais  ac  eft  acus  textilis^ 

purum ,    nuUa  rubigine  aut  fordibus  infe&um  ,    longius 

tubo,  et  in  capkulum  craffius  defiaat  vnum  extremum; 

ciffca  extremnm  hoc  coinuoluatur  punffimum  cocmeum, 

idque  filo  puro  atbo  Itneo  in  duebus  kxis  *  firme    cir- 

cumligetw ,   adeo   vt  •  medium  «otonei ;    fentris  inAar 

iaflatum ,    aliquaatum:  difficiKus  ingrediatur  tubi  cauita- 

tftm  ;  ehfticftas  cotodei    efficit,  vt  adimpleat    partes 

angufliores    ec    ampliores  tuhi  v  et- •  fiiperficies  intema- 

id}radi   pdiriqpe    poflit.     Tum    cotoneum    hiunedctur 

aicohble   vfni ,,  ec   circumlpargatur    in    rotuodum  calx 

fhmii  tenuiifima «  et  prius  a  craffioribus  partibus  mun> 

data    et   lota   in' aqua ;    hacc^Ice  ceratur  interna  tota 

tubi  capacitas    aliquoc    horis;^   nifi    hoc    taedium    quit 

deuorauerit,  nunquam  opus  habebit  abfolute  perfe<!^um. 

Peritus    in^  arte    videre    potefl    a    priori  vtrum  tubus 

ihtriafecus  quidem  probe  laeuigari  queat ,  fi  non ,    reif- 

ciendus  efl  i  idem.  intemofcet ,  an  tiibus  t\i  fitis  laeui- 

gacus  et  politus.   Hoccognito  omnis  calx  flanni  eft  ex 

tubo    elutnda,'  quod  tantum  faepius  repetitis  fit  nouis 

cotoneis^.  candem  probe  ficca^  cake  flanni ,    aiK    alio 

poliente  puliiece    iniedo ,    oaifitas  vi^ilius   ficcatur    et; 

policui  'y  quod  fi  aeflace  ,  coeJo  fereno  ,  In  fble  nttente 

tubum  cak&cetis  et  poliueris  memorato  modo ,  certior 

eris  cauitacem  e^  omnino  ficcam.    Prae^t  tubum    ia 

fole  cale&cere,  quam  prope  ignem  pfunarum.,  quia  hic 

f&mper  fijmum    eiaccihcur ,    f|ui    aeteai   in^ic»    Ideo 

baromecra  func  aeflate  ^  coelo  feceap.  e^ficciffitno^  con« 

Tom.  VIII.  Nou.Comm*  A  a  a  ficien- 
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ficienda ,  nunquam  byeme,  muko  minus  tempeftatehn* 
mida)  aeris  humore  cauum  tubi  irrepente  et  fuperficiei 
cxtemplo  obhaerelcente. 

Ddnde  eligatur  mercuriusTyrolenfisnouas,  mun- 
difiimus ,  qui  in  phiala  chemica  longioris  colU  infu/us, 
fiet  in  vafe  ferreo  cum  arena  et  a  fubditis  ignibus  ebul- 
liat ,  vt  orbetur  omni  humore  et  aere ,  ideo  conti- 
nuanda  efi  ebullitio ,  dooec  in  phiaU  nullam  bullam 
inter  vitri  et  mercurii  fuperficiem  fiipeiefle  videamus; 
quo  vilo  comaiittatur  refiigefceie. 

lam  aliquis  tubus  vitreus  ampUor  intrinfecus  et 
eSttrinfecus  probe  mundetur  ab  omnibus  fordibus,  tia- 
datur  Encaufto ,  qui  ex  eo  in  flamnna  lampadis  iique- 
fi&o  fortnct  infundibulum  cum'  rodro  Capillaris  an- 
gufliae ,  parum  longiori  tubo  barometrico :  fi)rmetui 
tubus  capiUarls  vt  intrinfecus  nihil  fiimi  conceperit,  ex« 
trinfecus  tainen  denuo  cotoneo  et  fianni  calce  efi  ab- 
fiergiendus ,  ne  quid  oleofi  fumi  aliarumue  fordium 
adhaerefcat ,  inferius  tubi  orificium  fit  adeo  anguftum, 
ttexigua  guttula  meicurii  lente  effluere  pofiit. 

In  inuerium  tubnm  batometricum  immittatuc 
loflirum  capillare  vsque  ad  fernicem :  ponatur  hic  ap- 
paratus  in  folc  ,  vt  incalefcat  ad  gradum  70  vel  80, 
mcrcurius  in  phlala  paris  caloris  fit;  qui  tum  cfflindatut 
in  iofundibulum,  knte  ex  ora  Inferiori  effluxurus.  Sol* 
licitc  ciu-indum ,  vt  infundibulum  femper  multum  mer» 
curii  capiat,  nec  vnquam  ante  tubi  plenitudinem  eua- 
cuetur :  fi  eoiui  |d  coatigerit ,  pofteaque  impleretut 
'     '  denuo 


demio  iQfan^tlNilMin  mercttrio,  aer,qui  in  tubnm  capil- 
lareni  Tacoum  ingivfliis  delite&ic ,  dcorfum  preflus,  peU 
leretur  per  mercurium ,  qui  aliquoiisque  tubum  baro* 
metricnm  iam  .implet »  et  tunc  inde  in  eo  haereftens 
corrumperet  omnem  exantlatum  labtorem,  adeo  yt 
euacuaciclus  tubus ,  et  omnis  impletio  ab  ouo  inchoanda 
foret.  £x  Tubo  iam  impleto  lente  extrahatur  infiindi'' 
bulum  cum.  roftro  capillari.  Priidentia  opus  eft ,  ne 
frangatur.  Tum  vero  in  mbo  oritur  inanitas^  quae  aC 
fiifo  mercurio  &cile  .impletur,  praecipue  fi  breuioria 
roftri  tubo  capiUari  Ytamur.  Sed  circumfpiclendum  efty 
ao  ibi  loci  buUa  aerea  adhaerefcat ;  baec  immifib  filo 
ferreo  furfiim  tolli  poteft. 

Hoc  pado  habebitur  tubus  barometricus  perfede 
impletus  mercurio»  et  vehementius  lucem  extrlnfecus  aUa-> 
bentem  reuerbcvabit ,  quam  TUum  fpeculum  vitreum  y 
nec  vllibi  Ipcoram  buUae  aereae  comparebuot:  ne  quir 
dem  in  inuerfo  poftea  tubo.  Capiatur  nunc  vas  yi» 
treum  cylindricum  ,  diametri  6.  poU.  Rhend.  et.  xi 
pcdl.  altum  ,  cui  infiindatur  mercurius.:  eius  orae  con* 
-veniat  operculum  ligneum  ,  in  quodam  loco  exfcifTum^ 
yft  tubum  capiat :  feruit  hoc  obcegendo  mercurio  ad« 
verfus  fbrdes  in  aere  natantes:  Sublato  operculo  clau* 
clatur  extremitas  aperu  tubi  barometrici  digito ,  inuer* 
tatur  tijbus,  et  extremitas  vna-  cum  digito  deprimatuc 
fub  fiiperficie  rofrcurii  in  vafe,  remoto  digito  effluet 
mcrctffius  ex  parte  fuperiore  mbi ,  dooec,  quod  lefiet , 
cft  in  aequilibrio  cum  ppndere  vel  prefiu  acmofphaerae. 

Vas  cylindricum ,  cui  barometram  infiftit ,  tam 
smpluiQ  capiendum  eft  >   vt  mercuriua ,    qui   in  tubo 

Aaa  *  varie* 
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Tarietatem  trium  poUicom  in  akitudine  fentit  in  Belgio^ 
efflaem,  aititudiaem  raercarii  in  vale  (enfibiiiter  non 
angeat ,  accoratam  obferoatiooem  turbatHros :  pofila  igi. 
tor  diametro  cauitatis  in  tubo  ^  poll.  et  Tafis  diame- 
tro  6  poll.  erit  Yarietas  in  attitudine  roercurii  in  vafe 
tantum  ^;  lioeae,  quae  propter  paruitatem  intemolci 
nequit ,  adeoque  absque  VHo  fenfibili  errore  omittitur, 
cum  in  (ummo  adfeenfu  et  defeenfii  mereurii  in  tubo 
duntaxat  tanta  fit,  in  omni  iotermedia  altitodioe  mi« 
not ,  nec  tUo  modo  diftiagoenda. 

Totus  hic  apparatus  imponendos  afieri  )  ligoi 
pTobe  ficci ,  cuius  parti  inferiort  adnexa  eft  capfa  j 
quae  vas  cylindricum  concludat ;  afleris  pars  media  ex* 
cauettir ,  Tt  iti  ea  tubus  barometricus  capiattnr  vsque  ad 
dimfdium  craflitiei ;  ligoom  ebeoom  eft  laudatifilimam , 
cum  nec  calorem,  nec  frigus,  fentiat,  et  vix  humorem 
aereum  (bibeat:  fi  aliovtamor  ligoo,  oecefle  e(l,  vtab 
omni  parti  adiinatur  oieum  lini  aliquoti^s ,  a  qoo  po- 
ri  obturantur.  Scata  iam  affigatur  ad  latus  tubi ,  et 
quidenn  ad  Ttruonqoe ,  in  Belgio  menlbra  Rhenolaodica 
Ttimor ,  incipiatque  a  poliicibus  27  a  fiiperficie  meroi* 
rii  in  Taie  y  et  definat  in  30  poltices.  Scatae  latitudo 
lOco  cbleruatoris  refpondeat ;  alia  eniin  conuenit  locis 
fub  aequitore ,  Tri  regno  Peroano ;  alia  lods  polaribot. 

Oportet,  Tt  quotide  aliqnoties  altitudinem  mefcorli 
lo  barometro  obferoemus  ;  (ufficit  id  mane,  ipfo  meridie, 
et  oodtn  fecifle,  qoibusdam  femel  eledis  pro  arbitrioi 
et  deiode  ftads  horis,  atqoe  ordioe  obfeniationes  hae 
(unt  notandae :  cum  autem  atrox  coorta  eft  tempe(laS| 
quatibet  hoia,  vel  femihotio,  infpiciendum  efl:  barome' 
■'  tniai. 
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tfoin  ,  ^t  toiitiiina  c(^Qftatur  mercurii  altitudo  durante 
tempeftate ;  quae  d  diiigenter  tnemoriae  fint  tradita , 
vt  et  in  aliis  adiacentibus  regionibus »  vel  et  diftanti- 
bos  ,  latitudo  tempellatis ,  limites  ^  progrefliis ,  diredio» 
ct  quo  in  loco  maxime  faeuietit ,  cognofcetur. 

Notentur  quoque  celetes  ad(cenfH&  Tel  defcenfiii 
mercnrii  in  tubo^  aut  diutnrnfl  requies. 

Menle  elap(b  altitudines  mercurii  omned  ob/erua' 
tae  in  fummam  addantur  i  qUae  diuidatur  per  nume- 
merum  dierum  multiplicatum  prius  in  3 ,  quia  tres  ob- 
feruationes  qnotidie  ftint  fitdae ,  quotiens  mediam  alti- 
tudinem  mercurii  indicabit ;  haec  fcribatur  inter  maxi» 
mam  et  minimam  aliitudinem  ;  quo  pa^o  fere  omnia 
iatelligiBitur )  quae  obferuationes  barometticas  fpe<^ant 
in  eo  kxo,  -vel  vrbe  et  legione  ,  in  quibiis  fadaefiint; 
et  notata  akitudo  M  fupra  maris  fuperficiem. 

Qiod  fi^  Terum  pondui  -vel  preflum  atmoiphae* 
rae  oUeruator  in  Hia  i^e  ex  barometri  altitudine  enie. 
te  cttpiat ,  ratio  catoria  etiam  efi  habenda.  £ft  enim 
tubi»  barometricus  etiam  fpecies^  tfatrmometri ,  mer- 
curio  a  ealore  rarefceHte  ,  a  fiigore  c(M)den&td ,  ideo 
aeftate  mercnrius  einsdem  ponderis  eft  altior  in  tubo , 
hyeine  humilior.  Si  hyeme ,  quando  aqua  in  glaciem 
Terti  indptt ,  mercurius  fieterit  in  tubo  ad  altitudlnem ' 
&9  poliicum  Rben.  aefiate  regnante  aefiu  5K>  gnid. 
paris  ponderis  fiabit  ad  altinidinem  «sp  poH.  4^  linear. 
jimomnjius  in  Gallia  a  maxiino  fiigofe  ad  fummum 
aeftum  incorlo  regnanrem  Parifiis  ,^  TolnmiDe  iocres* 
cere  tradidit  io  PHtftoire  de  TAead.  Rt^.  des  Sciencet 
An,  X704,  pifS'  ^24  et  3^4»  Propter  a^ritatem  ge- 
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la  Petropoli  dUcrimea  altltudinis  maii»  erit :   fcali  tc^ 
cuiata  eum  in  finem  femel  efi  condenda. 

Quia  pes  Riienolaudicus  cubicus  mercurii  efl  pou* 
derts  Tricafliai  tjf  S59.  ^  8.  ex  altitudioe  mercurii 
in  barometro  ftiri  poteft,  quo  pondere  atmofpliaera 
pedis  quadrati  fuperficiem  corponim  premat ,  qnae  ^  in 
Iblo  iaceut:  lubet  hoc  in  (equenti  Tabuk  extubere: 
pollex  diuifus  ed  in  xi.  lineas. 
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Aliqui  Philofophi  omQi  itiduftria  altkudinem  baro^ 
metri  obferuaturi  ^  ex  ligno  leui ,  parum  lato  j  fcalani 
&brefecefunt  y  cnius  inferiori  extremo  aiiixerunt  orbem 
planum  ex  fubere ,  leuem ,  diametri  ^  vel  3  pollicum, 
Lignea  haec  ftala  yix  defcendit  in  mercurium  ,  ob  leut^ 
tacem  ei  innatans;  attamcn  adfcendente  mercurio  ia  YafCi 
adicendit  Tcala  y  defeenditque  deftendente  mercurio.  Hoc 
pado  Tera  altitudo  mercurii  in  tubo  videri  poteft ,  eftque 
haec  (aci6  laudanda  mcthodus ,  quando  iBferius  Tas  cura 
mercurio  eft  anguflius.     Scala  natans  appellata  fuiti 

AKi  diuifionem  Nonnii  applicuerunt  ^  diuidentei 
polHcem  in  10  partes  aequales,  et  applicantes  fupra 
hanc  laminam  mobilem  ope  cochleae  9  diuilam  in,  1 1 
parces  aequales  ^  quo  paAo^  conuerfione  cochleae  attol- 
lentes  vel  deprimentes  laminam »  et  attendentes  quae«» 
nam  lineae  conuenientes  Ynaoi  efficiant^  pollicis  cen^ 
telimas  partes.diftinguunt. 

Oportet  9  vt  obferuator  attendat  ad  mercnritKn 
in  tubo  ^  qui  tangit  (uperficiem  yitri  \  fiue  Tbi  ora 
fuprema  atta&us  eft :  haec  enim  fola  pro  Tltimo 
limite  altitudini$  haberi  potefl:  ^  reliqua  faperficiea 
mercurii  in  tubo  rite  diflingui  nequit.  Hoc  incer^ 
tam  facit  omnem  obleruationem :  nam  quando  merccH 
rius  in  tubo  incipit  defcendere  1  fuperficies  fuperior  ro« 
tunditatem  amittic ,  planior  fit ,  immoto  adhuc  aanulo, 
qui  vicrum  atcingit ;  adeoque  axis  columnae  nKrcMrii 
primum  defcendit  9  mox  partes  y  quae  ambiunt  axin  ^ 
tum  quae  fucceflTiae  maiori  interuallo  ab  axe  abfunt^ 
iam ,  (uperficie  fuprema  fere  plana  ,  defeendit  mercuriud, 
qui  iuperficieai  Titri  attingebat.    Quando  mercurius   ia 

tubum 
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tubum  altius  adfcendct,  axis  columnae  primura  adfcen- 
di(  ,  mox  partes  axi  ^icinac ,  cumque  in  rotundum 
ambientes ,  quamuis  hae  minus  in  altum  fuigant ;  ideo 
fuprcroa  columnae  in  tubo  fuperficies  fit  admodum  con- 
Tcxa  ,  mercurio ,  qui  yitrum  attingit^  adhuc  immoco, 
jiec  hic  adfcendit,  nifi  conuexitas  columnae  neiagaa 
euaferit,  et  ad  latera  defluxerit;  leuis  concuflio  id  ac- 
^krat.  Prolixior  fui  in  Baroraetro  defcribcqdo,  quin 
lioc  inflmpientum  transportari  ex  regione  in  regionem 
ncquit,  fed  oportet,  Tt  copcinnetur  iq  loco  obfeiuatoris. 
Alterum  inftmmentum  calori  et  fiigori  coeli  ob- 
ieraandis  feruiens  eft  Thermometrum :  laudattflimufn  efl, 
qv)d  roercurium  continct,  et  fabre^dum  eft  a  (blertis- 
fimis  Fabris ,  G.  FahrenbeHio ,  m  tf .  Trmfio  ,  AmftC' 
Iqdamenfibus.  Quomodo  huiusmodi  thermometra  con- 
^«n(^  fint ,  oUm  proli^e  defcripfi.  Ad  ea  maiori  pe* 
ritia ,  quam  ad  barometra «  opus  eft ,  tum  Tt  quis  ia 
9nc  encauftica  Ycria.tus  fit.  Poflunc  aqtem  focilc  et 
tuto  tranfportari  ex  Amflelodamo  ad  quascwqne  regio' 
^es:  modo  iaceant  in  capfula  ferm ,  fint  inuoluta  adi- 
pi  refulae,  prius  tamen  cindta  leuiuscuie  foeno,  'vtroe- 
dinm  in  lique&Aa  adipe  teneant  locum.  Capfiilam.daulam 
ambierit  largum  flramcQ  » atque  apparatiis  thecae  ligneae 
inciudatur ,  quae  hoc  paAo  omnes  iniurias  canronim  to- 
lerat ;  et  pnflea  ex  capfuh  ^rrea  ,  aquac  calenti  im< 
mifla ,  a  qua  adeps  refiinditur,  integriHn  tollitur  ther- 
roometcwn.  Oportet,  Tt  fcala  FabrenbeHH  ad  ktos 
therroometri  vtcumquc  fit  adlcript^ ;  furfum  ad  grados 
loo  fupra  o ,  infra  o  ad  graduf  60 ;  fed  haec  deor- 
iiim  iongipr  fit  ficcefie  fo|:et ,  ii.  in  Sibiiia.  friigttsiifp^* 
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rimum  explorandum  eflet )  quale  es:pertu8  eft  i  &(^  giad. 
fiib  o  Nobil.  Gmelinus»  Quoniam  Thermometnim  (ca- 
lae  infidens  iniuriis  aeris  eft  exponendum  ,  oportet, 
vt  (cala  fit  caelata  in  lamella  aenea  ,  quae  ab  omni 
parte  bene  fit  inaurata.  Caeteroquin  orichalcum  ab 
aereo  fale  intra  20  annorum  fpatium  eft  erorum  | 
imo  in  nonnuliis  regionibus  ocyus. 

^,^  Su(pendatur  fub  dio ,  obueHiim  plagae 

^^  Y^  (eptentrionali ,  ne  Tnquam  direde  a  fole , 
V^-^^Srr-^  aut  a  radiis  repercuflSs  illuftretur ,  attamea 
fit  in  loco  patente  et  vmbrofo;  Tmbn^ 
enim  aeriscalor  tantum  eft  notandus,  quia 
eft  condantiqr  illo,  qui  a  fole  commund- 
caretur  cum  Thermometro  ,  multis  Tacieta- 
tibus  propter  aduolantes  recedeotesqne  ec 
abacfhs  nubes  fubied^us.  Tum  ne  hyeme  a  grandine 
(rangatur ,  Yel  a  niue  refrigeretur ,  pendeat  ex  afleictrio 
Tiridi ,  et  fub  tedo  ampliori ,  vti  in  (chemate  videri 
potefl;.  Quotidie  ter  iis<km  horis  notetur  calor ,  <]ui* 
bus  Barometri  altitudo  obferuata  fuir. 

Finito  menfe  graduum  ,  calorem  indicantium ,  na- 
meri  in  fummam  addantur)  quae  diuidatur  per  nume< 
rum  obferaationum  ,  ita  calor  medius  eius  menfe  in* 
notefcit,  ex  quo  ,  vtrum  hoc  meWe  coelum  calidum , 
an  frigidum,  an  temperatum  f^erit,  colligitur:  ioter 
maximum  et  minimura  calorem  menfis  fcribatur  me- 
dius  calor. 

Si  menfis  byemalis  fiierit  et  gelet ,  glaciei  crafli- 
ties  qualibet  node  in  aqua  fiagnante  vel  hcu  formatae, 
notetur ,   tum   quanta  craffities  currente  menfc  contige- 
Tom.VIII.Nou.Comnk  Bbb  litj 
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«Itv  quando  inceperft  rcge&rr,  quo  tempote  penin» 
lefufa  fit  gJacies  v  quonQodo  glacies  io  flumine  fiierit 
compatata  ^  quo  tempore  Tt«imque  ripam  iuuxerit ,  et 
«eliqueriL  Aitendatur  ad  giadum  fiagpiasr  quando  ib- 
lum  pniiaa  conepnira  fiierit ,,  quando'  lintcum.  ma* 
defcens  (ub  dio-  (ufpenfum ,  congeM  cocperit:  an  fcm- 
per  gclet  ftante  mercuiio  in  gjadu  a^^  919  fempet  re- 
gpicB  mercuiiio  waiorem  caloiem  quam  ja  gr.  indi- 
eante^  An  vcnii  gelu  acce|ferent ,.  minuan^,.  veL  letap- 
dene,  et  quinam  ?  An  eoncuffio  aquae  io:  vafe  congela- 
lationem:  acceterct  l  An  aq^a  congelet  atque:  cito  in> 
•vafis  aequalibuB,  in  eodem  loco  pofiti»,  ex  quacunqua 
inateria'  va&»  fuennt  ft»rraata  ?.  Sed.  et  ad  Lunae  pbafes. 
attendere^  oportet ,.  et  explorare ,.  a»  vbiuis.  tercanmfc 
idem,  quod  in  Belgjo.  conftanter.  „  euenit.  Quotiescaar 
que  fit  nouiliinium:,  prima'  quadratuia ,  ptenilufflunv,, 
Tel  vltima  quadratuca  g^lante  tempOire.,  afperitas  gelu: 
aliquantum  remitcit,.  et  quidem  vel.  iplb-die.  (rfiafiam-,. 
vel  pridie »  aut  poftridie ,.  adeo  tL  nunqMam  pei^: 
idem  gelu  vigor  duarum.  (eptimaQarara  decurfiL>  qoam- 
ins  poft  vnum  alteBunue  diem.  recapeflat  vires ,.  afpe» 
BDsque  quam  antea  increfcat^  contingit  etiam  vt  mul- 
t»  modefttus-  perg^t  ^  imo  fiar  regeiitio<  quae  totam^ 
lefiindat  gl^ciemi.  Gelate  ia  Belgio^  incipit ,  segQante: 
Tento.  orientali».  noa^  cum  aiiftraU  vel'  occidemali,, 
quamuis  in  diui  diirante  g^lo^  et  bxeine.|  g^Ia  qoideaiii 
«um  bifi:e  ventis-  perftets 

Quibus   horii    memeriae    todit^  SinxBetri'  t» 

Thermomeui  altimdo,  iisdem.  obikuentur:  venti :.  qoL  iT 

*  9SL  vexilld  in.  tunl  noo.  K&a  Ige^.  ^ofiiat  1    vti 

fie^ 


if  fiepe  ^t  I  praecipue  flofte  ilhmi ,  aut  oifinitio  iercna 
€t  fioe  vUis  Aubibus  ,  tum  fequettti  modo  notentur: 
IVIodo  obferuator  ia  loco  patead  ,  et  bene  perfl  tbili 
degat ,  oec  montes ,  turres  ,  aedes  viciuae  dltiores  de« 
curiimi  vcntorum  turbauerint »  .  tum  exccirifTima  paxs 
ttSti  eligatur,  ex  qua  emineat  vexillum  a  ventis  re-* 
gendum;  affixum  fit  iirme  longae  virgae  ferreaei  qualis 
feruit  cortinis »  virga  tranfeat  fbramen  in  tedo ,  in  quo 
capiatur  laxe  ^  annulo  aeneo  ^  qui  aperiri  claudique 
ope  articuli  poflit ,  vt  in  hoc  annulo  libere  fit  veiia- 
tilis  indar  axiculi  rotae  in  an&  ;  inferius  virgae  excre- 
mum  fulciatur  palo  ^  infiftenti  pauinicnto ,  cui  infidet 
concauum  aeneum  excipulum ,  vnAum  oJeo ,  vt  lubri- 
ca  fiat  virgae  perpendicularis  ad  (blum  ficus  ,  verfatio 
in  rotundum  ;  ad  arbitrariam  diftantiam  ab  hoc  extre- 
mo )  furfum  ,  fit  affixus  tenuis  fiilus ,  qui  index  erit  ^ 
et  parallele  ad  folum  verfetur  circumada  virga  ;  tum  ex 
ligno  formetur  circulus  amplus,  per  cuius  centrum 
tranfit  virga  verfatilis  ,  affigaturque  tedo  vei  contabu- 
lationi  ;  parum  fepra  indicem,  fitque  ad  folum  paralle* 
lus »  vt  iodex  circutum  percurrendo  ventum  regnantem 
defignet  i  qui  in  oculos  fpedatorts ,  furfum  tollentis 
vultum  ,  itKTurrat.  Planicies  circuli  diuidatur  in  odo 
partes  a^quaks,  quibus  nomina  oAo  ventorum  infcri» 
bantur ;  licet  eum  partiri  in  plures  partes  j  fi  maiori 
aocuratione  irentos  notandos  iudicauerimus^;  oportet  chr- 
cukim  ita  affigere  contignationi  ,  vt  Septentrio  et 
Auder  apprime  congruac  cum  linea  meridiana  terreftri, 
ab  AfiiOBomo  in  eo  loco  dedripta :    doq    autem    ex 
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direAione  acus  magaeticae,-  cui  fidi  nunquam   poteft,- 
quia  eft  oaini  momento  temporis  inequieta. 

Hoc  modo  nodu  et  interdiu  Yentorum  plaga  ob> 
(eruari  poteft:  led  praeterea  notandum  eft,  an  ventus 
fuerit  nullus »  lenis  ,  violentior ,  ah  (aeuiat  procella  ? 
Interdiu  hoc  vtcunque  detegitur  ex  motu  ramorum  ia 
arboribus ,  aut  ex  velociori  motu  alarum ,  quae  in 
inoiis  a  vento  agitantur ,  et  vel  penitus  obteguntur 
"velis  amolitore,  vel  interdum  duo  vela  parum  ob- 
voluuntur  regnante  violentiori  vento:  vel  quatuor  vela 
aliquantum  conuoluuntur :  vel  duae  alae  nOn  obducun- 
tur  velo ,  aliis  duabus  obtedis :  vel  nulla  vela  fuat 
expan&  in  alis :  vento  magis  iaeuiente  molitor  alas  fir- 
mat  et  eas  ad  adueriam  \enti  plagam  circumuenit ,  ne 
a  vento  laedantur  ;  interdiu  fic  fatis  ventorum  impe- 
tus  paret  diuideiidus  in  partes  8  notandus  0,1,2,3,4, 

Si  molae ,  qviae  a  ventis  agitantur,  ibi  loci  non 
fint,  tum  poteft  dolium  aliquot  lapidibus  oneratum  ex 
fiine  20  pedes  longo  fiifpeodi  ex  palo  cum  loi^e 
eminenti  brachio ,  qui  fteterit  in  loco  patentL  Ventus 
in  dolium  incurrens ,  id  in  ofciliationes  agitat ,  eo  ma« 
iores ,  quo  vi  maiori  afiiauerit ,  ex;  minoribus  maiori- 
busHe  ofcillationibus  obleruator  breui  ventorum  impetus 
diftinguere  diicit.  Caeteroquin  in  vliim  vocari  poteft 
Anemometrum  quale  Nob.  Cbr.  fFoJ/ius  in  Elem. 
Math.  delcripfit ,  aut  fimile  aliquod  Leiamannus  in  Tr. 
de  Meteorog.  vel  in  THift.  de l'Acad.  Roy.  desScienc. 

Necefle 
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NeceOe  eft  \  vc  Tenti  Telocltas  obleruetur  ,  quan- 
tum  fpatii  dato  tempore  percurrat :  id..Jluic  Tsque  a 
nulio  Philofopho  praeftitum  eft  ea  accuratione,  qua 
opus.eft,  quamuis  multorum  problematum  folutiones 
inde  pokleanc.  Ab  experientia  enim  compertum  e(l, 
omnes:  mpdos  magnis-  de&dlibus  e^  fiibiei^o» ,  niillis. 
que  £kU  po0e. . 

Praeterea  ope  inftrumenti  explorandum  e(l ,    an 
quocunque  lanno  'eadem  quantitas  '  Venti   fupra    eundem  , 
flet  locum  )  an  difcrepec ,  tum.  quantum  ,   et  an  perio» 
dus  (it  copiae  yeiitoruni  alrquo  iinnorum  decurlu  ?  Non  , 
exii^uam  in  h6c''themate    tamm    operam ,    machinam' 
quahdam  et  obferiiationcs  breui  in  lucem  editurus.    In-  . 
terim  ex'  hilce  intelligitur,  quaenam   ad  obferuanda  me>  ' 
teora  adhuc  defiderentur ;  nullus  dubitb,  quin  alii  fblertes 
Philofophi    anlmum  '  intenfuri ,  flnt "  a^    omnes  defedhis ; 

fiipplendbs,  '  ■  .  1  I  I        ' 

r\.:    ;■     •  '    ..■•..■.■;•.    ..     ,    .'    .;!   r..  :•--.. 

Magnae.  TtiUtatis  efl,  Hyetomecrum .,   quo  .copia 
pluoiae  qciotidie  iabeocisr  menlunitur  ;    lioc    inflarumento  > 
itaque  detegjtur  ,r.quaQtum  plutttaie.quohbet  men(e,  quo< 
]ibet  anno  in  ea.  regione  cadere  ioleat.    Ita  dies  humir; 
difliinQS  >  anoir , .  eiusc^  mQoGs  humidiffimus  ooGatui: ,  irt  ^ 
mukos.  annos"  iecom  compacando  aoiDui}- humidHfinmis » • 
fieciflimus>    mediique    humoris    .fcituf  ;    quad    nouifie- 
magni    referc ,    (^ionLim  annorum  ec  menfium  ferciiitas 
a  ptuuia  largiori,  parcioriue,  nonnuilis  men^is  lab»ite, 
pendet,    rum    ec  aquarum  in  fluminibus  intume(centia  , 
ec  exundationis  periculom,   aut  aggemm  fradhira  prae-- 
Tidetur ,  cui  ia  tempoce  fuccurri  poteft. 

Bbb3  Hye- 
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Byetonietrem  ,  Belgtcis  obferuationibns  idonerat)^ 
(equenti  ei\  Ccvpa:  £x  aere  fiiloo  fiat  vas  quadtiatuin, 
cmus  quodlibet  ia(4is  fit  vnius  pedis  Rhenolandici ;  fic 
fiKidus  decliuis  tanquam  iBfundiiiBli  ,  latera  .qtiadiatt 
iiat  odo  poiiices  aka ,  vc  niuem  largius  decidoam  ca* 
piat  vas:  iiindo  decliai  afieiTHminatus  deorJliim  fit  tobiis 
aeneus ,  8.  poll.  longus ,  conicae  figurae  j  vt  Hliquou»' 
qiie  phialae  |;ulam  ingrediatuc  >  «amque  jocutate  op« 
pieajt ,  ne  iUapia  in  ptiialam  pluuia  euolet.  fi^  vaporis 
founa, 

Capiator  deinde  phiala  vitrea  qnadrata  >  cuiul 
latus  planum  adamante  diuidatur  in  aliquot,  ^rtes , 
^uae  hoc  pado  eruaotur;  Cc^nitum.  eft  pondns  pluuii» 
in  pede  cubico  Rbisnolandico  t^  63.  Vnc.  3.  dtach  7. 
gran.  9.  ponderis  Tricaifini ,  quo  tempore  coeluro  50 
gradibus  caiec  Hoc^ppndns  diiHfum  |>er  199,  dabit 
<]uotum  ,  indicflntem  pondus  pluuiae  in  pede  quadrato 
ct  altitudine  vnius  lineae ,  id  proxime  eft  3373  gra- 
nornm.  Vaiculum  mnndum,  in  accnrata '  fians  txlance, 
capiat  hanc  quantitatem  aquae  ,  quae  in  phialam  in- 
fufidatur,  noteturque  in  htere  alcitudo  aquae:  vel  ipik 
phiala  Aet  ia  lance ,  ad  fiacoma  ia  -  aequilibrHm  re* 
dsi^A,  infimdaturqne  aqoa,  donec  3373  granis  cuaferit 
ponderofior.  Infiifio  et  adnotacio  continuetur  donec 
pfaiala  ommno  fit  f>lena :  efiuia  aqasL  adamante  non 
fcindente  ,  (ed  radente  ,  ducatur  ad  quamlibet  diuifionem 
10  vtroque  latere  fadam ,  linea  reSa ,  et  numeri  albo 
pigmenco  iaceri  iafcribantur  :  ampliores  huiusmodi 
phialae  30  diuifiones  capiunt ,  quae  omoes  defignanc 
iltitudinem  lineae  pollicis.    Hoc  pado  manifeflo  videri 

poteft 
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potefi:  qmntita»  pluuiae ,  quae  pedia  cpzdtsai  lineae 
akitudiDein  ^cit :  imo  peritus  facile  dilceroet  partes-  U- 
neae»  qpalis  accoratio  fufficic  Si  quolibet  menfe  effua* 
datui:  piuuia  ex  pbiala ,  nouo  menie  fit  noua  nufine- 
latio ,,  fit<  currente  meule  plus  pluuiae  cecidcrit ,.  in  tem- 
pore  efifundatUE  pluuiar,.  et  ia  aonalibus  figae  aotetur,. 
effufam  efie  pluuiam>,  denuo  delapfa  addatUE  numeto 
praecedenti  ^  et  humoiJs  deddul  copia.  hoc  mea&: 
cogno&ecuc» 

Hyetometri  paf6  fuperioF  aenea  emrneat;  (fylo&i.- 
ta,,  cui  infiftit:  ftjlobata  fit  thecae  inl^  oaua»  lignea,. 
«i  pedes-  alta>,.  parte^  fiiperiorl  ixy  medio  perfotata' ,.  Tt 
lubus  vafis  aenei  libere  traaTeae ,.  et  maxdma  pars  flindi 
nuda.  fit :  in  cauitate-  fiylobatae  poaatur  phiala-, .  iam 
cUuift  y  quae  iafiftat  aflbd ,  feu  potius  fic  pauimentum 
prO'  altero  mobili  afleri,.  ia  priore  iacenti-,  er  cih  cuai 
iiafifiic  phiala<,  huius  gula  rofirum  tubi  aenei  cdpiat ; 
£toc  mobile  afl^ulum  fubtus  lemoueri  potefi^ ,  tumque 
taotundem  defcendit  phiala ,  quantum  gulam  ingredie* 
batuc  tubi  coflcum  ;,  deinde  phial»  depleEitu»,  mox  it&i 
nua  in  ventrem.  f^lobatae  reponenda  et  aflicrcul»-  fiil* 
ftiendftv  Hyeme  aqt»<  in  phiabi  congclatur;-  obfemato- 
geki  eximacur  phiala  r  et  vacua'  feruetur  ia  ^io-  locb> 
aedium ,,  it^  tamen^  vt  quotidie  in>  ea.  fieri  poffir  meii. 
fiira.  aiuis  vel  grandtois<  delapfae  et  refiifae;  Subfijruatuc 
eiiis  leco-  vafculum  aeneum  i»'  ventre-  fij4obatae  fub' 
Boftco*  tubi.  Si  itaque  mngat  f  ych  grandinet-,  raro  tan-- 
ta^  niuis<  labituc.  copta,^  quae  fbperat!  akitudioem  9  poH. 
qualem  pars  aenea  capt.  lo  ventce  ftylobataa  pona« 
|yr.  sroj^  fiindum  vafis  tefta  cum  p.tuDis ,,  vt  oix  le* 
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jfundatur,  refiifa  excidk  ez  roftro  tabi  ki  Triculum 
aeneum,  liqnida  fundituret  menfiiratur  in  phiala  Titrea: 
fi  oingere  defierit,  et  euaporationem  aquae  arcere  vo. 
luenmus ,  aeneiun  operculum  impcmatur  Hyetometro , 
et  prunas  iniiciamus  opercnlo,  quo  modo  et  a  pruois 
.  fuperioribus  et  infira  fimduro  pofitis  celeris  fit  Diuis  aut 
:  grandinis  refiifio ;  et  fimul  obferuari  potefl;  laritas  niuis 
deciduae ,  quae  in  magna  ^kitudine  panun  aquae  fup- 
peditat. 

Hyetometmm  huiusmodi  in  medio  areae    paten* 

tis ,    aut   ampli    horti ,    tcI    in  exceUb  loco ,    fed  ad 

quem  fiicilis  eft  acceflus.,    ponendum  efi  ,    optima   in 

.obferuatorii  .aftronomico   fedes    eft  :    Boa  enim  plouii 

;(emper  redbi  labitur,  fed  a  yento  variis  agittir  diredio» 

«nibus  :    fiftitur  a.  turribus  ,•  templis,  excelfis    aedibus, 

<altis  acboribus ;   ideo  fi  faina  acicuratifiime  fabr^da  fiot 

Hyetomietra ,  quae  in  'Tariis  locis  dusdejxt  vrtris  ponan- 

tur ,    piuuiae   qu»ititates    non    femper  concordes  com- 

perientur. 

Si  .niuaUs  aquaie  aut  pluuiae  variis  temporibus 
•decidttiie  grauitatem  fpecificam  fcire  cupiamus .  attea- 
rdendum  erft.  ad  calosem  aquae  ope  inmiffi  Thermome* 
tri  mercurialis ,  deinde  fiat  penfio ,  inmittendo  bulbum 
Titreum  fblidum  ,  pendulum  ex  filo  equino ,  et  ex  ac- 
•curata  bilance  hydrofhtica ,  et  obferuando  quantum  de 
'pondere  ia  aqua  amittat :  Haec  enim  methodus  eft 
-omnium  accuratifrisia.,  nec  ,  quantum  fcio  4  defec^ibus 
yel  \itiis  ihquinata.,  eftque  prolixe  defcripta  a  Cl. 
s^GraveJandio  in  Elem.  Phyficae. 

Examir* 


Examioi  cbenuco  pluuia ,  ^iueiijs  menfibus  de- 
cidua,  (iibiidatur  ,  vt  panes  xompcneiites  ,  falia  ,  olea, 
terrao  etc.  inootefcaut,  qiiae  oixiiiia  (imt  fldootanda: 
pluuii^  eniai  unpuiitates  multis  diiccepaDDt  modis^  nec 
ai0  .t^qmi(a  ^inaljKi  cpgaolOBitur. 

Diebus  liumidis  ter  quotidie  pknuam  notafle  M- 
ficit ,  exindc  enim  quantam  iabeate  nieide  cedderic  ^ 
confiat.  Necefle  ctiam»  vt  figurae  Itoccoram  ninalium 
€t  grandinis  microicopio  Ipei^ntiir)  ec  deliaeatae  acca* 
arace  ^dnotentur. 

Notare  eriam  oportet,  qnantum  aqnae  quolibet  die, 

menfe ,    et  anno ,    in  vaporem  ver&e  in  auras  euolet. 

Hoc   inueltigativ    £uapocatx3rjo  ,   fiue    Exatmofcopio , 

quod  eft  'vas  ex  aere  fuluo  ,    cauom ,   iorma  porallele- 

pipedi,   iesquipedem   altum,    cui  quodlibec  latus  orad 

apertae    fuperius    eft  €,  pollicum  ^    crgo  36  poUicuiD 

quadratorum  «ft  apertura.    Deinde  in  i^la  a^ea  mo- 

bilique  intculpancur  poHices  iS,  vc  fiiodo  raGi  infiftens 

appom  interiori  lateri  pofllt)    et  exemta  ex  ya&   ap- 

pareat  altitudo  aquae  .in  vale.       Vafi   infiindatur   aqui 

ad  altitudinem  pedis ,    fuperins   mane   relfoquitur  >    tc 

capiat  pluuiam,  nec  baec  cxeac:  ponatur  prope  Hye- 

tometiom  in  patenci  area ,  vel  loco  medio  faorti ,   au^ 

quod    melius  eft ,    in  obfematwio  aftronomico ,    tt  a 

fi>le  in  rotundum  illuftrctur ,  ipcaleftatque  in  eo  aqua  y 

et  a  Tento  perfletur.     £x  cpmparata  altitudine  pluuiao 

in  Hyetometro ,    et  altitudine  aquae  io    Euaporatorio , 

fuppiKatqr  facile,   quaotum  fub  fbrma  Taporis  in  fubli- 

me  exiuerit.    Praeterea  fabrefiac  oaticula  ex  filistenut. 

Tom.VIlI.Nou.Comni.  Ccc  bus 
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bus  aeneisy    m^gni»  qiiae  diffaiit  inteniallrs ;    baec  orae 
Tafisi  imponacQr,    ne  auiciilae  Aluolante»  aquam  pocanc, 
quod  cactercxjum  contingerc  folet :  baec  fih  nec  euapo*' 
ntione  obiimt  ,  nec  iUabenti  ptuuiae.     lo  diarlo  kaque 
notari  poteft,  quantum  aquM  nudemeFi  fpatio  ta  Tapo* 
rem  fiierit  coauerfiim  ,    quantum  yokus  et    k>lis    calor 
operati  fiicrint  in  aqqam,    ita  ventonim  ficcorum  ope^ 
lationes    iDtelliguntur  ;     praecipue      meQfibus    acftiuis. 
DUcrimen    obfeiuabitur  ^    quando  vas  minoris  fnaiorisue 
altitudinis  fiierit :  ex  vafe  emm  aUiori  plus  Tapoiis  tJr 
fpiratur ;  fi  Tas  in  loco  Tmbrofb  ftetei  ic ,  nec  a  vcoto 
lambatur,  multo  minus  Taporis  cxpeilitur.       Idco  pro- 
be  notentur  altitudo  Tafis  j    locusque    m    qno    fieterit; 
Attamen  hyemc  in  regtonibns  fi^igidis  hoc  Tas  fiab    dio 
relinqnendiim  non  eft ,    quia  ab  aqua  itk  glaciem  cotr- 
ibridla  et  le  expandente  rumperctur.    Tum  glacier  euar 
poratio  eft    menfnranda  ,    Tt    podea    quantom    Taporis 
toto  anno  in  altum  adicenderit,  (upputetQr.      Capiacur 
ex  glacie  parallelepipedum »  pedem  altum ,  cuius  qnod- 
Kbet  tatus  cft  6  poUicam,  quod  circiter  e(l  Kr  i^-    SL 
tanta  glaciei    mofes   comparari    nequeat,   prioris   kn» 
fiibftituatur  nrmfia  quadrata,  cuius  quodlibet  latus  4  pdlfcum,^ 
crafTities  femipolHcis  ^  tcI  integri  polficis  ,    pro  afbitrio 
et  regionis  coelique  conftitationc ,  tamum  diligemer  no^ 
tetur  y    quantae    crafiitiei    maflfa  fiierit ;    iniiciatur  kncr 
ilaterae  Romanae,  cuitB  (capus  breuior  ex  feneftra  cwi- 
neat :    ahera    longior ,    in  quo  aequipondium  Tagatuv  ^ 
fic  in  conclani  ,  pendeatque  flatera^  ex  trabe.    Omnibu» 
jn  aequihbrium  redudis ,  notetur  pondiF,  quod  quoci(!be 
adlcribatur :  led  &  nidgjere  aut  j^randinace  coeperic  ,  fla* 

ters 
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lera  eft  fub  tcdlo  poneoda;  namflocculi  nkiales  et  gran- 
dines  a  Yentis  ^ppulfae  in  lancem  glaciemque  incide* 
rent ,  nec  remediunrt  arcendi  hucusque  comperi  ,  nifi 
lanx  cum  glacie  amplo  laxoque  faccuk),  tx  ferico  ad« 
inodum  raro^  et  fub  forma  tedi  iiiperius  expanlb^  tege* 
retor»  ex  quo  nix  et  grando  &ciki  excuterentur. 

Nunc  ordb  exig?t ,  vt  de  Notiometro  agerem  , 
cuius  beneficio  confhret ,  an  aer  ficcus  humidusue  fit , 
quantum  humoris  fub  dato  ToUimine  caperet  ,  quando 
dies  humidilTimi ,  qunndo  ficciffimi  in  anni  fpatio  eue-* 
nerunt :  fed  ingenue  confiteor,  mc  nec  vUum  Notiome* 
trum  ,  qnod  recle  huic  fcopo  fatisfaciat,  in  vWo  audcwrc 
inueniflfe ,  nec  mc  aliis  hucusque  machinis  voti  c6m« 
potem  fadldm  effe.  Quisque  fuos  deperit  fijctus,  enco* 
miisque  extolfit ,  vtinam  rigidiori  fado  cxamine  vitia 
wet  defedus  fimul  notaffet.  Qiiaedam  funt  Notiometra  , 
quae  noua  primjs  menfibus  ab  humore  aereo  bene  afii- 
ciuntur ,  i^uentibus  menfibus  minus ,  peritque  femper 
temporis  fucceffu  mobilitas^  nec  durante  anno  valent 
ampUus. 

Indicant  antem  modo  maiorem  minoremue*  tc- 
rk  humorem  ,  mininic  quantum  humoris  aeri  fub  dato 
voiuminc  infit.  Praeterca  Notiometrum  vel  fub  dio 
ponendum  eft^  vel  in  conclaui.  Hoc  jplus  minusuc  per« 
fl  ibilc  erit  •  aeremque  ficciorem  capiet  claufiim  ,  quam 
spertum  ;  fub  dio  etiam  in  loco  perflabili  ponendttm 
erit,  fed  tum  a  radiis  folis  non  parum  turbatur.  Hae 
et  aliae  difficultatcs  tantae  funt ,  vt  quorfum  me  ver- 
tam  oei^ius,  potius  de  Noriometris  fileam^  quamlongo 

Ccc  a  iermo* 
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fermbne  taedium  creem^    Scribo  haec  omniai ,  quac  ab> 
cxpericmia.  poft.  inanes,  impenfas.  didici*, 

Interim  alia:  notanda.  fiint^  quae  adhiltoriam.  mi^ 
tfiororum  fpedaat. 

Obferueturquibusdiebus  ^  horfi  matntinis  ,•  vefper- 
tini^  y  nodturois^  labatur  ros  ^  et  quanta.  copia  coUedbi 
fit  in  corpoubus.,  quibuSs  vfi ,  in  co  cipicndo^,  fuimus*|, 
tum  ia  qiiaenand  corpora*  labaturl  An  ia  omnia  extri- 
plici  regpo ,,  au:  in:  quaedami  tantum.  ^  tum.  iu;  quae  cor-^ 
pora  l  An  ro&  taotunL  cx:  foio»  et  aqua.  in  alrum  ad-- 
firendatl  An:  vero»  ct  adfi^ndat^  et  relabaiur?  Haec 
enim  omnia  difierre  coroperi  in.  yariis  regionibus  ^,  ad- 
€0  Yt  ros ,  Yclutil  omnia  alia  meteora  lunt  fuis  regio-- 
nibus  propria  y  dilcrepct.  in.  quolibct  Loco^ 

Qfbferuetur  an.  quoque  ros  meireus*  cadat ,  et 
quibus  temporibus?  Solct  in  Belgio  cadere  in.  (blum  et 
aquam  y  pinguitudinc  afScerc  Ttrumquc*,  cum.  fit  tan- 
tum  oleum: ,.  ex.  foliis.  arbouimi  ab  acfhir  expuKum  ,. 
aliquaflitun:!;  icolatila,,  fed.  fgpo:  orbaaioi  ocyus.  relabitur 
ia  terram.  Tantum»  magno»  regpame  ae(lu:  compcritur  , 
pleramquc  cadit  ante  .mcEidicmi,,  ct  notabili  copia: 
hinc  f  di  diuturaus*  fiierit  aeffus.,,  fblia:  celcriter  orbantur 
oleo,  flaudcunt,  ct  aducntantc  autumno  decidunt^ 
quae  aliis  anni&  \ltia:  mcn&in  adhuc  pciditiflent.  yiridia. 
et  in  arboribus^ 

Notandi  quoque  funt  dies  nebuloff,  quibus  horis; 
inceperit  aut  aduentauerit  nebula ,  quonam  tempore 
claruerit  coelum  ^  quot  anaL  diebus;  regoaucrint:  oebulae, 

aa 
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an  rarae ,  an.  deniae  fiierint^  ¥t  lucenv  penitus  ademe^ 
rint ,  quoi  bist  rp&>  mf^die  euenide  vidr  '^  an  fbeteant , 
aa^nxixiae^  TeL  innocuac  fiieiint ;.  qualem  humorem 
'prjebnerint  cotle<aae  ia  fpeculis*  vitreis^  vel  patinis 
porceDaneiS'  ^  tum  quales^  excirauecint  roorbos  ^  naofi  an^ 
no  1732^  nebulae  ex  Poloniat  ortae,  aduentantes  in 
Belgiuni  ^  otroces  excitarunt  et  periculo&&  Fe£ipncun(u>« 

Spedfentur  (aepe-  nubes-  ur  coefo»  fublimi ;,  notetury 
qiiot  ordine&r  diuer&rum  alritudimmr  comparennty  quae-^ 
Bam:  infiffaot,.  quaenami  mouean&ir„  an  ffii<5ae  a:  fole 
adfcetidant,  defcendianr^  ¥e£  eiusdem:  alticudini&  et  di- 
fiantiae  a:  fola  fiierinr^ 

Dles ,.  quibus  filminauerir,.  cr  toniTOrir,.  m  ca  regjok- 
ire  notenturv  an  fiilmina-  noxia,  aa  bruta^fiienntl  Quas- 
'  nscm  intoTerint  caBimitates?  Sunt  enimi  regjones^  m  qui- 
6us.  nunquan>:  fiilrainat,,  func  iw  quibus^  crebra;  fiilroina-y 
fiint  in  quibuS'  vehementes.  funt  fragj^resy  et  pleromquc 
damnbfi  ^  fuat  in^  quibus^  rara^  et  fi:re  nunquam-.  aenmr* 
nora»  noxjaque  funt  fiilinina?  ^  nec  raagnum  effi  lo- 
eprum)  intetuallunT  ^  ia  quibus^  taotat  fuiuMnum:  dilcrimi- 
na  edeniunr,  Qiioties^  iginir  totoS'annovfijlminauerit^  aut 
ct  fulgurauerir,  fiippmetur  fub  fitiem^  anni; 

Notetur  numerus»  procdfarunT  y  er  quibusi  dfebui' 
tempeifetes  furibundae-  violcntaeque  fiierint  ^  et  quas*  iu^ 
tulerint    rebus  huraanisi  ihiuriaSi 

.  Quoties^  grandinauerir ,.  er  quandb'  ih'  granis'  gran- 
dfnis,  aliquid  inlblens  fpedatum^  fit ,  quas^  aerumna&  attu^- 
krint;. 
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QuDties  nioxerit ,  qnantain  niuis  deciderit ,  qao 
die  maxima  copia,  aa  inToieDds  figurae?  Notetur,  quoc 
dies  hufiiidi ,  ficci ,  mibiiofi  ,  pcaenubiii ,  fubuubili  ,  k' 
reui,  toto  anno  fiierint ;  quot  noiSes  ferenaey  i|aoC 
Dudeniera  ierena. 

Qiiibiis  uodibus  et  quotiei  aurora  borea  MCeatf 
et  cum  quibus  phaenomenis* 

Quoties  et  quando  Iris  folaris  lunarisqne  ap« 
paruerit. 

An  fullerint  coronae  cireumnectentes  SolemyLn* 
nam ,  Plaoetas ,  et  quaenam  tum  coeli  conftitutio  fiierit. 

An  Bolides ,  vel  alia  ardentia  meteoia  in  coelo 
fuerint  yifa  ;  defcribatur  honim  curfus ,  claiitas ,  ma- 
gnitudo  ,  fragor ,  «f  an  4»lamitatibus  aiSeccriat  res  ba- 
Biaoas. 

Notandum    eti.im   eft    quotibet   menfe    Temari, 
«piando  arbores,  quae  fuot  vnius  fpeciei,  quando  aliarum 
fpeciemm  ,  quando  faerbae  nonoullae ,  quae  fingulae  Ciis 
nominibus  iunt  appellandae  ,  ioceperint  protrudere  gem- 
inas ,    emittere    folia ,    flores ;    qponam    tempore  folia 
fiieriot  perfeda  et  adoleuerint,  quando  fiores  marcefcen  • 
tes  petalis  orbabantur,   ^n  inftftari  ab    infedis>    et   a 
quibusnam  ?   Quomodo    gramina    et    ftuges   creuerint , 
fatae  ante  hyemem  ,    vel  Teroali  tempore ;    an    aeftate 
fruges  bene    mamrueriot  ,    ao    copiofe    collcdtae ,    an 
arborei    fnidus    maturi ,    (aporis   grari  fuerint,  an  mi- 
nus  arriferint  palato  ,  veluri  fuot  cerafa ,  pruoa,  poma, 
pyra ,  amygdalac  ,  mori ,  vuae  etc.  ao  liete    creueriot 
legumina ,  quibas  homines  vefei  Iblent ,  aut  quid  nocue- 
rit  Jncremento  ?  ao  boues ,  oues ,    capri  ,    fiies ,    laete 

luxurieot 
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luxurient  io  pafcaisy  vc  niteaut  ?  aa  mpibis  iafefteacar  ec 
quibusnam  ? 

Noccntor  quoque  (edula  morbf,  qui  quolibet  meoh 
fe  homines  inuaferinc ,  raorborum  decurfu»»  caula ,  cu« 
rado  iimul  addatur. 

Qiiando  haec  omnia  accnnite  et  ordine  memoriae 
traduQtur ,  hiftoria  m^teororun^  multum  increfcet  ^  ita 
enim  condabit,  quaenam  hjremes  (inc  modeftae,  quae^ 
nam  afpeme^  earumque  periodus  ,  quinam  anni  fertiles, 
quinam  fint  infertiles  y  et  ita  appellandi :  noa  quod 
omnes  fpecies  frugum  ,  frudutim  ,  leguminam ,  eod$m 
anno  laeie  et  magna  copia  ptouenerint ,  id  eqim  nim- 
quam  euenifle  vidi «  fed  quod  maxima  par&  frugum  ad 
Yitam  neceflfariarum  abundanter  coUeAa  fiierit^ 

NuIIus  dubito,  qain  pofteritas  alia  meteorat  (itdc- 
te<flura  y  quorum  potior  ratio  erie  babeoda  ,  quod  fi  in 
his  adnotandfs  diligentes  (aecnli  (|>atio  fuerinc  Philo* 
fophi ,  magnas  vtilicates  pro  genere  hnmano  coUig^nt , 
et  (cientiam  renim  naturaliaai  mulciun  promouebunt : 
fi  autem ^  hifce ,  tci  rebus  inutiiibo»^  negleftisy  fiiiorde» 
eujferint ,  et  potius  fe  exercere  in  inatilibus  fpecolatio* 
nibus  et  hypothefibus  fipgendis  volaerint ,  poft  multa 
molimina  ct  herculeos  exantlioios  kibores  ^  comperieat , 
le  ptDfeci^Te  cHhil :  fotae  enim  oUeruattones  ^  fok  cxr 
perimenta  fuat  verae  firnruieque  ba&s  Philofophiae  natu* 
lalis. 
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VISARVM     DESCRIPTIO. 

Auctox« 
F.    r.    T-    AEPINO. 

') 

Admodnm  fi^qoens  eft  npud  iios  lialonum  Iblariom 
apparitio,  quod  colligere  exinde  j&cile  poteruat 
ledores,  fi  jiccipiaot,  jinnotafle  me  in  adueiiariis, 
inde  a  die  23.  Apriiis  fjsZ,  irsqne  ad  diem  20 
Septeo^fis,  «iusdem  anoi,  viginti  fex  halooes  a  me 
confpedas ,  miuiimim  Tero  duplo  plores  lioc  inteiuaib 
fl  me  Tifas  eiTe ,  ob  fummam  finim  phaeoomeni  fre- 
quentiam  negligentius  ifia  annotaui. 

s)  Circumfiantiae  huius  phaenomem  apud  nos 
fere  conftanter  eaedem  funt,  qnae  et  alibi  comitari 
jftud  folent.  Apparent  nempe  halcwes  iftae,  coelo 
neque  penitus  fereno,  neque  penitus  nubibus  obfcorato, 
kd  tenuibus  nebulis  obdudo ,  qime  hebetanc  qiudem 
(blaris  lucis  Tigorem,  .atqtw  pecuiiari  quodam  pallore, 
ab  adfiieto  £u:ile  diftingueodo ,  ipfius  radios  inficiunt, 
non  Tero  omnem  ipfis  tranfitum  denegant  Voicos, 
fub  his  circumdantiig ,  confpici  (blet  ciiculus,  fokm 
tanquara  ceotrum  cingens ,  diametnmi  habeos  4.5  cir- 
citer  graduum ,  et  latitudinem  diametro  iblari  pioxime 
aequalem ,  lotus  rubens ,   exterius  Tero  cx  albo  coero- 

lelceo^ 
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fdbens ,  "areaqae  a  ctrcdo  ifio   compidien^  ,   ffeU(|uo 
codo  oblainQr  fifle  iblet. 

3)  Rarius  qccunrit  FarheTiorum  phaenomenon , 
etfi  et  hoc  apud  nos  fiequentlus  conlpideodum  fe  prae*  . 
beac ,  qoam  in  Gennania ,  aliisque  terrae  regionibus 
suftralioribns.  Vidi  hoc  pliaenomenon  anno  (uperiori 
1758  qoaler,  die  nempe  23  AprUis,  13  Maii,  19 
Augufti^  et  oaeniis  0<3:obas ,  niQ  fflllor,d.  15.  ienoel 
^aatem  d.  x^  Ai»iiis  buius  dnni  175  9,  atque  aliqua  oblerua- 
VI ,  qttte,  \t  orbi  eniditp  innotefcant,  admodum  digna 
videntur ,  vnde  exa<5tam  eonun  delcripcionem  Acade« 
miae  tradere  conIUtui* 

4)  Die  23  Aprilis,  Anni  1758,  id,  qnod  Fig.  i.  Tab.  XL 
exhibet ,   confpiciendum    le   mihi  dedit  phaenomenon.  ^^'  '* 
Soiem  S ,  tanquam    centrum  •   cingebant   circuli    bini. 

Prior  eorum  CFCD,  eiusdem  erat  diametri  et  latitu- 
dinis  ,  atque  (Imiliter  coloratus ,  prouti  efle  ibient  ha* 
lones  fimplices  confuetae,  de  quibus  $.  x.  locatusfunn, 
aft  id  peculiare  habebat,  quod  area  elliptica  albefcente, 
coius  axis  maicir  .  horizonti  paialleluS)  CGEH  ,  cio- 
Aus  eflfet.  Erat  nempe  >  area  quidem  CFED,  a  cir* 
culo  hoc  comprehea& ,  reliquo  coelo  aliquantum  ob' 
fturior,  aft  fpatia  lunularia  CGEFC  et  CHEDC, 
arcu  eltiptico  ezterius ,  circulari  ioterius,  terminata ,  ti» 
Tfdo  albore  refplendelcebant.  Secundi  circuli  infra 
Solem  noQ  nifi  pan  quaedam  IK,  quadnntem  non 
ddaeqnans ,  tidebatur.  Erat  citculi  huius  diameter  90 
fere  gcaduam ,  ladtudo  diametro  folari  ciiciter  aequa- 
lis,  atque  c(^ore8  prorfus  lidem  ,  qui  in  circulo  Soli 
TonuVlILNou.Comm.  Ddd  pra; 


IMopiiiquiore»  ^terii»-  ncmpe:  iiilMcaiido «  coEterii»  cok 
aibo  cpetiildcente  f .  coUxe  tiodiiscrau  T^ctini-ttnifla. 
^ulii^,  SI^iVl.N.>  completus  cmt  ,  «>tiis  aUieftbtMiti,, 
j^cquc  ^3ktn>  iprum»  tr^olieiis^  horizooali  dudu  cokIobii 
cii^b«(,,  atquft  itidem.  latitudioem  habebat.,  fbUxk 
(iiainenp:  ^ximft:  aeqvakra* 

5t)  Q»Brpedtii  ponro  Ig  dabaat-  pMlieUi  d«>«  ik 
«RQuU  horizoataUs- SJLMN.,.  cam  pmmetto>  areac.  el^ 
iipttc^e ,.  C  Q,E  H,  iotericdkne  Cd  ,  ad  G  et  H;  Vi. 
tidam.  ipfi>  tpargebant;  lucem  »  aft.  ^iam^  ikmi  habe- 
liaut  cotundam ,  fed  irr^iulariterrqaadrilatefainf,.-  Vtdm, 
Splem)  iubtQ^  cplpoB  tindi  eraot,  ez.  paitoTeio^a^Sokt 
aieerfir,^  eit  c^mriIich  albcfeBo^eair  colorcm. ciihiirtimfc. 
Q}{poa«:  hwi39nfialis^arcBa.®MSk  Hiny.  p|»hiillis- paofaoi 
qi^ ,  Tfgftiori)  lumne  qoam  caeterae  anattlf.  hoios..  pof-^ 
«a.refpleodefcebant ,  quitiamflB^rpltndfffr,.  tiGedaodQ>ti 
I^rheiiis,  mag^  magMqne  languidos-  eindahlt^  '«■det  ani 
d^rum:,.  horizootaliteri  ezpocTe^vmi^.  jfoti^^tbi^\Qk 
aiq^e!  Ht  anQezaruin»  apf^ucecia  oriebatiKv 

<Q  CiKa.haJooflm>iatiQttiii».CE£J^  adhDt.flk^ 
qia^otia.aooQtabam». 

ct)  Atcos  ipfittSvftflMMi^,  ff^  tt'  iofimoi ,  rsi  tii 
wtrticali!  A3i  laeerioadi;,  taoiuai .  fyae  fk.  ftrebaot-  tite 
Stprem,,  qoam^  oculus^  perienc^  irtx:poiecat«  Pco  paila» 
Us-  tameo  fiilgitocca  has  aceas  (oflMret,  obkng^q^ 
mm  6gttfa  noo^.peimittebac^;  n«l]aBi.enim:,.qMad  ^gf^ 
«m »,  con  &di&.iiQa£^oeLhahflfaaB&.  fMMiiirfiinflBu 


f)  LocB  ^>I),  vbi  jtitiiiltt  ihorizanaSts  ^lbicftns 
fecabac  haloaetn  CFiE  D  ,  tieqae  parhelios  «xbibebant, 
iie«|ue  rcffs^m  'liiiQiaei,  ^pam  xaoteais  liikHMs  ^m»^ 
piaediai<muft. 

V)  Videbtftor  'fn!lfi  iSHpfi^^  mMti  ymm 
C€EII,  «Bipg ,  itotos  «iibiti^  «ciftnas  coenilea-»  ciiK 
•ft  im  «pflTe ,  6b  fii(nchft(ii  ve«o  <colofiKi  tiebilitatefii  ^ 
«ctlis  idem  habeie  |)eniaidcebanH 

Bara  tofti  temporis,  -effi  phaeanBetiMi  |«r  tK- 
^  hoiis  «doritret ,  circa  iflad   anoottte  «oa  {xMMt 

i)  Redibat  ai!t«m  d.  13  Mdii  ^idem  flhaeifonb. 
000«  qaoad  -qaasdam  quidem  cifOBmftanfdas  «nifins  coni- 
^utn ,  qaoad  {«Rc^as  veto  nvtbo  iiiAiofthis ,  «qoMi 
tftod  ,  ^ood  4.  tt^  ApriUs  «OBTpexeraim.  ^l^  «ios 
ilelinearionem  Fig.  i ,  ac  {natiiiB  imile  «MC  «it«a|^^%i> 
<lefori|Jto ,  nifi  qood  ^^'  *■ 

1}  Ckcolus  baiitmaSs  albos  SLMK,  idmodofti 
4tbiBs  «fltY, 

2)  fte^ ,  «d  €  ec  II  fiEl »  {MfdM  fpleft. 
deceot, 

S)  Secandae  lialQsis,  Iblem  H:ifi^&,  «tos  qo^ 
dam  IK,  aft  mioor,  q«am  in  phaettomeno  id  Apri* 
lis  /  cootpiceieEiir.  ftaedpae  «uteai  aotabifc  hoc  talt^ 
food 

4)  VQiaei&  «ea  eK|ftici  hakne  e%Ftilca » 
CGEH,  cinfta  «fec.  firtt  haloois  huius  axis  maior, 
fiue  tnmsuertas  >  faoricoaRl  paiallelas ,  caniugstus  wro , 
fiue  minnr ,  ad  faoricOotem  noitnaUs ,  priorqut  axit 
pofteiiQraii,  qpii  haksnis  ciroobtit  CF£D  diametro 

Ddd  a  aeqoa- 
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aequafi»,  et  ^-f  circrter  mt  gradiiHDn ,  (ex  quad  gnr 
dtbus  iuperabau  CaeKcufli  ellfptica  b^r  eandent 
kibebat  hKitud^em,  ae  ciccttlarb^  qoam  inchidebar, 
fimilique  ratione  colorata  erat ,  interius  oemi»  miba  « 
cstetns  palUde  coeiuka^  Loca  rEi;,  ^Cj,  vbi  haio 
«yiptica  dfcularetti.  eontingebat »  ac  cim»  ip^  confisulB^ 
batur  y  &ljgpce  vix  ocu^  fereado  idplejidercebaat ».  aft, 
ob  obloi^orem  traifUmcn  Sbium  Bgpsam*  BdlamauK 
pflthelii&  hi|,>Tehgiit  fiauHtudiiienL. 

Vkrst  fiorae  folfdac  ^atinm  per^ebat  pliaeno 
menon ,  quod  ioter  efeganiidiaia ,  qaae  mjuamt  coov 
fyt^ ,  mimefo.  Fbflf  horae  veroi  efiiUxunT ,  difiipj!- 
Ikuitur  tenue»  nebi^  aeccnt  Kepleoie&,.  vnde  lao^'- 
dtmn  primum  euaddxu:  ^aeaomenon.,.  coelo^  peoitas 
fcieao  ^&Oy  ommn»  taodem.  cuanefcehaii.. 

8)  Ideni.  pliaenomenon  d*.  i^  Augu(&,  eibsdien» 
anni  denuo  obleruabafi]..  Grca  horam  iKmpe  ri  et  i 
folem  intuen»,  confpiciebam  ^  et  fuprat  et  ihfia  ^iilim,, 
aicns  stlrquos  colbratos ,  alpedlom  praebeQtes^  tafem  ,. 
'^^^qualem.  fiftit  Fig.  2.  Stadra  liTfpicaftar,.  videre  rae 
^  ^*  parrem  phacnomeoii,  &  23  Apriiis  «t  1*3;  Man  con- 
fyt^t  et  arcun»  PCQ^  FEG,  elfipticae,  arcum  ^ 
to  RCT^  BBI,  eireutods^  haknls^,  eflk  pactesv  Erae 
hoc  momenta  aer  wsiM&  ftrenus-,  ac  yix  er  ne-  vix 
qadJBm  tenuefr  quasdani!  obferuate  licebat  nebulasi  Adv 
fehebtt  autem<  'ventus-  HVf.  continuo>  pimres  vapcxes-, 
atquev  pcont»  bi  dead  raagis  iebant ,.  eo«pictum  magi» 
cuadebar  phaenonaeneit ,.  et  ante»  delaipti» .  fimiiiusi. 
CiR»  hoiaax  taadera  s*  tale:  itat  fe  fifkbat^  quale 

CXfaJ!» 


ei&ib«K;F«|^  s.  8ifi  quod  ijmik»:  hcmzQtMt  SIMN, . 
pflrMii((u&  G^  U^  fldaMuil^  debtfes^  efle«t,  Quoad 
cacA&ia»  circumftswni^er  9nini(%k  eiuiKnfioaes  nempe  dia»' 
nietnwim  «t  iatitudinuni  hakxuita.  circu^iunr  e(  et^ 
tipticae ,.  eanifM)ue  colbK»  «tc.  fMnnina  Gniil&  ent 
phaenonDesion.  iaoc  i(li>  quod  d.  13.'  Maii  eon^texeniin. 
IMipati»  Tedna  h.  i..  vapocibus,  pcQc(os  euanefcebat. 

SO  DiiEf  tandem  tg  Apri&s,  annf  currciiris  1755^ 
denuo  iaitia'  haniSr  phaenomeni  viilebaaij  ita'  ie  fiftentia-, 
qualia   ipfa'    cxhibentur    i»    Figi  ».       Exfpedtabam  ,  Tab.XlLli 
an  denucr  fe  coinplerery  a(l  iru(ha-  hac   vice^   (cteno  ^'S;  «• 
«niai  fadlo"  eoeto'  phaenoincnon:  eaanc(cebar.. 

xa)  Facife  ih  ocufo»  rncufrir,  quatuor  hae;c  a 
irre-  ceceQdta  phacuomena:  omaiuo  vnTus-  erusd^mque* 
fuKTe  generis,  neque  alTam  vaxsx;  rp(a  dari  dioerfibtem  ^ 
quam  qpae  eflE  phaenomenii  y>  quod  mox:  magis ,  mox; 
roihus  compretum',  videndum  (^  praebec;  Cum  igjtiur 
vuum  hoc  idemqpe  phaenomenon:  qparer  ad  minimum; 
anni.  fpatio',  appamerir  ,.  pro^  i;an6d'  forte  non  habem- 
dUm  eft',.  neque  et  fianc  obf  ratibnem'  excraordiua»* 
sium  niud  vocaui ,  (^  eam  (brum-  ob^.  caufam  ,.  q|io^ 
niam  PIiy(rci&  hadenus  oronino  (£re  ignotnm  eSL 

xi);  QuDS  euolyi'  feriptoii»  dt  parheUa  atqnehi^ 
liiwibi!»',  euolui  autem  ^unmofr,.  fiknt  &»  omnes  da 
pfaaeDom«io ,.  quod:  hic def«(ip(i^  neque  aliquamareae et 
fialonis  eUiptica»  iuiisiunt  meotionemi.  In->  mi^n&nem*  , 
pe  dettneationum  aur  deicciptiooura!  hniusmodi-  phae* 
floaienocutB  numeco ,  no»  aifi<  qufituor  inuenice  ponii , 
qine  inic  lefeiwn^.  viideBttte.i,  ac  cuqa-  meiii  obierjiatis 

D-ddss  aUqvum 
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an  Btjfertafme  de  Carofiie  m  f^afibehis ,   ^uae  «Dc^arrit 

inter  ^pfius  0p4cula  p^Smm^  pag.  ^2c.    sSf*  /^ 

<Ql>(eraationein  4  JS^I^ium»  «doo  «6-30  Kmmp   tAfliai- 

(tBiQ,  «liln  iffidtar :  S«dali ,  S,  4»ribiBiie <dR66 «irodtos  ex* 

cenificos  AfiDC  et  AEB^,  ife  «nitno  iIb  linet  «eiti- 

'^^''cali  £;H  inteMecames ,    preoti  cnonfttnt  W%   8-  ^ste- 

'  tur  Sffbeinerus  f  nm  fatis  difiinftam  ^xffwniifle  {jhaeo»- 

dnenoa  ,  wnde  indncor  ^  vt  (fnfpicer ,  idDm  «c  «^,  at 

fubObrcui)B ,  «idifle  Scbeinerum.    Ab  £ftl^pfees  coun  dr. 

culum  fingeotis  i^parenfeia ,  panim  siblndit,  qnM  prodo- 

<atnr  «x  daorom  drculorum  interieftiaiie  l^ta.    Oeiade 

In   TrarfaOmum  Afsficananum  Hmt.   S3-  J^-  2x9* 

/jff.  «onemo,  ex  JMane  snk6t&nm  (  /««m^/  «fej  5^« 

«tffij^  «/  ^raman    i(^<Stf  <defiinUMn  ,  iqnatuor  paibtLo» 

(um  ddif neadenem  ^  «t  delcriptionem  ,   i(e«|uentibns  kv> 

^is  tonceptam :;  Tbe  gth  (^  Apr^,  tftids  fr^enf  Tear,  •  • 

ibere  ■appegf^i  iAree  Cirdet  m  ibe  Sfy,     One  ef  ibem 

loas  very  great^  m  liBtie  ktem^tei  ^  ani  wbite  twrf 

mbert.  -  '  -    tt  pefjei  ihnmsjb  the  mUfi  ^  tb»  Snrfs 

Disk ,  aai  wat  pataXei  tbt  Oe  Horizn. .  -  •  Tfie 

/teoni  toas  mucb  ^^  etmt  iefeSiiM  in  jme  plaees ^ha^ 

<%  ibe  Oimarj  ef  m  Ramiev.  -  -  .  Ir  bai  tbe  tm 

SuB  fsr  iets  Center,      Tbe  thiri  wat  leg  ^   tbtm   tbe 

Jkfi ,  but  greater  tban  tbe  feconi,     H  wat  lut  entire , 

bat  aefy  m  Areb ,  «r  fertien  «f  a  Cirde ,  wbefifCeit* 

ier  wu  far  ii/iant  prm  tbai  eftbeSm,  mi  wboje 

dreumferenee  iii ,  iy  its  miiiie ,  jm  to  ^   ef  tbe 

Ua0  Cirek ,  Haer^mig  tbe  fftateli  Cirde  h  its  tv» 

eixtreamt.    bt  tbis  Ci/vk  were  itfcermei  a^tbe  Cebmrs 


ti  s  Rsitihtmi '  ^  -  M  tHe  pUice^  w^err  tbe  Cirmw' 
fiDenst  ol  tifis  tinrd/  Circk  did  clifi  imtb  tbat>  ^  tffg: 
Jfcnulft  tberc  vMsaiffcat'  brigbtnejl;  of,  BAvnifvmQolmrsi, 
mixt  igctbcr :  Amt  «r  tbc  tm  cxtrcmitits  ,  vfbcrr 
Utis  fcioiul!  Cirdi  imerjc&ed  tbc\firftiy  af^*di  tnm 
BiorbeMs  r  w  M^kjms  ;,>•--  Tl^s*  Atfeavtme  iti 
MCd:  uffiify  0$  om  if  HjcfmMifit,  tOm  ean  be  Jfeiti. 
Igr  reaftmi  of.  tbe  Excentrieity  of  tbe  tffirdrCbrcie^  andi 
ieeaii/e  „  tbat  tbe  Paiibclia'  vfcre  mfi  iaitbe  Imerje&iem 
d£  tbe  Jecomb  Cir4:le.',  imtbUje  sceatr  CircU-^.  bm  im 
iatfeftbe  tlHrd'  Qrde^  Qikm1&  vefo^ddcriptio*  haoo: 
(sjm  Figpnii  inea)  fti  ooaferatur  ^.  InculeoteF  ||Btet<  ^  da 
eodAi]i<  iB&m:  iofitv  phteoomeno ,  qtjiod'  cgnf  qmteo  ybr. 
di ,.  inodo-  quodi  im  GJUlia  m».  integ^  Ti&:  ftcrit  heiSbt 
elHpticai  CG£'»,.  1«L  iagnui- fiilnmmodo  ^  i^  igfSm 
dimidiuni.  <S£» 

fisi^i  TeittiuQ^,  €gaoA.'  Hno*  (pi^rsr  liSetor  excflp^' 
|dlmis«idem^.q«cm'fivn«iam'Oitiuis  Hi^smus  tinppeditat^ 
9e:  «^  pf^  r^*  349«    Vi&.  nempe.  e(^,  Farifiis  \i» 
Bibliothcca  icgia,  d)  ns;  Maii,  A.  i^^f: ^Conmaeir^ 
metj^kmft  euiiu  ^amettr  imteiikrefi^  441  ffodmm'^  elf 
Oaitude  Mkeius.  isradis  praetcrpropter^.-  -  -  4^ 
fedt  ^aeterca»  pars^  ^medam  maioris  drcuH^t  ^^  /"pf^ 
fdercm;  eoromte  fiertem:  taafggbat'9    ^-  (tdus    extremmi 
'mfm  taffriwfai  ver^am\*  -  -  ^nuie^pfitr^eirculi^iiu 
dtmi^  q^ibus eofouai  (oloribusyj^dtdibitiori6t0,  Jjfiendibaft 
^jfiom  quidem  accum  •   cfmxfma   tngentem  ,,  elli^^eoet 
aeao  ftiffi  paitem^  comcio;^      'BnMlem   tccordor',.  fiw 
Uuftmi  diS'Sqavam^  A^  nffiBS9r^,,nanaFi,  yi^iSt.CiS^ 
wmb  bikiocm  Solemcidgintem,,  as  eoBtia.  eam,.  ab» 

itso» 
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vtreque  Solis  lafiece  ,  parhelitiiii ,  Ttramqne  «eqnafem, 
€um  Soie  Tero,  fiipra  borizoaceni  habenceni  tkitudi- 
iteiB ,  qni  Yero  parhdii ,  oori  ha  halone  fiti ,  (ed  Ttria- 
que ,  ad  aliqaoc  diametrcwum  (olariiHn  interttaltmn  ,  ia* 
'4e  remdti  eraBt»  quos  parhelios  eos  foifle,  qai  ia 
fneo  phaenomeoo ,  ab  anDuJi  eUlptad ,  cam  horizootali 
ckcuio,  iaterTe^ione  IbnnantiH:,  m^na  cum  Tenfimi- 
Btu^in^  credi  poft^,  exifHnoo. 

13)  Noo  ignbrtt «  Newtonm  in  Opticae  libto  ^ 
a  ft  vifte  haloois  ellipticae ,  lunam  ciogentis  i  mentio« 
aem  inlicere,  aft,  fi, quam  exhibet,eius  dcicfipticNiem 
intueamur ,  liquet ,  flliod  prorfus,  qaam  ego  ,  vidifle  ip. 

*  liim  ^eooinenon.  •  Sie   enim    icribk    Vir    fnmmas, 

"  Opticks,  11.  Book.  ?art.  IV.  Oif.  XllL  pe^.M  iir. 

iia.-    Tbe  likff  Croms    appear  fmetitms^*  about  tbe 

Moon  \  fir  in  tbe  b^inmf^  of  tbejear  1664. ,  F«dr. 

'  igti  at  nigibi  I  faw  tm  fueb  Crowns  abM  ber.  -  -  - 

'■'Jt  tbe  fame  time  tbere  appeared  a  Hab  about.  S'2  de-. 

^ gfeeriHS^  dsftaM  from  tbe  Center   of  tbe  ^JHoon.   It 

vods  eUipticaly  and  its  hng  S^ameter  ivas  p^rpendictdar 

10  tbe  Horizony.vergin^  hebw  fartbeft  from  tbe  ilfoMi. 

14)  £x  ha&cnus  prolatis,  iure  iam  concludere 
mihi  po^e  Tideor ,  contigifle  mihi  pruno ,  ioftam  ac- 
qmreie  ideam ,    phaenomeoi ,   quod    ante   me  paoci  , 

'  nemo  autem  *  quantnm  &io-,  compietom ,  ac  &tis  di- 
-itindum,  confpexit.  Obleraau^  quoque  A.  1758, 
d.  15.  Odobrls,  fi  refte  lecordor,  (diem  enim  antx>> 
tare  obiitus  fum )  denuo  halon^  et  parlielios ,  qaod 
vero  phaenomeooo,  ab  aotea  delbripto,  omnioo  diuer- 
fumi  aliusque  geoeris  faiflre  puto.     Sifiic  eius  detiKa- 

tiooem 
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tioiieiD  Fig.  I.  fltqne  quoad  halomnn  calofes,  4iain6-Tab.XI]L  c 
trorumque  ac  latitudinum  dimenfiones .    eqakiem  fimiie  ^s>  x> 
prorfos  erat ,  phaeuomeQO  (uperius  deicripto ,  aft  qiioad 
ciicumflaatias  aliquas  oocabiliter  ab  ipfo  diuerfiim    craL 
Namque 

i)  Neque  areae  ellipticae  albe(s:eiitis,  neqne  anQuli 
elUptici,  intimam  halonem  orculacem  amfoiencis,  ?1- 
lum  hic  aderat  ireiligium. 

2)  Halom*s  internae  arcus  ru|»emu^  et  infimus, 
noQ  maiorem ,  pnie  caeteris  aunuii  panibus^OfiendebaJic 
Iplendorem. 

3)  Parhelii  F,  D,  in  halonis  intemac  CFED, 
cum  annulo  horizontali  5LMN  interie&ione  praecire 
fiti  erant. 

4)  Arcum  "vldcaiam  IHK^  cmra  furfiis  Tertentem|, 
partem  nempe  circuli  ,  Zenith  Z  pio  centro  habents. 
Erat  hic  ^ircus  fimiiicer  coJoratus ,  4ic  halo  C  F  E  P  , 
eiusdemque  latitudiott,  Tertex  verp  ipfius  H  ,  a  Solii 
centro  S ,  45  circiter  grodns  diftabat.  Eiusmodi  arcni 
inuerfi,  in  antea  defcripto  phaeaomeno,  ne  T^giuni 
quidem    ynquam    conTpexi. 

15)  Patet,  hoc  -vltifno  ^efiiriptqm  phacmome- 
non ,  maiorem  y  cum  iis ,  t]uae  alibi  in  meridionalion^ 
bus  Europae  t^onibus  frequenter  obieruata  iiierunt,  ha- 
buifle  affinitatem,  •qdam  reliqua.  Non  id  lam  ago, 
tt  theoriam  halonum  acque  parheliorum  ezquiram  ; 
nil  enim  •  nifi  <diftin£fcain  obferuationum  meanim  de- 
lcriptionem  tradere,  propofitum  habeo,  ^uo  interim 
et  alios  Phyficos ,  ad  «diligentius  obferuanda  huius  ge- 
neris  phaenomena  partim ,  partim  ad  eupluendam  et 
Tom.VIII.Nou.Comm.  £c«  pec* 
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perfieiendflrii  eornm  theoriam ,  excitem ,  quaeftionum 
fiib  (ofXRX »  iunrgere  hic  phcet  atiquas  cogiratioae» 
meas,  noQdum-lktis  maturas. 

Qv.  z .  Nonne  parhelionim  atque  halonum  pha»- 
nomena  omnia  ad  duas  dafles  redigi  poffunt ,  qua.. 
nini  primam  conflituunt  ea,  vbi  haro  intinia  cllipfi  lu- 
eida ,  annuloque  elliptico  coiorato  cinda  cfi  ,  atterum 
Tero  genus  eorum  e(l ,  Ybi  areae  ellipticae  atque  hia. 
lonis  ellipticae  nulla  adfiint  vefiigia  ?  Atquc ,  noone  ad 
bina  haec  geaera  ita  reuocarr  poflfiint  omnia ,  quae 
haAenuft^  vifa  funt  huius  generis  phaenomena,.  vt  ofle((- 
dt  qneat ,  omnem  quae  inter  ipfa  obferuari  folet  diuec- 
fitatem  ,  non  pendere  aliunde  ,  nifi  quod  idem  phae- 
nomenon,  mox  mioas,  mux  magiS|  compietum  ap- 
pareat  ? 

gv.  r.  Ndnnc  prloris  gcneris  phaenomenort 
borealioribus ,  pofierioris  generis  aultralioribus  tcrrie 
regiontbus ,  magis  ffequens-  ac  commuoe  efi  f  Videof 
mihi  hoc  fiifpicari  pofie  exinde ,  quoniam  tam  aahC 
kiteiuaUo  quater  primum  phaenomenoii'  hic  Fetro- 
poli  vidi ,  quod  atibi  ntrilfimum  efle  ,  rnde  conciiido  , 
qnod,  inter  ingentem  ab  atiisr  cohfpedbrilm  nuhieram  ,. 
paucitnma  inuenianrur ,  qoae  ,•  ad  primam'  hanc  claH^ai 
pcrtinere ,  cenfenda  funt. 

jgv.  9'.  Goelum  ,•  oculo  iftbd  intuetfti ,  ^rppiiret, 
prouti  tomix  comprefius,  eilipticus.  Circulus  itAque, 
fulem  aut  lunam  cingens ,  in  elhpticum  hunc  fomicem 
proiedus ,  apparere  deber ,  quafi  efiet  eUipfis ,  axia 
maiorem  habens  borizonti  pcrpendicularem  ,  et  inferius 
»  luoa»  aut  tok ,  loogiori  interuaUo  difiaos ,  quam  fu- 

perius. 
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{«rius.  Nooae  ka^  diintare  lieet  ,  m  ludo  a 
Nev^OHO  \i(a  (§.  13.)  ex  &]lacia  opdca  potius ,  quam 
ex  cau(a  phyfiea  .  elHptica  apparuerit  ?  Non  enim  nos 
docet  Vir  Xumnius ,  -an  eliipticitatem  haloois  ex  di- 
menfiooe,  ao  ex  ouda.oculorum  aeftimatioae^  obfer* 
iraucrit. 

Qv.  4.  Etfi  a  magno  Eugmo  io  TraStatu  di 
'Qoronis.et  FarbeSis  propafita,  ,de  orni  phaeoomeoo* 
rum  huius  generis,  hypothefis,  iogeoidifiima  iit.,  tao* 
to^ue  Viro  oon  indigna.;  noone  nihilo  jninus  veni 
horum  (^aenQmenocum  .cao(a  io  iis  quaerenda  eft  prin* 
dpiis,  quae  propofuit  JV^/oiWir ,  QpitckSt  II.  Boak, 
Fart.  IV  ^.  Non  obflat,  quod  Wi^eniana  h^pothefis^ 
ptiaenomenis ,  quae  explicanda  fibi  (umfic ,  apte  fatis 
conueniat.  Non  enim  iqgeoiofii  figmenta.,  fed  Tetita* 
tejn,quaerimus  Phyfid. 

Qv.  5.  Nonne  ex  iisdem  modo  aUcgatis  prin<^ 
cipiis  fiewtomamsy  halonis  w/Jtix  caadelam  accen&m 
cingeotis  es^licatio^  repetenda  eft?  Eraefio  tnim  fimt 
argumeota^  quae  j>laqe  demonChiant^  halonem  ifiam  , 
non  extra  oculum ,  led  in  ip(b  (pedatoris  oculo ,  fot* 
mati.     Sed  de  his  alibi  vberius  agam. 
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PISCIVM    RARIORVM 

E    MVSEO   PETROPOLITANO    EXCEPTORVM 
DESCRIPTIONES. 

Auctore 
I.    T.    KOELKEVTEK, 

C\\m  Mnieum  FetropoUtanum  ,   rebus  naturalibus  i  e 
•  toto  tenarum  orbe  congeftis,    bmaium  fiicile  in- 
({ru&i(&matn ,    praeterita    hnias   aani  aeHate  perhiitoi- 
rem  ,    plurima   mihi  (efe  obtuleruot  Naturae  Cimelia , 
quorum  mentionem  partim  nuliibi  fediam  efle  inuenio^. 
partim  quorum  nomina  tantum »   vel  nimis  bteues  ac 
defeduofae  apud  Audores »    faepius  iheruditos ,    padini 
leguntor  deicriptiones  >   quorum^ue  pleoiorem   magisque 
claboratam  omnes  mecum    optarent  Scientiae   oauiralis 
cnltdres  hifiuriani.     Locupktiffimnth  reriim  oataralium 
thelauram  ,  a  CeL  olim  S&ba  coIle£tum ,  quem  pretio 
UvA  parub  fibi  comparauit  PETRVS  MAGNVS, 
laria  continere ,    quae  omnem  merentur  atteo&ooem  j 
toniedura  ^tis  probabili  nemo  non  perfpiciet       Lket 
cnim  modo  laudatus  Seba   maximam  ranorum    rerum 
partem  in  libro,  qui  titulum  gerit  .*  Loatpkttffitid  rtrum 
MoturaUum  Ibejauri  accurata  dejcripiuh  etc,    1734»   in 
fol.  Fom.  I  et    IL   defcripferit ,   iconibuaque   optimis 
illuftrauerit ,    principem  tamen  Hiftoriae  natarali&  par- 
tem  ,  lchthyologiam  puta  ,  feoioy  vel  morte,  fine  dubio 
praepeditus  ,  non  elaborauit ,    quamuis  Pifi:es  Anipbibia 
immero  in  colledione  fere  (bperarent.      Hi  igitur  prae 
aliis  ooui  quid  ruggerunt   Naturae  curiofo  ,   quare  ,   fi 
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ia  de&ribeddis  eorum  rarioribus  meam  impendam  ope« 
nm ,  eam  in  amplificanda  lcieoda  mtuxali  haud  ftufttt 
coUocaflb  fyuo,' 

Gafteropelecus.  Gron.  mun  2.  no.  155» 

t  7.  fi  5. 
Clupea  minis  flauis:  ventralibus  minu- 

tiuimis.   Lim.  Syft.   Nat.  edit. 

dec.  p.  319.  no.  /.  (Sternicla). 

L 
D  e/e  r  sp  tio. 

Cotor  corporia»    fi  a  capice  ferfi»  caudam   ad-Tab.XIV. 
ipidas  piicem »    ibnUde  flaueicens .  fia  vero  e   diredo  ^'^*  *' 
aduerii»  latera  eius  intendaft  ocubs  ^  fplendide  argoiteus  '*     '* 
apparet ,    quo  ^iendore  etiam   irides  ^    lamellae   iuxta 
ocuios ,    et  opercula  branchiaiam  ,   fid>  quocunque  ad- 
ipidaniur  ai^jplo ,  praedita  fiint ,  ex  eoque  ^  pro  varia 
radiorum  teflexiooe,  fiilMnde  coerulei  pArom  refplendet^ 
id  quod  etiam  ciica  dorfiun    ita    contingit.      Summo 
capiti  pomisqne  pedonfIibu&  viioris   diiuti   aliquid   eft 
admixtum ;  reliquae  veio  pinnae  paliidae  omnino  ,   in^ 
coiorfttae  ac  pdluddae  fiuit.      Nec  circa  caudam   Tidi 
moculam ,  nifi  fiib  ca   iotelligsitur  linea  longitudinalia 
ufca  «  de  qua  infi»ius  dicetur. 

Totum  cotpus  Taide  comprefium»  latum,  et,  fi 
latexa  xeipicias  ^  t entricofiim  ralde ,  a  margine  fiiperiD* 

Eee  3  f» 
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re  Terfus  iQferi(»ep  crafptie  paullatim  decrelcit,  tt9« 
\t  nbdominis  pars  anteriqr  in  mar^inem ,  cultri  aciei 
ia(lar,  acutum,.et  papyro  haud  cralBorein,  .terminetiK. 
Eadem  (^que  anterior  corporis  pacs  pofteriorem  lalji- 
tudiue  multum  fuperat.' 

^Caput  rupem&  planum  ,  ad  lateta  comprefliiin« 
ct  -antice  ,  circa  os ,  quafi  retufum  e(it ;  fupenOT  epira 
maxilla  capitis  «Tertice  fitu  baud  4nfirior  e(l »  eiusdem- 
que  m^rgtni  antico  maxillae  inferioris  ^nedium  lefpoo» 
det ,  quae  ,  ciaufb  ore  ,  fitum  fere  venicalem  obtinet  * 
et  a  fuperiore  aliquantum  prominet.  Si  caput  ab  aa- 
tetiore  adfpicitur  parte ,  apparet  inter  duo  maxillae  in» 
ferioris*cmni^  feu  in  mei^o ,  finus  fatis  prc^das, 
quem ,  nifi  de  vtriusque  maxillae  prae&ntia  ,aullq(n 
iam  efiet  dubium  ,  ab  inferioris  abfentia  ortum  fuiffe  ^ 
ficile  quis  iudicaret.  .  £x  buius  finus  imo  ab  initio 
Ibtim  prcuatum  emergit  abdomen ,  quod  primo  ali- 
qoali  quidem  .gsandet  ,cratiGitie,  mox  vero,  (vk  Ylteriori 
ascuafo  decurfu,  ad  anum  Tsque ,  valde  attenuatur ,  40« 
que  acutnm  ;valde  abit  marginem  ;  haec  anterioc  -coc- 
poris  pars ,  cuius  limites  a  capite  ad  pianaruro  pedo* 
raliom  Jbafio  fice,  et  ab  hac  oblique  deoriiim,-  ad 
anum  .?sque ,  exoHtunt ,  nuUam  fouet  cauitatem  ,  -fie- 
que  Tiftus  ,  fed  (blidam ,  ex  €bris  cameis  t  itdiocum 
inftar ,  e  ceatro  ad  margioem  excunreatibufr^  conflatam 
o&jt  fubfiantiam ,  licet  fub  Tentrico&  &cie ,  qualem 
ipGus  prae  ie.  feniot  laKca ,  ^cile  poffit  imponase ,  Tt 
pro  Tero  abdoioine  ,  Tirceia  cootioeote ,  a  quoeis 
haberetur. 

Mem* 
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Membrana  branchioftega  >  cantum  abeft  ,  Tt» 
more  folito,  (iib  poftica  aat  laterali  op^rculi  branchia'* 
rum  parte  coUocetur ,  qifamuis  huiu$  apertura  late  pa« 
teat )  vt  ad  antica  potius ,  in  mentt  fc.  finu ,  fit  quae- 
renda,  cuias  imo  Ttraqu^ ,  fub  angblo  acuto  coniun(5ta, 
atiSgitur  ,  poftquam  anlbae  ab  operculi  lateribus ,  qu:< 
bus  adnafcunfur ,  redcilbre.  OHicuilum  in.membrana 
jfta  vnum  alterumue  diftingtrerd  quidem  potui ,  verum , 
ob  eonim  paraitatem  ,  de  ndmero  certi  quid  affirmare 
tix  audeo ;  (k  qaoque,  ob  eandem  rationem ,  branchia« 
nim  ftmdturam  defcribere  nequeo*  modo,  earum  VtdQ' 
qus  qoatiior  adefle,  monituius. 

Superior  aeque  ac  infirioc  maxilki  denticoliS'  mi- 
nimis  et  acutis  armata  eft.  Nariunr  fbramina ,  ab 
vtroque  latere  duo ,  inter  labii  fuperioris  latera-  ec  (a» 
periorem  ac  aiiticum  ocalr  orbitise  marginem ,  confpl* 
cienda  funt  Capiti»  ftimmam  >  qnod  ,  vti  fupra  iam 
fuit  di^m  ,  pljnumr  eft  ,  marginem  habec  ^trinquo 
prominentem.et  acutum  ,  neruoque  alio  longitudinali , 
per  ipfius  medium  excUrrente  ,  in'  duas  aequales  diuit 
ditur  partesrir 

Laminaram  iftsmm  argelktearuin ,  oibitae  plas 
quaiti  dimidiam  partem ,  inferiorem  (c.  et  kterakm 
ipfuis  mai^ginem  ,  cingentium  ,  quatuor  fuoc ,  quamm 
poftica  reniforfAis,  mediae  magnitudinis  \  in^rior  eiusdeni 
fere  figa^^e  ,  fed  ad  vtrumque  e^tremum  truncata , 
maxima  ;  qvae  hanc  (equitur ,  anticarum  voa  ,  triaoga* 
laris ,  omnium  minima  eft. 

Opcf 
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.  Operculain  braochiarum  ,  quoad  maximnn  par- 
tem ,  fbrmatur  a  kmina  poftica ,  omnium  maxima  * 
quae  ex  ouato.lanceolaca ,  et  fulco  quodam ,  a  doifo 
lamiaae  orbitalis  pofticae  vltra  ipfius  medium  traosuec- 
fim  excurrente  ,  incifa  eft ;  lecunda  opercuU  lamua , 
priort  longe  minor ,  itidem  ooato-laaceolata  eft ,  iia- 
lumque  duarum  lamtnarum  extremitates  acutae  le  inni- 
cem  excipiunc^  fecundam  (equitur  tertia,  linearw,  ad 
maxillae  inferioris  partes  potius ,  qoam  ad  branduanim 
operculum  >  lefereoda.  Hilce  modo  memocatb ,  tam 
orbitalibus  9  quam  branchialibus  lamiois ,  duo  imerpo- 
nuntur  arcus  oflei ,  qui  liib  infima ,  maxima ,  orbita* 
lium  lamina  podfiimum  an  confpe(3um  veniunt.  Pofie- 
riQc  opercuU  hraachiarum  margo  cute  produda  aroplia* 
tor ,  ad  apertutam  firmius  et  exadius  dandendam. 

Dorfum  nh  inltio  planjulculam  9  ieuiflime  afben- 
^it^  lenfim  dehinc  conuexun  fidum,  redo  fttt  de. 
curfa  Hiam  attingit  pinnam ,  cuius  ad  bafin  defceodic 
iimul ,  inde  Tlterius  delcenfii  fiio .  minos  tamea  decU« 
y\  f  ad  pinnae  caudae  principium  Tsque , .  pergit.  Ab 
«ino  Teto  coiporis  margp  inferior,  ad  pinnae  foi  £.*• 
nem  Tsqne  ,  an  Unea  reda  d>liqiK  alcendlc  ,  ab 
«odemque  fiib  «ngnlo  obtulb  infiadus ,  ad  caudae  pio- 
rnm  K&A  procedit. 

Si  lacus  corporis  obnertatnr  Inci,  ob  dns  teooi- 
ratenni  peUucenc  inteftina ,  quae  a  pinnoe  pecSoiaUs  bafi 
obUque  deorfiim  ad  anum  ducuntnr,  fiipeme  maioia 
Toiumine,  inferae  tenuja  inque  rednm  cermipata  milu 
irifii ,  cc ,  Tbi  ktifiiina  iont ,  doas  tIx  fupenntia  Uneas. 

Hocom 


f  ««pnlnJacMi.poQittfe  ^dic»' qua^^jip  .a(CCTmbi.^y-  ^^ 
luQari!)  .^gbcae .,  i^  ltn.'4n;fn^Q  1/ita,  etj)  r^ii^tuni, 
^uidem  de  Yumma  clus  pellajudiui^  (uQnc|^ri  ]jc€t  ^  ^f^ 
fcaxc  Tepleta ,  icuius  cornu  fupenus  ac  obtufius  fupm 
piaoannn  pe&oraliom  bafin  tapiti ,.  '(eu.potiiis  btancliia.-^ 
xuin  operculis,  contigoam  «ft,  inferius  ct  acutius  proxi-. 
me  lofra  anum  fubnftit:^  «ademqae  (iia  xx)Qtiexiiate  poHicam 
corporispartem  ^  concaoitate  intdftioa  T&Q>idt.  ^lotaodutn, 
'aucem  lotoim  «ft^  ^nam  ^  tet  „qaam  ante  (e  gerit,'  piaoa* 
lam  Teotcalem  fpunam,  collocari  int^r  duas  duplicatas  fqua*. 
mularum  ,  Vltra  corporis  mai^nem  pronfineutium  j  feries» 
•quarum  -vna ,  2  lin.  longa  ,  Jbist)^ ,  ;a1tera,  i  lin  longa,^ 
l)is  quataor ,  lisqueminoribas  •  tomponltor  fquamulis,, hui 
lusque,  pofterioris  inteT  «duplicatiirani  aditum  iatis  ]ar<* 
^m  ad  iftam  Teficam  patere;  letam  «nim  ad  eiat 
medium  ivsque  tt  tiaaqaaaeifum  tncomdacere  potui, 
profuodiorem  tamen  eius  innmiffionem  memi)rana  quae< 
<dam  ,  qua  intus  fbrte  t)bdu£ta  «rac  iraultas  >  impediult. 
Nec  «a  propter  conteadeie  velim .,  lecam ,  per  Dilium 
intni&m ,  in  ipTum  Teficae  cauum  perueni^  ,  neque 
«am  ip(am  pro'Tera  Tefica  natatoria  ,  aut  oAium  illod 
jpro  ><lu(Et\j&  pneumaiid  t)(tio  ,  Tenditare. 

PoIKcac  extremitati  primae  fquamarum  tcriei  « 
latere  finiftro  adiacet  pmnala  ventralis  fpuria ,  peoicilli» 
Iformis ,  qoae ,  5  drciter  radiis ,  y  tanuim  aut  i  lin. 
^ix  longts ,  nec  ,  quaotum  quidem  diftinguere  potui » 
membnina  inter  1e  connexis  compofita ,  \erae  pinnae 
nomen  hand  meretur.  Alterius  minorjm  Iquamarvm 
ieriei  cxtremitad  pofticae  piiodpium  pinnae  ani  conti« 
Tom.VIII.Nou.Comm.  Fff  ^xm 
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gauiTi  e(l.  Ida  ,  de  qua  modo  dixi ,  Teifica  abdomi' 
ais  cauum  cliiudicur ,  nec  Tllum  praeterea  Tifcns  poae 
cam  di(pofitum  efle  videtur. 

Squamae  tenues ,  fubrotundaie  partim  y  partim 
ouiles  ,  integerrimae :'  maximae  carum  partem  corpbri» 
anticam  ,  infra  et  ante  pinnas  pedlorales ,  ct  laterum 
medietatem  ,  fiipra  et  infra  lineam  longitudinalem  oc- 
cupant ;  mediae  mdgnitudinis  dorfiim  et  caudam ,  mi" 
nimae  infcriotem  Veficae  regionem  ,  et  margtiiem  cor- 
poris  f  pinnae  ani  contiguum  /  -inuefliunt ;  mraximae 
omnium  lineam  latae  fuot ,  vel  eam  quoque  parum 
excednnt.  Duae  tre^  tc  fquamarum  feries  ,  tam  fopra, 
quam  infra  lineam  loogittidinalem ,  pundts  funt  pertu- 
^e  ,  lineas  quafi  efformantibus.  Nec  in  capite,  nequc 
in  branchiarum  operculo,  Tllum  fquamarum  occuprit 
Tcftlgium. 

Pinnae  duae  pe<floraIes  ,  proxime  infra  magnam 
operculi  branchiarum  laminam  fiiaie  ,  fbrtes  fbnt ,  ec 
patentes ,  pro  corporis  paruitate  nnagnae  ,  radiisqoe  to- 
decim  compofitae  ,  primis  forttbus  valdc  et  arcuatis  , 
omriibtis  auiein  a  primo  ad  vltimum  ex  ordine  bre- 
"vioribus. 

Pinna  dorfi  vnica ,  caudae  proprior,  quam  cor- 
poris  niedio,  pinnaeque  ani  principio  fltu  adbuc  pofle- 
rior ,  breuis  ,  odo  radiorum  ,  fdii!>  tenuium  ,  vltimo 
bifido,  figura  quafi  rhomboidea. 

Pinna  ani  longa,  32  radiis,  eiusdem  ferc  Tbiq|U8, 
iongitudinis,  i  fe.  vet  i   x|  lin.  longis,  confiru<fla. 
Pinna  laadae  bifiircata ,  3<  circitec  ladiorviii» 

Ex 
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Ex  Ififelft  Zefkn  ■.  «dueaum  eflfe  teftatnr  Mnf. 
?etropol.  Catalogus.  ferpent  p.-^^o,  in  quo  fob 
No.  351  (a):  «Pifciculitt  argenteus  ZeylttMciis^  ciica' 
caadajn  inaculofos.»i :  tooitur.;  ..  =.;.  .  ,4  ...^..  ■_■ 
:  Quibus  ^otis  »  Gwnon»n<;  bic  diffewt ,  quibiii.'' 
que  dun»  eoderti  copueiiiat ,  cuqi  ex.  ipia  ^dtfcriptiooe, 
tum  ex  iconibus  latis  elucet»  '   ...  . 

;  .11.     "    '.   .    ,.j.,    _.,: 

i    'i    ,■      ■'  '-■      •    ^  ■-•^joi/i- -'PkflLjBiU 

Longptudq  teta,  fc.  ab  tiris  extremo -ad  apices  .PariC 
;  ,       iradiomm  pianae.xaudae-longiosum- 

-  -     -  ^  ab  oris  extremo  ad  extremitatem  cor- 

poris  iqoannofam ,  ,.,-.>  .**'■.'.■* 
Ab  extiefflo  oris  ad  ocuU..medium  1-1  -  - 
^     -    -    ad  roarginem.  operculi,  hsandiaruin 

pofticum  .  -     -     - 
.     -    ^     ad-principium  pimiarum  peaoralium 

-  -    -     ad  primam  prorainentium-lquamaniro 

,        jabitomioalitim-  ...    >    • 

•  •     -    ad  pionulam   ventralem  Ipuriam    et 

■  "*    anum  -••«*•    »  -•  •-  •-.  ■  ^ 

•  -     '    ad  principium  pinnae  ani     -    >  . 

-  -     ----•-•    dorfi    -    •  - 
Longitudo  pinnarum  pcdtoralium    -    -    .  . 

-  -     -    pinnae  dorfi  ad  bafin    -     .     -  . 
■    "     -----   radionim  longiorum  - 

-  •-     •    -     -    ani  ad  bafin      -     -     -     . 

•  .     •    -    -     caudae;  fc.  a  primis  radiisad 

longiorum  apiccs    -    . 
Fffa 
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E^tniOR  coipoK&  fqiumo&  itk  CBBoiaR  pinfni»[PoIl.[lu>. 

"'exteii&.  ad    -«  -'   -    -    —  fi 
BilHnetQr  oci^     ....    -     -     «.    -    _ 
Ihfianti&  intet  piiinL  pinnafe  ptdb  ncfii  bflfin 

-•  ,  './.'"  '.  «fi  iuiain.;   ■--■•-    -    •    - 

-:•»'  'V   iittei^  anute  er  primi pinaae ans ladii 

baGm    -    --  -     -^    - 
••    -^    -^    inteirTltim£pinnaean&  radiibafin^,  et 

primun»  |^iiina<e  caodae  ladium 
tjlitndflK  borimntalf»  (a)i  per  oculbnun  axe&  - 
^  .....  :  ^    .» '  -w    adi  dorfii  initinm; .  -    • 
>.    w  w    ».    «^-  ^  .1*.  pnndpium  pinQaedorfi 
»    .    •.--.-    ,  .  •    .     .    -    -     caudae 
»  :  -    •  pefpendiculiiEis.  ^)]  per  ocnlE  medium 

•  :  ^    ^-    •     pee'  piiiaae:pei^oralis  prindpium 
»    •    »  .  »    pbc:  miaximaat;   coiporis  lotitndi 

•nen^  ponepinnam  ped. ' 

•  •    n»    5v,  per  anuni!     -    -    -    •    -    - 
••*■"•  -»    per  pinnae  ani  fincnu    -    >    -i  — 
r--  •  - -I    -^   -   -    -    caudad.  principium  -l-^ 
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y^^^      'ivfc^lr       *jfc"^ 

lE. 

Trutta  dentata>  dorfo  plana;  abJo- 
mine  acuta,  prominente;  taenia 
longitudinalf y  argentea;  pfnnai  ani^ 
longiffimst  fiahtcu  BrafilienC  Aforc- 
graf  Willoughk  Hift.  Pifc.p.  204. 
Tab«  N-  13;.  fig.  4^ 

Cofor  Pifcii  in  S.  V.  aOeriud  e  pallide  teOaceoTaEtXIT^ 
IttenS'  eft  ,    qui  tamea  ^  eo  viuente  ,   vel  liaud  long$>  ^^  4^ 
poil:  mortenv-  tempore  ^  plane;  aliu»'  efle  dtbuit ;:  Squa-^ 
mas-  nempe  argenteunn  ollendere:  (ptendorem,,  dorfiim-- 
que  oHuacei.  cfle.  coloris',,  viiidi  hyacintbino  permixtiy, 
ex:  Marcgrt^w  allegac:  fViUtiigbbms-    /L  poltico  opec-; 
culi  branciiiaruoB  angulc*  taeniai  arg^ntea*  ^  vix  Iplendens^, 
ia  linea:  reda:  ad'  mcdium  bafis»  caudae:  pinna&  tendit  ^. 
fammo>  dorfo'  in  decurnn  (iioi  propioc„  quam  imo   ab« 
dbminis- marginir^   ab*  initiot lieQfim' latior  (kAzy   duasi 
tertiasi  Ibn^itudinisi  corpofisi  adtingjry,  vbii  latifiima^  ij^ 
]iheam>  fc^  htsc  e(C\,   abbihc.  Gaitim  decieicens»  ad  finen» 
i&que'^     Lamihae  tuxtai  oculos>  eti  brancbiarum'  operculai 
VffntcVf,  fiaud  tanienD  fplendidr,,  colon»-  funt  ;^  iridesi 
Ittro»^  io&XQe:  quidenv  aig^nteaey.  maxiniam  tameoi  par-^ 

Efi3i  loni 
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tem    faturate    flauenties ;    ilsdemqae  alias    rabri  panun 
fuperii»  cffe  admixtum ,   Marcgrafius  perhibec. 

Pnpiili    oualis  e(l  figurae ,    diametro  perpendicu- 
!ari  horizontalem  fuperante.  .^.- 

Quod  ad  corporis  fbrmam  attinet  /  oeicio,  quam 
olb  ravfam  et  mihi  et  aliis  caput  haius  pifcis  iuberfum 
quafi  vlfHm  (it;    iaterim  tamen ,   fi    probe   aduertas, 
capitis  iiimmi  «mbituoi   leuiter   depreffum ,    imi    vero 
connexum ,    fitumque  oculorum  folito  infcriorem ,  huic 
fiUaciae  aafam  dedifle ,  demum  perlpicies.    '■  Ab  extre- 
mo  mandibulae  fuperioris  ad  decem  lineas  .vsque  caput 
ac  dorfi  initium  afcendit  qnidem ,    fed  in    refpe&u    ad 
«mbitum  vtrumque  refimum  eft  ;    abhinc  vlterius ,  fed 
conuexa   ambitu,    leuiter   aicendit    dorfum    ad  pinnae 
jjorfualis    primae  ^  principium    vsque ,    inde    aliqnantum 
ledtum  ibquitur  decurfum ,    lenfim  tamen  circa  pinnam 
«dipofam    leuifiime    defcendit ,    moxque    itenim  verfus 
pinnae  caudae  principium  ,  breui  quidem  itinere  ,    leui' 
ter   a(cendir.       Ab  extremo  mandibulae  Inferioris  con« 
Texo   fub    dudu  eo  vsque  defcendit  imi  corporis  am^ 
bitus,  quo  a  poflicis  pinnae  pedoralis  ladiis  linea  pei- 
pendicularis  poteft  duci,  dein  noua  maiorique  fub  con- 
Texitate  pergit  ad  angulum  pinnarum  ventialium  inter- 
num  ,    a    quo   leuifTime    iterum  et  redta  defcendit  ad 
plnnae  ani  principium  ;    abhinc  denuo  fecundum  totam 
Knius  pinnae  bafin  curfu  fere  redilineo,  adfcendit,  tan- 
ilemque    ab   vltimo    pinnae   ani  fine  ad  pinnae  caudae 
princiixum  vsqne  ieuiter  iteram  defcendit. 

Expofita  ambitus  defcriptione ,    me  connerto  ad 
ipfim  coiporis  fuperficiem ,  eiusque  confbimationein. 

Ver- 
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Vertex  c^nth  g^abetrimus ,  peUixidus ,  coouexus^ 

dorfi  initium  Teriiis  magis  fic  decliuis,  inagisque  ad  k- 

teri  comprefliis ,  proceffii  fubukto ,   glaberrimo  ia  dotfk 

iDitium,  ad  3^  lineas  Tsque,  excurren»^      Ipfiim  dorfi 

ioitium  ,    leuiter  coouexusi ,    lUitim  in  planitiem  abic , 

quodammodo  cariaatam ,    margfoibus  vtrinque  fubacutis 

circum(criptam ,  ec  ad  pinoam  adipo&m  ygque  fefe  ex' 

tendentem.     Semel  qnidem  ea  interrumpitur  pinnae  dor^ 

fualis  primae  parum  eleuata  ba(i,    et  ab  bac  pinoa^  ad 

alteram'  adipofam  vsque  non  amplius   caiinatunfi  habec 

reliqunm  fui    tra^um ,    fed  plaoa  omoino  eft ,    maigi* 

nesque  vtrioqne  minus  adutos    exliiber.      Dorfi    extie'^ 

mum  pooe  pionam  adipofam  ex  planiofeulo-  datira  i» 

conuexum,  et  qoodammodo  acutum>,  contrahitur.  Pianitie» 

dorfi.,    modo  memorata,   aote  pinnam  primam ,  vbi 

Jatiflima  efi ,  i^  liOk  latiCHdinem  abfoluitr 

Abdomea  ab^  iiiitio  fubacutum ,.  mox  fnffo  pinna» 
pe<ftorale$ ,  ad  akeram  cHruatumm  ,  attenuatum  Tald& 
acutiflimumque  eoadit^  ob  fquamarum  ibi  promioeBtiuii» 
duplicatuvam  ^  idem  ante  «lum  plaoiufcidura ,  poBe^ 
eundem  fubconuexum  ,.  iuxta  pinnae  ani  bafin  ^tis  com* 
fveffum  y  et  attcnuatum  ^  ia  extxemo  candeo»  cum  dov 
fi  extremo  conuenir. 

Ipla.  vero  corporis  ktenr  comprefla ,  et  leoifiime 
tanmnf>  conuexa  fiinc ;  id  quod  ex  meofiira  ,.  in&ciu» 
addeoda ,  clarin»  patcbic. 

Oris  totuodati  riifhis  mediocri».  Extrema  Trrius- 
que-  mandibulae  limbo  infixi  fuat  dentici^i  circiter  fe» 
decim  ,.  breues. ,  obtufi  ,  fiibtviaogulares ,  albicantes , 
^iortua  ocae  ciliis  bruQis«  quafi  miaocibu»  deoticuli», 

iofiruua^ 
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Inftruuntnr.    Pone  dentes,  intra  os ,  vtriusque  .mxsSil^ 

dudum  fequitur  menibrana  ,    %  lineam  lata  ,    retroriiaoi 

-expanla  ,  feu  mai^ine  libero .  iiuccs    refpicicns      Om» 

fpicitur  etiam  in  palato  tanteriori «  in  -dinjntia  irnius  li» 

seae  ab  oris  iimbo ,'  parua  quaedam  eminentia  ,   dus* 

fumque  linearum  interuallo  ab  eadcm  jinguae  «xcremi-> 

las  (Obtura^  3aeuis  .ac  jibera  inconrpe/ftucn  venit.  Maxilla 

fuperior  ,  <ore  claufo ,  infeiiore  parum  longior ,    apeno 

wo  j  breuior  aliquantum  «(&  widetur.      Narium  fun- 

fnina  vtrinque  duo ,  orbitae  fuptemo  matgini  aititudine 

Aequalia  ,  iic  jnter  oris  (extremian  et  .oculuro  in    medio 

fess  tfUlpoJilta ".  iaitteck>ri  iuhrataodo  ,  jninore  ;  pofiericHi 

iemtlicnnilfi^  fn^od^  fneinbranaque  «iuadein   £gurae   ad 

idimeidtom  «obte^o.     Oculi ,  xomparate  -ad  capnt ,   titis 

0»gni.    OrtMtae  «Dargo  fnen^na   MiStai  <e(l,    fuper 

comeae   parteqi  «xtenGi  ,    ammobili.       Angnlus    o* 

perculi  branchiarum  fuperior »    feu  pollicus,  7|  Hn.  ab 

<Qris  extremo  <li(lat »  infeiior  lautem  ,  ad  vtriusque  mem- 

branae  tvancbiollegae  xxjaliiiojiein  ^  ifio  x  jio.  iitu  an* 

terior  ei}. 

Operctili  brancliiarum  fnatgo  membrana  termmi« 
tur ,  qualis  in  plurimis  pi&ium  occurrit.  Caeterom 
totum  caput  cum  iuis  partibus  glaberrimuro  et  fquamis 
omnino  dedinttfum  £(L  Membnana  brancfaioflega  qnatuor 
tantum  officula  continet ,  ^uod  in  hoc  genere  fingukice 
cft.    Brancfaianim  numerus  vtrinque  quateroarius.  ■ 

Squamae  jnediocres ,  deni^e  congeflae ,  temies  • 
kitegefrimae  ,  partiro  fubiotu^ae ,  partim  ouales:  ina^* 
iraaim  diametro  i|  lin.    fniniimxum  i  iin.  ¥iz  fcpe* 
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Linea  longitudioalM  0atim  a  priDcipio,  quod  in 
.taeaiae  argemeae  initium*  cadit ,  ad  poliicem  vsque  de« 
fcendit ,  abbipc  cum  eadem  taenia ,  pariter  ad  pollicem 
Tsque ,  parallelum  feruat  curfum ,  ab  «iusdem  margioe 
iqferiore  (ub  hoc  ftatu  duas  lineas  remota ,  denique 
fur(um  fenfim  flexa ,  ipfi  •taeniae  argenteae  ,  in  diftaa- 
tia  Tnius  poHicis  duarumque  linearum  ab  eitis  extremo, 
denuo  immergitur,  ki  eiusque  medio  reAa  ad  caudae 
pinnam  excurrit.  Vbi  incipit  linea  longitudinalis  f  a 
dodb  2s ,  a  ventre  7^  lin.  circa  pinnarum  yentralium 
tafin  a  dorfo  Tt «  >  Tentre  cuhellato  6  lin.  circa  pin- 
fiae  ani  principium  a  dorfo  7I ,  a  Tentre ,  5,  ]in.  ;  ad 
ipfius  ingreflum  in  taeniam  argenteam  a  dorfo  4 «  a 
Teatre  4^1in.  infra  pinnam  adipofam  a  doiib  3,  a 
T«otre  pariter  3  lineas  diAat ;  ab  iaitio  itaqne  doiti» 
propior ,  quam  .illi ,  taodem  ab  Ttroque  aequ^ter  diftans. ' 

Vitmt  odo ,  (atis  f  igidae  ac  fortcs :  pinnae  pe- 
ftorales  radiis  tredecim  ,  reAis ,  et  a  primo ,  indiuifo  i 
ad-  Tltimum  ex  ordine  breuioribus .  compofitae. 

Piaaae  Tentrales  \  ad  bafin  appendice  fquamoia , 
tetrotiiim  fpisdante ,  a\Mn:ae  ,  radiorum  o&o ,  a  primo , 
indiiiiib  ,.  ad  Tltimum  ex  ocdine  breuiorum. ' 

Finna  dorfi  prima,  cuius  principium  principio 
jyinnae  ani  e  direfto  opponitur*,  radiorum  decem  ,  quo- 
xiiiti  primus  fecundo  dimidio  breuior,  indiuifus,  fecua- 
dus  longifiimus,  indiuifiis,  caeteri  ex  ordine  breuiores  et 
ramofi,  vltimus  bifidus;  omnes  ab  Ttroque  latere  mem>l 
brana.  prominente  audi. 

Tom.VIII.Nou.Comm.  Ggg  Pinna 


4re.  Pti  ett^  H 

Hntik  dbtfi  XumtL  ,  airip66  ,  pfrinci^io  ftio 
ki  lin.  antierior  fitu ,  quam  pinnie  ani  fiftis^  bafi  nof' 
guftior,  in  ^treitio  Ikcior  et  «ctemtftcfl ,  nMrgine  iii^ 
dore  arcuato ,  ioferiOte  fefibo  fere  prMdita. 

Pitina  ani  radiorum  qtpdragint^  («7)fex»  eiusdeiii 
fere  inter  (e  longitudinis «  primis  exceptis;  2— peoim) 
qui  nodo  difiinguuntur ,  leliquis  paulo  longiores  fiint; 
primus,  ai  lin.  loogus ,  et  fecundus  fimpUces ,  a  ter- 
tio  ad  vltimum  vsque  omhes  ramofi  Nodus  pnmiis 
in  (ecundo  radio  duas  a  bafi  pintme  lineas  difiat,  ca» 
teri  ex  ordine  pinnae  bafi  propiores.  Pinna  «audae, 
viginti  fex  circiter  radiorum ,  modice  bifutcata. 

El^at  Wc  Pilcis  in  Gat.  F!fe.  MaC  Vebop, 
f  49S,  No.  36^,  M>iioi^ine:  „nfcil^lkMitg|^es^ 
Temre  mire  intoito.  „  CvHa  fcto  rtl  pniho  ftib  i» 
tuitu  vix  vllam  cum  Hjrengis  prodat  fimilitHdinem , 
qinn  potius  ob  pinn^m  ,  fic  didam  ,  adipo&m  ,  quam 
pro  charadere  Truttarum  e^entiali  omnes  aflumuot 
S^fiematici ,  ad  truttaceum  genus  debeat  referri ,  noua 
«d  i|iecie  nvtAHpTAcite ,  ipft  natuira  iufiki  koo ,  quam 
«  Mategirtfio  primum ,  pofiea  m  Wiltoi^ijbeii  IMif^ 
graphia ,  dentto  aeri  inciftm  acee|Hmus ,  ru<Hs  Valde  ac 
Tidola  efi  \  *piniiae   enim  dorfi  primae  fitum  kifto  an- 

terio* 


*i    ¥iii>*t< 


Xd)  Iq  alio  indittiduD  >  qaod  ab  oris  extrtmo  ad  apioes  ndionmi 
pibnae  caudac  lohgiorum  quatuor  pollices ,  ac  vndedm  line^ 
longttin  erat>  pinQ.  peft.  13,  ventra)e«  8  >  doif  iflia  ji  ,  «nii%ft 
fadiis  componcbantttr.  Attteriorcs  pinaap  aoi  adii  nodos  ^  vt  ia 
Iptioit  >  noQ  tflbttdcbaor* 
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teflorem  >  et  fecundam  ,  adipbiam  ,  magnam  nimis ,  ec 
radiis  quafi  iofirudam  e^kibet ,  quibus  jcun^ino  cacec 
AleUorem.Jtaqne,  et, td  Jiatucalan  pU^is  magnitudinem 

&dim ,  aao. 


M  41  nju  r  «. 

Lo|ij;itudo  tota,  (c.  ab  oris  extremo^dapices 
ladiorum  pioiMe  cmidae  loogk>Qiin 

♦  -     -..ab  oris  eutnmi  nd   e»t«emitatem 

corporis  iquamo&m    ■>   .  -    - 
Ab  pris  ^sgBtfm^  ad  qcuili  mediun     .•>    * 

*  -     -    -    -     id  margioefn  opctc.  brancb. 

ppfticum    -     -  ..-    r- 
Ab  oris  eiti»iso  fd  prJQCipiwi  pnparum  pe- 

SLoMm     -    -     •    r. 
t-    -    •    •».•.-    -     •.-,  Tentraliup 
^     -   ...  -    •     -    -    .   •  ,p,  dorf.  priroae 


•---••---•     »m  -    - 

-  •  j-    -    •    ad  aBum   -.---- 
{.QHgkado  .pin9«Mun  pf^iQcaliwin  .-    -    - 

•  -  ..-    -    -    ^    Tewtniliimn     -    -    - 

•  -    -    p||ina«  .4Qrfi  prioHie ,  «d  bi^in  , 

-  ,  .*    .    ...    -  .radioruoi  loogiorum 

-  .•     -    -    •   j-  lecundaer.ad  bafin,.    -. 

-  -  . -•    -    -    -    -^  a  i)a&  ad.  extremum 

-  -    -    -    -    «iii,;ad  bafi^,  .  -    •    - 

-  -    -    -  .  •    •  .  ladionim  piiia?onun  • 
•i........  pofticorum  •  - 

Gggft 
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Pon.rHi 

LoDgltudo  pinnae  caudae,  fe.  a  pirimis  radiis ,  feu   Pafif. 
ab  eius  prlncipio,  ad  loDgio- 
rum  radionun  apices  -    - 
Extremitas  corporis  fquamola   in    caudae    pia 
nam  extenfii  ad    -     -     -   - 

Diameter  oculi  horizontalis  ----- 

.     .    -     -    -  perpendlcularis  •    -    -    -' 
Difiantia  inter  primi  pinnae  peA.  radii   bafin 
ec  primum  pinnae  ventralis  ra 
dium      ------ 

-     .      inter  primi  pinnae  ventralis  piimiqae 
pinnae  ani  radii  lM{in>    - 

•  •      inter  Yltimi  piDfiaeaniradii  baGn,etpri- 
muixi  pinnae  caudae  radium^ 

inter  ikvoA  pinnae  dorfi  primae  radii 
bafin  et  pinnam  ftcundam, 
adipoiam  ,     -^    -    -     -•  ■ 

•  ^      kiter  marginem  pinnae  adipofae  pofti 

eunr  et-primum  plnnaecau- 
dae  radium   -    -•   -    - 
|.atiludo  horizontalis ,  per  oculbmm  azes    r 

•  '  -    -     -      per  pofticum  operc.  br.marginem 
.     .    -    -      ad    principium     pinnafe    dQrfi 

primae    -    --  -     -    - 

•.  .  -    •    --  --   •    -'  -    -m-    -      iecundae  - 

.     -    ^    -    -    -.    -  .  -    -.-•_-  caudae 
Latitudo  perpendicularis  per  octifli.  medium  -  - 
.    •    -    .^    per  principibm  pii^a.  ped.  •»  - 


8^ 
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»i 

X 

»1 
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^^ 

Latitado  perpendicabtis  S  lin.  pone  pinn.  ped. 
priocipium,  vbi  jmaxima  laticudo 

-  -    -    •    -    "  perprincipiuiiipinn.Tentr.- 

-  -    -    -    _    -    -    -    .    -    -  -    ni 

-  "    -    -    -    -  perpinnae  ani  finem 
--------     caudae  principium 

'J^V^  Tr^y^F'  ^A^^ 

ni. 

GobiO  5  pifinis  peftoralibus  flabello  in-* 
fiftentibus;  pinna  ddrfi  prima  ra* 
diorum  12^  fecunda  13. 

tiefcriptio, 

ColOrem  pifcis'  naturalem  l^piritbs  Virii  crtifefu^-'^*'''  ^^- 
torius  irf  palKdum  cc  exalbidum  mutauit.  Fig.^.et^ 

A  mandibulae  fuperioris  esllfrenio  ca^ut  ad  ocijii 
fos  vsque ,  in  (ummo  vertice  difpofitos  )  flatim  notabi- 
li^  adlcendit,  qnorum  ad  marginim  podicuih  dorfi 
efi  inittum ,  in  iinea  fere  reda  ad  (ecundam  ipfius  pinf- 
fiam ,  et  ab  hac  fiib^  leuiffima  vixque  notabili  curuatum 
caudae  pinnam  verfus  excurrentis;  A  mandibulae  infe-< 
rioris  extremo  abdomen  modice  defcendic  vsque  ad 
anum-,  a  quo  ntodice  aditendit  ad  pihnae  anifinem, 
et-  -^terius  abhinc  redo  fere  curfii  caudae-  pinnam  attin^ 
git.  Latitiido  corporis  horizontalis  ab  oris  esti^emo  ad 
jpviiKipii-  pinnae  dorfi  primae  viciniam  vsque  (enfim  in- 

Ggg3.  crcfcit,. 
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aefcit }  deia  ad  caudam  Tsqne  (enfinr  decreicit ;  lititn- 
do  e  conoario  perpeDdicularis  ^  qnae  io  'nmierftun  id 
anticann  maior  eft,  quam  ad  pofticam  cocporis  partem, 
ab  oris  exiremo  ibtim  faaud  cx^paum  capit  augmen- 
tum  iuxta  oculom>,  et  adbuc  -maiorem  -ad  -piQaam 
peAoralem ,  diraiiiiiitiir  veie  feofim  ab  ano  adcorpo* 
lis  extveroum* 

Frons  ante  iocillos  decMuis  Tiide,  ac  plaoiuscola 
eft ,  capitis  vero  verticem  oculi  tomm  occupaot.  In-' 
Cer  hos  et  pinoae  dQrToalis  priooae  initium ,  dorfiim  io 
medio  ptofifnde  (atis  cariiiatum ,  vttoque  «meo  imigi* 
ne  conuexum ,  ioter  vtramqne  Tero  pinoam  ,  Tt  et  inter 
IbaiQdae  fioem,  ]^miaeq|ae  caudae  principium,plaoiosco* 
kim  ;  abdoonen  ■  aote  pionas  Tentraks  plaoam,  ioter 
has  et  anum  fubcoouexum ,  ioter  pinnae  ani  fioem  et 
piooae  caudae  priocipium  eidorfi  paiti,  quie  huic  e 
direAo  oppooitur ,  fimna  ooaoiiio  fioaile  «ft.  Laten 
aiitem  corporis  ^aoiusada,  tcI  leuiter  taotom  €ot^ 
Tcxa  fiiot;  hioc  tocum  coipos  catheiopJatBam  tSL 

Soperficies  corporis  gjbbeaima  cotem  catbibet , 
qoalem  io  Gadis  et  £acbelyppis  deprcheodioous ,  ^ua- 
mulis  aimirum  miootkfimis  obtedam »  delqoamatoque 
pUce,  corio  illi  fimilem  ,qood  Sagrin  Tidgo  ^idtur. 

Piooa  capitis  pars,  retpt&a  xorpc^s,  bieois-. 
limiies  «oim  ei  orbitafom  poftici  poooot  ooaigioes ;  fia 
▼eio  ^s ,  iacera  eios  lefpiciens ,  braocbiasum  epercO' 
lom »  taDqoaro  pamin  oxifiitiieDtero »   td  iltud  rcferre 

Tclit, 
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▼elit ,   ei    certe  ,    <tb   iiite   pateateni  limiis  imbitiuni 
inagaain  Tidebitur. 

• 

Os  obtufum.  Riftus  oris  patens.  Claufb  ore  , 
niaxilla  tofeiior  fiipeiioce  ^auUa  iirBuiQc  ell;  vtraquo 
Ynica  dentium  acutoium  lerie  inflnutuv  ,  quoi;um  inter- 
jkiedir  lateralibus  «aioces,^  leuitu  incuruati «  ec ,  in  in' 
ieriore  inprimn^maxiUa ,  prae  cetens  aotijotlnai  expo^- 
redi  funt.  Duas  ab  oris  extiemo  lioeas ,  ad  palatum 
iiiperius )  fimbria  quaedam  transuer(a ,  yatde  eminens , 
ad  palatum  in&djis  linguas.  corpu»  Yalde  oUongum  con- 
Q;uci&ir.^  cuius  aftex  obtufiu.,  xnaxiHae  vndique  liffmfft^ 
■i  Jioeam  r«F*'jt?,r  slb  haius  ottifmitate  «<^«ft'»''- 

Narium  foramen  ▼trinqne  TnicuiD »  ab  oris  ao- 
^iub  t»  ^  maaeiUae  fupesioris  extrenio.  a{  lio.  diftan», 
cxuiis,  ^m  oris  ezoemo,  |uoj^y  ouniiQum,  ^* 
^e  pemtum  noiiu  xifiuB. 

OcuU  jn  (iiauno  veitice  |x>fitt,  gcandes,  ina^« 
mam  pactem  prominentes,  cootigiu,  cuteque  fqnt  gI>- 
duifti,  a  comrauni  (Mta,  cnmque  fclerorica  tunica,  qwe 
fubiacet ,  et  membranacea ,  nec  iti  dura  eft ,  ac  aliat 
jefle  iblet ,  teia  mediante  cellnlo^  cobaereote.  Ciica 
macginem  oibitae  in&ciorem  \oculi  pcutuberantia  (jioofn 
efficit  anga(him ,  £uis  tamen  ptaHindum ,  cuius  in  imo 
cutis  ad  ipfum  ooiU  in&riocem  iBaigioem ,  (ijb  palpie* 
bcae  (pecie  ,  reflexa  afqparet. 

Lateca  «atnds  ac  brandirawm  opercala-cntelaedi) 
eiubderoque  indoUsy   ac  ia'  toto  eft  corpoce  ,  iooeftiuo- 

cnr 
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tur  \  .fqiiaxna^  tamen  ia  ea  det^gere  oon  potui.  Sic 
operculoium  quoque  margines  ♦  eiu^  ptodi|dioQ6  ^^ 
gentur;,  •     . 

Apertura  operculi  branchiamm  angufU  valde, 
Ttpotfe  vix  2 J  Kn.  longa ,  fub  poftico  iliius  margin« 
quaerenda  «ft.  In  membrana  branchioftega ,  qua  coer- 
cetnr  maxime  opercUii  apertura ,  oflku^a  nulia  de« 
prehendi. 

Squamae  denib  eongeftae ,  filbrotundae ,  planae , 
fenuiffimae  ,  finapis  femiaibus  Tix  maiores ,  deciduae ; 
decidere  -  autem  eas  facilius  ad  ahteriorem ,  quam  ad 
pofteiilorem  cor|>oris  partem  ^  obleruaui. 

Linea-  longitudinalis  obfcura  ,  albicans ,  ad  atigti- 
lum  bafis  fuperiorem  inins  pinnae  pedtoralis  fiabelli, 
de  quo  ftatim  dicam ,  orta ,  reda  fere  ad  caudaro  de- 
currit ,  in  eamque  ab  ytroque  latere  lineolae  minores 
albentes  ,  afo  interftitiis  mulculorum  pofterioris  corporis 
partis  ortae  ,  obiique  excurrunt ,  tam  a  dorfo  defcea- 
dentes,  quam  ab  iaferioribus' adfcendentes. 

Anus  patulus ,  quatuor  lindas  oris  extremo  pro* 
pior ,  quam  pinnae  caudae  extreroitati .,  poftico  Itio 
fnargini  appenfaro  geric  papillam  grandiufculam ,  oblon- 
gam  ,  retrorfum  fpedantem),  et,  quantum  videre  potui, 
imperfbratam  ,  fub  qua  finus  fatis  proftindus  in  corpore 
coikpicitujrj  fib.jp|a  papiila  inajdroam  parteni  obte(5tus. 

Pioaae 


Pjofuie  '^mnle$  dBie  ,  peAonUlxs  4tu  iMeriii- 
f€8 ,  pMmim  ^oraMiDC  otuk ,  fibique  iouicen  iai 
pioxiipe  iu)ft«ot  ,  vt  4q  Tiuin  conflatae  eile  videamHr; 
ipfimoiiiiii  qtnjero  radioniin  bfiCs» ,  ineinbniaae  teno* 
4iwpa^  «1;  sogafiiflinuke  ope,  coliaeieot ,  Ipfi  teio  hi 
^ltgakp  piowfi  tafHi  ad  apices  TS()ae  lbli|ti  fiidt,  nequB 
extimus  vnius  pionae  radius  cum  extimo  alterfus  coa< 
neditur ,  quod  *  fi  obtineiet ,  pinnae  hae  non  plaoum , 
.ied  ifiM^vktm:  §f)im  >  iq.t«f  io  fi>rma<eot.  ^Siogola 
euoin  .^  ii^d«  left  i^dils  i  ab  »extimo  ad  iotiiiMina 
cx  oidio<^  loogioribus ,  et  ^  ts3f.timo  fuofM ,  exceptg^ 
jQmiiibiis  fiunoGs. 

Fiooae  pedorales,  ad  extiemum  laoceolatae,  ad 
ibofio  l«tioi:esy  fituqpie  TWtndifaus  pofieiiona,  -lacerto 
ciBidMn,^  l^iachio,  compoeflbf  lubtriaognlari,  infifionri 
£^ins  Jk^,  ffu  atticuli»^  pofiipam  opercnii  ^ianchianmi 
raaiginem  contingit,  pinoarum  Teotraliom  bafi  e  di« 
redo  oppofims ,  eiusdemque ,  taoquam  flabelli ,  ope 
|p%  pj^Bfie  9iovieiit!9r.  Hie  e  .tie<kciaQ>  coofituootur 
t^iis , ,  ab  exjt^o  jd  medios ,  ab  vtroque  htese  ;  esB 
Ofdigp  rco^  ]Qfigioiibis>,  pbvimiaque  .fimpliqbos,  4 
inedios  excipias ,  TcrivK  «streroiuces  kniter  dioiipe. 

F^ooa  dprfi  prima ,  ;«equali*  relpeda  dinantiae 
vb  ods  extKino^  cum  peAowlibos  fitu  gaudeos,  ladiir 
faSvilfitva;  duodeci^,  moiljbvf  ac  fimplkibiv,  a  primo 
td  Tltimum  ex  ordloe  breuiodbus,  et  ad  i  lin.  Tsque 
iipicibus  iiiis  Tltra  roembiianam  comKdentgn  occurreo- 
tibus.  ^i  expaaditur:b9^  pimtt^  .triaogulaie  efibrmat 
Tom.  Vlli.  Nou.  Comm.  H  b  b  pto« 
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idanuni,  toncqiie  demam  ettam  quinque  iftae  conipi- 
ciuQtur  maculae  nifo-fiilcae,  quibus  in  irembranae  fam- 
ino,  primum  incer  et  (ecundum,  fecundnm  ac  tertium^ 
tertium  et  quartum  ,  quartum  et  quintum,  quiotum  de- 
nique  et  lextum  »dium,  notatur.  Margo  Tltimi  huius 
pinnae  radii  pofticus  mCmbranae  ope  medio  doclb  an- 
ne^tur. 

Pinna  dorfi  ficnoda ,  pinnae  ani  fitu  refix>ndeBs, 
ladiis  tiedecim  eft  conftruda  :  antcrioribos  bctuioribas , 
pofterioribus  loagioribus ,  omnibus  moUibus  ac  fimplici' 
bus,  (Tltimo  excepto,  qui  bifidus  eft.)  tadiisque  alte- 
tius  pinnae  tenerionbus  ac  bteuioribus. 

Pinna  ani ,  eiusdem  cum  priore  ficus ,  e  radi» 
compoQitur  decem ,  a  primo  ad  vltimos  ex  ordine 
loogioribus,  ac  oronibus,  excepto  vltimo,  btfido,  fim< 
plicibus. 

Finna  candae  coUapfii  lancedldta,  expan&.  Tero 
ex  onali  Obloo^  eft,  radiisque  circiter  triginta  compO' 
fita ,  a  primis  ad  medios  ex  ordine  kmgioribus  •  inter- 
inediisquc  ad  exttemitates  ramofis. 

ticet  fait  Pifiis,  ob  ampliorem  oris  ridum , 
grandiorcs  oculos,  corpus  quodammodo  angaillaefbrme 
cc  fquamis.minutiffimis  obtedum,  cum  Gadis  aeque -ac 
cum  Gobionibus  habeat  affinitarem,  pinnae  tameo  ircn- 
tnlcs  obtuf^e ,  fibique  adeo  proximae »  Tt  in  vnicam 
fiihcotundam  conoauc  eflc  tideaotur  >  quum   in   Gadis 

aiias 
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idias  molto  acntions,  nHgisqM  t  &  iauicem  remotaa 
depceheodaDtur  »  Gobiooum  •  hrarumque  fputiorum  ^ 
generi.eom  pocius  (iibiuogunt.  Quid  vero  de  fpecie 
>iu^ce'm ,  brtuitec  dicam.  Com  Pag^oeUo  (a)  Veneo- 
nira  et  Ioko  (A)  Romanonim  qoandam  quidem  ei  efis 
fimilitudinem ,  ex  delcriptione  coUigitur  *,  cum  lozo 
inprimis»  qood  ladionim  pinoae  dorfiialis  primae  ex^ 
tremitates  fupra  membranam  ,  eos  coDnedentem  ,  eroi* 
neant ,  ip&qoe  hoios  pinnae  membnma.  in  Cisnmo  ni4> 
odata  fit;  Terom  pomero  radiorom  eiosdem  pinoae 
aimis  ab  eo  diflfert ,  qoam  Tt  dosdem  com  hoc  fpeciei 
eum  dSs  onderem.  VariabUem  qoidem  efle  radiorom 
io  pionis  ndmemm ,  propria  obteroatiooe  doduot  cO^ 
goooi ,  in  tantom  autem  difienci  Tt  in  dupluni  in* 
ccefcat ,  et  quidem  fine  alius ,  eiusdem  geoeris ,  pinnae 
ladiocom  oomeri  iocremento,  nonqoam  mihi  obuenit. 
Qoam  igitoj:  io  pludmiS}  hadeous  cognitis,  Gobioooni 
ipeciebuB,  primam  dorfi  pionam  confianter  (ex  radiis, 
iecondam  yero  xo,  xi,  13,  14-,  16,  17  efle  roffiii« 
tamx  receotiores  contendaat  Aodores,  (<:)  nofteraotem 
ao  pinnii  docO  prima  duodecim,  in  feconda   tttdecim 

Hhha  obti* 
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6ttinu6rit  rtftOB,  pHnftafftBqi»  tmtao  coofeqpdnter  nlfe. 
gdiciidine  inttr,  fe  ftisi  pates  arit,  turo  ob  candem  r^ 
tiotiiir»inca6ten8fpc(SebasC«nai  aritcfu»  mniat.  poftc 
tidr  maior  cnaftatut ,  dcfcriptiim  a  nolw  j>ifccm  pro 
noua  GobidfaUnrt  fpccie  habere,  cotoeWt; 

Rtrla  cius  mihl  rifc^itJi  eft ,  riec  plnn  de  w 
Wferre  pdfUirti ,  ^Jfibd  tti  Gat.  MW:  Fetwp.  mUiitt  ete 
«aa  fit  liictifiot :  ^ 

Ldngitvldd  tbtk,  fc.  a<^  Ms  cxtrcmii  ^^  Sii^^  Pjirif. 
.  radlbifUttt  'pitjriae  cbudafe  lcWgiottiiii  3  1 16 

•  &1>  6ris  c^ttetn<}  ad  eibreiMitat^i 
cotp6ris'feiuaittdfaib    «^    - 

-  4b  ofls  cxfrfcmb  id  otnB  hrtdidni 

-  -    ad  inguhnri  opett.  tt:.  ^ftl' 
€um     -     -    -  ' 

.    -    ad  pinnaAim  Venttstliuiu  ^rid 
cipiiim    -         -   ■ 

.    .    ad  flabclli   i^A,  bafiA;  (ad 
mar^nem  Inferiotem)  i 

•  •    ad  pinnamm  pedoralium  pri 
mos  radio»  ,  -    -    ■ 

^  ~  -    vd  piacipiuih  ^ixM^ 

»    ,    .    .    .     -     -    -.  fecundacl»  U<^ 

-'.-?.-..-•    ani      "^l*'!'*  I 

5    -     ad  anum     •     f    -    -,    n  *.  !9  l 

Xiong^ 
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>  •  -  >.j.  •.  «    .     peawalium    -    -    - 
>*  i  *  -i.   piniKiy  dorfi  pdinae,  .ad  Jiafia    r 

I' 
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3 


:•    j»     *•.••.;-    -7  .--jaidioninttoqgiocuip,— ,5 
!-    t  —    .  .-    «i|»a4'j»6n,    -    -    -    -  -  i_t 

-  .  t -•     m...ff  ,  -   t-  -  ladiorunLlorvgiooim.— J 
"    r~t    "^    •.  €Mbc>Cc.  a  primia. radiiSj.fea, 

•  ;  -  .  .  :  abjMaSrpfiiicipio,  adJongio 
;  /.. :  -l  .,..  ;  .iw»,nicfcniai  apicc»  r  - 
Kxtremitas  OMpons  (qaamo^'  in  caudae  pianam 

cxtcn&  ad     -     -    -    • 
Diameter  oculi    -..--•--- 
Difiantia  inter  primi  pinnae  Tentraltf  radii  bafin 
ec  primum  pinnae  pedoralis  radium  -| 

•  •    -  interiorimi  pinnae  TentialiSy  ct  prim^ 

pinnae  ani  radii  bafia    -     - 

-  •    •  ioter  TMmi  pianae  aifilracnrBafia;  ei 

primnm  pinnae  caudae  radium  -|  ~  H 
.    «    .  jnter  tlcimi  pinnae  dorfi  primae,  ct  pri- 
mi  pinnae  doifi  lecundae  radii 
bafia     ------ 

-  •    •  inter  Tldmi  pinnae  dotC  idae  radii  bafio 

et  primum  pinnae  caudae  radium 
LatilUlu  liuilliuuuli^  pti  utuKiiuui  uts    ■ 

-  -    -  per  pofiicum  operc.  br.  maiginem 

•  -     .  per  pcincipium  pinnae  dorfi  primae  -' 

Hhh  3    - 
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Latitudo 
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^dtodo  hodxoataliff  per  prind|>itafn  ^tiae  doffi 
i  •     '  !      *  ^  ftcundae  - 

Mtitudo  perpeQdicQlskrft  per  oris'  aogulam  %  • 

/i  .  i,     -    -  I  -    .  ^    per  ciculi  medium  •-  • 
r    •    -'    *" ^^  ' ^'  -  '  pcr  priDcipium-  piima 

'  nnniKentnlium  *  - 
J-ci.  •«  ^    ,    .    . .  «>   -    pcdondium    • 

-    *    r    -    -    -    •  .•    -     pinnae  ani    - 

per  pin^e  ani  finem 


•    •    «.    • 
-•♦■•-- 


;  '  per  caOdae  priDdpium 
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INVESTIGATIO    POSITIONVM 

INSIGNIORVM    RVSSIAE    LOCORVM   SECVN* 

DVM  EORVM  LONGITVDINEM  AC  LATITV. 

DINEM    OBSERVATIONIBVS    ASTRONO- 

MICIS  MECVM  COMMVNICATIS 

INNIXA. 

Andore 
J.    n.    GKISCHOW. 

Cam  mihi  ex  mandato  muftrifCmi  Piaefidis  ^men* 
dandi  Atlaot»  Ruflici  cura  demandata  fit ,  de 
locoium  infigniorum  Ruffici  Imperii  pofitioDiboi 
ex  aOronomicis  obferuationibus  rite  determioandis  cogi- 
tauL  Hunc  in  finem  A^klemiam  rogaui ,  Tt  me* 
cum  communicaret  obferaadones  aftronomicas ,  qnoc* 
quot  funt ,  in  Archiuo  afleruatas.  Quo  &do ,.  prae* 
dpuorum  primum  locorum  iongjtudines  ac  latitudines  , 
quanturo  potero,  accuratiflime  ex  fiipra  memoratia 
obfemationibus  elicere  ,  et  prout  eas  coguitas  habdw , 
cum  Cl.  Academicis  communicare  ilatui,  irt  peradis 
cakulis,  Catak^s  longitudioes  ac  latitudines  praeci- 
paomm  kxorum  ezhibens  confirui  poffet.  Sequentes, 
i^tur  inpraelentiarum  acceptas  babeatis  locorum  deter- 
mioationes  logo. 


Tom.Vin.  Noa.  Comm.  I  i  i  Detet- 
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Determinatio   differentiae  inter  Meri- 

dianum   Petropolitanum    et    Ar- 

changelopolitanum. 

Quamuis  V.  Cl.  De  Plsle  de  la  Crqfere  anham  ^ie 
iotegrum  Archangelopoli  fk  commoratus,  paacastam«ii 
ibi  liabuit  eclipfium  SateUitom  loois  o^feroatiooei,  qu(H 
rum  praeterea  maxima  ptcs  debita  accuratione  careie 
mihi  fidetur.  Voica  tantum  fefe  mihi  obtulit  eclipfium 
Satellitum  louis  obferuatio  reliquis  ptaeftintior  atque  ac- 
curatior  ,  ex  qua  Meridianorum  difiecentiam  fiipn 
didam  eruere  fequenti  nKxk)  conabor: 
Emerfio  primi  Satellitis  louis  obfeiuata  Archaogelopoli  , 

i7aS    Mart.  3.  p^stf''.*^'' 
Aequatio  meridiei  iiibirah.  25 

'  Tempus  verum  cmerfioois  s^»$6\  of* 
Eadem  obTeruatio  habita  eft  Madriti  7.    ^.17 

Different.  Merid.  inter  Archangel.  et  Madrit.  a^.^.p''.^^'^ 
Di£ferent.  Merid.  Farifios  inter  et  Madritum       24.  xS  fubts. 

DiiSerentia  Merid.  Farifios  inter  et  Atchangel.  a^  25  ^  2 $  '^ 
Pofita  diff.  Merid.  inter  Firifios  et  Petrop.  =r  X .  52.    o 

crit  diflfer.  qnflefita  Mer^  ioter  Petrop.  et  Aichaog.  o^33^a5'^temp. 
et  Loogitudo  Meridiani  Arcbangelapol.  =  56*.  2x^x5^^ 

Haec    Meridianorum  didfereatia  non  ficile  maior 
ftatui    poteft  ,    habita   imprimis  circomftantiarum  huiui 
obferuationis ,    dc  quibus  de  la  Croyere  ttiendonem  fe» ' 
cit ,  lacione :   Si   enim   ftcuftdtun   monita  Cl.  de  U 

Cr^ere 


RrSSIjk   LOCOKVM.  435 

Crojfere  Temin  emerfioais  momentuin  obienatam  eius. 
dem  emerfioais  tempus  praecedat,  Meridianorum  difie* 
lentia  prodibit  minor^  quantitate  nimiium  enocem  ia 
obfeniatioae  hiecentem  aequante.. 

'  Cakulus  igitur  nofier  eorum  plane  conueUere 
tidetur  opinionem ,  o^  longitudinem  Acchangelopolii 
jnigendam  efle  contendunt ;  longitudinem  huius  vrbit 
e  contnurio.ia  mappa  Academiae  nptatam .  xo  mini- 
mam  .minutis  pcimis  Aequatoris  imminueodam  efie 
flatuo. 

Q.  tb  Vlsh  qui^em  In  Tom.  IH^  Commeatir' 
fimun  difierentiam.  Meridianwum  .  inttr  Petropolin  .f(c 
Arch90gelop(4in ,  dimidio  drciter  Tnius  minuii  priaii 
Ccmp.  miiorem  affignauit ;  notanduin  tcbo  eft  Q.  de 
t  liU  obferuatiooes  eclipfium  lateUitvfai^Ipuis  a  Cl.  dt  U 
Crqyeff^  Acchangelopoli  habitasy  6oe  vUo  deledu  omnes. 
mdhibuifie  ,  et  quod  maius  eft ,  aequationem  Meridiei  , 
qn«  tempus  ti  de  la  Croyere  notatum  corrigendum  ent» 
procfin  n^^ifle ,  Tt  in  Ephemerid^bus  obferuatidoam ' 
Archangelopoli  habitarum- Tidere  eft. 

Ad  htitudinem  huius  rrbis  fcite  determinaodam» 
ilt  pnecipue  irfiis.  fiim  t)Uenutioaibus .  quibus  fimul 
quadcantis  ercoc  innotelceret,  aequaliixs  nimirum ,  ^ 
potius  fere  aequalibus  altitudinibus  iiderum  boceam 
anflcumque  Tecfi«,  tno  eodemque  inftcumento  oibiQrfatis. 
Paucae  qoidem  eiusmodi  ceperiuntur  in  Ephemeridibps 
O.  liS^  Af  Cf oj^rrr  obfeniadones  •  iis  tamen  adornandis 
ita  ftndoiy  vclatitudo  exinde  deduda  accuratiOr  focfitan 
fit  cen&Qda  ea ,  quam  Cl.  ^  la  Croyere  ex  diuerfis 
ciblBfintoibas  I-  pofito    erxore  quadrantis   io  omoibus 

lii  ft  limbl 
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limbi  eiusdem  p<jadis  coMaDte ,  adliibitiiqiie  elemeotti 
Doflris  temporibus  aocuratius  ab  aftnxiomis  defiuitis » 
eniere  eft  couatus.  NonDullas  tameo  lioc  in  cakulo, 
ft  et  in  fequentibtts,  correAiones  minoies,  recens  ab 
tflrooomis  piobatas,  ex.  gr.  aberrationem  ex  fiiccefliut 
himinis  propagatioae  ortamy  et  propcer  defedum  foffi* 
cie.itis  accurationis  io  obfehiationibus  ipfis,  et  proptet 
innpiam  Catalogi ,  Tera  fixaram  loca  minoribos  illis  aequa^ 
tiooibus  corredu ,  exhibentis,  padTim  omitceie  liimcoaduk 
Obleruatiooes  itaque  ad  ooftram  iaditutum  nnau- 
me  idooeae ,  (iiot  altitudioes  meridiaoae  maig.  O  boc. 
iEM)leraatae  1728.  d.  s.  at  et  aff  Pebr.  (t  n.  qoai 
tam  altitodiaibas  meridiaois  a  Lyrae  d.  33  et  ^6,  Fefar. 
'Musdem  aoai  iafta  Polum  captis ,  &queaii  modo  coaH 
parare  coofoltum  vifiim  eft. 
Altit.mer.  app.aLytaeiofiaPolumd.23Fcbr.=:i3*.i#r.AO^'' 

d.a^Febr.=:x3.  14.40 

AMt»  meridt  app.  a  Lytae  media    -    -  zzi%\is^,  &* 

f^^dio  =—     4*    S 

Altit.  merid.  a  Lyrae  refr.  cmt.  =r  x  3*.  10'.  5  %" 
Declioatio  a  Lyrae   -    -  =38*.33'.i3''b0l. 

Compiiratio  alt.  meridd.  a  Lyrae  infra 
'  Poluin  cuni  altit.  mer.  olis  d.  2  Febr. 

Altitud.  meiid.  app.  maig.  O  bor.      =r  8*.  53^  50^^ 

Refi:.  et  paraU.  =  —   tf:    o 

••.47-50" 
iDiiinccQs     k^.  x7 

Akiaid. 
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Alcitnd.  merid.  centriO  rcft.  ec  Paral.  cocr.  =:  8*.  31'.  33'' 
Dift.  mer.  centri O  aZenith  refr.etPar.cotr.rr  81*.  18^. 27''^ 
Dift.  merid.  a  Lyrae  a  Zenith  Te&.  corr.  r=  *j6.  49.     8 

SumnBt  dift.  metid.  obferuat.  a  Zenith  =158*.  17'.  3 5'^ 

Fofita  obliqoic.  eclipt.  An.  1728.  =  23*. 28^.  38^^ 
;  ,  Dbclinatio  centri  O  erit    -     -  =  i6*.$S^.^o^^Am. 

Dift.  ceniri  O  a  Polo  Acquat.  bor.  =:io6*.58''.30''^* 
Dift.  a  Lyrae  a  Pok)  Atquat.  bor.  =151.  z6,  47 

Summa  dift.  a  Pok)  aequat.  bor.  rriss^.as^x^'*^ 
Sain.nia  dift.  mciid.  obleniac.  aZenith  =158.  17.  3$ 

•    Dift.  =  /^4*^ 

Error  igitur  quadrantis  ab  altit.  oblecuat&  fiibttah»  :^^',$i^*^ 

Akitudo  mecid.  a  Lyrae  refr.  corr.  =3 13*.  10^51^^ 

Error  quadr..  —         3.  S^ 

Altk.  merid.  Tera  a  Lyrae  =13*  Y-  ^'* 
Dedinario  a  Lyrae  =38.  33.  13 

Altitudo  Aequatoris  =2  5*.  26^x2^^ 
Eleuatio  POli  Archangei.  =::.64*.33^4S'^ 

Comparatio  altit.  merid.  a  Lyrae  infiu 
Polum  cum  altit  merid.  o  d  21.  Febc 

Aldtudo  merid.  app.  marg.  O  bor.       =;x5*>  4'^*  45^ 
Reft.  ei  PkialL     -    -     =  -    3-  2» 

*5*.  i^i7>'^ 
jDiameterO  =        ^tf.  14 
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AIt.incrid.ccntriORcfr.ctParall.corr.  =  '+;45'"  ^^^^ 
Dift.mcr.ccntriOa2^nithrefr.etPar.corr.  =  75  •  ^+^-S?  ' 
Dift.  mcrid.  o  Lyrae  a  Zcnith  rcfr.  oorr.      =:  7^»  49*    ^ 

Summa  dift.  mcrid.  obfcniat.  a  Zenith    zzisa*-     4^«  5^^ 

DecUnatio  centri  O    =^  i  o'*.4.5  '•  a  3''i A. 
Dift.  ccutri  O  a  Polo  Aequat.  bor.        =:iooVs'.a3"l 
Dift.oLyraeaPoloAequat.bor.    -    -    ==  $i.  2^:47 

Summa  dift.  a  Polo  bor   aecjuat.  -    -    =:i5aJ."'.io"; 
Summa  dift.  merid.  obfcruat.  a  Zenith     =15^*.  4^.  5'^ 

Dlffcrcnt.  ==  »'.  5''i 

Error  igttur  quadr.  ab  altitud*  obfer.  fubtr.  =       ^   4^  3" 

Altitud.  merid.  a  Lyiae  rcfr..  corr.    -  r:  i^,io\$%" 

Error  quadr.    -    -  =  —      4.    3 

Altitud.  metid.  tcw  a  Lyrae       -    -  =:  13*-  ^'•49'' 

Dedin.  a  Lyrae  =:  3«.  33-  x3bor. 

Altitud.  Aequat.     =  as^.atf^a^" 
£leuatio  PoU  Archangcl.  =  ^4*3 3'- 3^'''. 

Comparatio  altituA  meriA  «  Lyrae  in- 

fia  Polum  cum  altitud.  merid    o 

d.  26»  Febr. 

AltioidofBerid.app.marg.Obor.  -  -    =  i6*.54'.45" 
Refr.  et  Brall.     -     -    .    =:   —     3.    4' 

x5.  51.41. 
l  Diam.  0      =  '-  i^.  13. 

Altit. 
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Aldcjnerid.  centti  O  Reft.  et PaialL  corr.  =  x6*  35^.28^^ 
Dift.mer.ceDtriOaZwikhRefir.etPar.corr.  =  73*-24^3a'^  ' 
Dift.  in^.  a  Ljrrae  a  Zenith  Refr.  corr.     ==  76.  49.    8 

Summa  dift.  merid.  obreruat.  a  Zenidi    -  m  50*  x  3^.40^' 

Declinatio  centri.O   =:     &*.55'.a3''A*' 
Dift  ceotri  O  a  Polo  Aeqaat.  6or.  -  -  =  98*.55^23'' 
Dift.  «e  Lytae  a  Polo  Aequat.  bor.  -  •  =  51.  2<5.  47 

Summa  dift.  a  Polo  Aequat  bor.  -    -    z^^x^o^aa^io'^ 
Sumroa  dift.  merid.  obferuat.  a  Zenith    =rx5o*.x3.  40 

Difler.     rz"-         8'.  30'' 

Error  ^tor  qudnnitis  ab  akit.  obferu  fiibtr.  =  4^1  s^' 

Altiiudo  mend.  a  Lyrae  Refr.  cotr.  •  -  =  13*  io^.$i^*^ 

Enor  quadr.    -    -    •    =    —  -4.  15^ 

Altit.  merid.  vera  a  Lyxae    -     -     •     =  x^*.  6''.37''^ 
Dedio.  a  Lyrae       -       -      -       =  38.33  x^bor» 

Aldt.  Aequac.      - .    -      -      •      =:  25*.»6'.36'' 
Elcoatio  P«li  Arcbangel.      -      -     -      =:  64*.33''.24''', 

Ex  prima  igitur  comparatione  prodit  eleuado 
Poli  Archangel  r  64*  33  ^48jex  fccundazfi^*  33^36''''; 
cx  teriia=:64*.33''.  24'^ 

Hioc  medta  atque    prosHme  ad    yeram   accedcni 
deiiacio  Poli  Archangel.  ctit  =^4*.  33^  ^6^*, 

lo  mappa  AcaJemiae  fitus  Trbis  Arcluogelopolift 
inUiutis  aliquot  iufto  boiealior  eft. 
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Determlnatio  longitudinum  vrbium 
Rigae  et  Reualiae. 

Incertae  acqae  anciptes  femper  mihi  Tifae  iimt 
ia  mappa  Academiae  Trbium  Rigae  et  Reualiae  noca* 
tae  pofitiones  y  refpedn  ptaccipue  eanim  kmgitudinoin. 
Operae  ig^tur  qnin  pretium  eflet  non  dubitaui,  Tt  ex 
ob(etuationfl>us ,  quas  Academiae  Adiundus  KraffihiHum 
biice  in  Trbibus  ^tuboit ,  earum  longitudinem  atque  lati- 
tndinem  diligentius  inneftigarem.  Long^tudinum  detrr* 
minatio ,  cum  nullae  adfint  obfeniationes  Sa^Uitum  louis 
lefpondentes  iis ,  quas  Krajffilnihw  habuit ,  diffidUioia 
quidem  Tidetur ;  artificium  vero ,  in  quo  elaborando  ac 
perfideodo  noftris  temporibos  enig^laront  Aftrooomo- 
lum  cone  ctcog^cationes,  ecIipfesSateUitum.Iocustaba* 
larum  ope  .ftride  i»aedicendi  ,  noftro  in  negotio  difficol' 
tates  Tel  maiori  ex  parte  tollere  atque  fiipenre  Talet : 
Tabulae  enim  motuum  Saiellimm  louts  ,  quas  Cel. 
fFargentin  pauds  abhinc  anniSjex  magno  obfenatiooam 
fiumero,(oUerter  coodnnauit,  adeo  arde  cumcoelofiint 
CQDnezae ,  tc  calcokM  edipfium  x"'  Sacellitis  louis,  fe- 
cundum  luinim  TabuEuum  numeros  inftitutos,  raro  intfr* 
gro  minuto  primo  temp.  ab  obftruationibus  diftentire 
Ibleat. 

Sommo  pfoptevea  inre,  oUeruationibus  corre- 
iixMidentibus  calcuk)  noftro  abfentibus,  obfeniationes,  im- 
primis  edipfium  I"^  SateUitis  louis  reUquis  accuratioccs 
cum  cakulo  ex  inpra  didis  cabulis  coni^rre  ec  longiah 
diaem  loomim  ,  de  quibus  ietmo,  exinde  leqnend 
modo  deducoe  Ucet. 

Aiu  1750. 
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An. X756.d, 3 1 •  Od. ft. v.  1 5*.  +'.a6'/ tempore ¥«0 ob* 

-  ferdata  faitaccu- 

'  tateRigae  cmer-. 

iioI«'SatelLIon«> 
toboitf.  ped. 
13-  39-  30.  tempore  vero  e- 
merfio  haec  coQ. 
tigit  Parifiis  fec. 

Tab.Ca.ir4r-: 
getOifiL 

i*.24^5(j''Differentia  Meri* 
dianorum  Parifios 
inter>et  Rigsim. 

An.  1750. d.  1 8.  Dcc.  ft  v.  9*»44''- ^A^*  temporc  vero  o- 

ptime  obieniaba- 

tarRigaeemetfio 

1~  SateU.  louis 

tubo  16  ped. 

S.  x8.  37  tempore  veto  «>• 

merfio  haec  ccn. 

tigit  Parifiis  lec. 

Tab.  Wargenf, 

TTaTvsr''  Differ.  Merid. 

Difteientia  itaque  Meridianorum  media,  ex  binii 
emerfionibus  I"^  Satelhtis  louis  optime  obferuatis,  deduda, 
==i*.a5'.i5^ 

Occurrit  adhuc  in  ephemeridibiis  KraJikUunttH  emer* 

(io  II*'' SatelKtis  iouis  exade  obCeruata  RigaeAa*  1750» 

Tom.VULNoa.Comm.  Kkk  &*2%, 
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^^  aft*  Dec.  6K  o\  /^^^  tempoce  Ten) :.  recuDdmn  'fiu- 
buktt  fFarge^.  emerfio-  baec  coatigjt  4^  ^9.  19  temp 
ven)  Parifiis ;  diflferentia  itaque  Meridiaaoiuin  ex.  hat 
cd>laruatioae  prodiret  z=.i^i%x/:s.^^: 

Cnm  ir«ro<  U'^  Satellitis  numeri  non  adeo  exade: 
coelo  relpondeant ,   borumquc:  Mexidiancmim  diflfereQtuk 
fupra  ex  obferuacionibus  I""  SateUiti$>  accuratius  deduda,. 
fit.  <=.  x^;  25^  X  $(\  hac  lecandi  SatelUtis  obferuatione)  ai 
inueniitadum    veram    Mfirid.   PariOai  et  Reualienfis  di& 
ftrentiann,  vtar.     In  ephemeridibus  enim  obferuati(»iuiR^ 
KrafibiikQwH.  duac  tantum  obuiae  (unt  11*^  Satellitis  ob< 
ieniationes  Reualiae  habitae ;   altera  ab  ipfot.  KraJhiHtm- 
d.  2p.  Dec.  17,50.  perada  fuit ,  alte»iflutem  d.  30. 
lan.  1751  a   di^ipulo  Kurgamw  aere  imparo    ihidem 
habka  eft;     Priori  poDpterea.  ad  aoftrQm.ipftitQtom  vti 
fis  cdi   Hunc  vero  in  fioem  ex  fupra  relata  emeriJoDa 
Il^  Satellitis  louis  d.  2^i  Dtcc;  1^7 5P.  Rigae  ohranata^ 
ecrorem-  Tabularum  fFargent.  primum  deducamusnece^: 
eg..   Si  ponamus  igitur  diiibrentiam  Merid.  inter.  Piiri- 
fios  et  Risam  cm.  Q^erfionibus  primi  Satellitts  loois  ac^ 
curate  (atis  efle  definitam ,  haud  difficilepatet,  enoieni 
Tabularam  /ir/wjwrf/w/ij  fecundi  Satellitis  louis  taoc  tom- 
pocis  fuilft  =:l3^s5o''  a  tempore  e»   Tabulis-  dedudto. 
fiibtrahendis  ^,  verum  vt  habeatur  emerfionis  momeatum» 
Ob(^ruatio  Reualiae  habka  7  tantum  diebufrpofteiioreiri 
aitera  ,.  ex  x)ua  errorem  Tabuiarum  determinaui-,  eaque 
^;  caa&  buac.  io  ^m  optimo.  iuieL  adhiberi    poteft. 
Quo  ftatuto,  inueni    tempus   emerfionis  veium  fecundi. 
Sateliitis.Ioais\fe€.   Tab.  Wargent.   fub    Mcrid.    Farif. 
4  ajt^  Dec..  1.75QL  7.*..  14-  5.7/'i.  fiibdui^   Sj'.  $?" 
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^Jto  errore  Tabularum.  habebimas  yeruia  «mtrfionis  vtp- 
tneiitum  Parifiis  "7*.  11'.  i'^j  quod  Reualiae  obferua« 
tum  ftit  #.'3  8"^.  57^'.  Differentia  iuque  Mefid.  intet 
•Parifios  et  Reualiam  erit  trzi^.  27'.  5o^^tci!nI).  ctldb- 
gitudo  Rcualiae  =r  41*.  57^.  sd''^,  longicudo  autem  vrbis 
Rigae  =4X***  18''.  4*5'''',  "pofita  longitudine  Meridiahi 
^^rifini  r:  26*.  o'.  Secundum  Mappani  ge(^r.  Academito 
^longitudo  Reuaiiae  eft  cr^a'.  14.',  et  iongitudo  Ri- 
?gae  Parif  =42*.  17'',  adeo  vt  error  in  longitudinc  Meridift- 
:iri  Reualienfis  fit  !^i6i^,  et  Metidiani  Rigenfis  =  5  8^^ 
^ue  integro  fere  gradui.  Riga  kaqUe  m  Mappa  geogr.  Aca- 
«dcnniae  Merid.  Petropol.  prc^ior  quom  Reualia,  nunc 
4nagis  oecidcDtcm  verfus  eft  coUocanda.  Neque  vero  nii- 
ia.  tcmperate  pofliim ,  qno  minus  fat«ar,obiei»iadoDe6,ad 
dcfiniendam  iatitudinem  aeque  iTc  loi^itudin^im  hifce  in 
locis  inftitatas,  haud  fttfficere,fiue  noa  adeo  cfle  4coa- 
Tatas,  vt  earum  beneficio  fupra  didarum  vrbium  latitu4o 
«t  praedpuc  longitudo,  intra  vnum  min*  prim.  tcmp. 
«flabiliri  poflit.  Tabularum  primi  Satelhtis  louis  erroris 
-qnidem  qnantitatem  accurate  definire  b(mi  poflumus, 
^m  vero  vnum  min.  prim.  temp.  oon  fuperare,  (latue- 
fe  fis  eft.  De  erroce  ia  obieruationibus  ipfis  haerentCy 
•aeqne  quideni  incerti  fomus^  ex  obieruationi^  autem 
«circumftanciis  coBciudere  licec ,  «rrorera  hunc ,  X\  qius 
•fldeft  ,  -a  tempore  emerfionum  <upra  noeato  efie  fub* 
«rabenduBi ,  ita  vt  longitudo  Rigac  ct  R^ualiac  crroris 
ibuiusce  c^ntitate  dccrefcere  »  error  contra  v«ro  Maj^* 
pi^  %eoff,  «adfifn  quaotitate  acciseiccre  debeat. 
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Latitudinis  vrbis  Rigae   determinatio. 

Ladtudo  vrbii  Rigae  n  rite  determloaietur, 
■  Krafikikomus  aequalcs  capcre  debuiffet  altitudines  fixa^ 
rqm  in  vtraque  Meridiani  parte;  hoc  vero  adronoipo- 
rurn  artificio  negledo ,  altitudines  Solis  in  f  aitc  Meri- 
diani  auQrali  obferuatas ,  cum  altitudinibus  fixarum  fere 
aequaiibus,  in  {urte  Meridiani  boreali,  fiue  iufta  Folum 
captis,  comparare  cogimur. 

Obferuationes  itaqne,  quae  inflituto  nollro  maxi* 
me  accommodae  videntur)  fiint  altitudo  meridiana  ap- 
parens  marginis  Solis  borealis  obferuata  d.  8.  OA.  i75<>* 
rr  23*.  14^  20"'  et  altitudo  meridiana  apparena  f  Vrtoe 
maioris  eodem  inftrumento  infra  Pohim  (^iuatad.  is. 
Odobr.  1750.  =2  3*.  7^.0'''.     Pofita  obliquitate  EcU- 
pticae  tempore  obferuationum  r=23*.<tg''.30''''y  et  dif^ 
ferentiaMeridianorum  interPdrifiosetRigam  =x^25^i5^-^, 
inueni  declinationem  centri  Solis  piomeridied  8.  Oft. 
rz:io*.i'.  16'/' A.      Declinatio   vero  f  Vrfae  taaiom 
fec.  Catal.  CI.  de  la  CaiUe  eft  rr  56*.  1.^.35''  bor. 
Ad    arcum    igitur   Meridiani  apparentem ,  limbo  SoUs 
boreali  et  f   Vrfae  maioris  interceptum ,  ioueniradum, 
diftantiam    apparentem  limbi  Solis  borealis  et  f  Vrlae 
maioris   t    Polo    Aequatoris  boreo  in  voam  fnmmam 
ciQlIigamus  necefle  eft :  diftantia  autem  ceotri  Solis  yen. 
a    Polo    Aequatoris   boreo  efl:  rrico*.  i^itfl'',  quo- 
circa    erit    difiantia    vera    limbi    Solis  b(vealis  a  Polo 
Aequatoris  boreo  rrp9*.45^7i^^,  eiusdemqne    diilao* 
tia  appaceni  =99*.  43^.0'''',  pofita  nimirum  refradiooe 
z=.%^.i6^*  et  Parall.  Solis  in  altitud.    =9^^.     Simili 

modo 
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Buxlo  prodibit  diftantia  ▼oa  ^  Vrlae  maipris  t  Pob 
Aequatoiis  boreo  =3  3*.  45^25''^  eiusdemque  diAantifl 
i^pareas,  propter  refiadionem  2'.  17'''',  =  33*^3''.  8"; 
arcus  ig^tur  Meridiani  apparens  inter  fimbum  Solis  bo- 
reaiem  et  ^  Vrfie  maioris  zzi$i*.z6^,S^^,  Eundem 
iam  Meridiani  anrum  ex  obferuationibas  fiipnl  rda^ 
iouenimus  ==i33*.3S^.4X)'^,  quo  cum  antecedeoti  com* 
paratOy  habebimus  duplnm  erroris  quadcantis  r=  12^.3»^'' 
ideaque  firaplicem  quadrantis  errorem  circa  23.  altitnd. 
gradum  :=:6\i6^^  ad  altitudines  obleruatai  addcndnm* 

Errore  quadrantis  citca  fiipta  didom  diuiSooii 
pnndum  ftabilito.»  ficiii  negotio  ex  iisdera  obfeniaiia* 
nibus  veram  "^Mi  Rigie  latitudinem  fBefHBOid  modd 
affigoare  pofiumns: 

Altitndo  merid.  app.  limbi  O>,bor.  r=  23*.  14^  so<^ 

Etror  qnadr.  =-H    6.  16 

Altit.  mer.  app.  errore  quadr.  corr.  =r  23*.  20'.  36'^ 
Refta<a.  et  PanL  =   —   a.    7J 

Altit.  merld.  limbi  Glis  bor.  vera  =:23*.i8'.28i'' 

iDiameterO:^  —  ^6.    9 

Altitud.  merid.  vera  centri  Olis  =23*.  ^^.19*/^ 
Dedinatio  centri  Oii^  =^  xo.     i.  itfj  A. 

Aldtudo  Aequatoris  vera  =33*.  3^.  S^^^^jhinc 

Eleuatio  Poli  Rigae    =:  56*.  56^.  24'''. 

Eodem  modo  elenatio  Foli  ex  alteia  obleniatio* 
ne  Aellae  ^  Vrfae  maioris  deduci  poteft.  Multo  veio 
accucatius  defiairi  poflet  eleuario  Poli|  fi  Mrafilmltowius 

K  k  1e   3  aeqna- 
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'Siequsfles  bbferaaffec  fixarum  notatiiliorutn  ffkitadiaes  me^ 
■lidianas   boream    auftrumqae    verfus.       Latitado    vrWi 
tRig^e   ia    Mappa    gepgr.    Acad.  cft  r=5**.5ii''  ck- 
Citer. 

Latit3udinis  vrbis  Reualiae  determinatio, 

Latitudiaem    vrbis  >  Reualiae    confimili  roodo  ex 
•cbferuadonibus  fixarnm,  a  Krafilmkmvio  ibi  liabitis ,  dcfi- 
iiite    conatus    fam.    Hunc  in  finem  adhibui  altitudiaem 
meridianam  apparentem  ftellae  Rigel ,  obreroatam   R«« 
valiae  d.  t$.  lau..  i75i  =  «i*.5»'.a®''»  itemqae  al- 
4itadioem    «ppacentem<  meridiaaam  y.  Draconis  d.  nu 
J)UL..  I:75<...  eod^  oipQO  inuentam  =£o".53^.5'''< 
^  DecUnatio  ftdlae  Rigel,  fec.  meas  oUenucionefi  VanSn 
iiabitas,pro  tempore  obferuftcionis  eft  ^%*.%o'.z%" k» 
^^  Declioatio  autem  y  Dracoais  (ec.  obferaatiooes'Cel* 
Aftionomi    Anglicani    BemJH    mecam    commaaiatas 
r=5i*.3i''.ai"' boir.  pofita  eleuatioae  Poli  Obferaatoifi 
*<»renowiccofis. 'rr^i*.  ad^so'''.      Hifce    pofitis  ,    »it 
<liftah'tia    Yera    ikllae    Rigel   a   Polo  Aeqtiacocis  boreo 
=  98*.  30''.^3''''}  -eiusdemqoe  diftantia  applreos  proptec 
ifefirad.    =98'.fl»^7^''.       Eodem    modo    reperimos 
^iiftantiam  veram  y  Draconis   a  Polo  'boreo    Aeqaat. 
rr  3  8*.  «8^39^''  eiusdemque  diftantiam   tipparentem   a 
Poio  ==  38*. 2<$^ ^''^     Arcus  itaque  Meridiaai  appareos 
ioter  Rigel .«  y  Dxaconis  «rit=:  136*.  54.^14.'".    Se- 
cuadum   obferuationes  fiipra  reiatas  vero  eiusdem  arcas 
iBcnfupa  cft  =:i3'/'.8''.  35''*',  ita  vt    erroiis    qaadraotu 
iduplum  fit  =r  14^. ti'^    errorque    eiosdem    inftrameod 
liiDpteK  szj^,io'/^  ad  altttadioes  obieniaCi^  addendas; 
..  qua 


fd»  liuientQ^,   tldiad»  Poti   Reualiae   leqpenti  «lcula 
(iefiaitur: 

Aldtado  OKrid.  app;^  Rigel  =  2 x^.  5«^  20^*^ 
'  Etrof  qpadr.  =:  -4-    7.  ip|, 

Altit  mer.  corr.  =:2a*.   5^30!^^'' 
Refr.  =  —    2.  25 


Altit.  naerid.  T€ra=:2A*.   3''.   5'J/ 
Declioado  ftellae  =   8»  30.  3^2^  A. 

Alritoda  Aeqoat.  =:  30*.  3  3 ^  3  8 ^^  Tcfi 
Ekuario  Poli  Reualiae  =5 9*.  26'.  22^^. 
In  Mappa  geogr.  Acadenniae  huius  Trbis  ladtud» 

*  Inueffigatio    declihatibms  ffelTae  KT- 

gel  ex  obferuationibus^  quas  quadranc^ 

te  2  ped;  radio  in  ObferuatoriaRegia 

Parifiho  inilitui^ 

«748^.  ft;  n.  Ad  kiniea  ciepufculi  et  diei< 

4.  Mart.  aitit  naerid.  app.  flellae  Rigel  =: 3 2*1  ^r^  s<^,  31 

7;  Martb        -        •        ..        -       3ru  41.  4.    o^ 

a5.  Mart.        •        >        .        .•        32;  41.  o.    8ii 

Error   tiuius  quadrantis,  ex  Ttraqne  Terificarione 
(arca>  horiTontem  et  Terticem  inftituta  dednAu»^  ^equatut 
20^' ab.altitudinibus  ob(eruatis  fubtnihendis;      Habehimu»» 
igitut  altimd.  merid.  ftellaa  Rigel,  errore  quadrantis  efif 
lefxadioae  correiSam ,,  Tt  fequito^: 

4i  4h 


44«         POSITIONES    INSIGimRf^li 

d.  4.  Martfl      rr3a^39<s''.t 
7.  Mait.  -   -  32.  39-  4«   o 
z5.  Mart,  -    -  32.  391.  o.  8* 
Aberratio   ftellae  Rigel  ia  <klcliiiat.  d.  4.  Mart. 
eft  =!</'. a,  d.  7  Mart,  =:io'^.3  «t  d.   16  Mart. 
=  xo''''.  4  auftruni  Terfus.     Quantitates  has  ad  altitud. 
merid.  fupta  notatam  addendo»  inueniemus  altit   mcrid. 
Rigcl  errore  quadrantis ,  refradionc  et  aberratiooe  cor- 
redtam , 

d.  4   Mart.     =^s-*.Z9^»ii'^'5 
7.  Mart.  -  -  3»'  39   i4«    3 
16.  Mart.  -  -  32'  39   "•    *j  h»nc 

Media  alt.  mer.  vera  Rigel  zz  32°.  3 9''  1 3'  '•• 

Ekuationem  Poli  Obferuatorii  Reg.  Parif.  eodem 
in(h:umento  accuratKTtme  inueoi  n:  4&''.  50'.  x  4'''' ,  Guc 
altit.  Aequat.  —  4i*.9^4<J''',  cx  qua  faciii  negbtio 
flttit  decJinatio  vcra  (lellac  Rigel  ad  initium  meuf. 
Mart:  1748.  ^S^.^o^^^^^Auftr.  Corredio  declinat. 
huius  (lellae  a  nutatione  axis  telluris  produda,  aequatur 
Y^'^  add.   ita  vt  eius  declinat.  media    ad  init.   inenf. 

;Mart.  fit  rrS^.^o^^o^^.S  A.  fiue  declinat.  media  ftel- 
lae  Rigel  ad  initium  An.  X748.  ::=  8*.  30^.41  ^^<f  A. 

Variatio  declinationis  (ieliae  Rigel  annua  cum  fit  5  ^\ 
habebimus  declinationem  huius  (lellae  mediam  ad  19. 
lan.  ft.  V.  1751.  redudam  zzrS^.^o^ad^^a.  A.  Aber- 
ratio  in  declinat.  tunc  temporis  eratr~7'^3  auftruro 
Terfus   et    ccrredio   declinat.    ob    nutat.    axis  telluris 

':zzo^^.6  fubtr.  quocirca  erit  dedinatio  ftellae  Rigel  ap- 
parens  ad  19  lan.  ft.  t.  X75i.rcduda  =  8*. 30^.33 ^^A. 


\RyS.SJAE.    lOCORrM:..:        4^ 

^*  Inueftjgatio    declinationis  ftellae   -v 

Draconis  ex  obfejruationibiis  Cel.  Beiiifii 

ijn  .QbferMatprlo  Regio  Crenowiceafi;^ 

feftore  8.  pedum  radio 

peiadlis. 

i748.Aug.^.Limbor^&orisOrkDt.rpe(fl  dift.y  Drsc.-  - 

a  wticero\3''.  s^^TJkit. 
••  Aug.l|.Unibofe<a.Ocdd.(ped.; -o*.a^.a7<  Jveff. 
Aberratio  declioat.  flellae  y  Drac.  d.  /^.  Aug.  aequa- 
tur  i<S' .  I,  et  d.  ||.  Aug.  i7''.7  boream  verfus.  Diftan- 
tia  igitur  huius  ftellae  a  vcnice  Obfeniat.  Grcnowicen- 
(iG^  abecratipiie  cprredat  erit : . 

d,  iV  Aug.  =  o».  a^  4.^/'.  51 
d,if  Aug.=o°.3^   p^-^.ahinc 

Vera  y  Dtaconis a  vert?cc  diftantia  zr  d*.  2^.  59'''.  i 

Eleuatio  Poli  Obfeniatorii  Crenowicenfis  ponittit 
rr  51*.  48'.  30",  ex  qua  porro  deducinnus  declinatio* 
nem  veram  ftelhe  y  Draconis  circa  tempus  fupra  no* 
tatum  =  5 1*.  3 1''.  ap'^'  i  •  bor.  Corredlio  praeterea  dc- 
clioationis  huius  ftellae ,  a  nutatione  axis  telluris  pro- 
diida  ,  tunc  temporis  erat  1:^:5'''.  7  add^  ideoque  decli* 
natio  y  Draconis  media  ad  initium  anni  17^1.8. 
r=:5i**.  ai^aS^^.+  bor.  habita  nimirum  variationis  da* 
clinac.  huius  ftellae  ob  praeceffionem  aequinodiorum 
mediam  ratione. 

Ad    declinatiooem  iam  apparentem  y   Draconis 
pro  tempore  obfeiuationis  Reualienfis  inueniendum ,  ha 
ToiD,VIII.Nou.Comni.  Lll  bemus 


4f»       T03J1W3$E$   ^SSECS^SflQSOr 

beiBis  larkiaQBeBei  declinat  huius^  £lbllao  nwduun^  I» 
teniallo'  tempMiS'  inter  oUeoMtioaem  Renalienfem  et 
epoGham  liipra  notatam  Kfpoadeiitem  tif^*  5^  fiibt&  Cqiv 
aedioBem  dec]iiiatiotiis>  huius^  flellae  ob^  nutattooem  axis> 
tellutis  =zi^^,/^  add.  et  abeiratioQem  in-  dediaat.  tena* 
forl  obferuationiS'  conuenienteBi  r^x^^''.^-  aulbuin  veiv 
fiis ,  hinc  dedinat.  y^  Dtaconi»  appaceoL  ad  aix  laib 
ft..  ib  XT^.*,  =:  ii^i  3#i''.  aa'';  1.7  boce 

DetemijQdtib  kui^ta^n&^  lodL  Tkagec- 
Qrt  ad>  orami  maritimaia  lQfula& 
DagliQ  ocdfdei^alem  G.tL 

^ia-  KnaJInilmmu-   eodem  in.  itinere  nonnolla» 

qooque  ohfenMuit  in  Infula  Dag|io ,.  iir>  leeo  Qage» 

€>rt  ^.  primi?  SateHitis  Iouis«  immerfibnefr ,   non  aiieouau 

tfft  videtur.  at  no(h»  inflitnto,  &l  memoiati&obfeniatiow 

^iibus  loci  .Dagsc-Oft  lengitudaem  me^odo  in  dete^ 

,  pjinatiQne    longitudinis   Yibi»   Rig^e   expofia   eniere;, 

^pDiereram  c^im  iipmerTieBeS'  Satellitum  ad  boccc  neg^ 

iaum  niagi.fr  adhuct  multo^  quam  emeriiQnes,  Gnt  accomr 

modatae^. 

Ajl  tTSQ.d:  2EK.M  ff;  t..  islK  ^/:  7f '  tempore  Teioao»- 
"^^•/f/t.  ourate.  obftroaBi 

feit' inloco  Da* 
ger  Ortitnme»- 
fiO'  primir&itelii^' 
tisloais  tubo  i& 
ledi. 


«<5*.Atf.''4+*'.  tcmp.  vero  im* 
fnerfio  haecxon» 
tigit  Parirris  iec 
Tab.  Vywg. 


iK  1 8'%  »3''  Differefitia  Mcr » 
Parifios  inter  et 
locum  ^Daget- 
Ort. 

%  .... 

AB.i^50.d,i«.Aag.ft.«T.io*.  ^. «3^^ temp.  wto  i)b«i 
.  ,         */      /^A-  ...  feruabaiEittibidem 

iminerfio   prunl 

Satellitislouis  ttK 

-!box€.ped.coelo 

■    ■    -■  grate  fe(efio,vei»*i 

te  Mteia  vehcr' 

tneBte* 

<     ;t.  4^.1^   tej;npt.?f«0:.ina« 

-     ,     .     .       mei^e  haoc  coa» 

•      -  .     -  .     .     ,  tigji  Par^fiis  ijf^ 

Tab.  VP^ar^eni, 

iKi »'.  5"  Oitfercniia  Mer. 

Aii.n50.d.^.Seipt.ft.¥.«5^  "S^^^S^  temp.  Vero  atct 

'     <r"  /'^'^-     *         ''      *ratiffime  •obfer- 
^  ■   •    '  '      ■   vata  fuit  ibidem 

immerfio    primi 

x^.  ped. 
L  1 1  A  14^ 


I 


'  V,. 


^5fa        FOBJTIO?^ES    iNStGNlORf^ 

X4-*-35'.  ^'"'tefnp.  vcro  im- 
merfio  haficcoo- 
tigit  Parinis  kc, 
Tab.  frof^. 


•    ■    r*.i8^26''Diff  Mcridian. 

Diffeventia  Meridiaoorum  rgitor  media  iotcr  Ririfios  et 
]ocum  Dag.errO(t  erit  =  i^  18'  20"*,  et  longitudo  loci 
Dager-Ort  =^  39**  3  5^-  SeruDdum  Mappam  gjBogjr. 
Acad^mi;^  huius  loci  .lon^pdo^eft  =1.39*  2;6^ 

Determinatio  latitudinis  loci 
Dager-Ort. 

'  V.  EfeiiaiiDnekn  Poli  bmufr  bci»  ex  aeqoaSbn  £xa* 

lum/altitiidinibii^  meridianis  boream  at(^  ayflniBi  let* 

foscaptis,  fic  determinare  adnifiis  (um: 

D.30  lul.  17  50 .  Krafilnikm  qjoadiante  a^  ped  ladio  obfinr. 

ilLltitudifieVn  iiierid.  app.  Lucidae  Aqfulae =39*  25»  ^&^^ 
'd.-  «a."  Inlii     -     -     -     -    -    -     =3>  «5«  57 

d.  2S..  lulii    •     •    •    •    -    .     —39.26»    7 

Altit  merid.  app.  media*  Aquibe     zia^^^a^^  5$^' 
Eodem  innmmento  fequeores  cepit  ia  pacte  Me> 
flidiani  boreali  altit^tn^  meridianas  k  Diacoiii& : 
. .  d.  a  1 , '  lui.  1 7^6.  ::r  40"^  t V.  ao** 

3.  Aug.  •  -  -  =H^o.  14.    $ 
5.  Aug.  -   .  =40.  14.  ao 

J&k  taeAk.  i^p.  media  h  DracoBii=::40°. i^\i$*\ 

•%  '  r;  I  .\*  Dedi- 


I 


)^rSSIAE  tOCGKVM.  45^ 

Dedinado  a  Aquiiae  tempoie  obferaatioouin  ^ 
pra  relatatum  eft  =  8*.  1 3^  5a^^  Bor.    Dedinatb  to> 
10  K- Diacpiiis  x:7i^9'.55^^Bor.     Diftantia   itaque- 
Tera  a  Aquilae  a  Polo  Aeqoat.  boreo  erit  z:  8 1*.  4^' .  y^ 
eiifrdeinque   diftantia  apparens   ab    ante    dido    Fok»- 
=:8i".44.^5<S^^    Simili  modo  prodit  diftantia  Toa  k 
Draconis  a   Polo  Aequat.  boieo  iaja^^so^^^^^eiu*» 
demque  di(bnda  af^iaiens  =  i  &".  4&A  5<{^^    Arcus  igjU; 
tur    Meridianf  apparens  interiedus  r:  106^.33^54'''';- 
cnm  Tero  Idem  aicus  ez  altitudinum  mend.  obTeruata^ 
nuD    complemento    prodit    =:ioo*.  xp^.^o^'^   morit 
qoadranti»  dupkim  erit^m^f  s^^y    fioc  enor  fiinpks 
ab  altinidinibiB  obfeiuatis  (obtraheodus  =:'7^.i^^. 

PoH  ig^tur  eleuatioiiein  fiqiienti  iadi'  latiboe  eniei» 
Kcct: 

Altimdo  meiidiaoa  app.  a.  Aquihe  ^i9'^S'$%^ 

Error.  qoadtaotit  r=  —     7.    z 

Attit.  inerk}.  app.  enore  quadr.  coir.  =r  Z*^.^^^'S^' 

Refir.    s=  —    li  ii 


Altitiido  aierid.   Tera   a.  Ajquilae  zz-ZSf**  1 7'*4^^' 
DediD.  ^.  (teltae    =:  8. 13  5S 


Altitudo  AeqnJtori»  =t3i-:  ^'.^©'''fin* 
EleoatiQPoIi  Ioci,Dager  Oit    -   -  ^5^*  .5(5''.  10". 

Vtf  de*  ktitadine  huius  loct  euidentlus  conflaret, 
fimilem  calculum  aequales  Solis  ac  fixae  a  Vrfie  maio* 
lis     alt;itttdiiie&  .meridianas   adhibeodo   feqoeoti    modo 

ioftitiii^' 

tlls  D.  zo. 


45*      TOsmmEs  mstomoRrM 

J>.  10  Sepc.    «750.   ^afihdkmj   akero   iodrumenlo 
3«  p«d.  fradiotobferuauit  ia  loro  ^jger-Ort  altitudmcm- 
flpparepteni  meri^ianap  Uipbi  Solis  bofe:ilK>=:3i'*.5S'.io'*, 
«odenH^ue  'dijB  aljcic*  app.  meiid.  «  Vxfiie  iuaiui:]»  jufia 

JDeclinatio  ^centri  Sofis  pfo  meridie  d.  xo.  Sepc. 
fiofita  difl^reada  Merid.  ineer  Di^er  .Orc  ec  Fitrifiuc 
r^i*.4Bf.,ftp",  ,-€1 .  obiiqpitate  eclif»ttcaewft3°«28'-3o"f 
«rit  =:p''.4X'^.  54/^  bor.  Decliaatio  vcro  «  Vclae  ma. 
ioils  [ecundum  CatalQguni.  Cel.  4eif(  Ca^Ue  =^^3^5^.5 2''. 
nifliintia  igitur  ▼«»  ■cqito  Solis  a  Polo  AeqaaGon»  bo- 
feo  erit.  :^.$^^  i&^.^'''  eii|Sidein^ue  dHlaiuia  appaicD» 
ziSsi*.  li^''.^!^^;  pofita  kaqoe  i  diamerro  Solis  zzi6^.i^\ 
^todibti  diffaiida  app.  i^br  SbJis  bor.  a  Polo  Aeqoat. 
ixNreo.  =r  S9*.  0'.  40'^  Diftantia  vero  appareos  ct  Vc- 
&e  Ruibris  id>  .eodem  Pde  *^  habtta  fitus  iiuius  fteHae 
anfra  Pdlunr  ratione  ,  eft  zr  a<S*.  52^.  34".  Aici» 
propte^ef"  <^ar|Biis  Atejridiani  loter  liiabum  Sofis  borea- 
lem  et]<iyr&e  atai.  infra  Poluin  erit  =115*.$  3^*  14"^ 
«iusdem  kco  sicus  meatura  ex  oUeruatis  altitud.  merid. 
«licitur  n  x.i6^;  3'.  $0^,  VRde  duf^um  erroris  quadcaa* 
tis  ==  i6^  3^5^  fine  error  quadrantis  fimplex  jid  ald« 
tqdinesl  obferiiatas  addeadus  ^  s^»  ^  8^« 

AUit.jner.  app.*^ Vriaemai.iirfraPolumc:^  i*  5  8'.  o". 

fioxir  qtfadi:.  --4-    s-  »8 

3*      3.  »* 

•  '■••■'^•-       -      -    Refr.  ='•-•  1.34     •■• 


a 


•  ♦  ■*> 


iu^ 


Decima^  fliellafi  =^3.     5.  $» 

Altituda  Aequatoriy  =31°:   4'.  s^^ffue 
Eleuaria  ^)fi       =  5  s^:  5 s'*. 5*»''. 

Qus  emn  iupni>  inuetita  eompatata ,  lntltudo  Ibci 
Dagpr-Ott  Tidetor  efle  =  5  &^  5(^^.0^.  SecuudQii» 
Mappam    gPPgr-^    Aeadeiaiae  huiua   loci  ladtuda  eft 

Determaimtio  latitudkiis  vrbis  Naruac» 

Knfilnikovoim  'm  itiiier&  Reualia  Petropt^o*  pai>> 
ca»  habuit  Nafuae  obliiruadofie» ,  akitudiDes  nimiRiii» 
cepit  meridlaQafr  fixarait^  noanullaniai  qpadiante-.sj.pedL 
ladiO',  ez  quibu»,  quentum  potero',.  aecurate  huinscr 
'vrbis  kcitudinem  feqiienti<  latione  definire  eonaboe;. 
Ad  hoG  io(Ututum  siaxime  idoneae  videhtue  aTtitudinesi 
■neridianae  Syirii'  ee  Lucidae  io;  cauda  Qrgni  ^  Sirii  altii». 
■lerid.  app*  obfemata  eft:  =r  t^~  x^^.^s/^,  Luddae  yo^ 
BO'  in-  cauda  Cygni'  aftitudi  app.  moid..  inft^'  Pbloi0 
ms;^  49*.20^.  Secuadum.  obieraacibnea  Celi  ^^ 
Monmer  decllnatio'  Sirh  ad  tempus  obfeiuataoni»  feduAa^ 
«ft  =  i6*'.x3^-32.^A.  Eucidae  autem' Cj^^decUoado» 
=r  44°:  24^.  a'^  Bor,  HSice  admiffi»  ^  «sit^  diflantia  *«•- 
sa:  Sirii  a.  Poio  Aequar.  ijore»  zn.  co^.  «:&'.  $2^^  eio$« 
demque  fteH^e  dHlanda  appanen»  ^  habita,  aldtodinis  oh« 
fetoa^e  zaconey.  m^xiod.M^^i^s'^;  Simill  modo  pr»^ 
dibit  diffitnda  apparens  Lueidae  int  cauda>  Cjgnr  a.  Vdk» 
Ae/,uat.  boreo)  3:45*  32^1";  harom.  ftiitmia  fiftet  ai»- 
«001.  Meridiani.  aj^eatem-  imq&.3iniim  ct.Lucidaiin 

CjRgpi 


^ 
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Cygni  =i5i'.5i'43">qin  oWcnMtusibitrx^  i*.55\55'', 
Erroris  itaque  qoadiaoti»  duplom  erit  ==4^11^,  fioe 
Citor  fimplex  ad  altttudines obfematasaddeadus rt^.tf^''. 

Aldt.  merid.  app.  Sirii  = ; I4".X4'.45 '' 
Error  quadr.     =  ^-   a.    ^ 

•  14. 16,  51 

Refr.       =  -^     3-  50 


iUtit.  merid.  vera  Sirii  =r  i4*->3'-  *" 
Deciia.Siriiattlhr.  =:x5.  93.  31 


Altitudo  Aeqoatoris  .     =:  ao^sC^.as"    fwc. 
Eleuatio  Poli  Naniae    =  ^p*'.!^'.»?". 

lo  Mappa  geogr.  Acodemiae  huius  vrbis  latitndo 
«ft  =:59*'3»'- 

Inueftigatio   pofitionum  locorum  non- 

nullorum>  per  quos  iter  habuit 

Io/:N$c.  de  risk. 

Determinatio  latitudinis   vrbis  Berefow* 

Varias  mnkasqne  qiiidem  iofliniit  DeThlms  Be- 
-fefooii  obfematioDes ,  nullas  tameo  cepit  altitodioes  fi- 
deium  aequales  Aoftrum  Boreamque  Teribs ,  ex  (piibas 
inftrumenri  erroces  accurate  definiri  poflent.  Boream 
Terfiis  enim  nuUam  psaeter  PoUucem  obferuauit  fixam) 
cnius  i^tur  altitudines  meridianas  cum  altitudinibus  me« 
tidianis  Arduri,  ad  latinidinem  huius  Tibis  determinatt* 
^bm,  compaxaie  cqginiur.     Bb  quidem  Bereibuii  io- 

Tcfii. 


fe^!jg;au%  iv  Tfsliiis  erroxem  qoadfantis  circa  hbrizon- 
tem  per  iflueffionein  huios  orgatii^  nimirum  d.  12. 
Maii  1740,  vbi  error  qnadrands  circa  horizontem  erat 
zzS^.Vj^^  ad  attitudinies  obreniatas  addend.  et  d.  24. 
JMafi  ,  exiftetlte  tunc  errore  okgani  •ciica  iiork.  -5'.  a" 
idd.  Errotem  vero  quadrantis  circa  Zcaith  il)o  raltem 
lempore  doq  determinauit.  Quam  ob  caufam  conful- 
cum  vifiim  eft ,  inftnimenti  erroiem  latitudineuique  iocl 
fimul  lequienti  nuxlo  eru^ 

Akitadt)  tattii,  app.  Pcdails  infra  Po^im 

«740. 4.    3 .  Maii  ft.  n.  c=  ^ A45'. 30^ 
d.    7.  Maii  -  -  -    61.  45.    o 
6.  x.t>.  Maii  -  -  •   €1,  45,    o 

23edtt%|t.all.ilier.app.Pcl.4d  idtempus  =.  61".^^^.  xo^* 

Refr.    =-  s.% 

A1til.iiiaJd. «UenittaPolar.f^fraa. coir.  r£4$x°.44^ 42^'' 

Akitudo   meful.   app.  Apfhm 

<740.4. 14-  Maii  ft,  n.  =  46^.  3 1'.  li" 
15.  Maii  -  -  -«  -46:.  31.  30 
«4.  Maii-  «  >  -  4<f.  32.  xo 

ItoSa  jtftkndo  inerid.  ai^.  Ar^    =:  jy6\  3  i^.  3  &^ 

Rcfr.       =  —  51 

Aidt.  merid.  dUemata  Afduriiefr.«oir.=:4^.3o'.47^^. 

fiilce  pofitis,  decUnatioaem   apparentem   Polaris 

ad  tetnpos  fupra  notatum  fic  definire  conatus  Itim.  £x 

obferuationibus  quas  Parifi»  habui »   deduxi  declinatio- 

Toai.VIlI.Noii.<3QBua«  HLmm  . 


45«       POSITIONES    INSlGmORyM 

aein  mediam  (lellae  Polaris  ad  ioicinm  An.  174«* 
nSv^^.s^^sA^^  M(Xus  Polaris  annuos  in  deciinat. 
cnm  fit  1=19''.  37"' ,  erit~  dedinatio  Polaris  mediay 
ad  tempus  obleruationum  Beiefooii  habitarom  reduda 
r=:  87*.  54'.  52i^.  Propter  nutadooem  axis  telluris  iub« 
trahenda  funt  9^*  ft  obtineattff  declinatio  Polaris  vera 
r=87°.54'.43r.  Aberrati»  hoius  ftellae  in  dedibat. 
tonc  temporis  erat  =13"  aoftram  Terfos,  ita  n  eios 
deciinatio  apparens,  ad  tempos  fopra  memoratum  ,  fit 
^if^.S^.ZoJ^  bor.  Declinatio  Arduri  ad  idem  tem- 
pus  ex  catalogo  Cdtb.Jt  Momier  prodk  ziao^ss^dl^bor. 

Hinc  complem.  declio.  app  Ardhui      =r  tfp*.  26*.  s^T 
Compl.  declia.  app.  Folaris  =    s.     5.  25^ 

AccosM^.  inter  ArAomm  et  Po* 

larem  tofia  Polom 
Compi.  aitit.  merid.  obleroatae  Po- 

Jaris  Jofi^  Polum,  refir.  corr.     - 
Complem.  alt.  merid.  Ardori  ob« 

ieruat.  refi:.  corr. 

ArcosMerid.  obftroatos  inter  Ar- 
^onun  et  Polarem  infia  Folom 


7»** 

.3»'. 

,  26* 

= 

aS^. 

-Sr 

i 

=^ 

43. 

«9. 

15 

= 

7t-. 
71. 

4+'. 

3«. 

3*- 

2tf 

ZI^ 

o'. 

12'. 

5- 

Erroris  qoadrantis  doplom  -        - 
3ioe  error  fimplex  ad  altititudioes 

obibuaias  addeodos       -       -       z=  <r.    2;* 

Erroie  qoadraotis  fic  iooento,    latitudo  Benifoail 
ouno  iam  ferc  negocio  definituc 

m- 


ISLVSSIAM    tOCOKVM.  45^ 

Altitudo  eoim  merid.  Polaiis  iofta  Fo- 

lum  ceft.  coneSa  ^Ci*./^'.^^^- 
Enoi  quadiantis  =  -H   <^.    2« 


r 


'Altit.  raerid.  Polaiis  Teia   ::z.6\*.so\/^' 
Diflantia  app.  Folaiis^a  Polo  Aequat.  =  2.    5.  £9« 

Elcuatio  FoB  Teia  Beicfouii  ^6^* .^6^1^ 

Huius  k)d .  htitiido  (atis ,  aceniate .  io ,  ^ilsppa  geQgr.  Aoi> 
demiae  denOtata  eft  \  loDgitudo  Tero ,  quae  ex  obfer* 
▼arionibns  3ei«lbuii  habitis  accuiate  tdeduci  non  poteft, 
lecundum   Mappam  aequatur  .'8:^°.  2'. 

Determinatio     latitudinis    vijci 
,Samarowskoyx-Y,am. 

Hoc  in  Tico  (emel  tantum  in  traofitu  'OblemamC 
De  tlsiius  altitudinera  SoUs  ma:idianam,,ex.qua  qU99' 
tum  foteio  accuiate  Jatitudioem  dedaceie  modo  iequeii< 
ti  conabor. 

X740.d.  14.  lan.  ft.  n.  altitudo  merid. 

appar.  matg.  Soli»  bor.  zzsa^.s^^.sb" 
f^onaraus  eiroiem  quadr.  :^  +  5.  .0 


52.09.  30 
Refr.  «t  Parall."  =:-         34 


5»'  38.  $i5 
i  Diametet  SoUs    =  —  ^  5 .  49 


Altlt.  mcrid.  vera.centri Solis    =15 »,23'.  7" 
Foncpdo   long^tud.  ^us  -loci   r=-8<5f  et  obliiqoitate 

Mmm  a  £clipti* 


40»     Tcmioms  imiGmcfsrM. 

EcDpticac  =  23*.  a»'.  50**,  Mwni  «te^ 

dnai.  ceittriSQlis    rrss^iS^sa" 


AMc.  Aeqnat.   =29.   4.  Si-fiuo 
Ekmtio  Vbti  Tki  SsunasDWskay  Yain  =$0*  55^'. 

^ecundum  Mapp.  geogr.  Acad.  hmv&  loct  toogitado  eil 
==  B.6*  39'  et  latiwdo  :;^  tf «►•.  s^'- 

Determinatio    latitudinh    vici 
Demiaa&koy  -  YajHL 

De  rislkts  Samftcovskojr .  Yacn  ^o&&m,  «IBtutt» 
aem  maEglnis  Skolis  bcveali»  roaxbn^  p   w»   D»: 
Wianskoy  -  Yam  Eimari  adobcu»  efi  ,  eaiB()iie  ioiieiiK 
D   46:.  koii  ft.  »,  =  54'.  4'.  o* 
PQfito  erroie  qui^iiti&      =  +    5-  o    eijt 

ilMr.  flai^g»  O  bor.  isax.  eoiore 
*•    .  qoddr.corr.  :=  54*.  9*.  o* 

Rcfi»  et  PaiaH.  j=:  —        35 


54*    8'.*'/' 
SDiaffiCter  C^id  =r  <-  X5'4S 

AltSt.  iDSxam  jm  centri  G)lis  =  53*.5a*.3p' 
Tlofita  ioDg;  haias  vici  =:  87*.«  5*,  erk 

DecJuiatio  centri  Solia     =-  23.23.1  ^ideoqae 

Altittido  Aeqiat.      =:  30°  29'.  26"  in» 
Elewilio  PoK  rici  Demiaibkoy- Yafla  =  59*  3o'.34*. 
lin  Mappa  geogir.  Ac:kL  binis  loci   Imgkudo  ponitiB 
=;  »7*.  as^  ei  btitudo  =:  59%  3V. 

Dttcr- 


XrS^IAE    tOCOKVM.  4^1 

Determinatio  latitudinis  vrbis 

Tobolsk- 

£3nas  kfec  in  Ttbe  obferuauit  De  PbUiU  margimi 
Sdis  borealis  akitudiaes  mericyaiiasy  alteram  d.  5;.  luL 
ft.  B.  r54'.5**.3o",  alteram  d.  15.  Iul.=:55*.ft9*.o**, 
liac  Tero  iii  obferuatiooe  Teotns  Talde  erat  impedimen* 
co,  pauloque  ante  obferuailonem  ot^mator  Yttrum qna- 
dnat»  oiiiediiiuffi  fibbtum  feflituciat ;  qji  de  canla 
prior«m  oi>(eruationeai  «^  dPtewanandiim  ktitHdinea 
adhibM»  fttiu»  videtur. 

s  74^.  4  5  M  ft.n.  Ak.  maxima  «ppt. 

nwis.  O.  bor.  ==  54».  5  >*;  3  o* 

Poaam»  Tt  «n|M»eQoi«mq»idr.  =:-4-    5>  o 

Refi.  €t  Faiatt.  ==  --        3» 

54.5<5*5» 

SDiam.  O  =  —  ^S-  4S 


Al^  «Miii  nn  Cetlfi  OUs  ==54. 4.1.  xo 

Mte  Joi9t.  hnna  Tibis  =:  85^  5<^9 

ccic  dediQ.  Centri  O  z=i».  47.  5tf  borr 

Altit.  Aeqnat.  ^rsx^^s/x^^^iiaek' 
EtiiiatiQ  m  Tm  Tifais  Tobol4i  ^st''.  ^'.4^ 

Ahen  autem  obferuatio  ,  qnantom  a  piaeccdcnli 
fiffeiat»  lA  feqiieiKi  calculo  elncebit. 

Mmmd  t         *740! 


4ff«         rOSmONES    tNSlGNIOtSFM 

1740.  d.  15.  lul.  ft.  n.  Altit.  nwrid. 

app.  marg.  O  bor.  =53**9.  o* 
Enoi  quaidr.  =  -4>    5.    o 

53«  34.    o 
Rcfr.  ct  Par.  =r  —        34. 


53.  33.  2^ 
iTXam,  O  3:  —  15.49 


Alt.  mcrid.  Tcni  Ccntri  O  ^Sd''»?'.^?'* 

Dedin.  Ccntri  O  =21.  ^i.  11  bor.' 

Alt.  Acquat.  =zii*.jy5'.&6'^&» 
Ecuatio  Poli  Yeja  Tibis  ^Tobolsk  =58'.i3'.34*. 

In  Mappa  geogr.  Acad.  Tibis  Tobohk  long^tndL 
pooitar  r=850.54',  eiusderaque  ktit.  £=5  8*.  7*. 

Determinatio   longitu^inis   atque  lati- 

tudinis  vici  Nowo-Vfolie  itemque 

vici  Weretia. 

Vnicain  tantum  hoc  io  itineiie  ritc  ob^eiuaie  po^: 
txAt  De  Plslius  ^cMpGa  SateU.  louis ,  immerfionan 
«limiram  primi  Satellitis  in  irico  Nowo -Viblie  vifem , 
cx  qua  accurate  iads  huius  loci  longitudinem  mpdo  ie- 
quenri  dcdnxii  • 

i740.d. a. Scpt. ft.  n. 1 5*.  5*.  i a^  temp.  Ycto  &tis  bene 

obferuata  fiit  in  No« 
wo-Violie  immeiGo 
primi  Sat.  louis. 

£adeiD 


Eadem  imnaerfio  (ecaaduin  Tabulas  Wargera, 
cOQtigit  PetropoU  d.  a.  Sept.  13*.  19. 51".  Circa  id 
Teco  tempas  calculus  ex  Tabulis  yyar^ent.  30^  circi- 
ter  citias  quam  ob&iuatio  incidiife  Tidetur  \  addendo 
igitur  30''  ad  teropas  immerfionis  fiipra  inaentum,  pro- 
dibit  imraerfio  primi  Satellitis  louis  vera  Petropoli 
X3^.  Ao'  20"*.  Difierentia  'itaqoe  Mendianorum  eric 
fecuadum  hanc  obfertuitioaem  z:zx^.^:,sz*  fiue  loa* 
gitudo  Tid  Nowo-Vfolie  =174.1*.  13^  Qi^  cogoita  , 
latitodinem  quoq|ie  huius  Iqci  6X  ot)leruationU>us  Di 
risUi  eiucre  iuuat* 

Hunc  in  finem  ca  Ttat  altitnditie  merid.  Soli^, 
<pun  M  d)reruauic  De  Plslhu  quAd»acc  noui»  fiU»inr 
flniAo  xecensqoe  iwnficaUk 

Inuenit  enim   d.'  12.  Sept.  ft.  n. 

Altit.  merid.  app.  marg.  O  bor.  =r34*.49'.3Gr 
EKior>quadr.  d.  xx.  Sept  ex  inuec' 

fioQe  quadr.  cicca  boriz.  inuencus  =  +  7*  zo 


Re&.  cc  RualL  =:  —    x.  7 


34-  55-33 
jBiam.  O  r=  —  15«  5P 

Ak.  mmd.  tcb.  centri  ©fe  =34.*». 39^34* 

Decliaacio  ceacri  Olis  =4.    3.  28  bor. 

Alc.  Aequstoris  =30«.  36*.   6" 
fioB  EkmtioPoU  TiciNowo.yrolie=:5y.23'.54^'« 

Vicoi 


4<f4     Fomiof^ES  iimsmottrM 

Vkas  qmdetn  liic  ^fowo^Vfelie  ih  Mflpps  geogr. 
Academiae  noa  occitrrit  9  de  dio  aucera  pago  Weretie 
8  Verftis  a  Nowo-Vfolie  auOrorieiitem  Terfns  drfba« 
te ,  cuiusqiie  locnm  fa  M appa  inueia  denotatum ,  xtxa. 
tioaem  fecic  De  /*  Ijflius  ia  yerificatione  quadtantii  cita 
horizontem  occupatus.  Ex  hac  igittu:  diftamia  et  po* 
&ione  Tid  Weretie,  refpeau  Tici  Nowo- Vr(^e,&cHi 
lam  flegotio  loogitudinem  ntcpie  latitndioero  eiasdem 
sffignare  pofliimus.  Ferado  enim  calculo,  inneni  dif> 
iferentiam  latitudinum  ^dd  Weretie  «c  Notro-Viblie 
m^.ia^,  difiecentiam  vero  longitud.  rra^.fta^.  La- 
tiMdo  itaqiie  Tici  Weretie  ecic  zz$$>\%i4  einsdemqB» 
longitudo  zr^+^iS^.aa^. 

Secnndum  Mappam  geogr.  Ack^.  \!^  \iid  U« 
titado  eft  =59*.2oi'  ec  Jongicodo  z=.*j^^,%^, 

Oeterminatio  loQgittiditiis  titqae  Mi- 
tiidinis  vici  Saigatka. 

fi?  f  IsUm  XDoiiet,  ticffin  Sa%atia  ab  t^  O- 
fia  Ibcnndam  lonj^dinem  diftare  circtcer  4**.  15"  or* 
tum  T^iiis:  Longitudinem  autem  Trbis  Ca&n  deflslim 
tpte  accnratiffiroe  determinanit  =66".  28%  ita  ft  Joa* 
Sttado  Tid  S^atlca  fic  =:7o».4.3^ 

Lda^dine  hac  vid  SaigatlEa  admli&y  ^utdoB 
lititiidiBeBi  ieqaeBd  olcido  defioiie  Tnkani^ 


>74«» 


RySSUE    LOCORVJU.  46$ 

I740.d.  23.  Sept.  ft.  n.  Altit.  inen4. 

app.  inarg.Obor.obC=:33«.  14.  o* 
Error  quadr.  ==  h-    7.  xo 

33.  21.  xo 
Refr.  ct  Par.  =:  —    i.  13 


33-  >9.  57 
l  Diam.  O  =::  —  x<J.    « 


Alt.  merid.  vera  ccotri  O  =33.    3.  55 

Deciin.  centri  O  =  o.  x  2.  50.  A 

Ak.  Aequatoris  n^s^KS^.^s^fiue 
Ekaatio  Foli  Tcra  vici  Saigatka  =r56».4-3'.i. 

SecuQdum  Mappam  geogr.  Academiae  hufus  loci 
longitudo  eft  m^a^ai^»  iatitudo  wto  =r57°.  xa',  in 
Tt  error  ia  longicudiae  ad  i.Gr.  46.  Min.  pr.  in 
latitudine  autem  ad  dimidium  Grad.  aflurgat.  Hinc 
guoque' pofitio  \ipi  Ouiae)  totiusque  legtonis  adiacentii» 
erit  coriigenda. 

Determinatio  longitudinis   et  latitudi- 
nis  vrbis  SarapuL 

Diftantiam  liuins  loci  recundum  longltudinem  » 
Saigatla  definiuit  De  Plsiius  30'  Aequat.  occidentero  ver« 
lus ,  fiue  eiubdem  longitudinem  =  70°.  x  n^'.  Latitudo 
autem  ex  lequenri  altitudiae  nieritfiana  Solis  accucate 
oblcruata  fiuit : 

Tom.  Vlll.  Nou.  Guiun.  N  a  n  i74>o. 


4tf€      FOsinovES.  msiamoRFM 

S740.  d,  24.  Sepc.  Alcit.  merid  app. 

marg   O  bor.  rras*.   7'.  o* 
Erroi  quadr.  zz  -f^   7.  10 


33.  14..  10 
Refi:.  et  Fsir.  r=  ->     i.  13 

33.  w.  57 
iDiam.  G  =  —  i^.    a 

Altit-  racrid.  vera  centri  O  ^:^»-  5^  55 

Declia.  ceotri  O  :=^  o.  36  20   A 

Aldt.  Aequatoris  =:33*  33   isGat 
Elenatio  Poli  vrbis  Sarapul  z:zs6\tL6^. 

In  Vappa  geogr.  Acad.  boias  loct  longitddo  po> 
Bitor  =:7ao.o',  eiusdemque  latitudo  =1:55*.  564'.  Error 
itaque  ia  longitudiue  zif.^^^  ia  latitudine  veco  =30'. 

Determinatio   longitudinis    atque  lati- 

tudinis    vici    Vft  -  Ykskoi ,    ad   ripam 

fluminis  KamaCa  e  regione  olUi 

fluminis  Yk  fiti. 

Cum  dififercntia  Meridianorum  ioter  Trbem  Ca- 
tiXk  et  vicum  Vft-Ykskoi  fecundum  De  PlsUm.Clt 
zzaf,  crit  longitudo  huius  vici  =:5p*.  13'.  Laritodo 
autem  ex  fequend  definitur  altitudioe  moidiaoa  Solis  in 
vici  Vft  Ybkoi  obferuau : 


KySSIAE    LOCORFM.  ^Sy 

1740.  d.  27.  Sept.  ft.  n.  Altit.  mer. 

app.  maig.  O  bor.  =  3  a*.  3 1'.  30'- 
Error  quadr.  poaitur  =  +    7.  10 

32.  38  40 
Refr.  ct  Par.  =  —     1. 14 

32.  37.  2<r 
zDiam.  G  =  —  itf.    3 

Altit.  merid.  vera  centri  O  =32.  21.  23 

Declia.  centri  O  =   i.  45  4^  A 

Altit.  Aequatoris  rr^^**.  S'.    9"  (iuo 
Eleuatio  Pbli  vcravici  Va-YltskQi   =::$$"  51'. 50". 

Vicus  hic  in  Mnppa  geogr.  Acad.  6lib  nomine  yo*- 
caeus  leko,  longitudinem  habens  sz^o^-^S^  latitudinem 
ZZ56».  24'.  Error  itaque  in  longitudine  z=:i^,^s^, 
ia  latitudine  =132^ 

Determinatio   longitudinis   atque  lati- 
tudinis  vici  Swinji  -  Gori,  ad  diftantiam 
2  Verft.  cis   oftium  fluminis  . 
Vjatkae  fiti. 

Difieientia  Meridianorum    inter  Vft^Ykskoi  et- 
Swinji-gori  aequatur  fecundum  Mappam  i^  30';  admiffa 
igitur  longitudine  vici  Vfi  -  Ykskoi  fupra  inuenta ,  erit 
loD^tudo  vici  Swinji-gori  rr  67^43'  circiter. 

Latitodo  huius  loci  ex  altitudine  meridiana  Lncidae 
Aquilae  a  Ug  l*lsUo  oblcruata  modo  (equenti  deducitun 

Noo  »  1749« 


ftfS         POSrTKiNES  lN3IGmORm 

1740.  d.  28-  Sept.  fkr  n.  Altit,  mer> 

app.  a  Aquilae  cr^a*.  30'.  1 5* 
Ersor  qioadmiuis  =^         7.  10 

4*-  37.  a$ 
Rcfr.  =:  —     »•3 

Altit.  merid  yeni  et  Aqurlae  =42.  3$.  aa 

DecUn.  a.Aquiiae  =:;    S.  12.  2S  boi: 

Aitit.  AeqoatcNas  =  34.  23:,  54  fiue 
Ekuatio  Poli  vera  vici  Swidji-gpri  =55.  35. 

LoDgitudo  huins^  loei  fecuodum  Mappam  geogr. 
Acad.  eft  z=6^\is'  ct  latitudo  =zss'.S7'.  Etror 
igitur  in  longitud.  =^.35^  ia  latitud.  =21'. 

Determinatio  latitudims   atque  long^ 
tudinis  vrbis  Ca(an. 

PluMS  inQituit  D^  risliui  in  Trbe  afinofitena^ 
tione»,  ad  dieterminandum  huius  loci  latitudinem  fpeaaib- 
tesK  ex  quibus  altitudo  meridiana  Lucidae  Aquilae  iibi- 
dcm  oUeiuata  ad  noftrum  inftitutunr  maxime  Tidfitor 
idonea. 

i>10.  d.  a.  Odt.  ft.  n.Artk.  roeriff. 

app.  a  Aquilae  =4ft*;flri'.  20'' 
Ponamus  tmx,  quadr.  =  -H   7.  10 


42.  28.  30 
Kefi.  z=  —     r.     a 


Altit. 


JRFSSIAE, ,  LOCOmM.  ^9 

Aitit.  Hierid.  Teca«e  Aquilaftrsz^».  o-jx  r^ 
'  Declia.  a  Aquilae  =   8.  12.28  bofr 

Altitudo  AeqQatoris  "^^^^.  15    (iue 
Eleuatip  Poli  vrbis  Calaa  =:55>  45* 

Cum  vero  ertor  quddrantis  ante  ifliam  ob(enratio^ 
nem  d,  xx.  Sept.  ia  Nowo-Vfolic  iaiieBtu&  tr:^'.  zo% 
noa  coi^ruac  cam  ercore  ehisdem  ioftnimeati  poftea  ^ 
nimirwn  d.  13.  Nou.  ia  Nifcbni  -  Nowgorod  reperto» 
Z2.^^.j^cf\  nAa\  certi  circa  veram  vrbis  Caiao  fetitu» 
dinem  defiaire  licer.  Folito  enim  errore  quadrantis 
=r7'.  10'',  erit  ktitudo  vrbis  Qfiii  ~:55*.45'',  ad- 
miflb  autem  altero  4  40'',  prodibit  latrtudo  ^  huios  vr- 
bi»  ir55».475^  De  P  Tslius  quidcm  ipfe  kititudiaen] 
Trbis  .;Ca&n  (latuic  ^5r-47'>  dubiuift  autera  ailquok 
mia.  prim.  lemper  leiiaquitur ,  n^le(^a  venficatioae 
quadrantis  >  quae  ia  vrbe  Ca&a  erat  peragenda. 

Loagicudinem  huius  vrbis  accurate  diligeaterque 
detemiioauif  D^  P  IsUus  =66'.28V 

'  . .  • '  * 

,    Secuadum  Mappam  geogf.  Acaidemiae  huius  Ttbi> 
loogitudo  aequatur  d^*'.^^',  latitudo  autem  55^44. 

Determinatio  latitudinis  vrbis  Nifchni- 

Novp^gorod. 

Latitudiaem  hutus  loci,  cum  verificatio  qnadnn-^ 
tis,  paulo  pofl:  peiadasibidemobleruattoaes,(itioflituta, 
accoiate  fitis  ex  fequeati  abitudiBe  merid.  Lucidae 
Aqnilae  definue  licet. 

Nnn  3  174».^ 
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X740.  d.  5.  Nbu.  ft.  0.  AkitMerid. 

«pp.  a  Aqoilae  =41".  48*40* 
.    Erior  qtudcsuitis  =+     4*40 

4».  53.  ao 
Rcfr.  =  -^     1.    5 


Altit.  merid.  Ten  a  Aquilae  =41.  52. 15 

Dedioat.  a  Aquilae  =::  8.  12.  28  bor. 

Altit  Aequat.  =33.39.47  fii« 
Elcnatio  PoK  vera  Nifchni-Nowgorod  =  55.  ao.  13. 

Huius  vrbis  longitudo  ponitur  tn  Mappa  geogc. 
Acad.  =:5a*.iy,  latitudo  autein  s^^tf*.!»*; 

Determinatio  latitudinis  vrbis 
Mofcouiae. 

Qpamuis  tncnrem  integram  Decembr.  Ve  rislhu 
commoranis  fit  Mofcouiae ,  paucas  taroea  ibi  pnjpier 
tempeftatcm  aducrfim  inftituit  obferuationcs ;  ita  n 
praeter  aidtudincm  merid.  Polaris  ftellae  bis  t^ren»- 
tam,  et  altitudlnem  meridianam  Palilicii  fcmel  captam, 
nullae  occuirant  obferuationes  dctcrroinandae  Jatitudioi 
hoius  lod  inferuientcs.  Ex  mcmoratis  autem  aldtudi- 
nibos  mcridianis  huius  yrbis  latitudiocm  modo  fequeati 
inueftigare  atque  definire  cooatus  (um: 

J7+0.  d.  atf.  Dcc.  ft.n.  Altit  mcrid  app. 

Polaris  fupra  PoJum  =57«.  46'.  40* 
*7«  Dec.    -    -    «    -    .        .  5:7. 47  .  o 

Media 
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Media  icaqiie  aldc.  merid.aMeni» 

Polaii»  fiipra  Polum  =:  jlT.^fi^.so* 
Refr.  =:  —  40 


Alt  mer.  obC  Pdlarii  reft.  conr.  r=  57.  4<f.  xo 

Eodem  cirdter  tempore,  nempe  d.  30   Dec  ob- 
ftraata  fiiit   JVlofcouisie   eodem   organo   akitudo    meri- 
diana  appar.  Palilidi    -    -    «.  •    =1.50*. ft'. 30''  fiuo 
Alt.  merid.  obferu.  Palilicii  refr.  corr.  =50.(7.  3S. 

Ad,  quadraotis  iam  errorem  definiendum  barunt 
fixarum  declinationes  accuratifiime  fupputenturi  necefle 
eft.  Inueni  aucem  ex  obferuatlonibus ,  quas  ipfe  Pari- 
fiis  fumma  cura  infiitui,  dedmationem  apparentem  Pa. 
laris  ad  fincm  Anni  »740.*  rr87*.55'.  is".?;  bor, 
Parique  itiodo  declinationem  apparentem  Palilicii  'ad 
idem  tempus**  =i5*.57'.45*.4bor.  Quibus  ftabi-; 
litis ,  erit  .  . 

Diftant.  app.  Pokris  a  Polo  Aeqnat.  bor.  =  s*.  4'. ^»9 
Dift.  app.  Palilicii  a  Polo  Aequat.  bor  =74.    2.  14.  6 

Diil&r.  diftant.  a  Pob .  Aequatotis  bor.  =71.  57.  29.  7 

Diftant.  obferu,  vera  Polaris  a  Zenith  —32®.  13*.  50* 
Diftant.  obfetu.  vera  Palil.  a  Zenith    =39.  52.22 

Summa    diftant.    obleniat.    a  Zenith     =72     6   12 
TJHSkKnt,  diftant.  a  Folo  Aequatoris    =r7x.  57.  30 


Erroris  qoadiantis  dnpl.  =;  o.    8. 42. 
fine  enoc  quadrantis  fimpltix  ad  altinid. 

obftruat^  addendus  =  .       Ji^.ax". 

Hinc 
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flinc  alat.  merid,  obfitOL  Fokris  fefr.corr.  =57'.  45^  it/' 

Eoor  'quadr.  =  +    4-21 

'    Altit.  mejid.  TeraPoIaris  Cipra  Fotum  ^57.  50.  31 
I>i(t.  app.Fchn&aFolo^  a.    4.4$ 

l^euatio  Poli  veia  Mofi:ouiae  =55.  45.  46. 

*  Inueftigatio  declinationis   appareotis 
ftellae  Polarisad  fihem  anni  ip^^o. 

Secaadum  dbfeniatiodes  a  me  Paiifiis  An.  x74$> 
habltas ,  dedioatio  flellae  Polaris  jmedia  ad  joitiuqi  Ao. 

1748.  .eil  rrzS^^.^^-**"* 

Motus  iam  Volaris  fteBae .  ahnuus  in^ecHoadone 
t^eqktur  X9'.37",  vnde  declinatio  Folaris  media  ad  fb- 
6em"Ao.   1740.  ==87^55'- f"-*. 

Ob  flutationem  axis  telluris  fiibtraheoda  limt  $>", 
n  prodeat  ftellae  Polaris  decUoatio  Texa  ad  finem  Ao. 

J740,  =87*.  54'  S5"-*-,  ■       ■     , 

Aberratio  deqiquehuiii;  fteUae  lo  ^ediaatione 
tunc  timporis  erat  =  19".  p  boream  Terfus,  ita  Tt  declinatio 
Pblaris  apparfens  ad  fineni  An.  1740.' fit  i:8y*.$^.i5".i. 

**  Fnueftigatio  declin^tjonis  apparentis 
Palilicii  ad  firiem  An.  i7f  o- 

Antepuam  declioa^iofv^  (apfarenteni.  Falil^l/^. 

'tempiis  prQpdfitum  affigncmus,    ex   certis   accuratisque 

oUeruasionibofc  huiuS'  Oettse  declinatio  media,  h.  e.  aber- 

ratione    et    aequatione  initationis  axis  ^nuris  tetti&.Vij 

efl' dcdiKcnda  atqais  <)«bifieilda.  '    liuoc  Tero  in  finem 

(equea- 
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ftqaentes  fiim  adhibifunis  obfeniadones ,  quas  ipCe  qua* 
drante  3  ped.  adio,  ad  lumen  crepulcuU  et  diei,  inob* 
feraatQtio  Regi^Parir.  fumma  cwa  inftitui. 
I748.d.  J?.  Febr.  Alt.  mer.  app.  Alddbaran  =57^9'.+8'^.^ 
V'mSh,    -------     57.  P.  50.  8 

•    «'R'   -    -    -    -     -    -    -     57   9  49.5 

fHart.      '      -      -       -      *      -       -       57"   9«  ♦•.  a- 

/(.Mait^  --...,•    57*9.  47. » 

Error  haius  qnadtands,  ex  vtraqoe  Terificadone  de« 

dndtus,  aequatur  30'''  ab  altitndinibus  obTeruatis  (libtrahen<'' 

dus.  Quo  rite  appficato  habebimus  altitud.  merid.  Paiilictt 

cnore  qiiadrantis  et  lefiaftione  cotiedam, 

d.S.Febr.     -    -    -     sr-i'*^^'''^ 

y.  l^v    -«  -  -   57. 8.  43.  » 

?.j&.      -    *    -     57.  3.4«.  5 

".  K;:     -  -   -   57. 8. 41.  % 

4s»  Mait.    -    -    -     97.  8. 4X>.  o. 
.  /.  Abfrratio  Palilicii  id  dediMtioBe  eft  d.  ^  ^ebr, 

«^  »    .  o  ,     a.    t;  iiart.  —  *  •  *  »    **•    «.  Marr.  —  *  •  *  f 

d.  V;  mJS^^  «"•  3  et  d.  A  Mart.  =  a".  8  au(farum  ver- 

iiis ;  bibc   iildtudo  merid.   Palilicii  errore   quadrantii , 

reftadione  et  aberratione  correda : 

d.  s|.  Febr.  r  57*.8'.43''>  5  j  Aldtudo  itaqne  mc^diana  ine« 

V;  jSr.    =57.  8.  45.  91  dia  Palilicii  errore  quadiands, 

»t*j£i  -57«  8.  44.  7]  tefra^ipneetabenationc  cof 

V;  jtot.  '57*  8.  43.  <^    ledta,  ad  initium  menfisMaic. 

fi,  Mait  =:  57.  8.  42.  8    Itn.  A.  1748.  57'»8'.44i*.i» 

Eleoatiooem  Poli  Teiam  Obferaatorii    R.   Parif. 

cod«m  iaftnMnfofi9'  ao80diti£  deisnniiiaut  z/^9\sQ\inll\ 

Tom.VIlI.Nou.Comm.  Ooo  qut 
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qaa  admifla  ,  eric  decUnatio  Palilicti  vera  &d  iait.  roenT. 
Mart.  ft.  n.  1748.  cris'. 58'. 56".6  bor.  Corredio 
declinatioais  haius  ftellae  ob  nutationem  axis  cellaris 
uinc  cemporis  erat  =  8".  5  fubtrah.  et  motos  Palilidi 
in  declinat.  annuus  =:  8'\  21'" ,  ita  \t  declinatio  Pali' 
licii  media  ad  i.  lan.  ft.  n.  174.8.  accuratifl.  fiippucata 
fit  =r  15*.  58'.  +6"  ,  5  bor. 

Facili  iam  laboce  inueniemus  declioatiooem  Fali' 
lidi  apparentem  ad  tempus  obferuationum  Mofcouiae 
habitarum  ,  id  eft  ad  finem  A.  i^^-o.  Motus  enim 
huius  ftellae  annuus  in  dedioat.  cum  (it  =8".  21"  , 
prodibit  declinatto  media  Aldebaran  ad  finem  A.  174-0 
==  Z5**.  57'.  48"  ,0  bor.  Corredio  decliaacioojs  proptet 
DUtacionem  axis  telluris  eft  =  4".  4  fabu.  h\nc  decli* 
nado  Aldebaran  vera  =  15^57'.  43^5  ec  declioatio 
eiusdem  appareos  ad  fioem  A.  1740,  ob  aberratiooem 
io  declioat.  =1".  8  bor.  TerHis,  =15*.  5 7',  45 "4  bor. 

Adnotationes  circa  longitudiiiem  vrbis 

Mofcouiae. 

Loogitudo  huius  vrbis ,  cum  nuHae  prifd»  tem- 
^oribus  ibi  habitae  fint  obleruationes  aftronomicae ,  ad 
determinandum  longitudinem  idooeae,  ab  interuallorum 
aeftimatione  populari  ad  noftrum  vsque  fere  aeaum  prae- 
cipue  pependifle  videtur.  Ferquarfonus  huius  quidem  (ae- 
culi  initio  menfuram  viae  publicae ,  qua  itur  Petropoli 
Mofcouiam,  agendo,  Meridiancmim  Iiarum  vrbium  difle- 
rentiam  accuratius  definire  ftuduit,  eamque  inaeni^  di« 
citar  =:  7*.  ap',  fiue  tp'.  $4"  'temp.     Non  obftante  au- 

teoi  hac  Fer^uarfmi  inea(un  Afttoaomoiuin  booaixus» 

,  •  -'.  qua, 
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qua  audoritate  ne&io ,  dif&rentiam  Meridianorum  Pe- 
tropolin  inter  ec  Mofcouiam  (latuic  =40'  temp.  fiue 
xo  grad.  Aequac.  ita  vc  iblum  obfeniacionum  afironp- 
ipicarum  pondustioc  de  difcrimine  diiudicaturum  videatur. 
Hunc  ip  finem  operac  pretium  duxi,  annp  1753  occuU 
Cationum  quarundam  fixanim  a  Luna  calcuk»  tradere  Aca- 
demiae  cum  AdiunAo  KraJUnikowt  tunc  Moftouiae  com* 
morance.  communicandos.  Quo  &do,  obferuauic  Molco* 
Tiae  laudatus  Krafilnihm  Tnicam  occultadonem  fixae 
nimirum  $\i  9.  Luoa,  mihi  quoque  Petropoli  Ti&m  ,  ex 
qua*  cum  plus  ocii  naAus  ero,  veram  Mo(couiae  longi- 
tndioem  fiippucabo.  Incerim  camen  oon  abs  re  fore 
iudicaui,  Mofcouiae'  kngicudinem  cx  obfematiooibus  tniii- 
fict»  ^rii  per  Solem,  Molcouiae  ec  Fairifiis  habiti^  modo 
iequenti  eruere. 
D.  'I.  mS/  obieruantc  KraJiMkow , 

Mofcouiae  limbu»  ^.  occid.  e  Qle 

egrefTos  eft  -        -  -0*3 8'.5 5* (l.  f .P. M« 

Limbus  aotem  t^ocieoc.^;refiruseft  o.  41.  2«; 

Hioc  ^ceflfus  ceocri  ^rii  -        -  o.  40'. jo" 
ConfiiSt.  ob  parallaxin  add.    =  4^ 


EgrefliK  centri  l^rii  Mofcouiae  eb- 
feruatusad  Merid.  Parif.  tedudus  0^40'.  <  8" 
Egceflus  centri  ^rii  Parifiisobfer.  10.  20.    7 


Dt&ttnth  Mecid.  ioter  Parif.  ec  . 

Mofcouiam = a*.  10'.  5 1  *J. 
Loogi^do^  itaque    Mofcouiae   =  55  *.  12'.  4$"  , 
tr6  drciter  mio.  pr«  niinor  ea,  quae  ex  operacionibua^ 
^eometricis  Firquarjoni  prodic. 

Ooo  a  LATI* 
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LATITVDINVM     SPECVLARVM 

ASTRONOMICARVM     irCHUNIS     BRAHEl  , 

VRANIBVRGENSIS  NEMPE  ET  WANDESBVR. 

GENSIS,   NEC    NON  VRBIS  HAMBVRGENSIS 

£T  VTRIVSQVE  OBSERVATORII  PARISI- 

ENSIS  SCILICET  ET  BEROLINEN- 

sis  DiSQyismo. 

Anctore 
A.   N.    GRISCHOW. 

Cum  inueftigttio  renun  aftioaomicaniin  Tarii»  fiiii- 
per  fiiperftriMtur  obfematis  tqjiBie.,  .^iuimis  io  cer- 
tis  ac  toconcuflis  habeaotur ,  ooihs  lameQ  corredioiu» 
bus  &epiffime  egeant;  conclufiooes  exiode  dedu&aeia* 
ter  (e  fiepius  videntur  abhorrere,  qoanquam,  fi  fiuxia- 
menta  curatius  examinare  liceret ,  diffinfi»  foiet  nulln», 
Tft  exignos.  Eodem  modo  res  (efe  habet  in  dalquifi- 
tionibos  aftronomicis,  qnae  cpmparatiooe  aotiqnaram  et 
receotiorum-  obfemationum  innituntnr.  Quantom  eum 
▼tilitatis  eiusmodi  difquifitiones  excolendae  Allronomiae 
afierre  valent,  tantum  detrimenti  nobilis  illa  fcientia 
ex  iis  capere  poteli,  praecipue  cum  cooclufioae»  ex 
comparation^  antiquaram  et  recentiorum  obferuationuin 
hauftae,  elementis  male  ftabiticis,  in  varias  Aftrono* 
mos  adducunt  fententias.  Ad  hoc  probandum  maximo 
cft  argumento  difteniSo  Aftronomorum  ex.  c.  circa  de- 
aementom  obliquftatisEcIipticae ,  vtcaetera  taceam  haud 
minas  notatu  digna,  quae  in  Aftronomia  fuot  cootrnnerfa. 
HatN;  vero  opinionunv  difibifto  ori^em  praccipue  ducit 

/    partSav 


pAtim  eX  ne^igentui  Antiqaonini  hi  tradendis  fingulif 
ec  oblenuti(M)um  et  inftnuneatorum  drcumdantiis ,  par* 
tim  ek  eo,  quod  recentiorum  Aftronomorom  nonnulli 
^netes  inftnimentomm  veteram  Adronomorum  omuib» 
feHigiis  noo  indagauerint,  et  ez  tenebris  eruerint ,  ne« 
que  efementa  ,  quibus  ecmim  dinjuiGtiones  (uflSilciuntury 
ad  Jancem  exegerint  ac  determinauerint. 

£x  cftnnibu»  obferuationibu»  Teteram  Aftiroaomoruii» 
C9a,(^nobilis7>v^  Brtfi!)^,  Aftronomns  &dcttU  XVL 
longe  celeberrimus-,  inftituic  atque  perfcripfity  in  pietiofifli- 
mishabend»  et  fingnlis  circumftantiis  maxime  itluftfatas  tlSt 
ia  confeffi)  eft.  Subtiliifimus  ille  rerum  coeleffium  in- 
Tcftigator  loi^  experientia  «c  vfu  remm  exercitatu^ ;. 
ctim-  Tideret,  quantum  ad  Aflroaomiam  peirficiendam  in* 
teieffist ,  Tt  ▼etudiores  obferaationes  cum  recentioribut< 
accurate  compaiari  pofienc ,  nihil  habuit  adtiquius,  quain 
Tt  in  obfeniatioaum  fiiaram  ephemeridibasipfe'  nocarel^ 
iotalo  omnes  illas  circumftantia^  >  quibus  obferuatione^ 
Ixae  praeclarae  commendatiiui>  pofieritati  <  quaih  ma^ 
nie.  The&urum  oblerudtioaum-  ckriffimi  huiui  AftrcNi 
npmi  perhifiranti,  nOn  latet  ct»a  ilia  Tumma  afiqdedill-' 
gentia,  qua  adnotauit  organa  aftronomica,  quibusinfiikf 
gnlis'  ob(eruatk>nibu9  vfiis  efl ,  confirudionem  inftrumeft- 
CDram  ,  •  methodos,  quas  ad  ea  examinanda  ec  Terificaa» 
dii  adhibuit,  et  cbnditinokm  inftrumentoram  obferuatie- 
outo  teaipore.  Infigniuit  hatld  iiiinoH  ftudio  eas  obfiiF* 
Tatiottes,  qtias  prae  alii»  accuratiores  iudicauit ;  indicaUit 
ficiem'CDeli  ec  tempeditem  in  plurimis  obferiiatioaibu$,' 
fiitide^c^ie,  q*.io,  ad  organa  aftronomica  In  planoMeridiani 
coHoicaiida^  Yfus  eft  j  <)oae  QBiAiif  (ediio^^tandidequiB  notaBev- 

Ooo  3  «ir 
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tur  nece^e  enit,  Tt  pofleri  fiudlain  ex  Herculeo  Tjch' 
tiis  labore  percipere,  eiusc^  obfeniatioiies ,  qpas  ipfi, 
quo  tempore  inftitutae  funt,  fumma  accutatione  (uppu- 
tare  non  licuit ,  calculo  fubiicere  poflent. 

Cum  itaque  harum  obferuationum  dotes^ad  iilo- 
rum  temporum  raticmem,  tantae  flnt,  tamque  praeclarae , 
dubium  nullum  eft|  quin  elementa  Aftronomigepluriaia» 
quae  ex  comparatione  antiquarum  et  recenttonugn   ob- 
feruationam  petenda  funt,  ex  Tyfbms  obferuatis  acca- 
catiflin)e  emi  atque  (labiliri  pofTint.  Declarant  hoc  «tiam 
kboies  quoiundum  Aftronomorum  celeberrimonim,  qui 
non  (blum    in    obferuatis   Tyeborus   emendandis  atqae 
corrigendis,  veium  etiam  in  iis  cum  obreniationibos  re- 
centiffimis  comparandis  defiidarunt.     Neqoe  ia  pQ(ieiDRi 
ia  hoc  opere  et  ftudio   cefl&bwt .  AAronbmi*    Quantp: 
cnim  vetuftiotes  fiierint  Tycbonis   obfenutiones ,   tanco 
cuadent  deOderatiotes  atque  viiliores  ad  perfcrutanda  re- 
fum  coeleftium  arcana.  Quia  vero  condufionum  ex  TycbO' 
ttis  obleruatis  hauriendarum  etin  vlam.AftronfHniaeden- 
Tandarum  Ttilitjas  liimma  ab  accuratione  harum.  obfeiua- 
donum  pendet,  haud  leui  momento  aeftimaoda  eftdis- 
quifitio  enorum  organoraro  aftionomicorum  ,.quibus  ob« 
&ruator  ille  diligentiftimus  tHis  eft,  nec  non  elemento- 
lum,  quorum  cognitio,  ad  pofitiones  Siderum  determinan- 
das  f  maxime  efi  neceflaria  •  Loogitudinis  nempe  atque 
LAtitudinis  loconim  ,  vbi  obferuatiooes  habitae  funt ,  in. 
Teftigatio.     Haec  quidem  omnia  lycbom  ipfi  erant  de- 
finienda;  fed  praeterquam  quod  fuo  modo  fedulo  aniuxas 
fit,  Tt  elementa  haecce  in  apricam  jpro&act,  notaoduai 
fft,  mociiiiiD  coekftioin  actyntiimcuhs  pluics  efle  noftm 

teaipo^ 
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tiem^ribt»  deprehen&s ,  quae  Tjcbonetn  omnino  ktebant, 
quarumque  propterea  rationem  in  digerendis  atque   fup- 
putandts  [ais  obTernationibus  habere  non  poterat.    Adde 
praeterea,  quod  hypothefis  re&a^onum ,  folertiffimi  htauf 
lerum  coeleftium  contempiatoris  aeuo ,  -valde  eflet  imper* 
feAa,  cnm  finxerat  refiadiones  proSole  maiores  efife,  quam 
pro  {^anetis  et  neliis  fixis.   Adducebatur  infuper,  vt  pa> 
caret,  refraAiones  fixarum  circa  zo  gradum  altitudinis  fupra 
horizontem,  S(^s'vero  circa  45  gradum  altitudinis,  prcvfiis 
ceflare  ac  euane(cere;  cum  contra  iam  centum  ^  f^b- 
hinc  annis  inconcufljs  obferuationibus  dononftratum  fit , 
i«fi:aAioaes  in  aequali  fopra  horizontem  altitudine  eius- 
ilem  efliB  <)uaQtitatis  pi^  qiiouis  fidere,  ec  ad    veracein 
irsqiie  cflceadi.     Malta    qUidemadhuc  de  refraAionibut 
eflent   didenda  ,    quippe  quae  et  •  Aftronomos  huius  £ie- 
culi  celeberrimtis  occupatos  tenent ;    fed  hic  de  illis  ia' 
ttanfitUj  tanquam  de  fbnte,  ex  quo  deriuati  eircMres  in  Tj"'- 
€bonis  Cikulos  latitudintim  gec^raphicarum  atque  pofitio- 
num  fiderum  fluxenmt ,    mentionem  fecifle  &i  eft.  Ne- 
«joe  minis  notandum  eft  denique,  nnethodos  nonnuUas, 
<]uibas  Tji^bo    ad    vcrificanda    oi^na    lua    aftronomic» 
tfiis  efl,  ^9pius:irrit4s  faifife,  ^uod  a-certis  qaibosdam: 
pendebant  obferuationibus  atque  o^petationibus «  qoae  di- 
ligentiflimum  hunc  Anronommn  in  nefi:ias  nonounquam^ 
inducebant  ertores.     Poflquam  autem  cura  atque  labcx» 
Aflronomorum  ooflriae  aetatis  ofgana  afironomica  me*> 
diodique  bbferuandi  ad  illud  praecifionis  fiifti^am  eueda ' 
font ,  in  qno  nunc  cemuntur ,  &cili  .negotio   compkini'< 
llabitire  pofliimiis  elementa  ,    quaecorrigendis  veteram-v 
Alhoaomorum  obferufttioaibBB  ^  «leflnietfdisque  pofitioni'^ 


4SO  L  A  TITFI>I  N  E  S 

bus,  praecipue  rpecutanim   aftronoinlcaruin ,  ruiais   iam 
prideip  oppreflaruin,  infeiuiuac/ 

Huac  in  fiuem  Cieleberrimus  PUatA/s  Ao.  {671. 
^  Lttdoufco  XiV.  GaUiarum  Kege,  iu  lufubm  HueQpam, 
quae  io  Danico  freto  Zelandiam  iuter  et  Scaoiam  fita 
eft ,  miflus  ftierat ,  •  vt  Vraoiburgi ,  h*.  e.  arcis ,  quaia 
Rex  Dduiae  Jpriderim  II.  Atlrorum  contempkttioai 
ibi  «xftruendam  curaucrat  ,  a  iu  qoa  Tjtcbo  (erieni 
QbreruatioDom  aftronomicarum  15  annorutn  perteiuit, 
Loogitudinem  at<|ae  Latitudioem  accutaciHiine  obferaa- 
ret.  MagDwn  bocce  coofilium  in  multas  magnasque 
iocuErebat  di^cultates,  in  relatiooe  huius  itineris  a  Pi- 
Mtd»  e^umerataS'  jMauebant  t^m  nuUa  feie  Tcdigia 
l&inofiffimae  7)yiMf  fpeodae  aftrooomicae ,  etjOMer. 
Tatipiies ,  quas  ibi  ad  La^itjidiaem  idefini^ndjUQ  tic«fdu 
liabebaty  minime  cum  iis,  quae  eodem  teinpoit  Patifiis 
C3i  (ompaAo  ioftituebantur,  concinere  Yidebaotar ;  ita  Tt 
Fkardus  hanccei  viamjdirede  4qtermioandi  Latitwynem 
(peqilae  aflronomlcae  TycboniSi^  ipfe  defereret,  Sob  fi- 
oeit)  Aitfii  1^11.:  Fif^dus  ibi ,  quadfaotis  3  peduin 
aadio  coflfpiciUo  tubulato  muoiti  beneficio ,  akitudioea 
jnendioaaS'  Polasisi  ftellae  iofi»  fupra<^  PoJ)un  quam 
difiigentiffime  obTeruabat ,  ioueniebatque  «x  hi(ce  pbftr* 
'Vacis  di(hntiam  apparentepn  buius  (keUae  a  Polo  Aequa» 
tens  boreo  %\n'j',.i3'',  ec  £leoationemPcMi  appattn- 
tem  Vranibucgi  SS^-^sl^o"»  BJebffrius  cootra  epdem 
tetepore  Rapeliae  obfeniationibus  aftrooomicis  incngiians^ 
Ope  fiixtantis  6^^  pectoi  .ridio,  idiitaatiatn  sppaimteBi 
flellae  Polarf»  a^.PoIo  determinahat  9^27'  9^  adcoqpc: 
so''  jiiinorem  «I ,  ^we  ?k4ftd^  m  ioftla  Hmfm  o^ 

ieruatt 
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feruata  fuerat.       Parifiis  vero  ,  qnod  maius   eft  i    fub 

idem  tempus  variatio  obieruabatur  ic    ftella  polari  ad  % 

fere  minuta  prima  afTurgens.       Abnormes  et    inexpli- 

cabiles    hae  differentiae  ficardum  ita  perplexum  incer- 

tuaique  habuerunt ,  vt  de  Latitudine  Vraniburgi  diredbt 

accurateque  determinanda  defperaret.     Quam  ob  rem , 

Tt   demandatnm    negotium    conficeret ,    de  Eleuatione 

Poli    Vraniburgi   methodo    indireda ,    per    obferuatam 

nimirum  Paralleiorum  Parifienfis  obferoatorii  et   ipeculae 

aHronomicae  Vraniburgenfis  dififerentiam,  definienda  co* 

gitauit.     Determinauit  igitur  per  medium  inter    obfer- 

Tationes   accuratiores    dificrentiam    Parallelorum    Vrani* 

burgi    et    Parifienfis  obfematorii  «^^.V.s",  ct  Eleaatio- 

ncm  Poli  veram  Vraniburgi  55*- 54.15"»  fiue  25"  <ur- 

citer  minorem  ea,  quam  per  alteram  inuenerat  metho- 

dum.     Quamuis  Tero  Eleuatio  Poli  Vranibutgi  ifietho- 

do  indireda  conciu&  accuratior  TideatureatqaamPifor* 

dus  ex  methodo  direda  collegit ,    nulb  tamen   modo 

xeAe  de  tanta  di£ferentia  diiudicare  pofiiimt»,   nifi    ia 

errorem  qnadrantis ,  quo    Picardus  ad  hocce  negotium 

-vfiis  eft ,  accurate  inquiramus. 

Milii  itaque  propofitum  eft,  hoc  loco,  quantum  maxi- 
me  poirum,extra  omnem  dubitationem  ponere  ea,quae  ad 
Latitudinem  Vraniburgi  fpedant,Tt  comparatio  interT/. 
chonica  obferuata  et  recentioram  Afironomorum  obferua- 
tiones  infiituenda  eo  meliores  in  pofterum  habeat  exi* 
tus.  Hunc  in  finero  primo  adnitar,  errorem  quadrant», 
quo  Picardus  in  Infula  Huenna  Tfu»  eft,  ex  huius 
Aftronomi  obferuatis  nonnullis,  ad  obleruationes,  quas 
egomet  Parifiis  infiitui ,  comparandis ,  eruete  j  id  qnod 
Tom.VIU.Nou.Comm.  Ppp  ooa 
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fX)n  ^um  Latitndini  Vianiburgenfis  obfetuatorii  qmo^ 
tum  licet  accuratiffinne  ftabiliendae »  TerunEi  etiani  afits 
obferuationibus  compluribuS)  quas  fieardus  eiusdeoi  iB> 
finunenti  beneficio  in  Infida  Huenna  habuit,  corrigen- 
dis,  iitferuiet.  Deinde  cakulunn  Eleuationb  Poli  Vrant- 
burgi  obferuattonibus  a  Tycbone  ipfo  Vraniborgi  peF> 
a&is  et  a  me  conctnnatis  nixum  exhibebo.  CoUatis 
enim  Tychonids  obTeruationibus  cum  iisy  quas  ipfe  Bi- 
nfiis  babui ,  errorem  quadrantis,  quo  Tycbo  ad  has 
obferuationes  inftitucndas  Trus  eft ,  pate&ciam.  Simili 
modo,  demonffarata  obferuationum  Tjcbomcarm  ^  (i 
praeciie  fiierint  cotredtae,  admitanda  accurationey  non 
dubitam,  Eleuatioaem  Fdi  ards  Ranzouianae  Wande»- 
burgi ,  Tbi  Tycbo  e  Dania  diftedens  exceptos,  pertem* 
pus  aliquod  ot^ruationibus  aftronomicis  inuig^laittit  >  ex 
obronia&  Tycbonicis  deriuare  atque  corrigerey  fimulque 
Vrbis  Hamburgenfis  Latituitinera  ex  obferuattonibns  et 
mcD&tis,  ^ias  egomet  Hambmgum  inter  et  WandesbuT' 
gum  Ad.  1749.  cepiy  ea  qua  potui  praecifione  defi- 
nite.  Cum  Teco  elemeota  nonnutla ,  quibus  ad  ho&e 
cakulos  perficiendos  vtor ,  iis  nituntur  obferuationibus, 
quas  in  Ob&ruatork»  Regio  Parifienfi  ipfe  fijmma  (fiii* 
gentia  inftitut,  haud  alienum  hifte  di(quifittonibas  fbre 
iudicaut,  ec  eas  adiicere  obferuationes,  qoas  mifaiadLa- 
titudinem  Ob&ruatorti  Parifienfis  definiendam  eodem  hi* 
ilrumento  ia  fimofiffimo  hocce  Obferaatorio  habece 
contigie.  Superat  quidem  Eleuacio  PoM  Obferuatorii 
Parifienfis»  ex  meis  obfemationibus  dedod^a,  ihinutis  ali-> 
qwtt  fecundis  Latitudinem  f  quam  Ci.  Ci^m  aliiqvKe 
Aftsooonu  celebenimi  fpecidae  huk  afttoDomicae  afiigpa^ 

funt^ 
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iQiit;  Qeqoe  tameii  defiint  obferuationes  optimfle  tioiae, 
quae  Latittidinem  huius  Obfmiatorii  maioreni  adhuc 
arguant.  Obferuationes  denique,quas  circa  Latitudinem 
Berolinenfis  Obferuatorii  inftituere  mihi  licuit  ,  hac  oc« 
cafi<»e  fimul  exponere,  calculoque  fubiicere,  iuuat. 

Eleuationis   Poli  Vraniburgi  fecundum 

obferuationes   Cel.   Picardi 

determinatio. 

Cum  organa  afbonomica,  quibus  Cel.  PkarJiit 
^vtebatur ,  quippe  quae  telefcopiis  loco  pinnaddiorum  ia* 
firuda  erant » longe  excellerent  prae  iis,  quoruro  adhiben'- 
dorum  copia  Tj^btmi  fint ,  Eleuadonem  I^U  Vnnibin^ 
ex  Picar4i  obfetuationibus  primum  praedpuecpie  emeis 
ac  definixe  &s  e(t  Quia  autem  cardo  huius  lei  Yerti. 
tnr  in  determinando  errore  quadrantis,  quo  fkardtts 
rfiis  eft  ,  feligam  hunc  in  finem  aldtudines  meridianai 
Reguli  et  Polaris  fiellae ,  quarum  alteia  a  Picanb  in 
Infula  Huenoa  andrum  Verfiis,  altera  in  feptentrionali 
plaga  fuit  obferuata.  Haram  Tero  fixarum  declinatio* 
nes  praecife  cognofeere ,  methodus  haec  cum  poftulet , 
cas  ex  meis  obferuationibus  diligentiifime  flabilire  inpri* 
xnis  adnitar,  vt  poifanodum  ad  tempus  quoduis  propo* 
iitum  redud  commode  queant. 

Ad  definiendam  itaque  declinationem  «  Leonis , 
fiue  Reguli ,  iis  ytar  obfemationibus,  qnas  hunc  in  finem 
in  Obferaatorio  R^o  Parifienfi  quadnmtis  tripedalis  be- 
nefido  habtu.  Ibi  enim  per  phires  obferuationes  vix 
3.  4ue.  mlD.  fec.  ab  inoicem  diferepantes,  inueoi  altitu* 

Ppp2  dinem 
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dinem  meridianam  apparentem  Reguli  ad    lumea  06« 
pufculare,   coelo   eximie   £ereno>   inido   menfifr  Maii 
Anno  1748.  captam     -    .    -     -     54.'.fti'.59" 
Ex  cjua  fi  auferanir  error  quadrantis   -   -    -   30 


Altitudo  merid.  app.  RcguU  correda  crit  5+.  *».  »9 
Subtraliendo  refradionem  pro  hac  altitud. 

et  ad  hanc  anni  tempeftatem    -    -    -    -    39 

Prodibit  altit.  merid.  Reguli  errore  qua- 

drantis  et  rafraiftione  corrcda     -     -    S4*  ^o.  50 

Eleiiatio  AequatorisObferuatorii  Parif.  eo- 

dem  inftrumemo  adinuenta  eft  -  -  -  4i'    9-47ihinc 

Declinatio  apparens  Reguli  ad  initium 
menfisMaii  174S.  crit    -    -    -    13.11.    2ibor. 

Ad  accommodandam  uunc  huius  ftellae  dedina* 
tionero  ad  noflrum  vfum,  declinatio  eius  apparensfupra 
determinata  in  mediam  conuertatur  necefle  eft.  Dici- 
mus  enim  mediam  pofitionem  eam ,  quam  ftella  I]abe« 
ret,  ft  nec  eftet  aberratio  a  propagatione  fucceffiua  Iu« 
minis,  nec  deuiatio  ab  axis  terrae  nutatione ;  apparen< 
tem  Tero  pofttionem  eam,  quam  ex  obleruationibus 
aftronomicis  direde  elicimus,  afiedam  nimirum  et 
aberratione  et  deuiatione.  Apparet  igitur  pofmonem 
fieilae  mediam,  reducendae  ac  definiendae  pofitioni  eios 
apparenti  ad  t^mpus  quoduis  ptopofitum,  commodiftime 
inftruire. 

Pen^  itaqne  calculo  ptodibit  deuiatio  Regtdiia 
dediiuuioQein  ad  initium   meofii  Maii  >X748.  x".x 
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auftrum  Tcrfiis,  et  aberratio  eius  ia  declinationem  ad 
idem  tempus  i".  6  auflrum  verfus ;  vnde  emergit  de* 
ciinatio  Reguli  media  ad  initium  nieniis  Maii  1748. 
13MX'.  5".2,  fiue/ habita  praeceffionis  mediae  Aequi- 
nodiorum  radone ,  decUnatio  Reguli  medi^  ad  initium 
anni  1748.  i3°.ii'.  io".3, 

Coliigitur  porro  praeceffio  media  Reguli  in  decli* 
nationem  a  temporcr  quo  Vicardus  flellam  hanc  Viani- 
burgi  obferuauit ,  nempe  a  fine  menfis  Aprilis ,  fiue  ab 
initio  Maii  anni  1572.  ad  noflram  vsque  obleruatio- 
nem  21'.  36^.0  auflrum  verfus,  adeoquc  declinatio  Re- 
guli  media  ad  initium  Maii  i6^z.  i%\^%.^i".%y^ 
ob  deuiationem  in  declinationcm  «".pbor.  verfus,  et 
aberrationem  x".  3  auflium  vern»,  declinatio  Regnli 
apparens  ad  idem  tempus  i3".32'.4ft'.  8. 

Reflat  nunc,  vt  fiouli  modo  decUnatio  Polaris  flel- 

lae  definiatur;  haec  enim  res  eo  maioiis  momenti  efle 

videtur  j   quod  inter  Afltonomos  Gallos,  tefle  ficardOf 

tuDC  dc  diflaotia  ftellae  Pplaris  a  Polo  non  conueniebac. 

Ad  hocce  negotium  perficiendum,  adhibiiurus  fiim  obfex- 

vationes  )    quas    circa  Polarem  flellam  anno  1748.  ia 

Obieruatorio  Regio  Parifienfi  inflitui ,   quaiumque  (um- 

maro  poflea  lucide  explicabo.     Prodit  autem  fecHnduiii 

memoratas  obferuationes  diflantia  apparens  Polaris  flellae 

a   Polo  Aequatoris  boreo  ad  1.  lan.  1748. 2^2'.  12".  a^ 

iiue  ob  deuiationem  huius  flellae  in  declinationem  s".7bor. 

▼erfiis,  et  aberrationem  19".  9  itidem  bor.  verfiis,  declinatio 

Polaris  flellae  media  ad  idem  tempus  87^57'.22".2bor. 

Cum  vero  praeceflk)  media  Polaris  flellae  in  dechnatio* 

nem  a  tempore,  quo  flella  haec  a  Picardo  Vnmibuigi  ob* 

Ppp3  ieiuata 
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fernata  fiiit ,  nimiium  a  fiae  menfis  Aprilis ,  fiue  ab 
initio  Maii  anno  2672.  ad  initinm  T:iqae  An.  1748. 
fit  s^^^.^y^o  bor.  verfiis  ,  habebimus  dedinadonem 
Polaris  ftellae  medlam  ad  initium  Maii  Anno  1672. 
87*.  3  »'.23''.».  quae  auda  3".  i  pio  dedatiooe  bo- 
feali»  «:  imminuta  12^'.  i  pro  aberratione  aufirali,dat 
deciinationem  huius  fieliae  appaientem  ad  idemtempus 
87^32'.  14".  2. 

Confimili  modo  habeblmus  praeceffionem  mediain 
ilenae    Polaris    in  declinationem  a  fine  anni  1671.  ad 
finem  .  Tsque  menfis  Aprilis  1572.  (f.ibw.  Terfus; 
deuiationem  huius  fiellae  in  decUnarionem   circa   fioem 
Anno  x<?7i.  V.4.Jbor.  verfus ;  aberrauonein  ia  decli- 
oationem  ad  idem  cempus  1 9''.  8  bor.  xerfas ,  faiocque 
declinationem    boredem    apparentem    Polaris  fieUae  ad 
finem  .  anni    x^7 1 .    87*.  3  2/.  3  9'' .  3 ,  fiue   diftantiam 
eius  appatentem  a  Polo  Aequatoris  boreo  2*. 27'.  20''. 7, 
Ablatis  denlque  4.^.  pro  refi^dionuffl  difierentia ,  pro« 
dibit  difkm^a  apparens  Polaris  ilellae  a  Polo ,  qnae  ae< 
qaatur  dimidiae  difierentiae  inter    maximam    ct   miai* 
mam    alntucrmem    fauiiis  flellae  circa  id  tempus  Vram- 
bnrgi  obferuatam  ,  2».27'. k}''.^.    Fieardus  diftanriam 
illam    memorato    tempore    Vranibuigi  d>Ieruauit    eHe 
ft*.27'.25",  ideoque  8^'  maiorem  ca,quae  noftrisfta- 
bilia  fiiit  obferuationibus  atque  calculis  ;  cum  contia  ex 
'Ricberii  obferuatis  eadem  diftantia  cdligitor  12"  minor 
ilhi}  quae  ex  noftris  cakulis  fiuit.    Ingens  atque   nota- 
biiis   iHe   diflenfus   obferuatiQnum   Ficardi  et    Rkberii 
muko  maxiffla  ex  parte  «rroribus  obferuationafn  et  io'- 
flnunentQrum  tribuendus  efie  videttir  >  Qeutiquam  vero, 

Tti 
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td  fkardo  Tiittm  eft,  refraftionum  Tici(fitudlnibus , 
quippe  quae  ad  taotam  akttudinehn  tantae  efle  non  pos. 
fnnt.  Sed  in  difEerendis  illis  Inoidtnatis,  quae  PicanS 
obieniationibus  cum  Rkbetii  Te!  Aftronomoram  Pari« 
fienfium  obfematis  intercedunt ,  difcutiendis  morari  nunc 
animu^non  eft.  Oftendifle  fufficiat,  Picardi  obierua- 
tiones  ciica  diftantiam  Polaris  fiellae  a  Polo,  de  qui* 
bus  in  piaeftntia  maxime  agitur ,  cum  nofbris  inagis 
condnere. 

Stabilita  nnnc  noflris  obieruatiooibus.  et  Reguli  eC 

Polaris  flelJae  dedinattone  ad  tempus,  quo  Pieardushi- 

rum  fixarum  altitudines  meridianas  Vraniburgi  obfermi- 

Tit,    &cili  n^otio  error  quadranti»,  quo  tieardus  vfin 

eft  ,  adeoque  vera  Eleuatio  P<^  celebrariffimi  Obferua» 

tcMTii  Viamburgenfis  (atis  accurate  definiri    poteft.     An- 

tequam  Tero  calculos  hdce  iaeamus,  oblemationum  P/- 

carM  noftro  indicio  deledtarum  larionem  reddere  &s  eft. 

Ad  hunc  finem  aIritu(Mbus  Polaris  fiellae  meridianis  ee 

fiipra  et  infra  Polum  a  Picardo  obfematis  examioi  fub* 

ie^is,  inuicemquecomparatisy  demonftianB  adnitar,  quae* 

nam  ex  iUis  caeteris  fint  praeferendae.     Picardus  altitndi- 

neni  meridianam  apparentem  ilellae  Polaiis   luperiorem 

fid>  inirium  menfis  Nonembris  An.  x57x.  ol^emanttefl& 

58*.  23'.  o^,  et  circa  finera  eiusdemanni  5S*.aa'45«, 

Deuiatio  ftellae  Potaris  ia  dee&iarionem    ciica    initiuni 

menfis  NouemiM-is  Ap.  x57z.  aequabat  2''.  o  bor.  Tec» 

fijs  >  et  abenratio  in  declinationem  xo^.  o*  itidem  bor. 

Terius.     Sifl>  finem  anni  i6ii,  deuiaria  einsdem  ftellae 

ecae  a^.  4.  bor.  ter&s  et   aberratto  xp^'.  S.  boc.  Ter- 

fii»  \  piaeceflk>  autem  media  Polaris  fiellao  iii   dedina* 
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tionem  ad  hocce  temporis  interuallum<aequatur  4'/.  o  bor. 
Terfus,  ita  Tt  dif!erentia  altitudinis  moridianae  apparen- 
tis  flellae  Polaris  fupra  Polum  (iib  initiutp  menfis  No 
Tcmbris  et  circa  finem  An  1(^71.  (it  14^',  2  ,  quibus 
ablatis  ab  altitndine  meridiana  apparenti  Polaris  fiellae 
fub  initio  menfis  Nouembris  KS71.  obferuata ,  ^odibit 
eiusdem  ftellae  altitudo  meridiana  apparens  relpoQdens 
ad  finem  anni  1571.  =:  58°.  sa^  45^^.  8|  quae  cum  Tix 
Tno  minuto  fecundo  ab  altitudine  illo  tempore  obfeiuata 
dififerat,  indicio  elle  videtur)  altitudines  meridianasPok* 
ris  (leliae  Picardo  fiipra  Polum  obferuatas  nuUis  erroribus 
notatu  dignis  efle  inquinatas.  Sed  videamus ,  quomodo 
alticudines  meridianae  in&riores  huius  fteliae  fehabeant. 
Vicardus  binas  refert  eiusmodi  altitudines ,  alteram  circa 
finem  An.  1^71.  obferuatam,  53*.  17^  55'',  alteram 
fub  finem  menfis  Aprilis  1572.  captam,  53*.ft7'.45". 
l^tet  autem  ex  cakulis  fiipra  relatis,  deuiationem  fiellae 
Folaris  declinationem  ej[.usd^m  a  fine  anni  1^71.  adfi« 
nem  vsque  menfis  Aprilis  An.  1674.  o^'.  7.  augere , 
dum  aberratio  eandem  31'^  p  imminuit ;  pmeceffio  tc- 
ro  Aequinodiorum  media  Polaris  ftellae  declinaiionem 
eodem  temporis  fpatio  6'^.  1  auget ,  ita  Tt  fummatim 
declinatio  ftellae  Polaris  apparens  circa  finem  menfis 
Aprilu,  157«.  25^^-  I  minor  fit,  quam  fub  fioemanni 
1571.  Quodfi  igitur  altitudo  meridiana  ftellae  Polaris 
fub  finem  menfis  Aprilis  1572,  infia  Polum  obferuata 
53*.  a7'-45''^  augetur  25'^,  prodibit  eiusdem  ftellac 
altinido  apparens  meridiana  in&rior  relpondens  ad  fiDem 
anni  1^71.  53*.  28^  lo''',  quae  altitudinem  illotem. 
pQce  obferuatam  is^'  (uperat  minimum ,  cum  altitudo 

meri* 
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ineridhna  bicmali   teinpore  ob&niata  ob    KfraAionum 

Ticiflkudines  mioutis  aliquot  (ecuDdis  maior  adhuc  flatui 

poflet.     £x  quo  colligitur ,  quod  altitudines  meridianae 

flellae  Polaris  infra    Polum  a   Picardo  obferuatae ,  non 

aeque  coogroant  inter  (e,  ac  altitudines  meridiaoae  fuprt 

Polum  captae.     Cum  Tero   in    inueftiganda    altitudine 

meridiana  ioferiori  ftellae  Polaris  alteri    praeferenda   ad 

noflrum  ftopum  momenta  maxima  pofita  fint ,   notan- 

dum  efl,  iam  fupca  efle  demonflratum,  pofleriorem  alti* 

tudinem  meridianam  fuperiorem  Polaris  flellae  prioriad 

amuifim  conuenire  ,  diflantiam  contra  apparentem  buius 

ftellae  a  Polo,  ex  Ficardi  obieruatis  condu&m  8^^  iuflo 

maiorem  efle :  haec  autem  difierentia  oritur,  eam  adhi- 

bendo  altitudinem  meridianam  flellae  Polaris  inferiorem> 

quae  circa  finem  anni  1(^7  x  Vraniburgi  obferuata  fiiit; 

ex  quo  inferre  licet,  akitudinem  illam  meridianam  in* 

feriorem  Polaris  flellae  iufto  minorem  efle,rationealti* 

tudinum  meridianarum  huius  flellae  fiipra  Polum  obfer- 

Tatarum.     Reftat  igitur,  Tt  videamus,  quaeoam  fit  diflantia 

apparens  Polaris  flellae  a  PoIO}  quae  ex  altitudine  meri* 

diana  huius  flellae  fiib  finem  menfis  Aprilis    1(^72    in« 

fra  Polum  obieruata  fluit.     Oflendimus  iam  fupra,  aUi- 

tudinem  hancce  meridianam  apparentem  praecife  ad  fi- 

nem  anni  x6ji.  redudam   efle    53°.  ss'.  lO''^  ;   qut 

dempta  ab  dtitudine  meridiana  appareoti ,  eodem  tem<< 

pore  fupra  Polum  obferuata    58*.  aa'.  45'' ,  refiduum 

erit  4*.  54^  35^^,  adeoque  huius  dimidium  ,  fiue  diflan« 

tia  apparent  Polaris  fleUae  a  Pob  a^  27^  17^''^.  Deter- 

minauimus   fupra  huius  ftdlae  diflanriam    apparentem 

a  Polo  ex  noflris  obTeruationibu»  ad  prarfittunfi  tempus 

Tom.VIII.Nou.Comm.  Q^q  q  »•• 
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2*.  2Y'  ^^'^-  7  >  fei^e  ^t  iam  cx  redaAis  obferuationi* 
bu&  fkardi  inuenfmus.  Admtrabilr  hocce  conrenlu  prat' 
fbntia  altitudins  mehdiinae  PoUris  (lelkie  circa  finem 
menfis  ApriUs  i<^72  obferuAtae  ,  prae  altera,  quae  fub 
finem  anm  1^7 1  fuic  obferaata,  quam  maximeproba^ 
tur  ;  ica  ¥C ,  reiedta  hac  ,  illam  folam  ad  perficienduin 
calculum  Eleuatiotiis  Poli  Vniniboi|;i  adhibere  non  du- 
hicauerim. 

Emergrt  Itaque  ex  no(tris  obleruationibus  declioEa^ 
tio  Rcguli  apparens  ad  tempus »  quo  Vicardiis  ftellani 
banc  Vrauiburgi  obferuauiCi  nempe  ad  initiuin  Maii 
r67ar,  13*1  32^  42  '.  8  ,  et  declinatio  apparens  Polaris 
fienae  ad  idem  tempus  87^  32^  ij/^/i ,  atque  hinc 
^mma  compldmentorum  declinacionum  harum  fixanifit 
78*^  55"'.  3'  .  o  ,  a  qua  fi  (ubtrahantur  43'''.  pro  re- 
fiadlione  ad  attitudinem  S3*s  et  s^^^.  pro  refradione 
ad  altitudinem  47"! ,  prodibit  fiimma  diflantiarum  ap^ 
pairentium  meridianarum  Reguli  et  Polaris  fteOae  a  Tertice 
Vraniburgenfi  78'.  53 '.  2<J".  Secundum  FicartS  obfer- 
Taciones  alcitudo  meridiana  apparens  Reguli  erat  Vcant' 
burgi  inicio  men<is  Maii  1671.  47".  40'.  0'' ,  et  alti- 
tudo  meridiana  apparens  ftellae  Polaris  infia  Polunat 
jr3*.  27^  45'''' ;  vnde  confequicur  fumma  <ri(!antia« 
rum  apparencium  meridianaram  ob(eniataram  Regufi  ec 
Polaris  (lellae  a  vertice  Vianibargenfi  78*.  f  2'.  15^'» 
qua  comparata  ad  earandem  difiantiaram  (ummam,  fapia 
ex  nofiris  obferaationibus  dedudam  ,  prod3>it  difierentia 
x''.  xi^^,  adeoqie  error  quadnnds  ticardi  ab  alcicudini'- 
bus ;  huius  qnadrantis  beoe&io  obfeiaatis ,  fiibccahea'- 
dus  z%^'i. 
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Frrore  quadrantis  Fifiordi  in  apricum  prolatOi 
Eleuatio  Poli  VranitMirgi  €x  Cel.  huius  AftrQoomi  obfer- 
Tacionihus  itcpsxxd  modo  accurate  defio^ur : 

Eft  enim  altit.  app.  iniDima  ftellae  Poiaijs 

txPicardi  obferuationibus      -     -    -    s^^.^Y*^^^ 
Error  quadramis  Xubtrahendus     -     •    •  •      35,5 

Altit.  minima  Polaris  ftellae  correda    «      53.  27.    9.  5 
RefracSio  fubtrabenda     •---...•     ^3. 

AJtit.  minima  Pol.  tlellae  ^rrore  quadran* 

tis  et  refraift  correda     -     -     -     -    53.  i^.  25.   5 
Diftantia  app.  ilellae  Pbl.  a  Polo  ex  meis 

et  ficardi  obferuationibus    -     -     -      s.  «7. 45.  8 

Adeoqne  Eleuatio  Poll  ¥era  Vraniburgi  55-  54^  12^  3 

Kfobilis  Tycbo  firtfft^  Elcuationem  Pdli  Vrariibur- 
<gi  (latuit  efle  55^  5^^^\\  Ticardus  auicm  eam  cx  iiiis 
'Obferuationibus  detexminauit  ptimum  55"*  54^+0''^,  dc- 
inde  vero  55^5*  •  ^S''"'-;  ita  vt  prima  Ficardi  deter- 
ixiinatio  dimidio  ferme  vnius  minuti  ptimi ,  dtera  vero 
paucis  tantum  /ninutis  /ecundis  a  noflro  calculo  dlfier». 
Verum  circa  jllam  determinattooem  Vicardi  Eleuatiom's 
Poli  Vraniburgi ,  quae  accuratior  tutiorque  ab  errorihus 
efle  videtur,  ootandum  eft^  eam  diflerentia  Parallelorimi 
Parifienfis  Obferuatorii  et  Vrantbuigi  a  Ficardo  ohfetua- 
ta  efle  innixam  ^  obferuationesque  ,  quas  Picardus  et 
Aftronomi  Regu  ifl  Qbfer^atorio  Parifienti  hunc  m  fi« 
ucm  compa^lo  inftitucrunti  tionnunquam  re  vera  10^^  ab 
JDiucein  diferepaie  ^    quamuis  Ticardus  peifiiafum  habe- 

i  q  q  *  i^ct, 
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tet,  inftnimcata  ad  bocce  negotium  adhibita  peiiede  con- 
gniere.  Accedit  etiam,  quod  Eleoatio  Poli  Obferaato- 
rii  Parifienfis  a  Vicardo  admilTa  iufto  fit  minor ;  hanc 
enim  ob  caulam  Cl.  le  Momier  in  Hiftoria  fiia  coe< 
lefti  Eleuationem  Poli  Vianibuigi  adauxit  ad  S5*-SV'^^^^- 
Caeterum  perfpeda  atque  perpenfa  ratione ,  qua  Eleuatio 
VsAl  Vianibuigi  fupra  definita  efi,  quin  praefens  deter- 
minatio  cactoris  antepooeoda'  fit,  nullua  dubito.  Cl.  Hor' 
rebow  ,  Daniae  Regis  Afironomus  i  E^euationem  Pofi 
Kafhiae  Tariis  modis  obferuauit  efie  55''*4-o''.  59"^,  ita 
Tt  admifla  Parallelorum  dififerentia  Hafniam  inter  et  Vra- 
oiburgum  a  Vicardo  inuenta  13^30^'',  fecundum  halce 
obferiiationes  Ekuatio  Poli  Vranibuigi  fit  55^54.^19^'', 
odeoqnfi  17^'  maior  ea  ,  quae  ex  noftro  colligitur  cal- 
colo.  Cum  mo  paruoi  'vtilitatis  Aftronomiae  piomo* 
Tendae  ex  diiquifitione  huius  differentiae  redire  videatur, 
accuratione  nofirae  determinationis  &tis  iam  ,  me  iudice  , 
probata ,  melius  eft  fimili  methodo  iecundum  obferua^ 
tiones  a  Tycbone  ipfo  habitas  Eleuationem  Poli  Vrani> 
burgi  diligenter  indagare  ,  vt  infiituta  comparatione ,  et 
de  accuratione  infirumentorum  nobilifiimi  huius  Aftro* 
nomi,  et  de  praecifioDe,  quam  ad  obleru^tiones  habendas 
adhibuit>  eo  redtius  exifiimare,eiusque  obfetuatis  eo  tutiu^ 
Tti  pofiumus. 

Determinatio  Eleuationis  Poli    Vrani- 

burgi  obferuationibus  ,  a  nobili  Tycbo- 

fie  Braheo  habitis^  innixa. 

Praeiens  difquifitio  tc  benc  procedat»  obferuationes 
Tjebomcas  ad  hocce  negotium  maxime  idooeas   aucu- 

pemur, 
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^enur  ,  ncctfk  eft.  QuainuiS' enkn  Tyfbo^petmuhu 
iaftkueric  obferuationes  definiendae  latitudini  Vranibui|^ 
infeniientes,  non  omnes  tamen  ad  accuratam  deterininatio« 
oeoi  aeque  idoneae  coilendae  runc.  Peipenfis  igitur  atque 
comparacis  omnibus  obteruationibus  huc  fpedantibus  , 
illae,quas  Tycbo  (iib  finem  n)enfis  Februarii  anni  X5&S« 
circa  Polarem  iiellam  habuit ,  mibi  ad  praeientem  dis- 
quifitlonem  aptifiimae  omnium  Vifie  Rmt:  coi^uunt  enlm 
non  folum  cum  obleruatlonibns^  menfe'  Deeembri  fubfe« 
quenti  peradis ,  vemm  id  qaoque  accedit ,  rt  eodeitt 
fere  tempore  eodemque'  infirumento  altitudo  meridiani 
Reguli  faepius  obferuat»  fir.  Vndd  ficili  negotia  ermi 
quadrintis,  quo  Tjfcbo  y(m  efi^  mod6  praecedenti'  iudih- 
glni  errorls  qnadrantis  Picardi  &cnilif  definiri  poteft* 

Habebimus  itaque  ex  obferuationibus  Tjchonids 
per  quadrantem  cHatybetim'  fiib  finem  menGs  Februatli 
aani  1588.  Vraniburgi  habitis ^piusque  iteracis,  aki^ 
tudinem  meridianam  app^roitem  Folaris  (lelhe  infia. 
Poluni  -  -  -  -  "  52*.59'.ao'\ 
et  aldtud.  merid.  appar^  Reguli  circa  idem 

tempns  ebdefr.qiie  organo  obftruatam  •    48.    s.  30. 

Ad  errorem  .qutadratrtisyquo  Tycho  ad  ba(ce  ob» 
ftniationes  iailiioendas  yfus  e^,eruendi|m,  decerminaturu» 
fiiiH)  vti  in  praecedenci  calculo,  ex.meisobferuatis,  de*» 
dinadonem  Reguli  et  Polaris  ftellae  ad  tenipus  (upra 
ooiatuni.  .  Admifiii  jgitur  declinarione  Reguli  media  ad 
X  lan.  1748,  fupra  ex  meis  obferuationibus  iauenca , 
13?.  xi^io^''.  3.  bor.  prodibic  ob  praecefiionem  Regult 
mediam  in  deciinarionem  a  cempore  obferuacionis  Ty-^ 
cbQnis  ad  1.  Tsque  lan.  174-8,  45^.  ^^^^  8  auftnim  ^er- 

Q.qq  3  fi» 
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fys  y  declinado  Regttll  meAt  ad  fiaeai  netifis  Febnnili 
X588.  13*.  5(f''.  18'''.  I  bor.  Curo  veto  ad  idem  ecm» 
pas  deuistio  Regtrii  ia  decliaatioaem  ik  3'^7  aaftmia 
TeHus ,  ec  aberratio  6^^.  a.  iridem  auftnim  wttCa» ,  cric 
td  '  tempos  iam  notttum  declinatio  R<>|;uli  appareoi 
f3*.5<^'.8^''.». 

Tj^cbo  quidem  ad  hocce  ;cempas  dectinationem 
Regidi  admittir  ferme  lelquimiQUto  primo  maiorem ; 
buius  auttm  d^rentiae  cau&  pcaecipue  in  fiUa  TycbO' 
ms  hypothiefi  refira^num  pofita  efle  videtur:  bac  eaim 
Ijypotbefi  effe^um  eft  900  (blu^n  ^  n  Tyfibo  Eleuatio» 
Aem  I?oli  Vt^ibuiigi  iiifto  qnaiorem  iauenij^et^  Temm 
«tiam «  Tt  |BX  dqplici  boc  euorMm  foute  ^  decliaatioQCs 
^reales  iuClo  maiotes,  aulbrales  contra  iufio  minor«s 
prodireo^ ,  nuUa  habica  >  jratioqc  enonun  orgauoryn^ 
§Saohomkoma,Tjcb(^i»'um' 

Simlli  modo  dedinatio  Pedarls  (lellae  ad  cempui 
obfemationum  Tjcbsmmm  fupra  notatum  defiiiitur. 
Habemu?  nempe  ex  noibrit»  obferuatis  declinationem  me- 
^iam  fiellae  Pokris  ad  f  lan.  1748.  9rt*.  sY^  ^^'*  a.bor. 
a  qua  fi  aufeiantur  52^55/''.  5  pio  praeceffiooe  ftellae 
l^olaris  media  tn  declinacionem ,  {«odibit  declinatio  me- 
^ia  huios  fieHae  ad  finem  menfis  Febraarii  Aq;  1588« 
«7**.  4'.  26^^.  7,  atque  hiac  <^  deuiattonem  Polaris  fiellae 
Sn  declinatioiiem  i*^s%  auflrum  Teffns,  ec  aberracionem 
*^"  4  boream  Terfiis,  declinatio  appareBS  ftdlae  Polaris  ad 
idem  tcmpos  S^*.^'.^*'''.^ ,  fiue  difiantia  eius  'appa- 
feos  %  Polo  Ae^unt.  boieo  a^^S^a^^^T^ 
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Hi(ce  ftabilitis,  habebimos  dedinatiooem  apparentem 
"Reguli  aid  fintm  menfis  Februarii  1588.  is^stf^.S''»  boc 
et  confequenter  eius  diffantiam  apparentem  a  Polo  Ae* 
quacoris  bor.  ^6*.%'.$i^\l',  at  cum  diflantia  apparens 
Polaris  (leliae  a  PoIq  Aequac  boreo  ad  idem  cempus  in« 
Tenta  fic  ^'*.SS''^l'/'l  1  cric  fiimma  dilhmiarum  ap« 
par.  Reguli,ec  Polaris  fteliae  a  Polo  Aeqtfacorts  boreo 
78*.  59^1 9"'.  5,  aqua.fi  auferaatur  54''  pro  refia- 
.  (Btxot^  Reguli  ,  et  ^$'^  prQ  refradione  ftellac  Polarts , 
.teroanec  fiunma  difiaotianKD  apparentinm  meridiana* 
rum  Reguli  et  Polaris  fieUae  a  Tertice  Vranibui^enfi 
^8^57^4.0^'.  $.  Secuodum  obreruatiooes  Tjtcbomca» 
autem  difiantia  appareos  meridiana  fiellae  Polaris  a  Tertice 
Vranibui^nfi  tuoc  erat  .37*- 0^40'^'',  et  ReguU  diftantia 
appareos  meridian^  a/vectice  Vrarubni^nfi  41*^.  57^3.^^^ 
adeoqpe*  fiimm^  diftantiarum  appaif.  anejcid.  ob^ruatarum 
.  Reguli  ec  Pc^ris  fieliae  a  Tertice  Vraotbuig,  78^  5  8^.xo^^. 
Apparet  igicur,^  fiimmam  difiantiarum  obleruacarum  cat« 
culum  noftruno  ap^^^.s  fiiperare ,  ec  errorem  quadrantif 
Tycbonid  hinc  e&  ^V^^-y  ^"  qoo  inuentoeleaatiia 
Poli  Vraoibiifgi  .fequenti  moda  buUq  ferc  iiegotio  de&» 
nitur  ^ 

TjfcBofvb  finefri  meiffis  Febri£irii  Annf  15  8^8.  ftel&e 
Polacis   akitudincm    appajpentera    miiHmam    ebftruauii: 
efle     -...»--...-     sa^SS^.ao''^ 
Errore  qoadrantis  addito     »    -    -    •>    -  X4««  .7 

Prodit  minima  ileUae  Fblarhr  aMcapparens 

correda     -      -     -    1'.     -     -     $t.  59^.34.   T 
lUfiadione  fiibdodt»     .^    «.«•.-    45.  - 


■<*■ 
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Reftat  minima  Folaris  (lelke  altit.  erroxe 

quadr.  ct  refradl.  correAa      -      -      5  a*.  5  S''.  4.9'''.  7 
Cui  addeodo  diftantiain  apparentem  fiel- 

lae  Polaris  a  Polo      -      -  -      a.  55.  a^.  7 

Vramburjg^  latitudo  qoaefita  crit  -  -  55.  54-  17.  + 
Patet  igttur  Eleuatiooem  Poli  Vraniburgi  ex  obfer- 
Tatibaibus  lycbonieis  concinnatis  atqtie  corredis  dedu- 
^am  5  tantum  min.  ^c.  SSkxtt  ab  ea ,  quae  ex  ob> 
feruatts  Picardi  eodem  modo  concinoatis  et  corredtis 
fluit.  Admirat»li  hocce  confenfii  perpeijlb,  coouinci- 
mur,  caras  et  cogitationes  nobtlis  Tyclmis ,  in  obfetua- 
rionibns  fumma  diitgentita  ec  accuratk>ne  inftitiiendis , 
fieque  minus  in  organis  aftronomicis  afiabre  cooficiendis 
euigilafle :  maiorem  eoim  accura^nem  ab  inftrumentis 
jpinhaddiis  munids  (perare  ant  exfpedbre  non  polSimos. 
Periuafum  potius  habemus .  obferuationcs  7)vi&m»rirj,  mo- 
do  vt  fediHo  concinnentur  atque  corrigantor,  excolendae 
Aftrbnomiae  magis  magisque  elle  infeniituras. 

Latitudinis  arcis  Wandesburgenfis,  nec 

non  Hamburgenfis   vrbis,  de- 

terminatio. 

Ad  arceih  Wandesburgum ,  ctri  hodie  nomen  eft 
fTandejb^ck  ,  Hemtieus  Kanmiius  nobilem  Tyebonem^  e 
Daiiia  difcedere  coadum ,  inuitauerat.  Quanquam  Ty* 
fboni  illic  (edem  fixam  babere  mens  non  eflibt  •  varias 
tamen  ibi  au&imno  anni  1597)  annoque  in(e<pKnd,  in* 
fiitDic  obfensitiQpes ,  pcaecipue  cixa  Plaoecas ,  quae  cnm 

ftili- 
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Ttilitatein  haod  contemnendam  afierre  poflSot,  opeiae 
pretium  fbie  iudicaui,  Tt  huius  arcis,  in  amoenaregto* 
ne  prope  Hamburgum  fitae,  Latitudinem,  ex  obferuatls 
Tfcbomis^  quantum  poffem,  accuratiffime  eruerem.  Cal- 
culum  hunc  eo  iibentius  attingo,  quod  ex  pofitione 
arcis  huius,  refpedu  yrbis  Hamburgenfis  mihi  obferuata, 
Latitudinem  Hambuigi ,  de  qua  recentiores  Afironomi  et 
Geographi  plin  quam  8.  min.  prim.  difcrepant,  ronita 
cnm  accuratione  fiabilire  pofllim.  DifqUifitionem  Lati- 
tiidiois  huius  Trbis  et  in  Geographia  et  in  A(fat)nomia 
Tfiii  efle  palam  eft,  cum  Fabricius  et  lungius  ^  fpecu^ 
iatores  coekftium  rerum  diligentiffimi.,  complures  ibi 
ioftitnerkit  obferuationes,  dd  Afiroaoiniam  cxcoiendam 
Ibrtafle  aliquando  profiitura&, 

Accinatione  obferuationnm  Tychmicarm  ex  con* 
ftnfii  harum  obieruationum  cum  obleruati»  Vicardi  ciica 
l^titndinem  Vraniburgi  praecedentibns  calculis  iatis  pio- 
bata ,  eandem  praecifionem  in  definienda  ex  Tycbonicis 
obfemationibus  Eieuatione  Poli  Wandesburgi  etHannbur- 
^  rperare  licet ,  .modo  Tt  harum  obferuationum  Wan- 
^esburg^  habitarum  rite  corrigendarum  cofna  fit.  Con« 
tinet  autem  Hiftoria  coeleftis  Tycbonis  Brabei  oib(erua* 
tiones  nonnuUas  circa  Regidum  et  Polarem  flellaiii 
Wandesburgi .  habitas ,  qaae  fimul  ad  errorem  organii 
4|t]0  lycbo  Tfus  eft,  detegendum*etadLatitudinem  Wao- 
idesbnrgi  definiendam  commode  adhiberi  pofiunt.  An> 
■tequam  Tero  ipfhm  calculum  a^rediar/^ere  non  pofliim^ 
.quin  flioneam  ,  oi^mationes,  quas  lycbo  Waudesbuigi 
iaitto  anni  i$s9,  iiabuit,  non  adeo  effe  accuratas,  Tt 
icA>renmtis  4]lo  tempoie  akitudinibos  fokm  ft«Uae  ct 
Xom.VIU.NQu.Comm.  Krc  Re* 
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RtQjHi  ¥tt  tBte  poflTimus:  Orffm  ebim  Tycbonica  tnoc 
csant  >  Tytbone  ipfo  tefie »  atiquantum  vitio(si »  et  ine« 
ridiana.  linea  nondum  fatis  accurate  de(cripta>  Verifi- 
catione  autem  prg^orum  ^onomicoEttm  etmeridianae 
^neae  pecada»  obferuatioQCS  meliori&  aotae  drca  Pola- 
Kim  ftellam  et  RegMlum^  mede  Martio  eiusdem  anoi 
inilitui  coeptae  funt  ^  quas  itaque  ad  fequentem  calcu* 
lum  adbibituxu&  fum»  easque  piaecipue^  de  quibu8-7r(£o 
ip^  bme  exiCiimauie. 

Ob(en^ta  nempe  fint  Wandesburgl  medio  mea> 
le  Mtnla  annt  i.S9S*  akittida  appacens  meridiani 
Regiili  %d*^.  X  9^.  io,'\  eodemqBe  org^no  per  idcm  tein> 
pus  altkqdo  apporens  ttnua^aJaiL  Pblads  ^eUae  iofiu  Fo> 
ium  5o*.44/.G^'*. 

Pofita  is,itur  ex  nol!lrrs  obftraatiooibus  fiipRt  ex» 
{loi;ati»  declinatioQfi  Reguli  media  ad  i.  laii.  i^^S. 
i^o.  ti^.  1.0' \%  boc.  pcodibic  ob  pcaecefiiEMiem  R^uli 
H^ediam  ia  declinadonem  inde  a  medib  Martio  155^8^ 
-va^e  ad  i.  laa.  174S.  jyi\is/\7  adlnim  tevfiis» 
^eclinatift  Regolt  media.  ad  medium  meniem  Mactiura 
t  Ss^  1 3;*'  S  V»  a^"^*  Q«  Deuiatiio»  autem  K  egfiE  ia  de-^ 
cUmttionem  cum  fitad  ^lud  tcmpu&  ^^*.  $  boceam  ^erfii^ 
tt  afaercatia  in.  decfiiKitionem  s^^s  auiirom  Terfii»,, 
cmficg,et  dfidiffiicio  apfnceoai  Regjiili  ad  oiedium  Mactiam 

Eodem  naodD>  dQcfioatro  sppatcn»  F6lSirt&  flellae 
«i  tecspi»  obletuariboian  Tj^mkanm  drcai  haocftel»^ 
luR  Waidiesburg^  fabfi^anwt  defimtOK.  BtrrlimriniCDin» 
nedia  fielSae  ^ikm  ad  x>  lao.  z748..fi]pi!aiiaieftt£e(( 
trf.sn^.^lt'^».  boc;.  a  qpaiiiliibaiafaancuc^si^^a^lr^-p^ 
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pneceflione  media  PDbris  flellie  in  declimMionein  a 
medio  meDfe  Martio  159S.  vsqoe  ad  i.  lan.  174.8; 
feftat  declinatio  ixiedia  Polaris  Aeibe  ad  mediuin  mea<r 
fcm  Martium  1598.  87*.7'.48''',  2,  quae  auAa  3  '  4 
pio  deuiatione  fteUie  Polaris  in  declioationem  boceam  ver- 
fys  ,  ct  t'^4  pro  aberradone  hulus  ftcilae  itidem  boream 
ver^ ,  dat  declinationem  a'pp.itentem  Polarui  lleiiae  ad 
ide(ii  tempus  87**7^  5  3^^,  fiue  diflantiam  ^iw  appt* 
wntiam  a  Poie  Aequatoris  boieo  «^sa^  Y^, 

Addeodo  igitur  diftantiae  apparenti  P(Ms  ftellae 
9  Fok>  nunc  inuentae  diftaotiam  apparentem  Reguli  ab 
eodeih  F<^o  ^6\6\^^^j  prodibit  fumma  cbmple- 
mentonun  decttmtioaum  appafentium  ReguU  et  Polarii 
itellae  78^58^40*^;  a  qua  fi  fubtnhanmr  $0^^  pt^ 
lefi^dione  Oellae  Polaris  ^  et  51"  pK>  reftaAione  Re^ 
gnli ,  babebimtts  fummam  diftantiatum  appaientium  me< 
ridianarMn  Reguli  et  Poliiris  llellae  a  TerticQ  Wandes^ 
burgenfi  ad  mediom  Mardnm  X598.  7S*.56' 59''. 
Diftjnda  antom  apparens  meridiaaa  Polaris  ftellae  a 
vertice  WandeSbBrgenfi  tunc  a  Tyebane  oUeruata  fuil 
39*.  16*  o",  et  dinantta  appaiens  meridiana  Regiili  ab 
eodem  veidce  39^40^50"^  ita  vt  fiimma  diftintianim 
merdianarum  ot^e^ruaiarum  a  vertice  Wande$borgen(i 
fit  ni^^.s^^-SCt^  adeoi^tte  error  quadrantls  Tyclmici  ab 
altitodintbus  obfeniatis  fdbtnibeQdus  ^t^  qub  detedo, 
ad  calculum  ipfom  Eleoadoiib  Poli  Wantfcfibuigi  pio« 
SK^  pofiamm. 


Rir  ft  Aldtudo 
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Akitado  meri^aaa  apparens  ftellne  Potari»  iafra  Fo- 
laoi  a  Tyibone  Wandesburgi  obferaabatur  50°.  44.'.   o" 
Subdu(^is  pro  errore    quadrands     -    ,  -     .    -     4. 5 

Remanebit  altitudo  merid.  apparens  mi- 

niona  correda     ------     50.  43.  55.    5 

Subtrahendo  reftaftioncm -     50. 

Pcodit    aidtudo  merid.  minima  eriore 

cfadt.  et  refiadione  corr.  -  -  50.  43.  5.  5 
Dillantia  apparens  Polaris  flellae  a  Polo 

aequatur    --------   a.  52.    7.  o 

Hinc  Elieuatb  Poli  vera  Wandesburgi  -    53.  35. 12^. 

Latitudine  Wandesburgi  in  apricom  probta,  &» 
cili  iam  negotio  Latitudinem  vrbis  Hambargeafis  defi- 
Dire  pofliimus.  Obferuaui  enim,  turrim  Waadeaburgen' 
fem  e  templo  quodam  in  media  jfere  vrbe  fito  fpeda* 
tam  54*.  ^o'  a .  Septentrione  Orientem  Terfus  decUnare, 
Dillanda  ycfo  templi  byius  Hamburg^nfis  a  turri  Wao- 
desburgeofi  ex  menfiiris,  quas  in  agro  Hamburgenfi  ce- 
pi  >  aequatur  x^so.  hezapedis  Parif.  ,  ita  vt  ex  bifce 
dads  et  ex  Ladtudiae  Wandesbuigi  fupra  inuenta  diflfo. 
lentia  Meridianorum  Hambuigum  inter  et  Wandesbur- 
gum  prodeat  2^34".  Aequai.  fiue  xoi"  temp.  Ele- 
vatio  Poli  ver*  autera  Hamburgi  53". 34. 8". 

-  Si  iam  Eleuationem  P^li  Hamburgi  ex  noftro 
caIaDio<^dedudtam  ad  Ladtodtnem  compaiemns ,  qoam; 
Afironbmi  et  Ge(^aphi  yrbi  huic  afiignarunt ,  pote^ 
plerosque  Ladtudinem  Hamburgenfis  vrbis  iu(k)  mai<»eiik. 
^dSs.      Secunduaa    mappas   gpographicaa  fefc  omncfr 

tatitBd^ 
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/ 
Latitudo   hniin  rrb»   tenia   circiter  Tnios  grsdus  parte 

praecedeatem  determinationem  fuperat.    Kepkrus  Lati- 

tttdinem  hanc  8|  min.  prim. ,  CaJJini  7|  min.    prirn* 

tx  Tjcbo  j  min.  prim.  circiter  iufto  maiorem    admtt- 

tnnt.  Ci.  lunsjiust  Eabricium  adiutorem  habens,  cnm  6e 

Latitudine  Hamburgenfis  vrbis  accurate  determinanda  co» 

gitaret ,  &eculo  proxime  praeterlapfo  negotium  hocce  bi- 

Doram  oiganorum  afironomicorum    pinnacidiis   munito* 

ram  et  in  Anglia   confedtorum    beneficio   peragenduoH 

fufeepit.     Latitudo  antem,  quam  lui^ius  ex  fuis  obfec« 

vationibus  ,    quarum  fidguia  non  perfcripfit ,    vrbi  huic 

^ffignat,  6\  min.  prim.  noftfam  determinationem  fiipe- 

rat :  Cl.  Kirchium  vero  proxime  ad  noftrum  calculam 

accedere,  ex  eius  diifertatione  de  hocce  argumento  con* 

fcripta,  et  Mifccll.  Bcrol.  inferta^  ficile  demonftrari  pot* 

eft ;  (ed  nihil  eft,  quod  diutius  in  hac  difquifitione  mo* 

xemuc ;   magis  intereflec  Longitndines  (peculatum  aftro-* 

nomicamm  Tychtmicarum  nunc  eodem  praedfionis  gnr 

du,  quo  Latitudines,  inueftigare  atque(labilire,  fed.hanc 

difquifitionem  ad  aliud  tempus  reiicimus.     Sufficiat  hic 

tanquam  in  tranfitu  moauifle  ^  Q.  Kircbium  ex  obler* 

Tata    Eclipfi  folari  di£&rentiam  Meridianorum  Hambur« 

gum    inter    et    Berolinenfe   Obferugtorium  determinafib 

X  2^.45".  temp.  ita  vt  ex  hac  obfematione  et    praece* 

denti  calculo  di^rentii  Meridianoram  Berolinenfis   0&< 

(eniatorii  et  fpeculae  aflronomicae  Tycbonicae   Wandes> 

biirgeafis  fit  isf.tis"  ttmp.  fiue  Lcmgitixlo  Wandesbur* 

Diiquifitione  Latitudinum  fpecnlafum  afhonomics* 
mm  Tjfcbome(aim  ad  exitum  perdudar  pcomiffi»  teneor» 

Rri  a  c>^ 
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cas  exhibere  oblemttiQii^  qni»  ad  LttkndineAi  Paritoi- 
iis  Obferuatoni  Regii  indagsndam  rnnaoia  diligent»  ia- 
fitcni.  ObleruatioQes  iflae  non  fo}uifi  nferuient  probaa- 
ds  declinationibus  fixanim,  <^as  ex  obfeniationibas  ca/ean 
tnflrainento  in  Parifienfi  ObTeftiati^io  a  ihe  liabitis  de* 
idnxi ,  qnarumqne  nonnuUas  ad  praecedenftea  calcakM 
fldhibui^  veram  etiam  ad  exiles  illas  diffcremtas,  qnae 
in  Latitudine  famofiffimi  huiiis  Obferuatorii  obmaefiiat.i 
^lindicandas  atque  diikneadMi  non  inmilef  emit. 

Obferuationes  allronomicae  ad  Latitu- 

iUnem    Obferuatorii    Regii    Fariikoiis 

definieindam    habitae    Anno 

i;^2^.  ft.  n, 

Sequentes  db(ettationes  circa  Poiarem  fteHam  ct« 
fflAM  qnadrantis  tripedalis  iradii  fuper  linea  meridiani 
iA  paoimeDed  turris  (OiccideDCalis  Obferuatoiii  Parifienfi 
4feftl:(pta  coHotati  bene6tio  itd  lumeA  crepo(ciiIare  et 
(MrdMi )  nuild  lumine  peregHno  fila  telefcbpii  a^lu* 
llrante ,  inftitntae  funt. 

il.  1 1.  ian.  t>bferuaui  attit.  merid.  ap{^. 

Polaris  ftellae  fopra  Polum  -  S6'.53*.+5*  7 
44.  latt.     -------      jo.  53.  4».  tf 

25.  lan.    ---.-.--      50.  53.44.  8 
^d.  lan.    --.----     50.  53  43.  p. 

Cnm  obfenatiooes  hae  diuerfis  diebas  habita^ 
liiQt ,  coaferri  ioiHccin  oomttkode  tiequeaat ,  nill  omnes 
M  VDiuia.  «aodemqflQ  dism  ioiinid«n  fiaeccfficniii  ,1^ 

viatioois 


Loc OR  vm. 


JO* 


ibiaiXA%  et  abenatioDJ»  legps  ledacantur.  Qoam  ob  feni 
praecefficmeiD^  dearatiDnein  et  abenacionein  Pdatisfiel* 
he  ia  dectioationem  ad  die»  oUeraatiooum  fiipra  oota» 
10»  (upputaui^  et  in  feqaenti  tabuda  exlubui  y  vt  harum 
conedioQum  opc  ob&rtatae  altinidnie»  meiidijuae  Fo- 
lui»  flrllae  ad  i.  lao.  1749.  tcduci  (yaeaoiE; 

Fraeceffio  Fdari»  Mlae  iu  declinatronem^ 
%  X,  lan*  174&'  vsqMe 

Bor. 


ad  ir.  lan.  o'''.^'! 
»4-  -  -   o.  71, 

2tf,  -  -    I.    41* 


•I    verlus 
30.  -  -    X.  6j[ 
ilibecratio  ftellae  Pola- 
vis  i»  declJiaacionem  aes»^ 
quatur 


Deuuitro  delfoe  Fob. 
li»  iB  declinaciOBem.^ 


»1.    •    - 


5. 
5. 


S 


.veifiis» 


zt. 


Bpr;' 
vttjiifi 


19'  5 
14.    -    -  -  rp.  3  j' 
afi.    -     —  17.  8  C 

$a.   •    -  -  17. 

Erit  istur  ^'tu^o  meridianai  obferuata  Polarii» 
fleHae  (upca  Folum  deuktione  et.  abenatioae:  coneda  ^% 
ad  X»  lan.  174  S.  r^duds 

Ex  ims!.  ofcijiatioiw:.    -'--'.  50".  54/^.1  »'^.5 

adai       -    -    -     -    •    -  50>.  5:4;    a,  4, 

&ti*       --..,,«  50^*^4'  9»   9 

4ISU       •--,•-.  50,  $4.    8.  5 

llsirRiec&im^kurinteri(l!Uidb(^iatibne&  50.  51^    9.  S 

Eodem'  quadiante  eodemque  in;  Ibco»  altitudinen» 

WiiidianaiTv  Fdasis>  Hellae;  infi»  Poitun!  qpamunoi  potuii 

aicwah- 
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accuratiffitne  obferuaui  ,  eamque  d.  27.  Maii  1*748. 
coelo  eximie  fereno  ad  lumen  crepufeulaie  plus  Tice 
iimplici  ioueni  46*.  48^  55'^'* 

Cum  Tero  praeceflio  media  Polaris  ftellae  in  de- 
clinationem  a  d.  x.  lan.  1*748.  vsque  ad  27.  Maii  fie 
y^,  9.  boream  verfiis ,  deniatio  aotem  huins  ftellae  in 
declinationem  d.  27.  Maii  1748.  6^^.  3  iddem  boream 
Terliis ,  ec  eins  aberratio  in  declinationem  die  notato 
t6^^.  p.  auffanm  verfus ,  prodibit  altitudo  meridiana  ob- 
leruata  ftellae  Polaris  infta  Polum  deuiatione  et  aberra- 
tione  coneda  et  ad  z.  lan.  1748.  reduda  4^  48^57^''.7* 

Antequam  vero  in  fiipputandis  hifce  obferuationi- 
1>us  Tlterius  progrediar,  de  iis  dicendum  erit  obferuatiO' 
nibus,  quarum  beneficio  quadrantis  huius  verificado  per* 
aAa  fiiit.  Quadrante  hoc  per  inuerfionem  ad  Hoii- 
Kontem  iam  verificato*  reftabat,  vt  eius  Terificado  ad 
2enith  tasxc  conliieto  inftitueretur;  quae  cum  Gt  di&^ 
cillima ,  omnia  prouidi  praecauique,  vt  negotium  hocce 
bene  fiib  manus  fiKcederet,  lucidae  Perfei  beneficio  pioxi» 
ine  ad  Zenith  Parifienfe  accedentis. 

Plano  itaqne  quadrantis  tripedalls  radit.  (fapia  me- 
morati  fiimma  cuia  Terticaliter  fiiper  fiunofifliira  meri- 
diana  linea  marmorea  obferuatorii  Regii  Parifienfis  col- 
kxato ,  fequentes  altitodines  meridianae  a  Perfei  ad  la- 
onen  diumum  mihi  ei  Celeb.  k  Mmier  coniund» 
obfouatae  fiiat: 

Faci» 


tOCOR  VMs, 


i^i 


Facie  qnadRmt»  Orieatem  (ptGtstise  ^ 
D.  i^.  Febniarii  1748.    po*. -+-6'.  59^'.  ^ 
17.     *-.---    ^  7.     3;    5 

fto.    ------     Ht- 7.     i,    o 

Faciei  quadcaotiS'  Occidentem  ipedante , 
D.    fti.  Febr.    17+a.     90°~5'*5^^i.accuraiiC 
coelograte  fereno.. 

Vt  fummam  feruarem  praecifionem  infiipi^taDdit 
comparoD^sque  eiusmodi  ob^ruationibus  vfitatam ,  fe* 
queotes  fupputaui  corrediones. ,  reduceodis  akitudiDibui 
meridianis  fiipra  notatis  infemientes: 

Pfaeoeflio  media  «  Periei  in  declinationem 
Ad  X.  lan.  X74S.  Tsque  ad  k^.  Febr.  i^^,  9*} 

17;    -       I.   9i  Bor.    \ 

20.  -    -a.    of  verloi 

21.  •    -  2.   oj 


Deoiatio  a  Periei  io 
cieelinaticMiem 


ad  I. lan.  1748.  «'''.g?  Bor.  d«  i .ran.  1748.  io''.9^ 
2i.Febr.  •  -8.  2$vecfus|  itf.Febr.r  -  •    9.  51 


Abenatio  a  Perfei  in 
declinationcm 


i7»     "     •  •    9*'^ 

20.  -  •    9, 1 

21.  .     -  -     9.0 


Bor. 
Vedbi 


Adhibitis  itaque  hifce  corredionibos,  ad  itdoceo* 
das  flltitudiiies  meric^nas  <t  Perfei  fupra  ezhibitas,  bl« 
bebimus: 

IMftantiam  meridianam,  obferuatam  a  Perfei  a  ver* 
tice  Obferuatorii  Reg.  Parif.  deiiiatione  et  abenadone 
conedam  et  ad  i.  lan.  1748.  cedudam, 

Tom.VIII.Noa.Comin.  Sss  cx 
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ex  ima  ob&niatioae  6'j^^^%.  bor.  ferfiis'  \ 

ada    -    !-    -    6.44^0-      -       •    Limbo' qaa<' 
jtk    -    -    •    6. 41. 7 


drantis  ad 
Orient.ob^ 
¥erfo. 


Fer  medium  igitiir  intet 

hafce  obleruationes  -  tf .  41 .  9  l)or.  Terfts.  \ 

ex  4ta  obfeniatione  5.  39-9  bor.  verfus.  Limbo  qua^ 

TVi*-       . drantis  ad 

^^»"  »-   »-  Oaid.ob. 

"ferfir. 
Frodibic  igTtur  dtftaatia  media  merid.  v  Feriei  9 
Tertice  Obferuatorii  Reg,  ParinenlTs  ad  x.  lan.  174^ 
C\xo'*,9  boream  terfas,  adeoque  error  quadraotis  ctrcs 
2eaith  ab.  altitadinibus  ob^ruatis  fabcsaheadas,  311''^.- 
CunnL  tero  eius^em  quadcaotis  error,  per  alteram  iaaee> 
fioi;tero).,.circa  Horizootem  Inftitutam,  iauentus  ik  m  duO' 
bus  minutis  fecundi».  minoc ,  a^umere  pofliimus  sC^^ 
pro  ercore  huius  quadrsuitis  ad  obfenfatippes  nQAras  cor- 
rigendas  eonftanter  adfaibendo  ,.  modo  limbi  diuiiio  boK 
ius  quadrantis  nulla  err^&.fitrinquifiate;  . 

^, 'Refiae  nunc,tt  refra£tiones,^ui6u8' kd  corrigq!das> 
obleruatiaies  Polarls  (tellae '  fupra  relatas  vtendum  eft  ^ 
quantum  po^umus*,  accuratiffime  (labiliamus^  Ad  hoc 
cfficiendUm  aotandum  eft  /  altitudinem  Mercurii  ia  Ba^ 
KMijietrQ  (^iebus  illis,  quibus,  Polarem  fldlann-  inenfe  la^. 
nmpp  fupra  Folum  qb&ruaai^eamlem&mie  fiiiire,  quae^ 
d.  27  Maii ,  quo  altinidinem  Polaris  (lellae  minimam 
cepi  y  obferu^tur  ,  vtroque  nimirum  teropore  iere  ium- 
navn  \.  temperiem  coutra  aeris  maxime  dioerlam »  exW 
fieote  diffiueatia  40.  &re  girafL  Tfaennomeui  JDr  Vlsltm  f 

.  .  ,  .  ^    ,,      quae 
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qute  teinperiei  aeri»  differentU  fecnodiiin  noftras  obler» 
Tatiooes  Petropoli  et  in  Infiila  Ofilia  halHtas,  in  refra* 
•6ioBe  Tpso  altitudine  Polari  Barifienfi  diftremiani  3'^;. 
«linimuBi .  procreate  Takt.  Pqfita  igioir  refiradione  pro 
iikiojdioe  Polaris  (leUae  maxima  lanuario  menfe  in  Ob« 
feruatotio  Reg.  Paiifienfi  obfeiuata  49''^,  rdraddo»quae 
adtitudini  flellae  Polaris  minimae  Aienfe  iMaio  nanfiia 
ebfenntae  conoenit ,  53^^  fuperase  non  poteft.  Htfce 
•dmifiis,  calcttlus  Eleoatioois  Poli  Ob&niacodi  Aegii  Pa^ 
fifienfis  ieqoenti,  modo  peificitur::. 
Akit  merid.obreruataftellaef 

Polaris4euiatioBeetaber-iru]^raPdam  5o*.5V«  9^'-<S 
iatk>oecpnedaadi.Ian.  {infia  Pobim  4<^.  48.  57.  7 
Z74S.e(i     -    -    -    -  L 
Error  quadrantis  ------    — o.  o.  30  - 

Refraffio.    ....   Sp"'*"'»-».  <>•  49  - 

<pioalt.mio.  —  o.  o.  jj  - 

Akit.merid.nied.{lelhePo-  JfupraPoluin  50.  52,  50.  6 

tariscorreda    -     -     cinfi^Polum  45.47.34.  7 

...  ji 

-Diflbreotia     »    .........     .     .     -   .  4.    5.  15.  9 

Diftantia  media  ftelUe  Polaris  a  Polo  -    a.    ft.  37^  9 
Akit.  merid.med.fteUaePolarisinfiaPokim  45. 47.  z^^j 

Elenatio  Poli  Tera  Obferuatorii  RegiiParir.48.  50.  1 24. 

Latitudinis  Obferuatorii  Regii   Beroli- 
.  nenfis  determinatio. 

Obleruationes,  quasad  Latitudinem  Berolioenfis  0|>r 
feraatorii  ftabiliendani,  in  loco  quodam>ab  Obreruatbrio 
ipfo  1^^  boteam  -ferfiis  iremoto,  pexegi,  quadiantis  tri- 

S  i  s  A  peda- 
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^alis  rldii  fiinitna  diltgentia  meo  dudu  PuUiis  coa. 
&€tiy  et  diipiici  limbi  diuifione  tnftru^i,  beaeficio,iafti- 
tuoe  fuat.  Per(peda  nempe  huiufce  quadraotis  fmie- 
fiantia  atque  praeafione ,  praefertim  in  limbi  eius  dini- 
fione ,  examinatoque  azas  tubuli  ad  qoadrantem  hunc 
applicati  parallelifibo »  plaaam  iiuiuice  (M-gani  fiiper  li< 
nea  mertdiana  accurate  de(cripta  verticaliter  collocaui,  ct 
iequentes  altitudines  et  Polaris  fiellae,  ec  ocoli  Oraconii, 
Latitndinis  Berolineafis  Obleruatoni  definiendae  et  qna< 
dnmtis  ▼erificaodi  gratia ,  fiimma  qua  potui  aocucatione 
obleruaui 

Altitudiaes  (leUae  Folaris  metidianae  infia  Polum 
«d  Lumeo  cfepalcahre  et  dniroum  An.  1750  SeiQli« 
ni  obferuatae. 
D.  ^4.  Maiifl.  n.  50"  ^o^.^Y^.^' ' 


Coelo  cdmie  (ereqo 
atque  pladdo. 


«5«    -    -    -   50«  30.  *5«  2 

30.    -    -    -  50.  30.  23.  6 

i.Iunii-     -  50.  30,  «7. +^ 

Vt  harum  oi>feruacionum    comparatio  accurar/ua 

commodiusq^e  inftitui  poflit ,  -obreruationes  hafce  omnea 

9d  ptinHun  diem  lanuarii  An.  i-^^o    (t   o.    reducere 

iuuat.    Conediones  autem  ad  iflam  redu&ionem  adhi- 

tendae  ^equentes  fint  t 

nraecdrio  media  Polaris  fiellae  in  declinationem 
Ad  I  lan.  1750  vsque  ad  d.  14.  Maii  7".  al 

25.  -  -  7«    dlBor. 
30.  -  -  7»    5 1  veifi» 
I.  lun.  7.    6j 
Cbttiatto  fiellae  Polaris  in  declinationem 

Ad  I.  lan.     1750    -  -  ^ '''.  p  >  Bor. 
I.  Iimii   •    •    -  "  <f .   7  ^  veifiis 

Abet- 
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Abemtk)  Polaris  (tellae  ia  declinfltionem 
Ad  I.  lan.     1750.    -    -     19''.  s    Bor.  verfii* 
«4.  Maii    -    -      -    -    16.    i-j 

25     ...     .     "•16.    3     Aufinun 

30     -    -  -     -      -     -     17.    a'  Terfus, 

I  looit     -    -      -     ->     17.   5^ 

Re(fcidione  fada  hai>e(Mrous  altitudinem    meridia- 

nam  obfeniatam  Polans  ftdllae  infra    Polum   deuiatione 

ct  abecratione  conedam  ec  ad  i  lan,  1750  redudhinii, 

ez  tma  obferaatiooe    *'  <-     fo^.so^ap^^^tf 

ida   ------      50  30.  17.  5 

Stia   -••'-••      50.  36.  26.  6 
4ta    ----.-     50.  30.  30.  5 

Permedtnm  igitur  inter  ifta»  obferuatlone»  50  30.28-  5 
Ad  enbrem  quadrantis,  cuius  beneficio  praece* 
d6otes  obferaationeft  habitae  (iint ,  explorandum,  fequeo* 
tem  inftitui  TerificatioDem  »  per  innerfionem  huius  in- 
ftramenti  ckca  Zmith,  fumma  cnca  Berolini  peradam^ 
obferuani  nempe 

Facie  qaadrantis  Occidentem  (pedaote^ 
Ao.  1750  d.  23  lul.ft.n.  Aititud.  merid. 

appar.  ^  Draconis    -     po^-f-iaa^''.© 

25.     -•--.--     ^120.  7 

27.     -    -    -    -    -     r    -     -i-xi8.    a 

flS.      -     -     -.  -    -    ^     -     -I--120.   I 

Facie  qnadnmtis  io  Orieotem  conoerfii» 

A«.  x^5od.  xo.  Aug.  ft.  0.  Ahit.  merid. 

appar.  p  Dracoois    -   -    90*-3*''.5 

rj.Aug.    -•-.-•.    -30.   3 

$ss  3    ^  Coii> 
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Concinnaadis  comparandisque  hiice  aldtudiniba  0 
DracQQi»  obferaatis,  inletuienc  (equeotes  corredioooB  <te- 
clinationis  huius  ftellae : 

Praeqe^o  media  §  Drac.  |   Deuiado  ^  Draconn  . 
annua  in  declinationeai        in  declinationem  pro 
0''''.  x.auftrojD  verliis       tempore  obferuatio- 

I   nuin  praecedeotiuni, 
I        i''.3aiiftr.fetfi»*V 
Aberrado  (3  Draconis  In  declinationena 
idd.  A3.  lulii  1750.     -    -    -     11". 7* 
i^,      ......     12.   5, 

27.      ......     xs.  8(  Boream 

z$.    ---..-     x3.  o/  verfiif 
fo.  Aug.     .    «    .    •    -  X5.  7' 
X3.  Auj^,     .    .    ^    .     -   x<S.  2^ 

Ratione  faarum  corredioeum  habita  ,  prodibie 
akitudo  meridiaoa  obfeniata  p  Diaconis  aberratione  cc 
^uiatjione  corre^,  et  ad  i  lan.  1750.  cedu&i, 

Limbo  quadrantig  ad  Qccident.  conuafo: 
cx  obferuat.  d.  23.  lul.    -    -    ..     po^^-xjp".'; 

2«5.        -      •      -      •      -      .^_  130.     I 

*7,      -    -    -  "•    ..     -f-127.  0 
dS.      •    ^    •    .    -    ^130.  o 

Per  siediom  igitur     ....     90" -f- 129'''.  7 

Limbo  quadtamis  in  Orieoie&i  cpnnerfe : 
«x  obieruatione  d.  10.  Aug.    -    -    -    ^o'*-^^/'.© 
X3.     -----     -  —43.   3 


Per  medium  itaque     -     ,    -    .    -    90»— 44.   1. 

Hioc 
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Hitic  diftantia  med.  mer.  ^  Dir^coini» 
a  VerticeBerol.  io  pdmo  fita  quadr.  a'.  sr'^.  7  Aoftr,  TcrC 
-    -  «inakeroKituquadraatiso.  44.    xAufcr  Veif.- 

Difierentia,  fiue  duplus  qMadrands  error 

circa  Zenitb    -----    x.  15.    <f 
Error  quadrantis  fimplea:  ab  altitudi. 

nibus  obieruatis  fubtrahendo»    -    -   42.  S>,  et 
IXftai^ia  mediarnieridiana  (SDraconi» 

a  Vertice  Berolinenfi    --«'.. 

ad  X.  lan.  X750.  (t  n.    -    -     -x^ft<5'^^9^Au(tr.rVerC 

Eiusdem  quadrantis  Terificatioiie  more  folita  per 
iniierfionem  ciica  Horm>ofiem  Berolini  caute  perada', 
inueni  Altitudioes  circa  Borizoiitem  ctfpta»  pei  hune 
quadBintem  ^x^^tf  iufto  maioses  exhiberi .  ita  tc  tuto 
ftatuere  poflknus  arcum  hraHfce  quadKmtis  90  graduum? 
iuAae  eflb  amplitudinis ,  totumque  ecrorem  buius  oc^ 
gani  ah  altitudinil^  obieroatis  fnbtsabendnai-  coaflafiter 
^e^itfi  42^^' 

Uifce  praemiffis  Elelutio  Pofi  Obferuatorit    BeK»- 
fineofis  fequenti  tatiane  ex  nofiris   obievuationibus^    de* 
£oitur  ; 
Ali-.  mer.  Pohr.  ftellse  infia  Foium  obfertf. 

deuiatione  et  aberrat.  cor r.  et  ad  obferu; 

Ber.  et  i  la».  1750  reduftaeit  -  -  So\i(/.&Y\^ 
A  qua  fi  iiibtrahatur  error  quadiantis  -  -  .^      '42 

Reftat  altif .  merid.  med.  Pol.  ftellae  infra 

R)I.  correda  et  ad  X  lan.  17  j6  redu«Sa  50.  19.  45.  tf 
Dempta:  tefi:a^ione  aeftiua    ^     •>     "     -    -     4<^> 

Rema- 
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Rcmanet  alcit.  mer.  med^Pol.  ftellpe  Infiai 

Polum  errore  quadr.  et  refiaAiooe  cor. 
.  redln  ad  i  lan.  1750.    -    -    -     -  50.,  «s.  59^.  6 
Cui  (i  addatur  dtftintta  med.  Pdaris  fiellae 

a  Polo  ex  obfeniationibus  noftrisPariC 

ad  X  lan.  1750.  reduda     -    -    -    -  a.     i.  58.   5 

Prodibit  Eleuatio  Poli  ▼era  OUeroatorii  " 

Regii  BetolinenOs    -    -    -    -        5».  jo.  51. 

Eleuation^em  Poli   Berolinenfis  Obfematorii   hac 
occafione  alia  methodo  demonftrare  atque  comprobare, 
a    ptaefenti   diiquifitiooe    alienum   ibce   aon  exiftimo. 
Methodus  antem,  qua  nunc  Ttar*  nititor  aequalibus  ftre 
altitudinibos  meridianfs  Polaris  fiellae  et  Reg^i  BeioKoi 
vno  eodemque  quadraoie  obferaatis.      Obfemaui  oerope 
BeMioi  io  loco  fiipra  iam  defcripto  Aa.  1750.  d.  15. 
Maii  ft.  n«  Ible  lucente,  altitudinem  meridianam  app». 
leatem  RfiguU  quam  pooii  accutatiflime  50*.  40^. 48''^.  x. 
Cnm   Yero    pniecefiio   media    R^  in  dedlaatiaoem 
a  d.  I  lao.  1750.  ad  d.  15  Maii  fit  6'*.o  auftnim 
Teriiis,   deuiatio   Reguli   ia   dedioationem   d.  i  lan. 
1750.  4'^9,  et  d.  15  Maii  s'\s  auftrum  rerfns,  ec 
aberratio  huius  ftellae  in  dedinationem  d.  i  lao.  1750« 
V'P.  «  d.  15  Maii  o'''.i    itidem   aoftmm    veifus, 
pmdibit  altirado  meridiana  apparens  Reguli  ad  d.  i  Lm. 
1750  redudia  so^.^o^^p^^^p. 

Altitudo  meridiaaa  appareas  Polaris  ftellae  iafia 
Polum  ad  idem  tempus,  (ecundum  obferaationcs  Beroii- 
nenfes  fupra  exhibitas,  aequarar  50°  30'.  55".  3;  jta  n 
fiibtradis   ab   Ttiaque   altiradine    ^d^.pro   refiadiooe. 

iimin^ia 
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Temp.Peod.Aftr. 

.Acctnata 
$6,  11  App.  adilimbi  3  ad  fil.Tert.  Merid.  prcnt, 

intra  ivel  2'''  dc^. 

Piofes  aicit.  .3««  c^pere  propter  nnbes  non  licuit. 

Altit.    merid.  ^  V   cum    «kit.    mcrid.    3ae   hodierno 

die  obferuata  comparanda  ex  obferuatis  d.  i|  0<£i;,  coU 

l»gi  potert. 

d.  ij  Nov.  x(J*. 54-''.  aa^'^  Alt.  marg. >eauftr.=4^*.2o'-2«.47'. 

5+.  53  ; a.  54 

55.  9  -  •  -  .  -  .  .  2.  57 
55.  30        *        -        -        -        -  Co 

55.  44  -  -  .  -  .  .  ^3« 
55  5»i  -  -  -  .  -  -  .  ^4. 
$6.  15         •         •        •        "        •••     C^ 

56.  301       -.       -        -        -        -       .     ^4 
$6.  42  App.  adi  limbt  ^ae  ad  fil.veit.Jtfer.ptoi* 
57-     4J  Altit.         «         -         -         .      «•  tf9t 

57.  »4        ...         -         -         -        t.  7« 
*7^  35^*  o  '^ Diao^.  ^ae  app.  corawi  cnnf.  Mkr.  Grah. 

=  35*.3»i^ 

39»    ®         "         ••      -        .        •        ja 

43.      O  -  •  *  .  -  0S( 

t S*  iY,zi '*  Altit.- « ^  ==  45*. o^ - 1*. 9«»». 
17.  34  App.  0^adfii.vert.iMerid.piOii. 

/  17.  5«i'       -        -        -        1.95. 
xS.  ao  ^         •        •        X*  94 

ai*  57  •     *  *        •        t.94«. 

*  Ttt  a  Tcmp. 


Temp  Pend.Aflr.  '      '     .  • 

d?  \i  No-v.   -3*.  59'.  43^'  App:  *  At^iij^ie  adfil.  y^t  JVIerid,  prax. 
F«  nubes    4.    o-.   9  Alut.aAquilae:;^©".©''-^©*.^©'. 
•tfiQUCS  o.  40         -         >         T  «      -  •      4^ 

I.  30  .  ■ ,-       -..      ■•*.';  -  - .    4**» 
1.5^  3i^46^(  Akpcan.min!:;4P'.3o<-rJfil.H-xf-i2'S. 

3a.  43  .    .  -      •  -         "•  •    ""        ■"      ^'  '* 

33.  9I  App,  (3  can.  min.  ad  fil  ^ert.  Merid.  prox. 

•33.  48    Altit.       r        -        -        -       1.  1« 

34.  »3        -        -         -        -         -       I.  Ug 
34.  45         -         -         ■         -        -       I.  nl 

Pcr-  toter-  i^^.^S'  :26'^iAlt.marg..3aeauftr.=40°.o'-ifil.-o*  27^5. 
▼alk.luci-        50.33        -        -        -        -        *        o.  49 
dfc  51.    81  App.  adi  limbi3  adfil.^cit.lVlerid.ptax. 

circitet 
d.  j^^oy.  o*.3i''.  50^'^  App.    i^^^limbi  O  ad  fil.  Tcrt.  Merid. 

prox. 
34.  iij    App.  adi  limbi  O  ad  fil.  vert.  Merid. 

prox. 
d.VB3b:       o^s^^ss'''^  App.imilimbi  O  ad  £1.  TfCtt.  Merid. 
T  prox.. 

38.  i5j.  App.  adi  limbi  Olis  «i  idem  fiJum 

\ 753.     Indicibus  Fenduii  afiion.  «d  horam  ae.filmatipi  difpofifis. 

d.  ^5  lan.    ii*,49^.23'''  App.  2dt1imbi<D  ad  ^l.Vcrt.  Mer.  prox.- 

d.  VjFebr.    o^  o^5<J''|  Meridies  verus  ex  7  altit.  Olisrefpond. 
cod.        8*.    o^23''Alt.roarg.3aebor.=L5i°.9Msfil-+a**29'*- 
o.  46i         -        .         -         -        -       a.  »5« 

;       Terop. 


I^VU  A  KE  Si.  ^  ft^ 


Temp. 

PendAftr. 

- 

• 

?• 

i  App;i 

:  limbi  3iid  filum  vert.  Merid. 

prox. 

Coeto 

. 

r. 

Ap.  Altic. 

•    - 

- 

-t-a. 

»4 

^u^ 

Stm 

X.    •_      • 

» 

• 

a. 

«tf 

2. 

ft8 

« 

•■• 

ft. 

«4 

.    ft. 

51         ^ 

-    • 

• 

-    -a. 

2d 

3. 

a4 

m- 

- 

*-     y. 

23i 

f 

• 

3- 

47 

-' 

- 

-    T. 

aii 

rtf*.  ia'v56^^  Aldt.Ar<aari^5;a*.  fc/~;fil.+«*:a^*i. 
r-t.    &  App.  Arftari>  ad.  fil.  veit;  Merid.^  prox. 

intra  i^^dubiite- 
rsr,  2r  Altir:-       -       -   .     -        *      fc.  18' 
15.  4<r-        -      •  •-       —       -        -        a.  aS 
di. ^. Febt,    o^   i'.  i o^^i  App:  xmi  IhanbiO ad  fil  yert.  Mer.  prox. 
*    ,        ..    .  3.  a3i   App.  adi  jimbl  O  ad  idem  filum.     * 

<l.ftFd,r.ii'.    ^'.54.'  ^Jlt^'„|>ltit->a-  »  Hydne 

==  a^»;  io'-|fiHrO*;  75*i. 
Paulo  poft  cul- C  -     -  '  ,...<• 

min.  per iiuer  J^   ^      .  .  ' 

laluLua..     |5.     ^        -..--.       o.  74 

i4*.40^43''^Altjnar^.3'anftc;=«a°.5o^-5fiU5'^.<J5^^ 
.     ,  41.     8        ♦        *        -        -        -       5   tf7 

41.  31        -        -        -        ^       ^      5.  71 
-  41.  49>        .        ^        ^        .    •     -       5/  7,3; 

42.  10         -r        -        ..  .  .  •        :-      5«  77» 
4a.  34    .    ■        ^       .1        -        -       5.S0 

-     .        4*.'  54         -         -         -        -         •       5;.5?»-. 

43.  II-        -  •      •         -        -  '     -       5.  «45 
43.  a4        '-■       •■  '     •        ••    "   -       5-  8<R  ' 

Temp. 
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Tenip.Pend.Aftr. 

W-  3<5'^s  App.  adi  limbi^  ad  fil.  tcrt.  Merid.  prox. 

43*  5+  Altit.        -         -        -        -      -  5.  92V 

s5^   4^.  oDiaineter3aeapp.cortiuaiufigensMicr.Gnih. 

9.    o   .    -•       -        -        -        -        -      37 
16.    o        -        -        -        -        -      '-      35! 
«7.    o         -        -        -        -         V        -      3^» 
d.  \\  Febr.   o*.  -f'.  $9'^\  App.  imi  linftbiOad  fil.  Tert.Mer.prbx, 
7.  X2i    App.  adilimbiOadfii.-vert.Mer.prox. 
eod.       o*.  6^.  V^  Merid.verusftc  5  altit.  Orefpond. 
d.iiFcbr.  o*.  5^.35'''  App.-imilimbi  O  ad  fil.  vert.  Merid. 

'    prox;  dubit» 
7.  46\  App.  sdi  limbi  O  ad  idem  filum 
d.  :i  Fcbr.  -«*.   S^47''i  App.  «  Lyrac  ad  fiL  vcrt.  tuW  muralis 
cod.     16*.  57'.  o'*  Diameter  ^ae  app.  cdrnua  tranf.  Micr. 

Grab,=:3a*.'3«'i 
59.    o        •       -         -        •  •      .        39J 
17.    o.     o        -         -  -  .  -  38J 

*.     o         •        -  -         -  -  39 

5.     o         -        -•  .      -  «  ..  39 

d.  >;  Fcbr.  0*.   7^.  47'^*  Mcrid.  vcrus  cx  9.  aliit.  G  rcfptMid. 

o.    7.  4St  App.  ceotri  O  ad  fii.  vert*  Mcrid.  piox  ex 

oblcniationc 
>  6.  42^  App.  imi  limbi  O  ad  fil.  vert.  Mer.  proz. 

.    S.  54^  App.  Adi  limbi  Oadidemfiiam. 
Coeio.     X  7*.  6^.  &''  Diametcr  ^ite  apparens  cornua  tranf.  Micr. 
.-.  .         Grah.  =  3a*.  19^1. 

8.0         -         -         -         -        -        aoj 
lcfcno  XX.    o         .         -         •-        ".       «•        iSi 

xa.    e         -        •         •.      •        "  ■      xS» 

Temp. 
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rnmma  dii^ntiarum  naeridi^fi*  obreiiiatanim  Reguli*  et 
Folaris  ilellae  a  VQcti(e  BerolioeoB  ad  x  hii,  1750« 
fit  7«/49.49"*«»  .    •.  .  . 

Declinatio  Re^i  media  e2B  noftris  oUenHdod< 
bus  iii  CM>ieruatorio  Reg.Parif.  habftis  ad  d.  %  lan. 
174.8.  fupra  imientii  eft-  13^  >i^  lo^^s  bor.  Habitai 
itaqite  praeceffionis ,  deuiatioais  et  abemttoots  latiooe , 
h2bK.-bi(njs.  declinationem  Reguli  appveatem  ad>  x.  lan. 
x75<3-  13".  io^a<S^^.2 .  ftue  oug  CQin^eineQCum 
76^4.9^33^^8.  .Diftaotia  appaiens  Pohris  ftelbc  a 
Fok>  aid  idem  tempns  ex  memoniris  dbferuatioofbBS 
coiligicur  2^*1^31^''.^,  ita  -tc  famma  diftaadarooi 
merid.  appareotium  Pobiis  fteiiac  ei  RcgoU  a  vertioe' 
Beroliocnfi  ad  i  lan.  175^.  fit  ^ft^si^s^^tf ,  qoae 
comparata  cum  fumma  difiantiarum  merid.  obfnuata* 
rum  Reguli  et  Pcriaris  (leUae  a  vertice  Beroliifeofi  ad 
d.  X  lao.  1750.  7 8°.  49^46''^.  8,  dat  erroicm  qua* 
drantis  ab  altitudioibu»  obleruatis  fubtnibendttm  $9^^4>* 
Qoirc  fic  abfoloetttr  ca}cal(&:  

Alrit. merid.  Regulimterdiu Berolini    . 

obienuta  ctad  Obrerimorium  Be« 

n>lioenfe  et  1  (an.  1750  reduda  eft  5  o*.  40^  $  o*\  9 
Erior  (^draotis  (iibtrahendus   •    .    •   -   -    39«   4 

Altit.  merid.  appar.  Regoli  ad  i  lan. 

1750  errore  quadr.  correfbo    .     50.  40*  xx.   5   - 
Refi:adio  aefiiua  fiibtiaheoda     -     -    -     -    4<^.   . 

Aldt.  merid.  Reguli  errore  qnadnuitis 

etrefi^diooecorreda'   -    •    »    50.  39.  «5.  5 
Tom.VlIt.Nou.Comm.  Ttc  DecU- 


514..     LATiTrmnEs  tjocomid. 

Dec1iii9ti6  flpparetls  RQgoli  ex  6bieN  <.    .  >  • 

.^.Tatiooibut  iioftns  .Paiir  colkda  6t  •    • 
add.i  lan.  1750  redufta  -  -  -  x^"  to^jjfif^j;    . 

EtcoAtio  A6quatoiis<¥ei:iOb(eniafioni-  <    . 

ftegii  BeimliaaiGsI    -     -  .  ^    ^    37.  2S'.  5^,  fioe. 
EkiMkio  Poii.frcni^  .  -^  ,  -•  «.  ,.     54^31.  i  »» 

. .  Egr^os  fatcce  jconfenfo»  praeieotis  calcui  cam 
pni^edeQtl  Eleuatioais.  Poli  BerolineDfii  Otb6niatorii  de« 
tcxminatiiakie  ooffaatum.  obieruatianum  ia  haQ  diflerta* 
ttoiM  .lelatanm,  et.  condufionum  exidde.  dediidaram. 
acconticxiem  oiirifice  comprabat)  eoqae  lem  addudt,, 
ytt  certiffime  flabilire:  peoffinaas  EleuatiODem  Toli  Obiecf' 
iBttasii  Ber<fliDeiifit.-5ai%3x'.  6^^ 


•fr        • 


!•     .i7  »        ^ 


.1 


.   ji;^ 


\    OBSERr 


■.■.  ii  v;  -^ 


OBSERVATIONES  L^'?f1*K|S,. 

CORRESPONDENTES  IN  INSVLA  OSIUA.      ' 
>  HABITAE  ANNO  1752^.: 

1.:,    .•  o  '•••'•   "••  A»ctorc     •...•.    •\'-..V:-/o.r-'i-ti*,  '» 


'r 


Temp.P6nd.Aftr.  '    »    ■    "    "    '• 

4.  il  Oa.  •    -o*. '  p'.ft<J"'  App."  adi  limbi  O^id  ^;  Ycrt.  , 

■  •    '  "  ••.Merfd.-.proi.  ••;;>      ^•^-'^"   -^ 
S'  45.  api"  App.  a'  Acfiiilae   ad  'fiir^NjerL    *^*' 

Mcrid.  p^-'    ■*      "  ■ 

f  fi.  4.5.  .apj  ^U  j3Y=5i*.2<i^+ifil.-H>^7i», 

Ter.riubes  J  i i.  +7.    ' i ;' App.diabias  (^S^ad^dl.-^entMcr. 

TehtoSSWJ  '    pro3^.  Ifitrnabeg  *  * 

Tchemcnte.T     '  48.  atf.  Alt.l3  V=iiVao'';^ifil.^*.<J8», 

Per  nubcs  ,      .     .     ,  ''••,•:: 

poft.  cuhni- 14*.  5»'«  *7i^.'' AU.  marg.^aebof  ij^  5  4*'|0+{fil.+o*.7o*. 
na^neni    •      •   5"*»  59  .-•-•••     -  .,  -  .  ^i    ^k  ^  _      ,     q,  *jq 
ceaqriLnnae.'  '•  .     1  (^  .i&^ 

1 5*;^84  2  »^''  App.  f  y  adfil.  wrtrMci^-grox, 

p€|r  nobes  a8.  59J  Altit,  fyr^aVo^^^+i^-f^i'* 

'    •     ^9.  5*       -      ■^'.     •..  *.    *."'   X.  oJ*    '. 

,  •     ..  ^       '      -30.  a**      -  --  .• -~  -  •  -•'  i/:<jB8kK 

d.l^Oft.      o.' la  3XiApp.'adi4imblO«dfll.vt<t«1Vkti 

.'    •••••  ..:■:■•;•:...   '.;  ;:.:pBDatniftti^6dtikiu^-.,    v.-''^;  i. 

•  J  ••  i  .■••»»•  ■  t.»  .    .!     ■      I 

'      *  Ttt  ft  Temp. 


'    ,SifS  OBSERVATIONES 

.  Tenp  Peixl.^n 

^  V.£t,^''5''.37l'"  Merid.  veras  ex  51  -aftitudio.  G  refpood. 
o.  15.  34.5  App.  ceiMri  6  obreniat.  ad  fiL  ten. 
"— ~"'~~-~^  Merid.  piox. 

o.  O.     3"=diff. 
A  ^NoT.o^  95^43^^   Merid.  t^  e:i  6  ahoditi.  O  refpond. 
O.  25.  42.    App.   Qbieruat.    centri    Q    ad   fil.    vctt. 

Mertrf.  prox. 
g*.4a'.5x^^  Alt.  vPcS^^^S^-ao^+a^Sii;^ 
43»  3*      -      *----.*-  3<S|. 
Fer  ntAes      44.    p;  App.  ad  fil.  vert.  Merid.  prox. 
••■•  45.  17«    Altit.     -      -      .      -     a.  35  * 

10^.5 3'.3 8i''  Alt.  tnarg.  ^ae  au.(lr.=45*.o''+|fil.+ i^.^p'. 
53.«  51^'  -    ---T---.*       I.  «2 
^.54.  xaj    Af^  I  Ifiiibi  3ae  ad  fil.  vert,  Mer.  prox. 
54.^^8    Al^t.    -    -    -  •-    -    -      -ipi.  84 
-.•>)/' $5 •    45    -.'  -    --•'•.;'"    •    -    -    r    »•  87 

55.*'a4  '-'  -    -'  -'   '-"  -     -    -     -       X.  871 

55.   43       -       -       -       -       -         .       .      -      -       j.    f,2 

'■'  •    5!?.  5S«     -    -    -     -    -    -     -    -    •     «-95 

^; •  -    -      5<^.  i^B   -   -   -   -   .  .1.   •   .    -    f.  57 

5tf.  3»     .----...     .       1.  98 

5^.  47     .     -    -     -     -     rf     -    •  -r       a.     a 

57.    5     ^  . .    -    - ».4 

xx^«4<  oDiaiD.)ipp.3coRiiBinii£Mkr.Gcab.35*,4>; 
i«.^tp.   o-     -    -•--    .:*••»•    -     -      35.  5; 
X I."  34«    o. .  -    •    -    -  '  •.   -    ••.•*."     95*  <J 
d.l?Nov.  o*.a<^2i;^  App.'il|«bi6adfiI.TeitMer.piaxxifatcr 
Per  nto       aS.  4X|  App.2limbiG)tts  ^  .   -  .  .  pioz. 

TdDO. 


Tenjp.Pcnd.Aftr.  . 

1 7*.  a^^47''  Akit.  ^  \*t = x^.  SO^-ia-a»  97'. 
iimiio  «4.    9       -       -       ^       -       -    a.pfij 

*+•  35        -        •        -        •('•ia»,5Kf 
et  45.    6        -        -        -        -        -     a.  p7 

A  5 .  » *  App.  ^  H  td  fil.  Tcrt.  Merkl.  pK». 
.aere  ^6.  3«         -        -  -    .      a^.    x'. 

1 7*.  48  ^.  a  5  ^i  App.  « H  ad  fil.  TCrt.  Merid.  piox. 

trao-      13*.  5.   i^^Akit  fnarg  ^acauftr.r::  11^30^-1*  31% 
5,  45         -        -       -       «       ♦      ,  %,  34. 

^Uo  5.  19         •         .       .       «       .        ft.  34 

^.  la  -         -        -        -        -         a.  35 

tf.  41         -        -        -        -        -        a.  34 

7.    3 «.3+; 

7    24         -         •        -        -        -        a.  35 
7.  40         -        -    .    -        -        -        a,  36» 
7.  43«  App.  adilimbi  3aead  fil.  Tert.  Merid.  prox. 
$    10  Aitit.  -         -        -        ►        a.  35 

.     8    a8  -  -         ,        -        «  a.  37. 

d.  VSS^".  7*.  46'.  12''^  App.  a  Lyrae  ad  fil.  Tert  tubi  moialit. 

Error  indicis  Micranictrt  qtmdrantis  triped.  cooft. 
inucntus  fuit  io  InfuL  Ofiita  z=5|'^'*=r7'''|,  quibusal- 
tiiud.  fiderum  fupra  notatac  augendae  funt.  Valor  10. 
Reuol.  cocbleae  buius  Micror^ari  aeqaator  o^.  ax^x"'^ 
et  l^titudo  fili  penduli  =:  9^'';.  Eiror  qnadiantis  eft 
40^''  ab  altit.  oUieruatis  fupraqne  notatis  (ubtrabendus. 

Error  indicis  JMicrometri  Grahami  tubo  8  ped. 

applicati  Arensbui^  aeqpabat  ao  j»Mtes  ad  d4(Umtiis  vel 

diametros  obferuatas  addendas.  Valor  autem  30  Rcuol. 

Tom.VIlI.Noa.Comm.  Vtt  coch- 


^*^  0  B  5  E  RJf^ATtON  ES 

fiochleae  hnius  Micrometri  ,  yel  iito6  paitioato 
zz:^l'.^&'^\'  Diametri  hoc  Microioetio •  oUeruatae  (ii« 
pniquc  notiicae  errore  iadicis  ao  pactiam  coirigeiKiM 
fudt  omnes' 

PbferuationesAfti^oiiomicaeexceptaeex: 
Ephemerid.  Aftron.  pro  eruenda.longrtu^ 
dine  Obferuatorii*  Arensburg.  ex  Qbferua;- 
tionibus  ^  quas  hunc  m  finem  mecami 
Gommunicauit  Cel.  /?  Nbnnier^. 

Obferuatiooes  Cel.  U  Motmier, 
t!fS%»  Sept.  »4.  »3*.  53'-.  ia"Midivralparleshautetti8. 

correfpondantes  dn  Soleil: 
«5.  on  a  tioav6.que  33?.  5 $-'•  4*;"  =:  3^0. 

degr6s  a.la  Pendule 
atf .  2  3*^  5  ^'.'    5f*'  PaflC   dn  centce  du  O  ^ 
MidiTtai  23^55'.  i«i<'' 
a!7i  X5j.  4s'V335<'  —  2  borddc.  h  Luafc 
15.  48»  41I    —  e  du  Taureaa. 
i^.  57i  3^;    -  Aldebaraa 
2:3.  55*  2.5     •--MidivTraL 

ObferuationespraeGedentibus  refJK)nden^ 
tes  in  Qbferual.  Arensb.  habitae  i^s?^ 

d.  i|.  Sepjy  MeridieSr.  Terus  ex .  5  Altitud.  O  /efponAi. 

—  23*. •56':  23"  Peod. 
4.i}.  Sept.  a^*.  57'.  53J"' Pend.  App.  2di  limbi  Oj 

ad.  fil.'  verc»  Mecid.  ptox. 

di. 


'9.-11.  Sept.    i+^  Luna,et  i5*  Palilidum  pcp  qaadranfc 

obferuata  fuere 
4.  i|.  Sept.    23*.58'.  p^Pend.  App.  adi  linnbi  O  ad 

fil.  vort.  Merid..  prox. 

d.  ^,  Sept.   '6K    Lucida    Lfrite    ia    q.   Merid.   auftr. 

et  i3^Py  per  qnadr.  obteruat.  fuere. 

eod.  is*.4.i^.3<J"  Pend.  Alt.  ma?g.  3.  bor.  r5o°.3o'+6*.  +'. 
4a.  1 1     -    -     -    -     -     -     -    -     -    -  <f .    5 

w^2. 39     -***--w'^w-iy.    8 

43-47     -    -     -'■--*-    ^     -U.  to 
44.    T^--.-      -----5. 14 

1$.  44.  12]  App.sdi  limbi  3ae  adfil.^ert.Merid.i^rox. 

«od.  i5*5o'-39"  Pend.   Altit.    «    y  c=:5o*.3o'-3*.4<5'> 
51.  as         -        -       -        -       -        -    -3.  43 

^^''.Si^.  9\^  App.  «  y  ad  fil.  vert.  Mcrid.  prot. 
5^.44  Altit.     --------     3.  44i 

53- 13  -----•--*•-     3.  4H 

53.49 3-44 

«od.  i-CK&^  Diam.  3ae  app.  ^omoa  iungens  Micr.  Crath 

=  35*»4t%'. 
«od.  17*.  f  Orion.  18*.  «  Lywe    in   q.  Merid.  bor.  ob* 

feraabantur. 
d.  If.  Sept.  i^Ks6^.iS^  Pend.  App.  imi limbi  O  ad  fil.  vert. 

Merid    prox. 

58. -25     -    <-     -  ftdi  fimbiO  ad  idem  fik 

d.  S.Sept.  a  3*.5 7^-44/*' Pend.Mcrid.verusd.  i}.  Sept.  ex 

3.  altit.  O  relpond. 

Compaiando  obfeniat;  meridiei   hodiernam    cum 
<ebi(enuti<»6  d.  «|.  Sept.  iaftituta;  >  patet  motum  Penduli 

V  ¥  V  ft  Aftn 


f%^  OBSERf^ATIOHES 

Aftft  itt  fe  babeie  Tt  dieoi  (blarem  mediom  36^'.  i, 
Ibpefet/Tel  quod  adidemredit  23^55'  4o".aPcnd.=:3tfo'. 
Quia  vero  eiiisdem  Pendoli,  cuia&  Yirg^  longiiudo  lcm- 
per  eadem  e(t ,  motus  Petropoli  inuentus  ita  fait  cont. 
pantus,  «  «3*.  5*7'.  14.". rr^tfo*.  coUrgitur  exnoftri». 
obfcruationibui»  Areoibuigi  inAioitis  longitudinem  Penduli 
Arensburgt  multo  minorem  elTe  long^cudine  Fcnduli  Pe* 
tropoiitant »  quin  imo  a  lege  eiongatiunis  Penduli  ab  Ae~ 
qiiatore  vcrfu&  Polos  recepta  adco  aberrare ,  vt  opene 
pretium  fic  ha(ce  obferuatione&  diligeniiflime  profcquh 
Eandem  fere  aberraciooem  confirmat  alterum  Pendulum 
vir^  ferrea  miiniuiau 

Inuefligatio  rongitudinls  QhCer^ 

vatoriiArensburg,  ex  obferuatis 

eclipfibus  Satellitiim  louis. 

Comparatione  indituta  ioter  ob(eruadoiie&  ecliplium 
Satell.  lim.  PeUDpoli  habim  ec  cakulum  (lecuDdum  Tab. 
fFargeM»  patec,  immcrfiones  xmi  SatcUitis  %,  men(e 
Od.  et  Non.  1752-  em  Tvib.  pcaedtdisfiipputatas  51:'^ 
praecedere  easdem  immerfiooes  PecropoR  obfeiuatasv  quo 
pofito  long^tttk»  Obfeniarorit  Aaeiubiirgeafi»  modo  fe* 
qoenti  coUigitur. 

^  ir£  iT^s*  InHnerfi»  imt  Sat.  ^ 

Pflhfii^fiK. Tab  Wair^.  =ri4».3i'.4o" 
Etior  Tab.  add.  ^3 

Immaio  coiced»       14.  %%,  33 
lamiat  Aieaabt  KcuiE.9faC      v5-^.5^-  3o 

Dii 


Cfift  Merid.  lonOSn  Porin  eeAiemt».  si  iKt^^.fj^^ 
d.  Sf.  Nou.  Iininecno  xitii  SateU.  ^.  Pft> 

riflis  fec.  Tab.  ^tf/jf.  .    i+^.^S^.is" 

Erfor  Tab.  ddd.  =  53 

Imnnerfio  contdki  !^  14.  39.  6 
Immerfio  Arenb.  obfenuK.       z  5 .  5  s.  4$ 


Dif.  Merid.  imer ObT.  PariC  ec  Areoab.  1^x9^39^^ 

CoDfiofili.  modo  coUigitur  diflercnm  illa  l^ktid.  ex  ob- 
lefiiaca  iinmerfion»  adi  SateH.  7^.  pnca 
D.  i;;*J|^.  iBimerfio  &di  SatelU  It»  Petro- 

poli  obferoata  r^^so^.ftz^ 

DiC  Merid.  1.  52. 

ImBetfio  Parifiis  \  is.  jZi  sr 

Immerfio  Arensb.  oUenttt.  Z3*  57*  ^S 


TM.  Merid.  iocer  ObC  VsaiC  et  AienslF.        x^i  9".  Y* 

Cam  Ycro  »  hac  oMemitione  ooekmi  Aieosbor- 
p  admodom  eflfec  Tapoiofiiii»,  conikere  pc^lmas ,  im» 
merfionem  l^nc  iofta  citio»  fiiifle  obfiiniaeun  ,  adeoqoe 
difTerentiam  Meridianorum  ex  illa  dedodam  iofta  veraque 
effe  minbrcm,  id  quod  praecedeotes  ccmclufiones  egregie 
confirmare  videntur ,  ita  vt  difierentia  IVleridldiamNW» 
inter  ObferasitoriaParifienfe  ei  Arensburgenfe,  doaeC  accaia- 
tias  «kiehnmettit,  ftacoi  poffic  :=:  iK  19^45^^  vel  50^^ 


Vf  T  3  Pro 


Pro  R^fraSione  determrnanda  in  Ob- 
{fruatorio  Arensburgenfi. 

^.  a/.  Sept:  J75^.  ^''.i'.  54.'^    Ecnd.,   altit.    a  Lywc 

....    .....'.  i^vo^ao^^+lfii.^  o«.i7', 

7.   4+    --..----  o.  l6's 

7.  54  fit  Lyrae  ad  fil.  Teit<%Merid.  prox. 
•^.  52  Altit.     -    -     -    --tHo.  18 

9.  ^i     -     --..-.-    -  o.  19 

«ofl.  .    .         «j8*.3^  59^^Alt.^«Lyr«infiaiPol.=7'-i*  45', 

4.:  50    -    -    -    -    "^    -    •   I.  »5». 
5.  21     -    -   -    -    ->    .-    -   .1,  2(J 

AI1  h.  1 S. Xf ^'  ileUa  per.    <f .     .0  App.  aLyrae ad  fil.  vext. Mer.  ptox. 
iiabes  tenuifl*.  oblerua-    7.  x^Alt^:,-     -    <-    -     -    c.  22 

-batur^  .3.  17     -    -   -    -    -     -     •    »•  17 

4.  iV^Od.   1752.    o*.*  5^.24^^  Pend.  Merid.  ▼eniB 
fiod.  i^.io^.sT'^  Pend.  Aliit  Fomalhaut 

.=  J°.IO'-'fil.4-^«  jo^ 

12.  20     -------     I.  42 

Quamuis  coelam  hac  in  oWermtione  eximie  cffct  fe- 
renum  ,  fieUam  tamen  Fomalhaut  non  nifi  per  ia- 
tenialla  confpicere  licnit. 

A,  li^  Oa.    o*.  4^45?''' App.  imilimWO  adfiUvert.Mer.ptox. 
^'  57l  App.  2di  limbi  0«d  idem  filum 


4I.  ^,  OA.     o^  7^^4Sj'^Fend.CentTamOadfil.Teit.Merid.proz. 

<  mora  tranf,  difci  O  obf.  =r 2'.  12") 
£od.    '    15*.  3^.*a'''Pend.Altit.CapeU,-77°3o'+|fil,-o".73'. 

Coelo 


lif^  A/ 

A'K  E  Si                      fir 

:  rdild ' 

i5^5L''.+9'* 

-  '    -  \-  ^-     ••>-    ^       o;73^ 

.*-  i'    •>  » 

•6.  ip- 

•  -    ..     •■'* .    im      -       ^b'  ^3. 

r  •    o    - 

"«35- 
-  6   55- 

-  -     -     l'^'.  0  -       -      '■•  6t->77' 

1           A 

■  7.    sr 

-   •      .     '•.•.••--     .U''='--  b:7«fj 

fibreoo<' 

7.25? 

App^-Capelliiec^cid^fil.  Tdrt.  M^d.  pi^cJis. 

••;  t  .  .  ;:  ; 

'      ■  8?.  5«  •Akit.-.;     >-rr...?:-    3*r.  ..-  d.  7*4.. 

3*5«'.4» 

"|Pciid.p.  r 

-  i ■■-i-.  c^«"-v  4  !^i-~r:-^b^7*= 

=  3<Jo^ 

9.  28r 

-  •  •  •-  '  ••  •  c  ^     ^       oJ'is 

9.42* 

-       -    ■•-•"■"*       -         0.  T4--- 

• 

10.    2r~ 

■    -        -    ii        -      -         0. 7ftr 

4i  1|:  Febr.  x-755.  o^-  7'.+7r*'end.M6id:*crusex9.Alt.Orefp. 

7.  4.8^>end.  <5fcntri  6>  ad  fii.  Tcrt.  Merid.- 
•prox.(:?':i  af^^^mora  obf  tranTdilcip) 
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